( οοσίς 


ΤῊΪ5 ἰδ ἃ αἰ 5 Ἰ[8] οορν οἵ ἃ ΒΟΟΚ [Πδ] ννὰβ ργοβογνοι [ὉΓ βο πογδι!οη5 οἡ ΠΌΓΑΓν 5ΠΟΙνο 5 ὈΘΙΌΓΟ Ἰξ νυ 5 ΘΔΓΟΓΠν βοαπηοα Ὀν ΟΟΟρ]ο ἃ5 ρᾶτί οἵ ἃ ργοΐθοι 
ἴοὸ πιᾶκο [ἢ νου! 5. ῬΟΟΚ5 (ἰἸβοονογαθ]ς οπ]Ϊπο. 

Τι Πὰ5 βιιγνῖνοα Ιοπρ ὁποιιρῇ [ῸΓ [πο ΘΟργγίρῃι το ΟΧρίγο 8Π6 (ΠῸ ΒΟΟΚ ἴο οπίογ {πὸ ρα ΠΟ ἀοπγαΐπ. Α ΡΌΡΙο ἀοπηαίη ΒΟΟΚ 15 ὁπὸ {Πδι ννὰβ πονογ βιδήθοι 
ἴο οορυτίρἢϊ οΓ νΠοβο ΙΘρᾺ] ΘΟρυγΙρῃϊ ἴογπὶ Πὰ5 οχρίγοα, ΔΝ ΠΟΙΠΟΓ ἃ ΒΟΟΚ 15 ἴῃ [ΠῸ ΡΌΡΠΟ ἀοπηαη πλὰν νΆΓΥ ΘΟΙΠΙΓΥ [0 ΘΟμπίγν. ΡῈ]1ο ἀοπηαίη ΒΟΟΚ5. 
ΓΟ ΟἿΓ βαίονναγϑ ἴ0 [Π0 ραβδί. γοργοβοηιίηρ ἃ ϑνθΆ ἢ Οἵ ΠΙβίογυ. οὐ]ίιτο ἀπ Κπον]οάρο {Πᾶ1᾿5 οἴϊοη (Ποῖ τὸ ἀἰβοονοτ. 


Μᾶγκβ, ποίδιϊοηβ ἃΠᾺ4 Οἴ ΠΟΥ Π]ΔΓΡῚ ΠΑΠ1ὰ ργοβοηΐ ἴῃ [ΠΟΥ ΒΊΠΔ] ΝΟ πιο νν}}} ἀρροὰγ ἴῃ (ἢ15 ΠΙΟ - ἃ το πη πο ΟΥ̓ (Π15 ΒΟΟΚ᾽ 5 ΙοηΡ Ἰοιγπον ἴτοπι (ῃς 
ῬΌΡΙΒΠΟΓ τὸ ἃ ΠΠΌΓαγν ἃΠ4 ΠΠΑΠ]Υ ἰὸ γοιι. 


ἴϑαρε βιυ  ο! πε5 
Οὔὐοριῖο 15 ργουα [0 ρδγίπογ νυ] ἢ ΠΡγα 5 τὸ ἀἸρῚΖο ρα Π1ο ἀοπιδῖη πιδίογ!ἃ]5 ἃΠα πηᾶΚο [ΠῸΠῈ νυ] ἀοἸν Δοοοββ 16. ῬΌΡΠ]Ο ἀοπγαὶη ΒΟΟΚ5 ὈΟΙΟηρ ἴὸ (ῃς. 


ῬΌδΙΪς ἃΠα νν ἃγο ΠΊΟΓΟΙΎ {ΠΟῚΓ ΟμβιοαἸᾶη5. ΝΟνΟΓ ΠΟΙ 55, [Π15 νΟγΚ 15 Οχροηβῖνο, 50 ἴῃ Ἵγάου 0 ΚΘῸρ ργον! πρὶ (Π15 γοβοιγοο, ννο Πᾶνο (Κη βίορβ ἴὸ 
Ῥτγονοηΐ ἄθιιδο ὈῪ ΘΟΠΙΠΊΟΓΟΙΔΙ ραγΪο 5, ἱπο! μα Ἰηρ ΡΙΔοΙηρ ΤΘΟΠΠΙΟΔ] γοβιγ οι ἢ5 Οἡ δι οπγαίοα αμογγίηρ. 


Δ 150 δβΚ {Πᾶΐ γοιι: 


Ἔ Μακε ποη- ομιηιθγοὶαὶ τι56 Οὗ 16 ἢ ]65 Νς ἀσβίρποα Οοόρ!ς ΒΟῸΚ ϑοάγοῃ [ῸΓ το Ὀ. ἱπα  ν] ἀι8] 
Ῥοβοηδὶ, ΠΟη-ΟΟΠΊΠΊΟΓΟΪΔΙ ριΓρΟΒ085. 


ἈΠ4 ννῈ τοαιοϑβί [Πα γοιι τβ6 (Ποβς Π]Ο5 [ὉΓ 


Ὁ Κεῤγαίη ΠΌπι απτοπταῖθα ψιθγγίηρ ΤῸ ποί 50Π6 διιοπιαίοα αιογίοβ οἵ ἂην βοτί ἰὸ ΘΟ Ρ Θ᾽ 5 βυβίοπη: ΠῚ γοῖι ἅγὸ οοπα ποι Γοβθάγοῃ ΟἹ πη Πίπο. 
ττηδηβ]ίοη, Ορεϊοα] ΟΠαγδοίογ ΓΟ οορ ΠΠΟῚ ΟΥ ΟΙ ΠΟΙ ἀγοὰβ νυ ΠΟ ἃροΟ 55 (0 ἃ Ιᾶγρο ἃπηοιηΐ Οἵ τοχὶ 15 ΠΟΙΡΓ], ΡΙοάβο οοπίδοι τι5. ΝΥίς ὁποοιγαρο (ΠῸ 
ἀιδο Οἵ ριδ] 1. ἀοπγαίῃ πηδίο γα }5 [ῸΓ [Πο56 ρι!ΠΡΟ565 ΔΠᾺ πηὰν δ 806 ἴὸ ΠΟΙρ. 


Ἢ Μαϊπιαϊΐη αἰγὶ ριΠοη Τῆς ΟΟΟρο “να ογπηαγκ᾽᾿ γοῖι 566 Οη ΘΔΟἢ ΠΙῸ 15 ΘβΒΟΠΕ18] [ὉΓ ΠΙΌΓΠΉΪ Πρ ρΘΟρΙΟ ἃθοιι {Π|5 ργο]θοῖ ἀπα ΠοΙρίπρ πο πὶ ἢπα 
ΔαΘΙΙΟΠΑ] πηδίογί]5 [πγοιιρῃ ΟΌΟρΡ]ο ΒΟΟΚ ϑράγοῃ. ΡΊοαβο 40 ποί γοπηονὸ Ἰ{. 


Ἔ ΚΘῸΡ ἱἰ ἰόραὶ ΜΝ ΠΝαΐονου γι τιβο, ΓΟΠΙΘΠΊΒΟΥ {Πα γοῖϊ ἃΓῸ ΤΟΒΡΟΠΒΙΒΙΟ [ῸΓ Θηβυγίηρ {Πὰὶ νυ δὶ γοιι ἄγο ἀοηρ ἰ5 ΙθρΆ]. [0 ποῖ ἀββιιπηο (Παΐ {5 
Ὀροδιιβο ννο ΒΟ ίονο ἃ ΒΟΟΚ [5 ἴῃ ἴΠ ρΌΡΙ1Ο ἀοπηαίη [ῸΓ πιβογβ ἴῃ ἴῃς ὈΠπΊιοα Βιαίο5, (παΐ [Π νου 15 150 ἴῃ (ῃς ρῈ]1ο ἀοπηαίη [ὉΓ ᾿βοΓβ ἴῃ Οἵ Ποῦ 
οοιηίῆοδ. Δ ΠΟΙΠΟΓ ἃ ΒΟΟΚ [5 5{ΠΠ] ἴῃ σορυγίρῃϊ νάγίο 5 ἔΓΟΠῚ ΟΟΙΠΙΓΥ [0 ΘΟμΠίΓγ, ἈΠ ννο ολη ἴ ΟἸΤΟΓ συϊάδπος οἡ νυ ΠΟΙ ΠΟΙ ἂηγ Βρθοῖῆο τ5 οἵ 
ὯΠΥ Βρθοῖς ὈΟΟΚ ἰ5 ΔΠΠοννοα. ΡΊθαβο 40 ποί ἀββιιπις {Πᾶϊ ἃ ὈΟΟΚ᾽ 5 ἀρροάγαπος ἴῃ ΟΌΌρΙς ΒΟΟΚ ΒΘΆγΟῃ ΠηρδΠ5 1ἴ ΟΠ Ὀ6 π50(] ἴῃ ΔΠῪ ΠΊΔΠΠΟΓ 
ΔηγννΠοτο ἴῃ {πὸ ννογ!. (οργγῖρηι ᾿π τι προπιοπί ΠΔΌΠΠν οὰπη Ὀο αυο βονοτο. 


ΑΡοιυΐ Οοορῖο ΒΟΟΚ Βθάγοῃ, 


Οὐορ θ᾿ 5 πηἰβδίοη 15 [0 ὀγρδηΐζο [Π6 ννου 45. ἱπΓογπηδιοη ἃπα 0 πηᾶκο ἰΐ πΠΙ νογβ  Πν ΔΟΟΘΒ5ΙΌ]6. ἃπα τ50 Ὁ]. Οὐορ!ς ΒΟΟΚ ϑθάγοῃ ΠΟΙΡΒ ποδάρια 
αἴβοονογ [πο νου! ᾽ 5 ΒΟΟΚ5 ννΠ]]ς ΠΟΙρΙ πρὶ Διί ΠοΓβ Πα ΡΠ 5ΠῸΓΒ γοδοῃ πονν δι Ἰοποῦβ. Ὕοιι οδπ βοάγοῃ (Πγοιρῇ [πο [ὉΠ] τοχὶ Οἵ (Π]5 θΟΟΚ οἡ (ἢ ννοῦ. 
αἰπεερ: 7 ΈΘΟΚΞ. σοοα16. σοπι] 


“τὰ 
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“ὦ 


᾿φωάλω 
ΕΡΚΛΕΙΔΟΥ ΣΤΟΙΧΕΙ͂Α 
ΕΌΟΙΜΡΙΒ ΕΜΕΜΈΕΝΤΑ 
ἘΧ ΜΝ Π1ΒΕ15 ἡ 


ΙΝ ὕὑϑὺῦ»" ΤΙΒΟΝΟΝ 


τὴν ᾿ ΘΒΆΑΕΟΘΕ ἘΡΙΤᾺ 
᾿ ἧ, ᾿ 
ΑΒ 
«Ὁ» 


ὥς;ὡξξ 
ἘΒΝΕΒΤΟ δΕΚΡΙ ΝΡ αὶ ἀυσυσί, 


ΘΟΥΜΝΑΒΙΙ ΒΕΟΙ͂Ι ΖΟΛΟΗΙΝΙΕΟΙ ΡΒΟΕΕΒΒΟΒΕ. 


ΡΑΒΒ ΡΆΠΙΑ, 


ΟΥΔΕ ΡΒΙΟΒΕΒ ΝΟΥΕΝ ΕΓΕΜΕΝΤΟΆΌΜ ΓΙΒΒΟΘ ΟΟΝΤΙΝΕΥ ΟΜ 
ΟΥΛΤΌΟΒ ΑΡΡΕΝΒΘΙΟΙΒῸΒΝ ΕΤ ΟΟἼΝΟΌΕ ΤΑΒΌΙΙΒ 
ΤἸΤΗΟΘΘΒΑΡΗΙΟΙΘ. 


-’---- ---- -- τ ΕΙαΙνα."»... ΘὁΘ686ΛαἄΛῷΟΌΟὈὋὋ 


5. 
“ΒΕΒΟΙΙΝΙ, ΜΌΟΘΟΘΟΧΧΥΙ. 


ἹΜΡΈΝΒΙΒ Τ ΤΒΑΌΤΥΨΨΕΙΝΙ. 
ΣΟΝΏΙΝΙ, ΑΡΌΡ ΤἈΕΌΤΤΕΙ, ,ΕΤ ΨΟΆΖ, ΤΆΤΤΕΙ, ΕΠαΌΜ ΕΤ 


ῬΑΒΙΘΙΙΘ, ΑΡῸΏ ΤΒΕΌΤΤΕΙ, ΕΤ ΒΖ. 


-. 
--ἷ 


ἢ ' ᾿ εν κα δὴ ὁ 
ἐς ΝΝ 
ΚΕ: 2 
ΛΛα Τῇ 277,0 
“ἢ -ὥσε κε 


φ 


»ἀςφάς χάσω 220 


Ρεδοέξμδιῖιο. 


ΜΑΛΛΔΝ 


Αυροεοθηῖς ἵπ ἀϊθ5 πυπίοσο δουῦτῃ, ααἱ σα Πιιπιᾶ-΄ 
εἰϑϑῖπιο δηϊξαυλιαῖδλ8 βιλάϊο γαϑίῃ οπιδισδγιπι πἰίθγανι πὶ 
ἱπϑιτ οι γι σοπ]πηρότο βιμἀθηϊ, ΟρΘΡ 6 ργοϑίϊαχη ἔποιιι- 
ΤῸ 6886 τι δ[ νἱ ἀθθαν, 51 ΕἸ υηθηίοττι ΕΟ 118 ἐδ χίι 
δτδθοῦγ ἄμμο γϑοορηαπι ἵπ δῖ βομοίδγ δά θη- 
ἄυτα ουγάτοα. Οπδα δαΐπιὶ Πιιόιδ4.6 ριοαίογιιπε ἱπι- 
ἰοῤτὶ ἰοχίη8 θα ΠΟ .68. 6 ΒΙΒΗΟρο αντιηι ΟΠοἶ5. δαὶ 
ἀϊβραγαθειῖϊ δὺϊ πιδῆοτθ νόποιιπίι ῥ᾿γθο, Ζύδχη ιᾶθ 
Ὁ οπαιπῖθυ8 ΠαγαμΣ ΤΟγασ Ογοδϑῖβ οοτηραγασὶ ρο9- 
οἷἰπὶ, Τιθ8 δηΐι ἰδηΐαπιὶ Θχϑίαρο ϑάνίουθϑ, συδθ 
ἱπίορταμι ἰδχίῃτη σταθοιπη δι ρ οἰδηΐν,, ὩοίΏγη εθῖ, 
χαδίιπι δ υϊϑδίνδ ΒΔ81 1966 δῆπο 1533 ἱπιρυθβϑα αδϑί, 
αἀδάϊϊο ῬεοΟΙὲ οσομεπιοηίαυτίο πῃ ρυΐμηστη ΕΘ] ΘΠ οσαπε 
ρυπιμι, χαΐ σγϑθοθ πυϑαῦθηι ἰδὲ ἀρράγι,, Οοπεποι 
δε Βαβι θθηϑὶ8 δ ἱο Ὠ]Π1] πἰδῖ τοχίαμι σγαθοῦϊ 6᾽ 
ἄυπογοια οοὔϊοθχηῃ σοι ρα οὨ6' σοὨβοντπαΐατη ἃ δ: ΠΟ ἢ 6 
Οτυγηδθο, αυΐ 580 βΏθΙΣ δρίβίοϊϑ αἂ Ουϊδογίατα Οοη- 
βἰα! πὶ. Ῥοπεῆοσθμι, Ρυδϑξαιοηΐβ Ισοο ορογΐὶ ργαθῆχαθ, 
μαθοὺθ δα α!αϊ,  ΝΌΠ 8, ἀστα 1 06 8ι:, ἰΔΡοΥῖθη}5 ρ6- 
»ρδυοὶ. [περὶ οἷς 6ὺ ροϊθεῖ, ᾳυοὰ ἰαπὶ ἀϊγογϑίβ ὁ 


- 


ΤΥ Ρυδοΐίαδιιϊο. 


ηἱοοὶς χειρί ατία ΡΥ δατῖσσβ Ῥαγ πὶ, ΡΑΓΕΪΠῚ ἴρ56 5119- 
ποθρία ρου ρυϊαϊϊομθ σου β' νὶ. Εἰ} 1418 ἀἰ Θυτιμ (πᾶ πὶ 
.181 ἀΠΟΡῈ5 51:1π|113) [,ἃζαγ5 Βαν ἤιι8 Ν' δ 6 18, ΔΙ 6 Ὶπ 
ΑΙ ΒΥ 5115 ϑοδηη. ἔα6}}}8 δμΐοἶβ. τ ἱ 10)81 ῬγΟΟΪ 
οοοχητηοηίατία Οχοηϊ 9Ζοᾶπη. ΟἸαγπηαάι8 οαπαϊά46 
ϑαρροαϊέαραϊ, υἱγῖ οριἱπινὶ οἱ Πυιτηδη βϑβί πῃ, 116 γ]8 78.- 
»δηα 18 οἱ Θχουῃα Πα 18 ἴδοι; χηοῦ βού το πηθηΐα 
᾿ρἀοσοηϊ. 6. --- Οὐάιοῖὶς ἱπβίαῦ μαρθπάα 6886 υἱάδίωσ 
Παθοὸ δ "ἶο, οὶ ΕὙΡορυδρῃὶ ΒΡ Πδἰπηαῖα, {86 ΠῸῚ ΓΑΡῸ 
οσουγεπηΐ, Θ᾽ θη οὐδ βἰηϊ, αἱ μχια ψαγαμι οοὐἀϊξιμ 
Ἰοοοποαλ ἔδο πια οοπ)οοίαμα αι άϊσασθ ροϑβδὶδ. 
Ῥγοάϊε μδθοὸ δαἀϊιίο ὁχ οῇιοίηδ ]1}08π. Ἡυναρὶϊ αἴαιιθ 
᾿ βογχπᾶθ ΤΑΔΧῚ 86 Ρᾶρὶπ88 σουϊϊποι 208. ---- ῬΓΟΟΙ οοτπτ, 
σα ΘηἰαΥἢ ΒΘ Υβ. 1 ΟἿπὶ 86Ἴ101118 ἀπορυ5 ὈΓΟΥ βϑίχιβ 115. 
Ῥαρὶπδ8 ἱπιρίοπί, Τοῖΐ ορογὶ δίς ὕξα]α5 ργδββοτίρίυβ ϑϑὺ: 
» Εὐκλείδου στοιχείων βιβλ. ιε" ἐκ τῶν Θέωνος συγου- 
υσιῶν, Εἷς τοῦ αὐτοῦ τὸ πρῶτον ἐξηγημάτων Πρό, 
»κλου βιβλ. ὃ. Αἰ)θοῖα ρκδεξαϊπηουϊα, ἐπ χαὰ ἀθ ἀ18- 
ΟἿ Ρ 18 ται ποιηδί οἱ ποππῖ, Βαβίθαθ ἀρυα 7081. 
ΕΗ εΥναρίαπι ἅππὸ ΜΏΧΚΧΝ ΌΧΊΠ. Μοηδβο ϑορίθιὈν!. “ 
Μαυ]46 ημίδοχῃ μοὶ 1||απὶ εαἀϊομθ8 ΕἸ ΟΙ 418 σὰ] 
δαρδιίυν, βοὰ ψιδθ δὲ Βαυ τ ποϊομπιβοὶ Κ᾽ οποῦ,, Ζαυαθαγιὶ 
Οὐπά4}146, Τ᾿ οἤοθγῖοΣ (οππδηάϊπι!, Παϑυροά!ι, ΟἸανη 
Δ᾽ Ἰογυπλαθ6 [αἰΐηα8 Ὑϑυβίομββ οσπεποῦδηβ, δυΐ βίηρα" 
Ἰοσισα ἰαπΐαχα ᾿ἰργόχστιῦ ριδθοῦχη ἐθχίῃμη ψογϑιοηΐρυ5 
δἀάϊίατα ἰθοϊουίθυ8 οἤδσθρδηῖ. Εμπονθ σάοααθ, φὰϊ ἰμ 
Ευοάς δάθμάο ργοροδίοη68 ἰδηϊαται δταθοθ δχβμῖθ6- 
χϑηΐ, ἀοηιρηϑίγϑίίο 98 ρ888 ἱπ [δ᾽] 1} ΒΘΥΠΊΟΠΘΙΙ 
οοηγογίθγθηῖ. 8564. δὶ δὰ Ὠηπμι ὁΐμηεϑ, δὶ αὐἱὰ ρτϑθοθ 


Ῥγαϑέαιϊο, Ὺ 
αὐδιδογαηι, Ηουναρίαμα τιδὲ 8:01 δαδδοχεο, αὐδιοδυϑαΣ 
ἰοχίυϑ ργαθοὶ ἰβίορεαϊθη! δρεςίαπεξ πυ ξέι8 πνοπιηθϑηιξ 
βιπὶ ὀ Π 0 295 ΘΟΡΌΙΗ. 

ΔΕ ἀποθαθ᾽ ἔσθ ϑθοὶ 8 "ἐπί οτ)θοἐἐβ πον οροευα 
Εποἑ 8 οαὐἰῆο Οχονῖδθ ργοῦ!, απ ἘταΘοΌπι ἰθχ- 
ἢ σα  λέπο σοπἰπποίημι οοὐἀϊεϊδυθχαιο δάδὲ- 
Ρὲιἰ8 διπθηδαίαση οοπϊποδαὶ: οὐϊ Ἠὶς οδὲ ἐπυλάδν 
Εὐκλείδου: τὰ «Σωξόμενα,. Ελοϊ  ἀϊθ ᾿απᾶθ δι ρογϑυηξ 
»οχηἶθ. ΕἸΧ τϑοθηδίοηθ 1) αν 18 Ουθρου Μ. Ὁ. 
᾿᾿Αϑβιγοποχηίαθ Ῥυοβοθβονῖβ δεν δεὶ οἱ ΗΕ. 5. 8. ΟΧο- 
»Ὠΐὰθ. 6 ἰμβαῖτο δομαοιδουξδθο Απ. οι. ΜΏΟΘΌΠΙ.- 
Ὅπδα δά βαπὸ οδιίϊομιθινν ρον ποΐθηδαιι οαἀϊιονῖβ ἤπ6- 
τς δἀ]απηθηία, ὁχ μίδοα Ῥγδοίαϊζοηἶβ σευ ρῖ8 Ἰη 6 Πρὶ 
Ροϊοδ, »Ουἱὰ ῬΟΙΤῸ 508 ἴῃ ἢ (6) 16 }}8)}) Θά 6ῃ-" 
η 58. ΡΥ αΘδε ἴτητι8, ῥδῈΟἷ8᾽ ΟΧρ]ΐοοιαι9.. Ῥγπο, Ἔοχ-" 
οἰ Ῥγδθοιια ηποά αἰϊποὶ, οἱ 8 συδγ Θπιθη αἰ 155- 
οἴμα8 οἵ οαϑι ρας βθ᾽ τ Ργοάϊγοϊ, στο ῖ8΄ οὐπἶθιι5 οὰ- 
ὩΓΑΥ ΠΤ Ὁ αι 8, ΡῬτουὶ Ορἕβ οββοῖ, ἐπ σοῃβι ἐπ᾿ 
»Μεδβ5. Ἄεοἄίοίθιιδ, μαι ῥαυιοῖβ πιθηοιἶβ ποῖδθ, 4108 ἐπ΄ 
»ὕμππο 1ρ5:5ϑπγαστι δὰ Αὐδαοτηΐδα ῥυΐάθπι ἰθραγαὶ 
»ἸαΘΡΉΙ8 ϑαυηαβ; αξ΄ οἱ Οδϑιϊραϊοτρα8 δἷὰ8 ργορτίὰ 
ἐπιᾶπα διἀθβου ἐδ δὰ τιδῆρίπομι θᾶ! εἰ οττὶϑ Ἡγναρίαηδα.᾿ 
Ἀσοοϑεὶξ βίπρυϊαγὶβ οἱ πππχάδιη 84 8 ργαθαϊοαμἄα 
νϑυ οἰ πϑέταὶ Ὦ, Ζοαπηΐθ Ἠπάβοηϊ 8. Ἴ΄. Ῥ. Ῥεοιοδέ- 
ὉΠ οἰ μου Βοαϊοἰδπὶ ἱπάαδίγία ἴῃ ἜΧΟΙ μα 18 Οταθ- 
»Οἷ8 Ὥϊ866 οἱ ηΐάθηι πηΐγογβα δἀϊέίομθ ἃ ψὴδ8 οἰΐαχη" 
ἸΥΡΟΡΥΔΡ ἰοὶδ δοσαπᾶα. Νόπιρθ ἴῃ Ὁμηπ68 641) 
ΒΒ ϊὰ5 ΟΡΟΥ 18. ποβίυὶ ῥδιΐθ8. δὰ ἀθιηϑὶξ νἱγ ορίἑμλι8,᾿ 
»Τοχίυπι Ηουναρίδππμι, δαΐθ ρϑῦϊο χαὰπι 'ἱπ ἰγρό- 
ϑτΘ ρον αι πϑηϊ8 ἰγδαάθυϑίαν, δοουγαὶθ ἱπίογρυηρθα- 


ΨΙ Ῥνδοίαδιϊλο, 


»υμπὶ οἱ ἀἰοιαρυοηάμν ουχανὶ, [,δεἷπα οὐμὰ ΟὐΥϑο- 


οἶδ μοῦ ἰοϊμπι ἐπ ΕἸΘμμθηί ἧἑ ῥγαθδοεϊδ δὸ [αϊίθ 
οϑυπιια Βἀθ οοπίυϊ!. δὲ δὰ ἃ 86 ἰηγίοθῃι ἀΐβοχθ- 
τρϑοϊΐα ἀθρεθμϑθηἀοιθηίαν, τοὶ οἰΐδιυ γαδοῦχ ἐρϑτΣ 
υδυϑρθοίαλ ΒαΡογοίυ, ΠΟ 80} ἢ δοο Μ489, οοάΐοθα, φῃμο- 
τπι Ἰθοϊδο, σὲ οὕτη Γ,αἰπῖ8 οοηρτυθ. οὶ, δ τηᾶλρίηθμι 
υϑαϑθοχιρία αχδβίαραϊ: δὶπ χηΐπυδβ, Δρροϑδίία 561], ὃ 
ηοχὶπάθ ἀϊοαῃ δὲ οοοαϑίο ταὐπὶ ἀδυϑῖυσ, πἰτὰ ἀθηλμπλ 


οἰϑοιΐο Οδοτηθίτςἶβ ταϊοπέθηδ πιβρὶδ οοηγθηΐῖγοὶ. Ὠ6- .᾿ 


φΐααθ 400 ἰθχίῃβ ρῥυσίϊαϊξ τλθ] 8 ΟΟὨΒΌ] 6 Θ[Γ, οἰλαπι 
ψ 80 6488 δίἰηριἶαϑ, ΙΧ υἱ 688 ἃ Ὀγθῖο τηϑδάθηϊθβ 6χ- 
φΟΘρΟγδὶ, δομιθὶ αἰαὰ8 ἱΐογαμι 056 το οἱ δοοιταίθ σθ- 
ΟΘΏΒΟΚΘ Βαυά ργανδιῃβ δϑὶ; δἀπάθιμιααθ μἶδηθ ἴῃ Εἰὰ- 
118. ποϑδίτὶ, ααᾶμι ἐπ δἰ ογμι διοίογ χη (ὐΓΑΘΟΟΓΌΠΙ 
᾿ὩΙΟΒΌΠΙ ΘΙ ἐἷβ ἃ 868 δ χη8 οὐ ἰδ 6 δγυ σαὶ 8 ργδθ- 
ἈΥ.Ὁ1ν Δ. 9}}} 00} 0 Βρν 

Αἴαιιθ γϑνοσα ἰαπία ουγα Βᾶθὸ οαϊιίο 1ηδιξιαϊα οϑὶ, 
ὩΣ ἀΐρηα θ88ϑῖ. αυὰ ῥρ6ὺ ἰοίϊμπι βϑουϊαχῃ ταδί 686 08 
βιμα ον πθὸ σταθοὶ βϑϑυπλοιΐδ πα ρου ἀἰθΟΘΏ ΩΓ. 

Οὐπὶ μαθςο δυΐθαι ἴῃ ὈΪΘΙΣΟΒΟΪδει ΟΠ οἰπῖβ τὰ- 


του 6886 φοθρίβϑθὶ, πΌρου Ῥθυγαγαὶ Υὐγὲ ἀοοίβϑι αὶ δος 


ἀθ Οτσδϑοοχι ΜαϊουμδίἼογμχ οοσηϊίοηθ ργορασαηάα 
ἴηδον (ὑαἴ]08. το ᾿βϑἐτιΐ ορογὰ δίαθ ἐπάυδισία ξαοίι πη 
θ8ῖ, υὐἱ Εὐοπτδηΐα οἱ [λαιὰ Επο  }8 ἄθηηο αὐτὰ οοὐϊςθὰ8 
οοἸαία. 3τβθοθ ἵπ ἰποθαι ργοάγθμϊ, ἰδέα οἱ ρϑι!οα 
γρυϑίουϑ δα άϊιᾳ. Οὐ)ὰ5 Ορφχδ λα ]5. Πίςοθ δι} οἷμθ8 
οΟυθνν 65 Ὠ᾽ ἘΟ]146, 6 τθο, δα ἰδἰὲμπ οἱ δὴ ἴγδηςδὶβ 
οἰ Δρεὸθ ὯῺ ταδημδορῖς  ἰγὲβ δηθδθη, χυΐ ἐἰδὶὲ τϑϑὲέ 
οἰ οο ΒΝ Ἰυδαα ἃ Π05 7011}}8 μὰν Ἐ. Ῥογεαγαά, ᾿Γιδάμον 


Ριδοξζαιὶο. ΤΙ 


ἰθυν᾿ ἀθ8. οϑυνεθα ἀ᾿ Ατοβέμηδάθ, οὐυνεαρθ ἀρρεβοιυγνό 
ρᾶν ἢἸποιἑὶ ἀσ ἔναμοθ, ἐ)οάϊό δι οὶ, Τοπιθ ρῦθ- 
ἾΡΟΣ ἃ ΔΕΒ [814 Ἅ(οοπεῖπεε ΕἸεπι, ΓΔΒ. 1 -- Ὑι, 518 ρμὺῳ 
οἵοιτοδε απεάγαιοε), ΤΟΙ δοοοηὰ ἃ Βανί {916 (οουνίπει 
ἘΠ] ει. 1». ΨΙΠ-ΠΧ͵, 518 ρλ8.) Τόπιθ ἱγοϊδέδιπθ ἃ Ραιὶβ 
818 (οὐλνίμει Ἐσαι. 11). ΧΙ «ὙΗ, κι, Ηγρολοϊειια ἀυο ἘΡτὸο 
618 μκε) Οὐ μὸς Μ. Ῥαιῖβ πηρελειθαν. δχαῖνθ., στο ἀφ 
οἷᾶ Οοἰοπῖνο θη ἰδ οὐἱό το. 4. 

Ὅυδαι ἰοκίπθ σταϑοὶ δϑἀθμϊ σα; ΦΖυΔΘαΏ6 δυχὸ- 
ὰ διδρυοπξ νἱν ἀοοιἐβοί χα, ἐρδαπι ἐμ Ῥκροίαιίοιο, φ. 
ΧΗΣ) ἀϊδβογϑηΐθιι" αὐυάξαχηι8. 

Μδὰ γογβῖο ὁροῦαμι Ανεδέμνοάὶο νυϊροῖα οδὶ δηο 
οἾ808, φυὸ αἰιΐάφαι ἐθροτθ γτοείομβ Βμοάΐα ορο- 
οὐΐδυθ ἰδ πιδπῖησε δά πηόνόσγαπι. ὅροι δεοαιδη 
φῬτοῖο βυ !οονθίαι, οοηδαϊασο γοϊαὶ οοάϊοθα πιδην 
αϑογρίοα δὲ ηούηθοδθ ἐπιρονὶ! 8 ἀθ μἱαυγειπὶβ ἰοείδ, 
αἱ τ δὲ νἱ ἀοδδηϊαν πρι ]αἰὲ τοὶ οογγυρὶξ ἰπ εὐπίστιθ 
"Ὁ χοιῆδο, ψαὰ ὑδὺ8 ἔδποεδαι ἐπ οοπνεγίοπάο ΕῸ 0166. 
.}ΕΠ1 οοὐξοθβ, ἐν 68 οὲ γνρέσι πυτθθῦο, τὶ οοκιρλοδὶ 
»ἴποναῦι οἱ εἰαἰξε δυιξιδάγνου τὶ, οὐϊξέσιιαη) Οχομὲδα τὶν 
98. ΒΟΥΌΒΙ τρδηυδογριογοπι 6880 Θχθιρίαν; δοὺϑ 
ΟΏ685 ΤΠΔΏΒΟΣΡίο5 οχρίουο ἰδοῦμαϑ. οἱ τϑξοσο 
νάϑοοκ οοττερίοι ἐπ οὐϊίονα Βαεϊἐθηδέ οἱ ἐπ οὐϊοιεθ 
Ὁ χομίδθ, 4.86 πὐδὲ} αἰδὰ 6θῖ, σύδεὶ οἷ ἀχεμρίδν, 
ναί. οἰὐάπι δυπεάνοσιξ, οΘ Ομλμθ5 χθημδετέρέοι, 
οἰπδθουρῖο 400 ἐπμίθμ ἀκοορίο, ἑπὲον 86 Φ686 ἔδυ λθ 
ΟΘΏΘΘΏΙΔΗΘΟΘ; ππαπεδογρίτ δαίθω; 400 αχρίενα ἰ6-᾿ 
Ολ. 888, ΓΘδιλιθγα ἰοοο8 σογευρίοδ, 4ἱ ΟΡ6 αἰϊογθ) 
δι βοχὶ ρἰοΣΌ ἢ δὸ οχρίοδακίος σ80 τοϑιλι οθδηίαδν, " 


ΥΙῈ Ρνδοίαϊιϊο,ι 


»Ν]δυτιβοχέρίιιο 100 δὰ Οἱ οἰβοασι Ὗ αἰξοδηδηι 


φροειποραῖ: 18 οτθα [οἰ δ]. ἃ οοχαΐία ἀ6 Ῥώωο, 


»ἑαἱξ Πιβ805. 

οἷα πιδπιιδοσίρίο σταθοο 2348, 830} Άποιμ. βαθοι 
Πθούτα βοχὶϊ θχαγαῖΐο, αὐΐαῃθ ᾿οοηἰπαὶ πο. ἀϊ8 ἀαῖα 
ἡ ΟΌχα 4υΐπάυθ ᾿δηϊέαυ βϑ: 8 Ὑ δἰλοδθ δι βοεὶρ 8 


»π τα θοὴθ οΟἸαία ἃ. 2 όϑορπο Αἰσῖα, οοἰθρτὶ Οφοσπηθίγα, μ80, 


ΔΤ αἱ άθηηι ΓΟρΟΥΪα8 ἃ Ῥγεἐοϑβϑιῖ8 Ἰοοϊ ΟΡ 5 πια- 
γλναιβοσρι! 190 γαγϊδπιίθυιβ: ααοά ῬγόΡατο γἱφοίμν, μπτς 
ὩΠΙΘΉΠΘΟΥΡΙΌχα, απο ἰθαιρογίϑ ἐπ Ὀἰδοίθοα Υ᾽ δέλοατα 
οἷυἶδδα ἀοοἰἀογαΐαπι οἷο. 

ο φἶοο τηδπαϑθοσίμίο 100. τοὐῃὶ οοταμΐδδο, διϑσα ἴπ 
ο«δαΐσλθ ποῖ 'ϑογ 8. στάθοθ ἰδἰϊηθ οἱ χα!]έοο ΕἸ]Θπτθιία 
τοὶ Παῖδ., δοῖα ῥγοεὺϊ ἀπρῖο, ἀ89 σπαυρθοτεὶπὶ ΕἸΟΙ 415 
0 Ρόνᾶ. ᾿Οὐδργορίον οομα] σπαδητιϑογρίαγ 1100 οὐαὶ 
οϑαϊάοης Οχομῖδὰ οχαζανιαι ᾿ἰθοϊοαθα νάγίϑηξοβ ἴπ 
ΔΓΕ Θ. ΟΡΘΕ8. πε ρΕΘ 881. , 

ΟΕ 8 Ῥουϊθοϊίθ δά γαγί μνὲθθ Ἰϑοξοῃ 65 χπαν βἐαὰ ὍρΡο- 
»»ϑὲξαιθ ΘΕ Ὁ] 5 δἰϊοχθὲ Θὲ 8}1}8 πδιη βου ρ ἐδ ἀσοθγβίιλβ, Π810 
 φϑιχὶ ἡ διὰ ᾿θοϊοηθ γαγί τίθετε ἰῃ δὐἰαδο ον δέθαβϑι 
ο φβδ πλϑὲ, γε]. Ὁ δὰ ᾿τοὐθοὶ. Μαπιυδουίριυ 100 ροΐονομι 
ἡβαρω, απο οϑουαθθ ποῖα τι ι ἕυΐξ τδῖδο, ον μαπο δὶ 
ΜΠ τὰ οοἰξοσιθτς ρυδοΐθγσεμα. Τ οχίυμι σγαθοΣ οὲο σΟη-- 
πδαπαπι ἴῃ. Ἰαϊφειεν ον οε οἱ. συλθουηα 0Κ γα γ3- 
δας θα9,. 4168 δἀμπιίδοκαμ;, ἰθοιαπίδι5 τχαπίατὶ  ζυἷξ ὁρΡ- 
υβογαιπυμα, Βαθὸ. ἐπ νρυβίουιθ σαι οα σρυίαΐδ δυχιὶ. 


υδάεα Ἰαΐπα νϑυβῖο αὐ νογϑυση ἰαχίαϊ ζξᾶθοο ᾿τοπ- 


οϑταΐξ, δαὶ φυδά μϑαοι δηθ πὶ οοδρονξ, υἱ. δαο8 ἔα- 
ποθοῦσε, ΝΒ. ἤὼ 166. γοχεῖθθ ὁοοπσγοῶὶ ἔογὶθ 


Ῥνδθἔδιιο.: ΤΣ 


ΕΟ ϑαΐϑηι! δοὲ δαοσι χαυδοάδει ἰοοι 08 ἃ αὐλῥεις 
νἰϊηροδ ἰαΐπα δριόστοσο υἱάοίασ. [1686 φαξάφιι Υἱΐατο 
οῬοιαΐδοθηις 58 168 γογαὶο οὐχ ἰαχέι ὅτάθοο γαΐμι9 
»»" είδεοι΄ εοπιϑοηξλτιθα οἱσ. 

»ϑυχηχηα (ρερ. ΧΡ.) ἀπ σοπδιία πϑὰβ δα, αἱ 
γῆαθα οὐΐο αμδιὶ τπαχίπιθ ϑεπθηάαία ο88θῖ: δρθοϊιηΐηα 
ἐδ Ί1ΩὯΘ Ῥνδοϊθοία, ἰθοῖα διοσαπὶ ἀαϊπάθ α Ὦ. 24ι- 
»οὶ Ὠθοποι ἃ [). Ῥαϊτὶδ, τχοὶ ορθτὶβ οαϊξοχα, χτρδι26- 
»ἴπι6 ἃ 1η6 ταϊϑοῖαβΊ. ἴπ πυΐΐϊο βρθϑοϊημέμθ ῥχέμθ δυἢ- 
ϑο ρϑὲ ΡΥ ΘΪ 0 80] οἱ αἰατ, αὐδὴὶ ἡΠιἀ το. 18 οἷΣ- 
»ὨΣθ8 ζαλθδοὶῖ ᾿Θχρυγρδίαση. ... Ὦ. Νιίοοϊορουΐο, 
ὙΠ ΕΏΒ6Β9, ΥἹΕ οχΐπνα ἀσοϊχίμα Τοχαι θη Δ 1}18. οἱ 
ΟΠ σοι ἀβαλησ8; Θιοπἀδίον, βρομῖα δυὰ ἰοβὶς Ὀ]υτὲπγα 
»βρϑοϊπιΐηα. Ὦ), Ῥαϊτῖδ, αυὶ ιρυδην ῥταθοδι ]αἰϊπαιῃ 
»γδὲ ρα σαι ἀΐὰ ὁχοοϊυΐξ, διυσπδ οὐχα οἱ αἰ χοηία. 
Ὠ 8.18 δῖ. αὐ τηθ8 οδαἀϊιίο ργο δ ρα. οἰβ  πομοσὶ ϑϑϑοὶ: 
οἕσι βρϑομεληὶρῃβ ᾿ε ρθη νοχαλοινθια ἐάϊπατα οἱ σ8]- 
οἡΐοδι στα ἰδχίῃ στάθοο ρμοκαϊίθαΐο ὁοχῃραναθαὶ οἱ 
ἸΔΥρι αἱ ποίδιΐου 68 Δρρομαδδὲ ἷο. . . . 

ἐπὶ, Κρ. ΧΧΥΠΠ.) ἐπ ΒΡ ΟΣ εΘ0Δ ἐπηραυίαϊα δά 6659 χπᾶ- 
ἡἩ ΟΣ ρίο8 βτάθοοδ 198. οἱ Υἱρέπί!, ίοσυχη τρδποδογὶρ» 
ΟΣΏΙΩ. δοοπηάθ γοϊμδίαἰΐδ. οσδδιαθπι [ἶο θδὲ ἑπνάοχε. 

οἶνο, 100. - [86 τπιρηυϑογρ[!8 ᾿γᾶΘ' 86 ἔοσὶ οὐρα 
γῇ ϊοΐα ΤΣ ΠΒΟΕΙ ΡΙΟΣΌΠΙ δ} ὅηθιιι Ἡοχιΐ δᾷθου δ ΘΧΔΓΔ-- 
Ηοἰοσιῃ. Βαῖδ ῥτοχίμθ βεαυαυπῖαν ᾿ἰδγαπι 43. Γἶθαν 44 
»ϑῖ Πὀὅ6ν 45 ροδὶ Παῖα οο]οςαῖ δυπὶς φυοά ἐπὶ πυϊῖο οοε- 
γἠοὶϊ 40 τιαπυδοσὶρίο. [ἢ ταθα θαϊϊίοιθ ϑαπάεσχῃ οτάϊΐ- Ὁ 
ἡ ΟΣ ΒΌΣΩ δαοθξηδ, ἰρϑοχποῖ ἢ). ἔα ρν Δ 56 δβυδάθμίο, 

εἶνο. 1038. [8 χπαμιιϑοτίρ μ9,. ἢ ΄ὰὸ ἀοθϑὲ ἑηΐέλεξιιι 


χ Ριδεΐαδιιο. 


»οὐθησρηίοσμαι 5416 δὰ ρῥηοροκὶϊξομοιη ὀοίαγαιμι δοουμαὶ 
»σχι, ἑπθυμίθ υπὐθοῖπηο βδδουΐο οχαύαὶιρ γίάθέις. [8 
φἴαπηδοχὴ μία, πὰ ἀπὸ εἰνοργοπθασαηίαν νοϊψυα ΕἸ6- 
»αθηία οἱ Παῖα, Βοια Ραγί βίο ξυὶὶ χνλϑδι}8΄ (μη οααι δῃ- 
οἰεοεθαηιο) ἃ Οὐμο ἀ8 ῬΕ] 888. 

ἶνο. 2460. [5 πιδμιβογὶρίυϑ,, ἐπ 4ᾳὰὺ ἀθρε εἰναι. 
οαἰαμίυν ἰγϑάθοϊηθ δι: δἱθιαιθηίογυπι, ουοάθοΐῃδο 


᾿φβδθοθΐίο. ἀχαγαίηδ᾽ υἱθείωγ, 


ἶνο. 2344. [6 τηθημεδονίρίιβ, ἐπ αο ἰδπίμπι 46. 
ὉῬΡι ΒΟ ν ἰγϑάβοΐν ὑείογθς δεῖ ΕΒ] Θα ΒίογΌ:, 
φϑᾶθοῦ ο ἀποαθοῖπηο δχαγαῖῃβ νἱάδιυτ; 

οἶνο. 2845, [6 τπιδχιβοτρίυ5, ᾿π πὸ ἐδηΐθσν ἀὃ- 

ἩΡΡΘϑπἀππίαν ἰγϑάθαϊπ, μυΐονοβ ἰδεῖ ΕΘ ΠΟΥ ΠΙ, 
οδδδοιϊο ἀοεΐητο ἰοῦσα ὀχαυδίιυβ νἀ δίῃ. 

Ὁ ,ἴ.Π68 1 πιδιδοσίριὶ δηὺ Σποσηργδηαοαὶς: ϑαδ- 
ονδδαθηξΐοθ δι ξ οδυναοθὶ: 

ΝΟ. 3878. 18 γαδημβοῦῖρίιθ, ἐπ 4υοὸ ἀορν ϑοηδὲ- 
ῸΓ Ἐποϊέμὲν Οεοιποίεία οὐ δενοῖδ, ε βαθουϊο ἀσσίπιο 
ν»ηυαγίο οχαγαίωϑ. νἱάθεις. 

δ ο. 2542. [6 τιϑῃυθογίρίαδ, ἴῃ 400. ἄρδει ἰαϊάισα 
πἜΒαΏΘ. δὰ ᾿μηοροοπίομοσι 28 τὲ ρευΐμεὶ οἱ ἴη ηθὸ 6ὁ- 
»ργοεδεπανπηίον ααἰμάδοίει Ηδγὶ ἘἸΘη;θωίοχαρ οἱ [ δία, 
βαθουΐϊο ἀοούσνιο φυᾶτίο Θπχαγαῖμβ υἱαϑίυγ. 

οἶνο. 2702. [5 εούσχ, ἴῃ 400 ἰδμέν ἀοργοδϑα- 
οὐσπίον. οοἱο ῥγίουθϑ αὶ ΕἸθπεθιονομα., 800 ἔπιθη, 
838 000} ἐθοίμὐ αὐἰηϊὶ. Θχαταία5 υὐώθειν". 

ἶο. 2346. [9 σοὐσχ, ἰ 4υο ἰαπίῃχη ἀοργθθι- 
»απῖον ἰγϑἀθείπι ρεΐουϑβ ᾿θγὶ ΕἸοπιθηήογαα, δθοι 0 
γϑθοίσηο ααϊπέο οΧαιδὲι 5 νλάθίογ. 


4 


Ῥειδοίαιιο. ΧΙ 


οἶῸ, 2481. ἴρ οοάσχ, ἐπ 400 ἰδηϊωῃπι ᾿ἀθρεθμθη- 
»οδαπίον ἀθορπί ρῥγΐοχοϑ δεῖ ἘΒΠ]ομθμἰογώσω, δαϑουΐϊο ἀθ- 
γγοΐλο αηὐϊπίο δχαγαίαδ νἱἀδίν. 

οἾΝΟ. 2531. 15 οοάδθχ 'π 4ι|ὸ ἰδπίυτα ἀθργθῆθι- 
ἡ ὐαΐαν ἰγϑάρεϊμιλ ῥυΐοσθθ Ρρυ] ΕἸ] ΘεΘὨϊΟΣ μα, δαϑουΐο 
οἀθοίο αυΐηΐο Θχαγαίυβ υἱάσι, 

οἾἶο. 9343. [86 οοὔσχ, ἱπ αὑο ἀθρηοβαμάαπίων 


»Ἃἰηάθοχα Πργὶ ΕἸ ϑηϊογασι δδθοιΐο ἀθοῖμλο δοχὶο 


ΟΧδγαιβ νἱάθίωγ. 
ἶο. 2547. [6 οοὔδχ, πῃ πὸ ἱδπίώσα ἀοργθῖθι- 


πνϑαπῖαν ἰγοάθοῖτα ῥυίογοβ ἰἰϊρτὶ ΕἸθιθηϊογσ οἱ Παΐδ, ᾿ 


οἐπουπίθ ϑαϑοΐο ἀξοΐτιο βοχῖίο αχαγϑῖυβ υἱάοϊων, 

ηΝο. 2448. [6 οοάθχ, ὅτι φ)ο Παΐα ἀορτομοπάση- 
ΑΙ, βαϑοιΐο ἀθοΐμλο 4πδγίο δχδσδίῃβ νἱάσιυν, 

ΝΟ. 2352. [5 οοάσχ, ἰῃ 400 δ αῖαᾶ ἀορεομϑμάμπη- 
οἰὦν, ἃ. 7. Ἀοβοὶ ξρϊὶ ὀχαγαίαϑ ὅθηο 4488. 

ΝΟ. 2363. [6 οοάθχ, ἴῃ αυο Ὠαῖα ἀορεθμθημάμη- 
οὔτ, δα ΟΌ]ο ἀθοΐτηο συϊπῖο ὀχαζαῖαϑ νἱάσίωτ, 

ἶο. 2340. [6 ΟΟύθχΣ, 1 αῦοὸ δία ἀθρτομθηάμη- 
οἴ, 86 ΘΟ0]ο ἀθοΐπιο βοχίο δχδχϑὶιβ νἱάθίων. 

ὙΝο. 2850. [5 οὐᾶοχ, ἴπ αὰο Ὠαΐα ἀθργομβοηάυη- 
οἰ, δΔΘΟΉΪΟ ἀθοΐπιο δαχίο δχασαίαβ νἱάσιαγ. 

ἾΝο. 4981. [6 οοάθκχ, 'π φυο δῖα ἀεργομϑμάωι.- 
αν, δάθου]ο ἀθοΐπλο δθχῖο Θχαγδέιβ νἱάϑίας, 


»Νο. 2467. [16 οοάδχ, ἴῃ φὰο Ὠαία ἀεργεβοπάαν.- 


»ἴΣ, ΒΔΘοΪο ἀθούτηο ϑθχὶο δχδιαίιδ υἱέος, 

"Νο. Φ472. [8 οοάοχ, 'α ἄυὸ Πδαία ἀθρτολαπάμ- 
οἷν, 96660}Ὸ ἀδοίιο δοχὶο οχδχαὶαϑ νἱάθιον, δ βηθπι, 
ΟΠ ΒΌΪ 6 ἀσσίἀδι δηΐων. ' 


ΧΙΣ ,., Βηφρἕεδιϊλο. 


Νο. 8300. ΒΒ οοὔσκ, ἐπ 4ποὸ Βαὶα ἀοῤνθιθμάμη.- 
(ὐ, ϑαϑο!ῖο ἀθοξῆῆο βθχίθ 'σχαγαῖθβ υἱὲ δίας. 


»Νο. 2348, [5 οοάδχ ὀὀμηργομοηᾶίε ἘΠΟ 418 
ἱλαῖα, Τοο]]αἰὰ οαπὶ 4υϊπαὰθ Δη  υ 8511) 18 Χ] Δ ΒΟΓΙΡ- 
»ἱβ. ὈΠΙ οἴ θοαθ Ὗ αἰϊοσαμαθ ἃ ΦΖόβϑρμο Αυτίδ Νοᾶρο- 
οἰ ἴδηο, σοἰορυ Οϑοχμοίγα 8860 0}} ἀδοὶπιϊ βοχὶϊ ἀθοθ- 


20 τ 


δ1Ὶ οὔἱδ π᾿ ΘΧβου 618 Βοσσα οει ἰ ϑϑτηοχμτι 
γἱγούη πὶ ρυδοίαιομδδυ8 Ἰοηρέοι ἤιῖδδα ΥἴΘαν, δος 60 
ΘΟμΒἾ] 9 ἃ πιθ ἑδοίμππιν 6686 ἐπίοἰραί, τ οἰγουπιθρίεεσγα 
Ῥοβδὶπὲ ἰϑόϊογθ, φπδιπαδπιοθυπι πϑήπιθ δὰ χιοϑίσα ἰθ8:- 
Ρογὰ "οοὐλοὶρθι5 Εἰιο 5. αυογυχμ ρουυλάμσην8 δὶ τνι- 
ΤΆΘΙΊΙΒ, 8 δἰηΐ Ε]οτθοχ; οἀΐέογοβ. Νιδΐα. οὐ 
Ῥεδθίθσθα ϑχϑίαϊ οἰθιιθηίοσαμι ργδθοοζηγα οὐϊα ἰπ- 
ἴορτα, οἱ 1π δἰ ρΌ} 15 Εἰ τῖβ ᾿ϑάθηα 8 Ἰθῶο ψϑγβαίμβ. οδέ, 
4υΐη, ομηἶδ88 οοαΐϊσαμπη οὐγα, 8 Ὧπὰ δἰϊοσανα ἀἰἰητυτη 
ἀοβοσϊθθθδ δοαύξονοσ. μμπι ἰρίξυν ἰοχίκιπι συϑθ- 
οὔπὶ ἦπ βοβοϊδιπια υϑὰπιὶ πὶ ΔΡ πἷης ᾿ἀπηὴ8 αὐαίθον 
δάογθ βιαϊηιΐββθμι, 8488. ἐσθ8 ἀπο 88 ἀοουγα  8δέπι 1Π-- 
6 88 ΘΟΣΙΡΟΡΑΥ͂Ι, ψαχίοἰαίο5 βόσιρίαγδθ δἀηοίαν!, ἰθΧ-- 
ἰπϊ οὐηἶθοβ ἰοοΐὶβ 1ἃ δαἀογηδνὶ, οὐ παι ΟδθῸ- 
μηθέγα ἀοίαχαϊ τιθιλάδπι,. πο] ]ὰ Οτγαθοδθ ηρυδο ροτὶ- 
ἰῃ8 βουυηομὲβ αἰβογορδηϊα σβοπάαϊιΡ, ΝΟΗ πορΙοχὶ 
Ιοουρ οὐ βαίειθι. ῬΈΟΟΙΣ σοτασπουαυίαπι, αἱ. ταῦ ἴα. 6Χ- 
διδεῖ ἃ ποϑίσογια οοἀίσανα βου ρίωσα αἰγοῦβα, 4188 
Ρυδοίεσθμδα τη νἱἀοραμβίν, ΝΏΪΟ δπίοτῃ ἰ000 ἰθΧΣ- 
ἴθι. γυϊφαίακιτοι Θὐ δονσιν ᾿μππιυϊανὶ, ταδὶ Ῥγοοΐο 1π6- 
οχα οοτομὶα Εποϊάθαυς ἀϊρηΐοχα, Οὐπι δαϊόχα αἰ. 


"Ξ.- 


" «᾿ς 


πο ἢ πασπ - π᾿ -- π----ντ-- - -- 


Ῥγοοέασε!ο, ΧΕ 


Ποῖα τίοπ 818 δ μιᾷίοαηάππι, 4.80 Ῥγοοὶαβ ἕπῃ διὸ Ε]6- 
ταοπίοιτιπι ΘΧϑαρ αγὶ δοχρία. ἐπνοδουὶς ἀθδθαμο ἰρ86 
οχρολμπαὶ αϑεθα. δἀἀϊάοτίς, [4 ροξδδέπιησα ξαολθηάιιπι 
εβ66 μείανὶ, ὡξ πὲδ}} ΤΟΥΣ τοοίρθγαπι, φυὶη ΕΟ] 18 6846 
ἐχ ᾿ρεῖ6. Ῥεοοῖ γονθὲ8. ρμαϊθεϑῖ. 

Ηδο. ορϑεὶβ ρατὶθ δβηξῖα, διυμελα αεορίϊεοῖπαι ( 86. 
ῃδῖΏ8 168. 600] 65: 8:16 85 οἱ ΘΟ Οἰβιῖθαβ πη. αὐγαὶ π08-- 
σα αὐϑρὲςα 8ϑῖπι6 ταοάοτγαμπί 8. οασα 8 θαπονοϊοηίία 
οοπρίξ, ἢ αἱ, ἴτο5 οράΐοοϑ 6 δἰδιοίμοοα ΝΜοπδοθπεὶ 
ταλξν! σου  θεθμίαν, ΟΣ αὐἱ δρ 5βίμηιιι8 δὲ" 
ομτι ΒΟΏ Πα δἰῖα τ δ] οβορίαοα οἱ τμαϊπϑιηδῖῖσα ϑοτὶ ρὶδ 
ἔσ8ι τ]ὰ οομίπεῖ, αυ80ὸ δὰ πο στα Ῥοείηθαι: 
Ῥμαρηοιιθοα, Ορίίςα, Παῖα, Οαἰορίτίοα, Βὴ6 απὸ 
ἔργο χιλπυϑογρίο, ἀρὰ Ηδνάΐϊασα ἴῃ. Ὠοϑουριίσπῃθ. 
Μαπυβουρίογασα σταθο. Δμπριδία Ὑμο]ο, ἔπ Ὁ159Π0- 
εϊοόαπι ἤορ. ΜοηδΟΘηΒ. ᾿γδηδἰδιογσ Ππάδο Ἰδρίμηυϑ: 

»Ἑ ἈὐυἈἈὅὄδοχ 364. Βοιηρίοϊπυβ οἱ Οδαγίασοις, {1} }9 
γαῖ ἐπι ΔΒ} Ὲ8 τηϊ παι ἐπὶ σαγία 8ρ᾿5δίοτθ, ἐπ . ο]1ο, 111- 
οοἰθ. 18. ταϊπα ἰϑϑἰτηΐβ οἱ πὐϑ 155 γϑ οἴχχὶ ΒΟ ΠΟΙ Ἷ8. πᾶῦ- 
ϑῖθ θα8. αἴγοιδα. άπ, ὅδ ΧΠ]. Χ͵ΙΨ, ΧΥ. ΤῊ 


᾿φἴο δ 136.) ταα]θ. οοηϑοχγαΐυβ, οὐἱβ ἰδσου θ᾽ οἷς, οἱ -Ϊη- 


»ϑοιρίυδ ΟΠ γα τη δὶ θπηΊλτῖἑσᾶ 6." 

Οὗδθ ΒυΪαδ ουαίοίθ ρατίο5 ΕπΟΙ 418 Ὁρθδοι]α οοηίῖ- 
ποηΐ, ΟΣ ΔὮ οἴ 86 δυηΐ εἴ ἀρ αυ βϑ: λα ἰοἰΐ5 ΤΟ] 1] 5, 
Μηδ ᾿πγθηὶ ᾿ἰθο Ο.)68 ἃ γα ραὶϊ8 σα οιῖθτιθ ἀἴνογϑαϑ,. 
ἀιηϊδη5 Τ)αῖογμχῃ, ῬΒΔΘΠΟΠ Θ ΠΟΙ τ τ θἴ6,. ἰοχίυ8. ποη- 
ἈῈ}18 Ἰοοἷθ ϑγιθμάδιὶ ροββ6 υἱοὶ, Οὐδ γθτα παηο. 
αοὐΐοθπι ἀκ ρϑη  ϑϑέχχιθ ΠΟΥ ΡΑΓΑΥ͂Ί, ΒΟ  ρίαστϑθ ΜΑΤΊΘΙδἴ68 
ΒΩΩΟΙἰΑΥ, ΒΟ ΒΟ τηδρηδιδα ΘΧΒΟΡΙρϑ8), τιϑιντι8. Δα υατ 0 


χῖν ῬΡνδοέδιϊο. 


ἢ38, 4086 5βἷο ῬΥΔΕΡΔΥΓΆΨΘΓΆΠΙ, ἴῃ πιδήογϑαι ΕΟ  ἀ8 ορο- 
ττιτι Ὁτγαΐασι Θα ΠΟ ΠΘΤΩ. 


Αἰξογιπι σοὐΐεδιη Ννο. 78. Οδγιοθῦπι ΕΟ ἀ 5 


Παῖὰ οὲ Ρβδθηοχηθπᾶ μπὲ. 50 0188 παδιρί Πδη σα σοῃ- ᾿ 


ἀπϑηΐθπι πιρ]το σϑοθηθογθμι δὲ δχ {0 ργϑσβῃβ δχ- 
βου ρέππι 6886, ρῥγίπιο δάβρϑοία δηϊπιαάγογίἑ, οὔπὶ 


Ιδαουμᾶϑ δαῦοαι, δὲ ὁΡ οσαγίατι νοὶ] σου τΌϑατ γοὶ ἰα-. 


εὐγασ ἴῃ Σὺ οκχοπιρίατὶ τοχῖμβ' ᾿ϑρὶ ποι ᾿Ῥοῖοβε. 

Τοεειοβ Οοἄόχ Νό. 102. τϑοθηθογθ αὐἱάδια ἴθπι- 
ῬοΥθ σοηθοσίρίηβ 6889 νιάβζαι, 8506 ῥΥδθΙο σπου ϊα Ρἢϊ- 
ἰοβορηῖοα απ οΕὶ δ]οσαπιατιθ βοσρία βοποίδα οοη- 
ἰπεὶ ργαάθοα δὰ ΕἸθιπθηϊοσυπι Εἰ 8 ΠΡ ΓῸΒ ἔγθ- 
ἀδοῖτη ΟΠ Π68, Θχοθρῖο φαδγίο, 4086 πιυιβαυδπὶ ἱπηρυθβϑα 
ΒΌηΐ, 81 αποά τηδχΐτα ὁχ ρϑγὶθ [αἰ π18 80 0}}18, αυδ6 
ΟἸανίι8 οροτὶ ϑι0 δά άϊαϊί, τμαϊθεΐθι ρΥΘΘΡιι6 ΓΘ. 

Εχοογρῖα δβαπὲ μδθο  βϑομιοϊα ἀθ τη ρῖημθ οοά!οΐβ 
οὐὐαβάδιμα ΕἸομθηϊοσαι Εἰ 0118. οὐ)α8 τοὶ δϑιθιυβοὶ 
Δήδαι6 80 γριοσαπι ϑίρηδ, ααΐραβ τοχῖυ8 ἰοοῦ ἱπάϊοαγὶ 
80 θπὶ Ἰοεἰοτίθη)8, σοι ὐβϑέπλαση πὶ ἱπα!οξλ. 

Ποβοσρϑὶ οὔημηῖα Βαθο βδοῃο]α 60 οοβ 0, υΣ ἐπ 
οοπηπιθηίαστίο 46 ΕἸθμιθητῖϑ Δαπδπἀο σομδου θθπάο 
Δα) θηϊο ΤΩΣ Σ Θβϑθηΐ, 

519 Ῥεδθραγαίαϑ μδῆσ ργδϑοὶ ἴοχῖι8 θα ΟΠ θ 1 
β8ϑοθρὶ, ἰῃ πὰ χαυ]ία, 4υ66 Ρεϊοχαπι Θαἰογατη υἱδιπ 
οἴη ρ᾽956 νἀ θηΐων, ϑμμθπάαΐα γορογῖθθ, Οὐμπεϊ ΤΟΙηἢ5 
Ῥυϊπιαβ Ὀχΐογοδ πουθαι δἰ δ ΘῃοΥ πὶ Εἰ ΡγΌ8. Αἀθοι 
δ ηΐ αΌΔΙΌΟΣ ΔΡΡΘΠΐο88 1: ϑατι γομτα ΘΟΠΒΟΥΙΡΙΣ, 
ποῦ ᾿τίπιυβ 1115 ἀθπηοτιϑι γα 0168 δ] 6 88 οομξηθῖ, 
ᾳ40δΔθ ῥϑβδϑὶπι ἴῃ 81} ρ1}}85 Η γ6 οσουνταμΐ, απΔ86.10, 


--«, αἉΑἉῳ0. «. 


Ῥνιλδοξαιϊο. 'ΧΥ 


ηαὐὐα ἜΜ ΟΙ ΗΒ. 68π6 πὸ σἱἀοηΐαν, δ σοΙΘΓϑ' 56} ΠΠ ῖ. 
ἴῃ βϑοιβάο δρρεπαΐοο ἰθοιπὶ οαπϑηβ ὁχ Ῥγοοῖίο ῥργο- 
τοἶ!, πη πὸ οὐδιὲ σααιπεπιαοὶ πὶ απο Εμοϊίάοτι 
νἱχογαθῖ, ΘησπμΘΥ Δην δὸ ἐθ να ΕΝ 9 Ἰροῖαθ ραῶεα 
πατρίων. Τοσα Αρροπάϊχ δὰ Ἵοορτίηοὶ, 4πὰ0 ὧδ 
νϊα οἱ δεσὶρεῶδ ΕΟ 418. τηϑθιονίαα ἰγδάα επί. ἴα 
ψιογῖο ἀοπίατιθ δρροβάοθ 46 οἰδιιθηιβ Εὐποϊάϊα ἕω- 
βἰυαα ἀξϑβοχυί. Εογπιαα εἶν ἢριιγάαθ δὰ ἀθιποηβίγας 


ἰοῦ θ86. ἡ] δ ζαπάδβ ποροβϑαῦέδαθ ἐπ βἰησυϊλίς τὰῦι 6 ἤᾶ 


ἀο!ποαῖδθ βπὶ,, τὰὸὶ πιο Βειηδσθβ ρογίϊο οομϑρθοίηνη 
ἐπδογουλαΐατη ρυοδἰουπδίυτααθ οὐληΐυπι χα τ δϑδυ, π6- 
46 δ ν ἦρ886 δυοϊγεπάμβ ἰϊ οἱ, χυὶ, 4αο Ἰοοο Εποϊῖ- 
ἀ65 ϑἷηριϊα ἀδθηχομδϑίγαγοσί:, ἱπ τϑλογίδμι 8101 γόνο- 
οᾶτϑ γοϊπορῖῖ; 4υΐρΡθ σοηρταο5 ΓΟρΟΡΐ68 δὲ ργοροϑβῆ!ο- 
ππ οἱ ἤρυγατπι ΠΌΤΘΓΟΘ. 01] δυΐθπι ὕΐνθεβαθ 
οχϑῖδτι! ἀθ πη 8 γ Δ ΠΠ} 0168, ΠΠΠΘΡΑΥΤΙΤΏ δ'ρηα ΤΌΤ Ρι]Π0- 
ἰουατπαῦθ 86.168 ὑγὸ [65 δαὶ 6.8 αἀἰνογβιϊαι θαι ἴπ- 
ἀΐϊσατθ ϑιυααϊ. 

Τοηλ8 Β6ο 8, ΑΜ ἱπίγα δηπὶ ρα!) ρΓγο- 
ἀϊδέι, σϑίθγοβ ΕἸδπιβηίογαπι Ε οἰ 418. Πδγοθ δπιρίθο- 
ἰοῖας Ηνρϑ]δαμθ δαάϊξαιηθηῖα συϊροὸ ἰγεάθοϊτη οἱθ- 
τηϑηϊογασα ᾿ἰνὶ8 δάὐθοῖα. Αἀάδτηῃη υΐο δἰΐθγο ἴοπιο 
δἰ αἰ 58: πιογατα πα ματα σογατα γϑερογαχῃ θχριἐοαιο- 
Ὧ69 ΟΥΐΘ δἰ ρμαϊθιῖΐοο σομπβογρέαβ, αἱ, ααἱὶ δρυά Εἰ- 
εἰ ἄθι οἱ Ῥυοοίπι οσοαγγαηϊ τογηλϊηὶ ταδὶ πϑιμδιϊοὶ, 
ἴδοι. ἃ γοηίρυβ ἐπ 6}}}ρὶ ροϑϑῖαὶ, [[ἃ ΘηΐΩ] Ποϑισὶϑ 
ἰθιρουρυ8 ηρυαθ ργάθοδθ. βιιαΐῃμη νίρογο νἱάθο, αἱ 
ΒΌΡΘΓΠυυσα νἱάθαϊων ψϑυβίοηθσω Ἰαϊδηδη ρτᾶθοο ἰθ6Χ- 
ἴα αὐάθοτο; Ὀγδθβουίζζχη οὰτὰ ἴῃ γοῦπϑ ταδὶ ϑιμαιοἰϑ 


παθρρ“ρ“ρ“ρ“σσσΠΠ 


χυι Ρνιδοίαιτο: 


πρυὰ ριαθοα ἱπιθ!]θοία: βαο ον δἰ, αυδᾶμη Ἰαϊΐηα, 
Οοπ ποῦ ϑῆαπι ἰόπειϑ ΑἸ6Γ ΟΠΊΠ69 ΒΟΣ] ρίαν γὰ» 
τἰδίαϊδβ, χια8. ρταψίογίβ χποιιθι ἐμαί, Η5.. ἀυοδυς 
ἰοχκηΐδ δρβοϊυἱδθ (ὐοχηπιθηία πὶ δ᾽ ΕἸδπιθηΐα Θάϊιυττο 
κάτα, οσἰ ἰσαπε" οὶ -ἰοιοχίομπι, γαῦῖαβ ᾿δοι οι 96. Οχωμέθηι 
“ ὐξϊίοπιπι, αἰ σοπεϊϑδίπια. οΟ]]δἴδϑ, βομοδα ρναθοα δά. 
ποϊαιϊοτιθθαι “οοηἰπαοηΐθῖλ ΟΧ δη 018 γϑοσπι ον θη8- 
408 δογὲρίοσιθυ8 δὰ βίηρνία οἰθπιθηὶα Ἔχρὶ οδκδα σΌΠ. 
ξεδίαβ, ὅ8οἀ 261 ἐδπηριι8. 6οὲ, αὐ ἑαϊύγα 60. Ῥγορί!ο, 
ῬΕΔΟΘΘΏΠ8 ἰδείοσῚ Ὀθηθνοΐο σὐἰλισ ΘΠ 612. 
ϑοσῖρεϑὶ. Βογο η!. 04]. Οοἰοῦν. ΜΏΟΟΓΧΧΥ͂ΙΊ, ' 


Ἐ.- ἘΞ “ιφιδι. ᾿ 


ΕΥΚΛΔΛΕΙΔΟῪΥῪ ΣΤΟΙΧΕΙΩΝ 
ΒΙΒΑ͂ΙΟΝ ΠΡΩΤΟΝ. 


, Ὅροι, 

᾿ώ. Σημεῖόν ἐστιν, οὐ μέρος οὐϑέν. 

8. Τραμμὴ δὲ μῆκος ἀπλατές. 

γ. Τραμμῆς δὲ πέρατα σημεῖα. 

ὃ. Εὐθεῖα γραμμή ἔστιν, ἥτις ἐξ ἴσου τοῖς 
ἐφ᾽ “ἑαυτῆς σημείοις κεῖται. 

ἐ. ᾿Ἐπιφάνεια δέ ἐστιν, ὃ μῆχος καὶ πλάτος 
μόνον ἔχει. ν ᾿ 
ς΄. ᾿Επιφανείας δὲ πέρατα γραμμαί. 

ξζ. Ἐπίπεδος ἐπιφάνειά ἐστιν, ἥτις ἐξ ἴσου 
ταῖς ἐφ᾽ ἑαυτῆς εὐϑείαις κεῖταε, 

“ἡ. Ἐπίπεδος δὲ γωνίὰ ἐστὶν, ἐν ἐπιπέδῳ δύο 
γραμμῶν ἁπτομένων ἀλλήλων, καὶ μὴ ἐπὶ εὐϑείας. 
κειμένων, ἡ πρὸς ἀλλήλας τῶν γραμμῶν κλίσις. 

8΄. Ὅταν δὲ αἱ τὴν γωνίαν περιέχουσαι "γραμμαὶ 
εὐθεῖαι ὦσιν, εὐθύγραμμος ἢ γωνία καλεῖται. 

. Ὅταν δὲ εὐθεῖα ἐπὶ εὐθεῖαν σταϑεῖσα τὰς 
ἐφεξῆς γωνίας ἴσας ἀλλήλαις ποιῇ, ὁρ ϑὴ ἑχατέρα τῶν 
ἴσων γωνιῶν ἐστι" καὶ ἡ ἐφεστηχυῖα εὐθεῖα κάϑετος 
καλεῖται ἐφ᾽ ἣν ἐφέστηκεν. 

εὦώ, 4 μβλεῖξα γωνία ἐστὶν ἡ μείζων ὀρϑῆς. 

ιθβ. Οξεῖζα δὲ ἡ ἐλάσσων ὀρϑῆς. 

,γ. Ὅρος ἐστὶν, ὅ τινός ἐστι πέρας. 


ιδ΄. Σχῆμα ἐστι τὸ ὑπὸ τινὸς ἢ τινῶν ὅρων πε- 


οιεχόμενον. 


[1] 


Ὁ Ὁ Ὁ "ἃ 


10. 


11. 
12, 
153. 
14. 


᾿ ΒΥΚΑΡΙΙΟῪΥ 


.(. Κύκλος ἐστὶ σχῆμα ἐπίπεδον ὑπὸ μιᾶς γραμ- 
μῆς περιεχόμενον, ἢ καλεῖται περιφέρεια, πρὸς ἣν ἀφ᾽ 
ἑνὸς σημείου τῶν ἐντὸς τοῦ ὀχήματος κειμένων πᾶσαι 
αἱ προσπίπτουσὰι εὐθεῖαν ἔσαι ἀλλήλαις εἰσί. 

ες. Κέντρον δὲ τοῦ κύχλου τὸ σημεῖον καλεῖται. 

ιζ. Διὰ μετρος δὲ τοῦ χύχλου ἐστὶν εὐϑεῖά 
τις διὰ τοῦ χέντρον ἠγμένη, χαὶ περατουμένη ἐφ᾽ 
ἑχάτερα τὰ μέρη ὑπὸ τῆς τοῦ χύκλου περιφερείαφ" 
. (ἥτιᾳ καὶ δίχὰ τέμνει τὸν κύκλον.) 

ιἡ. Ἡμικύκλεον δέ ἐστι τὸ περιεχόμενον σχῆμα 
ὑπό τε τῆς διαμέέρου καὶ τῆς ἀπολαμβανομένης ὑπ 
αὐτῆς τοῦ κύχλσυ περιφερείας, 

ιϑ'.. Κέντρον δὲ τοῦ ἡμικυχλίου τὸ αὐτὸ, ὃ καὶ τοῦ 
κύχλου ἐστίμ. {γυϊκο 1μῆμι κύκλον εἴο. σοπᾷ, ἀεῖ, 6. 1.1}. Π1. ».65) 

.« Σχήματα εὐθύγραμμ ἐστε τὰ ὑπὶ εὐϑειῶν 
γραμμῶν δΝεριεχόμενα. 

κί. Τ᾽ οίπλευρα μὲν τὰ ὑπὸ τριῶν. 

κβ΄. Τετράπλευρα δὲ τὰ ὑπὸ τεσσάρων. 

«γ. ΠΙολύπλευρα δὲ τὰ ὑπὸ πλειόνων ἢ τεσσα- 
ρων εὐθειῶν περιεχόμενα. 

κὁ΄. Τῶν δὲ τριπλεύρων σγημάτων ἰσόπλ ευρον 
μὲν τρίγω νόν ἐστι τὸ τὰς τρεῖς ἔσας ἔχον πλευρᾶς. 

κι. Ἰσοσκελὲς δὲ τὸ δύο μόνον ἴσας ἔγον. πλευράς. 

;ς. Σχαληνὸν δὲ τὸ τὰς τρεῖς ἀνίσους ἔχον 
πλευράς, 

κ«ὅ. Ἔτι δὲ τῶν τριπλεύρων σχημάτων ὀρϑογώ- 
νιὸν μὲν τρίγωνόν ἐστι τὸ μίαν ἔχον ὀρθὴν γωνίαν. 

«ἡ. Αμβλυγώνιον δὲ τὸ μίαν ἔχον ἀμβλεῖαν 
γωνίαν. 

.ϑ. Οξυγώνιον δὲ τὸ τὰς τρεῖς ὀξείας ἔ ἔγον γωνίας. 
'. Τῶν δὲ τετραπλεύρων σγημάτων τετράγωνον 
μέν ἔστιν, ὃ ἐσόσιλευρόν τέ ἐστε καὶ ὀρϑογώνιον. 

λά. Ἑτερόμηκες δὲ, ὃ ὀρϑογώνιον μὲν, οὐκ ἐσό- 
πλευρον δέ, 


15. 


16. 
17. 


48. 


19. 


22. 
23. 


͵ γράψαι. 


ΣΤΟΙΧΕΙΩΝ ΠΡΩΤΟΝΙΙ, 3 


λΡ. Ῥόμβος δὲ, ὃ ἰσόπλευρον μὲν, οὐκ ὄρϑο- 
γώνιον δέ. 

λγ. Ῥομβοειδὲς δὲ τὸ τὰς ἀπεναντίον πλευράς 
τὲ καὶ γωνίας ἴσας ἀλλήλαιφ ἔχον, ὃ οὔτε ἐσόπλευρόν 
ἐστιν οὔτε ὀῤϑογώνιον, 

λὃ. Τὰ δὲ παρὰ ταῦτα τετράπλευρα τραπέζια 
καλείσθω, 

λέ Παράλληλοι εὐϑεῖαί εἶσιν, αἵτινες ἐν τῷ 
αὐτῷ ἐπιπέδῳ οὖσαι καὶ ἐκβωλλόμεναε εἰς ἄπειρον ἐφ᾽ 
ἑκάτερα τὰ μέρη ἐπὶ μηδέτερα συμπίπεουσιν ἀλλήλαις. 


᾿Αἰτήματα. 
ἀ, ᾿Ητήσθω ἀπὸ παντὸς σημείου ἐπὶ πῶν σημεῖον 
εὐϑεΐαν γραμμὴν ἀγαγεῖν, 
- Β΄. Καὶ πεπερασμένην εὐθεῖαν κατὰ τὸ συνεχὲς 
ἐπὶ εὐθείας ἐκβαλεῖν. ὦ 
7. Καὶ παντὶ κέγνερῳ καὶ διαστήματι, κύχλον 


δ᾽, Καὶ πάσας τὰς ἀρϑὰς γωνίας ἴσας ἀλλήλαις εἶναι, 
ἐ. Καὶ, ἐὰν εἰς δύο εὐθείας εὐϑεῖα ἐμπίπτουσα τὰς 
ἐντὸς καὶ ἐπὶ τὰ αὐτὰ μέρη γωνίας δύο ὀρθῶν ἐλάσσονας 
ποιῇ» ἐχβαλλομέναρ τὰρ δύο εὐϑείας ἐπὶ ἄπειρον συμπί:- 
πτεὺν ἐφ ἃ μέρη εἰσὶν αἱ τῶν δύο ὀρϑῶν ἐλάσσονες, 
φ΄, Καὶ δύο εὐϑείας χωρίον μὴ περιέχειν. 


Κοιναὶ ἔνγνοιαι, 

.ἐ, Τὰ τῷ αὐτῷ ἴσα καὶ ἀλλήλοις ἐστὶν ἴσας. 

β. Καὶ ἐὰν ἴσοις ἴσα προστεϑῇ, τὰ ὅλα ἐστὶν ἴσῳ. 

γ. Καὶ ἐὰν ἀπὸ ἔσων ἔσα ἀφαιρεδῇ, τὰ κατα- 
λειπόμενά ἐστιν ἴσα. 

ει, δ', Καὶ ἐὰν ἀνίσοις ἔσα προστεθῇ, τὰ ὅλα ἐστὶν 

ἄνισα. 

« Καὶ ἐὰν ἀπὸ ἀνίσων ἴσα. ἀφαιρεϑῇ, τὰ λοιπά 
ἐστιν ἄνισα, ὦ 


82. 


2. 


ὅ. 


ὃ, 


Δ ον ΕΥΚΔΕΙΔΟΥ͂ ᾿ 


ς΄. Καὶ τὰ τοῦ αὐτοῦ διπλάσια ἴσα ἀλλήλοις ἐστί, 

ξ. Καὶ τὰ τοῦ αὐτοῦ ἡμίση ἴσα ἀλλήλοις ἐστέ, 

ή. Καὶ τὰ ἐφαρμόζοντα ἐπὶ. ἄλληλα ἴσα ἀλλήλοις 
. ἔστί, - 

δ΄. Καὶ τὸ ὅλον τοῦ μέρους μεῖζόν ἐστιν. 


Πρότασες ἀ. 

Ἐπὶ τῆς δοϑείσης εὐθείας πεπερασμέ- 
ψης τρίχωνον ἰσόπλευρον συστήσασθϑαι. 
Ἔχϑεσι, Βστὼ ἡ δοθεῖσα εὐϑεῖα πεπερασμένη 
ἡ 48. β ' 
ο΄ Προςδιορισμός, 4εῖ δὴ ἐπὶ τῆς 18 εὐθϑείὰρ πεπε- 
ρασμένης τρίγωγον ἰσόπλευρον συστήσασϑαι, 

Χατασκευ. Κέντρῳ μὲν τῷ 4) διαστήματι δὲ τῷ 
«4 κύχλος γεγράφϑω ὃ 84, καὶ πάλιν κέν- 
τρῷ μὲν τῷ διαστήματι δὲ τῷ ΒΑ͂ κύκλος 
γεγράφϑω ὁ ΑΓΕ, καὶ ἀπὸ τοῦ Γ' σημείου, καϑὶ ὃ 
πέμνουσιν ἀλλήλους οἱ κύκλοι, ἐπὶ τὰ Α͂ Βὶ σημεῖα 
ἐπεξεύχϑωσαν εὐθεῖαν αἱ ΓΑ͂ ΓΒ." 

"ἀπόδειξι. Ἐπειδὴ τὸ .«Α σημεῖον κέντρον ἐστὲ 
τοῦ ΒΙ.4 κύχλον, ἴση ἐστὶν ἡ ΑΓ' τῇ 48- πάλιν, 
ἐπεὶ τὸ Β σημεῖον χέντρον ἐστὶ τοῦ ΑΕ κύχλου, ἴση 
ἐστὶν ἡ ΒΤ' τῇ Β4, ᾿Εδείχϑη δὲ καὶ ἡ ΓἧἅΑ͂ τῇ 48 
ἔση» ἑκατέρα ἄρα τῶν ΓΑ ΓΒ τῇ .48 ἐστὶν ἴση. 
Τὰ δὲ τῷ αὐτῷ ἴσα καὶ ἀλλήλοις ἐστὶν σα" καὶ ἥ 


[6. 
η. 
8, 


Γ.Α͂ ἄρα τῇ ΓΒ ἴση ἐστίν» αἱ τρεῖς ἄρα αἱ ΓΑ͂ 48 


ΒΓ ἴσαν ἀλλήλαις εἰσίν. 
τς Συμπέρασμα τὸ πρῶτον. ᾿Ἰσόπλευρον ἄρα ἐστὶ τὸ ΑΒΓ 
τρίγωνον καὶ συνέσταται ἐπὺ τῆς δοϑείσης εὐϑείαρ 
«πεπερασμένης τῆς Α͂Β.. 

«Συμπέρασμα τὸ καθόλου. Ἐπὶ τῆς δοθείσης ἄρα εὖ- 
ϑείας πεπερασμένης τρίγωνον ἰσόπλεύρον συνέσταται" 
ὅπερ ὄδει ποιῆσαι, 


ΣΤΟΙΧΕΙΩΝ ΠΡΩ͂ΤΟΝ. Ι, ὅ 


Πρότωσεςρ .Ρ. 


Πρὸς τῷ δοθέντι σημείῳ τῇ δοϑείσῃ 
εὐθείᾳ ἴσην εὐθεῖαν θέσθαι. 


2. 


Ἔστω τὸ μὲν δοϑὲν σημεῖον τὸ «4, ἡ δὲ δοϑεῖσα Σὶρ. 2. 


εὐϑεῖα ἡ ΒΖ' δεῖ δὴ πρὸς τῷ .Α} σημείῳ τῇ δοϑείση 
εὐθεῖα τῇ Β7' ἴσην εὐϑεῖαν ϑέσϑαι. 

᾿Επεζεύχϑω γὰρ. ἀπὸ τοῦ ΑΔ σημείου ἐπὶ τὸ Β 
σημεῖον εὐθεῖα ἡ 418, καὶ συνεστάτω ἐπὶ αὐτῆς τρί- 
γωνον ἰσόπλευρον τὸ 4418, καὶ ἐχβεβλήσϑωσαν ἐπὶ 
εὐθείας ταῖς 44 48 εὐθεῖαι αἱ 4 ΒΖ, καὶ κέντρῳ 
μὲν τῷ Β διαστήματι δέ τῷ ΒΤ' κύχλος γεγράφϑω 
ὃ ΤΉΘ, καὶ πάλιν κέντρῳ τῷ 4 καὶ διαστήματι τῷ 
4 κύχλος γεχράφϑω ὁ ΗΚΑ. 

Ἐπεὶ οὖν τὸ Β σημεῖον. κέντρον ἐστὲ τοῦ ΓῊΘ 
κύχλου, ἴση ἐστὶν ἡ ΒΙ͂' τῇ ΒΗ. Ἡάλιν, ἐπεὶ τὸ 4 
σημεῖον κέντρον ἐστὶ τοῦ ΗΚ.“ κύχλου, ἔση ἐστὶν ἣ 
44 τῇ ΔΗ, ὧν ἡ 44 τῇ 48 ἔση. ἐστία λοιπὴ ἄρα ἡ 
4.1 λοιπῇ τῇ ΒΗ ἐστὶν ἴση, ᾿Εδείχϑη δὲ καὶ ἡ ΒΤ' 
τῇ ΒΗ ἴση’ ἑκατέρα ἄρα τῶν 4.4 ΒΓ τῇ ΒῊ ἐσεὶν 
ἔση. -ὰ δὲ τῷ ἀυτῷ ἴσα καὶ ἀλλήλοις ἐστὲν ἔ ὕσω» κα 
ἡ 4.44 ἄρα τῇ ΒΓ ἐστὶν ἰση. 

Πρὸς ἄρα τῷ δοϑέντι σημείῳ τῷ 4) τῇ δοϑείσῃ 
εὐθείᾳ τῇ ΒΓ ἴ ἴση εὐθεῖα κεῖταν “ἡ ΡΥ . ὅπερ ἔδει 
ποιῆσαι, 

Πρόταασαες γ. 

ἄνο δοθεισῶν εὐθειῶν ἀνίσων, ἀπὸ τῆς 
μείξονος τῇ ἐλάσσονι ἔσην εὐθεῖαν. ἀφελεῖν, 

Ἔστωσαν αἱ δοϑεῖσαι δύο εὐθεῖαι ἄνεσοι αὲ 4Β 
Ἐ, ὧν μείζων ἔστω ἡ 448. δεῖ δὴ ὠπὸ τῆς μείζονος 
τῆς 48 τῇ ἐλάσσονι τῇ Γ ἴσην εὐϑεῖαν ἀφελεῖν, 

 (Ἀείσϑω πρὰς τῷ «(4 σημείῳ τῇ 1΄' εὐθείᾳ ἴση ἡ 
444. καὶ κέντρῳ μὲν τῷ Α διαστήματι δὲ τῷ 44 
κύκλος γεγράφρϑω ὁ 4ΕΖ. ; 


Ῥέφ. 8. 


«Ὺ 


᾽ - ΕὙΥΚΑΔΡΙΔΟΥ͂ . 

Καὶ ἐπεὶ τὸ “44. σημεῖον κέντρον ἐστὶ τοῦ 4ΕΖ 
χύχλου, ἴση ἐστὴν ἢ 4 τῇ 414: ἀλλὰ καὶ ἡ Γ' τῇ 44 
ἐστὶν ἴση. Ἑχατέρωα ἄρα τῶν 4Ε 7 τῇ 444 ἐστὶν 


ἴση: ὥστε καὶ ἡ 48 τῇ ΄ ἐστὶν ἴση. 


᾿ς φΐψο ἄρα δοθϑειφῶν εὐθειῶν ἀνίσων τῶν 48 
Γ, ἀπὸ τῆς μείζονος τῆς 44ΒἘ τῇ ἐλάσαοψε τῇ 1' ἴση 
ἀφήρηταο ἡ 41 ὅπερ ἔδει ποιῆσαι, 
 Πρότασες δ. 

,Ἅ, Ἐὰν δύο τρίγωνα τὰς δύο πλευρὰς ταῖς 
δυσὶ πλευραῖς ἴαας ἔχῃ, ἑκατέραν ἑκατέρᾳ, 
καὶ τὴν γωνίαν τῇ γωνίᾳ ἴσην ἔχῃ, τὴν ὑπὰ 


τῶν ἔσων εὐϑειῶν περυεχημένην-: καὶ τὴν 


βάσιν τῇ βάσεις ἔσην ἕξει, καὶ τὰ τρίγωνον 
τῷ τριγώνῳ ἴσον ἔστοας,καὶ αἱ λοιπαὶ γωνίας 
ταῖς λοιπαῖς γωνίαςς ἔσαῳ ἔσονται, ἑκατέρα 
ἑκατέρᾳ, ὑφ᾽ ὃς αἱ ἴσαν πλευραὶ ὑποτεί- 
γψονσιν, 

Ἔστῳ δύο τρίγωνα τὰ ΑΒΓ 482, τὰς δύα πλευ- 
ρὼς τὰς ΑΒ ΑΓ ταῖς ὃδνσὶ πλευραῖς ταῖς 4Ε 42 
ἴσας ἔχοντα, ἑκατέραν ἑχωτέρᾳ, τὴν μὲν 448 τῇ 48, 
τὴν δὲ ΑΓ τῇ 42, καὶ γωνίαν τὴν ὑπὰ ΒΑΓ γωνίᾳ 
τῇ ὑσὰ Εα4Ζ ἴσην. λέγω ὅτε κορὰ βάσις ἡ ΒΙ᾽ βάσες 
τὴ ἘΖ ἴση ἐστὶν, καὶ τὸ ΑΒΙ' τρίγωνον τῷ 4Ε2 
τριγώνῳ ἴσον ἔσται, καὶ αἱ λοιπαὶ γωνίαν ταῖς λοι- 


παῖς γωγίαις ἴσαε ἔσονται, ἑκατέρα ἑκατέρᾳ, ὑφ᾽ ἃς 


αἱ ἴσας πλευραὶ ὑποτείνονσεν, ἡ μὲν ὑπὸ ΑΒΓ τῇ 
ὑπὸ 42, ἡ δὲ ὑπὰ 4ΓΒ τῇ ὑπὸ 4ΖΕ. 
᾿Εφαρμοζομένου γὰρ τοῦ ΑΙ ΒΙ' τριγώνον ἐπὶ τὰ 
4ΕΖ τρίγωνον, χαὶ τιϑεμένου ταῦ μὲν 4“4' σημείου ἐπὶ 
τὸ 4 σημεῖον, τῆς δὲ ΑΒ εὐϑείας ἐπὶ τὴν 4, ἐφαρ- 
μόσει καὶ τὸ Β σημεῖον ἐπὶ τὰ Ε, διὰ τὰ ἴσην εἶναι 
τὴν ΑΒ τῇ 4: ἐξμαρμοσάσης δὲ τῆς 448 ἐπὶ τὴν 
ΔΕ ἐφαρμόσει καὶ ἢ Α΄ εὐθεῖα ἐπὶ τὴν 42, διὰ τὸ 


Ῥὶξρ. 4, 


ΣΤΟΙΧΕΙΩ͂Ν ΠΡΏΤΟΝ.. ᾧΨ 


ἔσην εἶναι τὴν ὑπὸ ΒΑ͂Γ γωγίαν τῇ ὑκὰ ἘΖ2Ζ' ὥστε 
χαὶ τὸ 1' σημεῖον ἐπὶ τὸ Ζ σημεῖον ἐφαρμόσει, διὰ 
τὰ ἴσην πάλιν εἶναι τὴν 4Γ τῇ 4Ζ. «Αλλὰ μὴν καὶ 
τὸ Β᾽ ἐπὶ τὸ Ε' ἐφηρμάκει' ὥστε βάσις ἡ ΒΓ ἐπὶ 
βάσιν τὴν ΕΖ ἐφαρμόσει. ᾿Εἰ γὰρ, τοῦ μὲν Β ἐπὶ τὸ Εὶ 
ἐφαρμόσαντας τοῦ δὲ 1΄ ἐπὶ τὸ Ζ, ἡ ΒΓ βάσις ἐπὶ 
τὴν ΕΖ οὐχ ἐφαρμόσει, δύο εὐθεῖαι χωρίον περεέξου- 
σεν, ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον. ᾿φαρμόσει. ἄρα ἡ ΒΓ 
ϑάσις ἐπὶ τὴν ΕΖ, καὶ ἴση αὐτῇ ἔσταν ὥστε καὶ ὅλον 
τὴ ΑΒΓ τρίγωνον ἐπὶ ὅλον τὸ 4ΕΖ τρίγωνον ἐφαρ- 
᾿ μόσει, καὶ ἔσον ἀντῷ ἔσται, χαὶ αἱ λοιπαὶ γωνίαε ἐπὶ 
τὰς λοιπὰς γωνίας ἐφαρμόσουσι, καὶ ἔσαε αὐτοῖς ἔσον- 
ται, ἡ μὲν ὑπὰ ΑΒΓ τῇ ὑπὰ 4ΕΖ, ἡ δὲ ὑπὸ 4ΓΒ 
τῇ ὑπὸ 4ΖΕ. 
᾿ξὰν ἄρα δύο τρίγωνω τὸς δύο πλευρὰς ταῖς δυσὶ 
πλευραῖς ἴσας ἔχῃ, ἑκατέρων ἑκατέρᾳ; χαὶ τὴν γωνίαν 
τῇ γωνίᾳ ἴσην ἔχῃ, τὴν ὑπὸ τὼν ἴσων εὐϑειῶν περιξχο- 
᾿ μένην" καὶ τὴν βάσιν τῇ βάσες ἴσην ἕξει, καὶ τὸ τρί- 
γώῶνον τῷ τριγώνῳ ἴσον ἔσται, καὶ αἱ λοιπαὶ γωνίαε 
ταῖς λοιπαῖς γωνίαις ἴσαι ἔσονται, ἑχατέρα ἑχατέρᾳ, 
ὑφ ἃς αἱ ἴσας πλευραὶ ὑποτείνουσιν: ὅπερ ἔδεε 
δεῖξαι. 


Πρότασις ἐ. 
βῶν ἰσοσχελῶν τριγώνων αἱ πρὸς τῇ 
βάσει γωνίαι ἴσαι ἀλλήλαις εἰσί, καὶ προς- 
εγβληϑεισῶν τῶν ἴαων εὐθειῶν αἱ ὑπὸ τὴν 
βάσιν γωνίας ἔσαι ἀλλήλαις ἔσονται. 

Ἔστω τρίγωνον ἐσοαχελὲς τὸ Α͂ΒΓ' ἔαην ἔχον τὴν 
“41 πλευρὰν τῇ 41 πλευρᾷ, καὶ προρεχβεϑλήσϑωσαν 
ἐπὶ εὐθείας ταῖς ΑΒ 4 εὐθεῖαε αἱ Β4 ΓῈ: λέγω 
ὅτε ἡ μὲν ὑπὰ ΑΒΓ γωνία τῇ ὑπὸ. ΓΒ ἴση ἐστὶν, 
ἡ δὲ ὑπὸ ΓΒ4 τῇ ὑπὸ ΒΓΕ. 

Εἰλήφϑω γὰρ ἐπὶ τῆς Β4 τυχὸν σημεῖον τὸ Ζ, 


Ῥίρφ. Ἂ. 


8 ΕΥ̓ΚΑΕΙΔΟΥ ὁ. 


“αδ ἐφῃρήσθϑω ἀπὸ τῆς μείξονος τῆς 41 τῇ ἐλώσ- 
σον τῇ 442 ἴσῃ ἡ ΑΗ, καὶ ἐπεζεύχϑωααν αἱ ΖΙ ΗΒ 
εὐθεῖαι. 

, Ἐπεὶ οὖν ἔση ἐσεὶν ἡ μὲν 42 τῇ 4} ἡ δὲ 438 
τῇ 41, δύο δὴ αἱ ΖΑ ΑΓ δυσὶ ταῖς ΜΑ͂ 438 ἴσαν 
φὶσὶν, ἑχατέρα ἑκατέρᾳ, κωὶ γωνίων κουνὴν περιέχουσιν 
τὴν ὑπὰ ΖΑΗ͂: βώσις ἄρα ἡ 2 βάσει τῇ ἘΠ ἴση 
ἐστὶ, χωὶδ᾿ τὸ 44ΖΓ[΄ τρίγωνον. τῷ 411 τριγώνῳ ἔσον 
ὅσται, καὶ αὖ λοιποὶ χωνίαι. ταῖς λουτοῖς. γωνέαες ἴσαι 
ἔσονται, ἑκατέρα ἑκατέρᾳ, ὑφ᾽ ἃς. αἵ ἔσαν πλευραὶ ὑπο. 


τείνουσιν, ἡ μὲν ὑπὸ 4 ΓΖ2 τῇ ὑπὰ 4861, αὶ δὲ ὑπὸ 


Α4ΖΓ τῇ ὑπὰ 48Β. Καὶ ἐπεὶ ὅλῃ ἡ 4142 ὅλῃ τῇ 
ΔΗ ἐσεὶν, ἴση, ὧν αὶ 41 τῇ 41 ξατὶν ἴση, λοιπὴ ἄρω 
ἡ ΒΖ λοιπῇ τῇ ΓΗ ἐστὶν ἴση. ᾿Εδείχϑη δὲ καὶ ἡ 
ΖΓ τῇ ΗΒ ἴση: δύο δὴ αὖ ΒΖ ΖΓ' δυσὶ ταῖς ΓΗ 
ΗΒ ἔσκε εἰσὶν, ἑχατέρω ἑκατέρᾳ, καὶ γωνία ἡ ὑπὸ ΒΖΓ' 
γωνίῳ τῇ ὑπὰ ΓΗΒ ὑσῃ, καὶ βώσις αὐτῶν κουνὴ ἢ 
ΒΙ Γι χαὶ τὸ ΒΖ ἄρα τρίγωνον τῷ ΓΒΒ τριγώνῳ 
ἔσον ἔσται, καὶ αὖ λοιπαὺ γωνίαν ταῖς λοιπαῖς γωνίαις. 
ἔσαι ἔσονται, ἑκατέρα ἑχατέρῳ, ὑφ᾽ ὃς αἱ ἴσαι πλευ- 
ραὺ ὑπατείνουσενι ἴση ἄρα ἐστὶν καὶ μὲν ὑπὰ ΖΒΓ τῇ 
ὑπὸ ΗΓΒ ἡ δὲ ὑπὸ ΒΙΖ τῇ ὑπὸ ΓΒΗ͂. ᾿Επεὶ οὖν 
ὅλη ἡ ὑπὸ 48Η γωνία ὅλῃ τῇ ὑπὰ 41ΓΖ γωνίᾳ 
ἐδείχϑη ἴση, ὧν ἡ ὑπὸ ΓΒΗ τῇ ὑπὸ ΒΙΓΖ ἴση, λοιπὴ 
ἄρα ἡ ὑπὸ ΑΡΙ' λοιπῇ τῇ ὑπὸ 4ἰ ΓΒ ἐστὶν ἴση, 
καὶ εἰσε πῤὰς τῇ βάσει τοῦ ΑΒΓ τριγώνου. ἐδείχϑη 
δὲ καὺ ἡ ὑπὰ ΖΒΓ τῇ ὑπὰ ΗΓᾺΕ ἴση, καί εἰσιν ὑπὸ 
τὴν βάσιν». 

Τῶν ὄρα ἱσοσχελῶν τριγώνων αἱ πρὸς τῇ βάσει 


γωνίαι ἔσαν ἀλλήλαις εἰσὶ, καὶ προρεκβληϑεισῶν τῶν ᾿ 


ἴσων» εὐθειῶν αἱ ὑπὸ τὴν βάᾳιν γωνίαι ἴααφ ἀλλήλαις 
ἔσονται" ἅπερ ἔδει δεῖξαι. 


ΣΤΟΙΧΕΙΩΝ ΠΡΩ͂ΤΟΝ... ᾷ 


Παότασες ς. 

Ἐὰν τριγώνου αἱ δύο γωνίαν ἴσαι ἀλλής- 
λαις ὦσι, καὶ αἕ ὑπὸ τὰς ἴσας γωνίας ὑ πο ἡ 
τεένουσαι πλευραὶ ἴσαι ἀλλήλαις ἔσονται. 

Ἄστω τρίγωνον τὸ ΑΒΓ ἴσην ἔχον τήν ὑπὸ 
“487 γωνίαν τῇ ὑπὸ 4Γ8Β γωνίᾳ λέγω ὅτι καὶ 
πλευρὰ ἡ 418 πλευρᾷ τῇ 4Γ ἐστὶν ἴση. 

Εἴ γὰρ ἄνισός ἐστιν ἡ 418 τῇ 41, μία αὐτῶν 
μείζων ἐστέν, Ἔστω μείζων ἢ .418, καὶ ἀφῃρήσϑω 
ἀπὸ τὴς μείζονος τῆς 418 τῇ ἐλάσσονγςᾳ τῇ 4 ἴση 
- ἢ 48, καὶ ἐπεξεύχϑω ἡ 4. 

Ἐπεὶ οὖν ἴση ἐστὶν ἡ 4Β τῇ ΑΓ κοινή δὲ ἡ ΒΙ͂᾿ 
δύο δὴ αὖ 48Β ἘΤ' δυσὶ ταῖς ΑΤ' ΓΒ ἴσαι εἶσὶν, 
ἑχατέρα ἑχατέρᾳ, καὶ γωνία ἢ ὑπὸ 4Β7᾽ γωνίᾳ τῇ 
ὑπὸ 418 ἐστὶν ἴση" βάσις ἄρα ἡ 4 βάσει τῇ 48 
ἔση ἐστὶν, καὶ τὸ 481" τρίγωνον τῷ 418 τριγώνῳ 
᾿ ἔσον ἔσται, τὸ δλασσον᾽ τῷ μείξονε, ὅπερ ἄτοπον. οὔὐχ 
ἄρα ἄνισός ἔστιν ἡ 418 τῇ 42: Γ. ἴση: ἄρα. 

᾿ς Ἐὰν ἃ ρα τριγώνου. αὲ δύο γωνίαν ἔσαε ἀλλήλαις, 
ὦσι, καὶ αἱ ὑπὸ τὰς ἔσας γωνίας. ὑποτείνουσας πλευα 
ραὺ ἴσαι ἀλλήλαις ἔσονται" ὅπερ ἔδει δεΐξας, 


Πρότααις. Ὁ, 


Ἐπὶ τῆς αὐτῆς εὐθείας δυσὶ ταῖρ αὐ. 


ταῖς εὐθείαις ἄλλαι δύο εὐϑιεῖας ἔασι, ἕκω- 
τέρα ἑχατέρᾳ, οὐ συσταϑήσονται πρὸς ἄλλῳ 
καὶ ἄλλῳ σημείῳ ἐπὶ τὰ αὐτὰ μέρη τὰ αὐτὰ 
πόρατω ἔχουσαυ ταῖς ἐξ ὠρχῆς δι ϑείαις. 

Εἰ γὰρ δυνατὸν, ἐπὸ τῆς αὐτῆς εὐθείας τῆς 4Β 
δυσὶ ταῖς αὐταῖς εὐϑείαις ταῖς. 4Γ ΓΒ. ἄλλας δύα 
εὐθεῖαν οὐ 44 48 ἴσαι, ἑκατέρα ἑκατέρῳ, συνεστώς: 
τωσαν πρός. ἄλλῳ καὶ ἄλλῳ σημείῳ τῷ τε Κ᾽ καὶ 4 
ἐπὶ τὰ αὐτὰ μέρη τῷ Γ' 4 τὰ αὐτὼ πέρατα ἔχουσαι 
ταῖς ἐξ ἃ ἀρχῆς εὐθείαις τά «ΑἹ Β' ὥστε ἴσην εἶνωι τὴν 


Σίᾳ. 0. 
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μὲν ΓΑ τῇ 44 τὸ ἀυτὸ πέρας ἔχουσαν ἁυτῇ τὸ 4, 
τὴν δὲ ΓΒ τῇ 48 τὸ ἀυτὸ πέρας ἔχουσαν ἀνυτῇ τὸ 
Β, καὶ ἑπεζεύχϑω ἡ [Γά. 

᾿ς Ἐπεὶ οὖν ἴση ἐστὶν ἡ ΑΓ τὴ 44, ἴση ἐστὶ καὶ 
γωνία ἡ ὑπὸ 414 τῇ ὑπὸ 441 μείζων ἄρα ἡ ὑπὰ 
441 τῆς ὑπὸ 4Γ1. πολλῷ ἄρα ἡ ὑπὸ ΓΔ4Β μείζων 
ἐστὶ τῆς ὑπὰ 4ΓΒ. Πάλιν ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἡ ΓΒ 
τῇ 48, ἴση ἐστὶ καὶ γωνία ἣ ὑπὸ ΓΑΒ γωνίᾳ τῇ 
ὑπὸ 41}. ᾿ἘΕδείχϑη δὲ ἀυτῆς καὶ παλλῷ μείζων, 
ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον. . 

Οὐχ ἄρα ἐπὶ τῆς αὐτῆς εὐϑείας δυαὶ ταῖς αὐταῖς 
εὐϑείαις ἄλλαι δύο εὐθεῖοι σαι, ἑκατέρα ἑχατέρᾳ, συ- 
σταϑήσονται πρὸς ἄλλῳ καὶ ἄλλῳ σημείῳ ἐπὶ τὰ αὐτὰ 
μέρη τὰ αὐτὰ πέρατα ἔχουσαι ταῖς ἐξ ἀρχῆς εὐϑ είαις: 
ὅπερ ἔδει δεῖξαι, 

Πρότα σεᾷ ἡ. 
᾽Εὰν δύο τρέγωνα τὰς δύα πλευρὰς ταῖς 
δυσὶ πλευραῖς ἔσας ἔχῃ, ἑκατέρων ἑκατέρᾳ, 
ἔχῃ δὲ καὶ τὴν βάσιν τῇ βάσεε ἔσην: χαὶ τὴν 
γωνίαν τῇ γωγίᾳ ἴσην ἔξει, τὲν ὑπὸ τῷν 
ἴσων εὐθειῶν περιεχομένην, 

Ἔστω δύο τρίγωνα τὰ ΑΒΓ 42 τὸς δύο πλευ- 
ρὲς τὰς 4 41 ταῖς δυσὶ πλευραῖς ταῖς 4 4Ζ 
ἴσας ἔχοντα, ἑκατέραν ἐχατέρᾳ, τὴν μὲν 48 τῇ 48 
τὴν δὲ ΑΓ τῇ 42: ἐχέτω δὲ καί βάσιν τὴν ΒΙ᾽ βά- 
σες τῇ ΕΖ ἴσην: λέγω ὅτε ψαὶ γωνία ἡ ὑπὰ ΒΑ͂Γ 
γωνίᾳ τῇ ὑπὸ Ἐ4Ζ ἐστὶν ἴση. 

᾿Εφαρμοζομένου γὰρ τοῦ 448} τριγώνον ἐπὶ τὰ 
ΔΕΖ τρίγωναν, καὶ τιϑεμένον τοῦ μὲν Β' σημείον 
ἐπὶ τὸ Εὶ σημεῖον τῆς δὲ ΒΓ εὐθείας ἐπὶ τὴν ΕΖ, 
ἐφαρμόσει καὶ τὸ 1΄ αημεῖον ἐπὶ τὸ Ζ, διὼ τὸ ἴσην 
εἶναι τὴν ΒΓ τῇ ΕΖ: ἐφαρμοαάσης δὴ τῆς ΒΓ ἐπὶ 
τὴν ΕΖ ἐφαρμόσαναι καὰ αἱ ΒΑ͂ ΑΤ' ἐπὶ τὰς Κ4 
ΑΖ. Εἰ γὰρ βάσις μὲν ἡ ΒΓΙ ἐπὶ βάσιν τὴν ΕΖ 


Ῥίρ. 8. 
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. ἐφαρμόσει, αἱ δὲ ΒΑ 41 πλευραὶ ἐπὶ τὰς 4 «8 
οὐκ ἐφαρμόσουσιν ἀλλὰ παραλλάξουσιν ὡς αἱ ΒῊ 
ΗΖ, συσταϑήσονταε ἐπὶ τῆς αὐτῆς εὐϑείας δυσὶ 
ταῖς αὐταῖς εὐϑείαις ἄλλαν δύο εὐϑεῖαι ἔσαυ, ἑκατέρα 
ἐχατέρᾳ, πρὸς ἄλλῳ χαὶ ἄλλῳ σημείῳ ἐπὶ τὰ αὐτὰ 
μέρη τὰ αὐτὰ πέρατα ἔχαυσαι. Θὰ συνίστανται ἃᾷ- 
οὐκ ἄρα, ἐφαρμοζομένης τῆς ΒΙ᾽ βάσεως ἐπὶ τὴν ΕΖ 
βάσιν, οὐκ ἐφαρμύσουσε χαὶ αἱ ΒΑ͂ 4 πλευρωὶ ἐπὶ 
τὰς 4 422.. ᾿φαρμόσουσιν ἄρα- ὥςτε καὶ γωνία 
ἡ ὑπὼὰ Β417' ἐπὶ γωνίαν τὴν ὑπὸ 42 ἐφαρμόσεφ 
καὶ ἔση αὐτῇ ἔσται. 

᾿Εὰν ἄρα δύο τρίγωνα τὰς δύο πλευρὰς ταῖς δυσὶ 
πλευραῖς ἴσας ὄχῃ ἑκατέραν ἑκατέρῳ, καὶ τὴν βάσιν 
τῇ βάσει ἴσην ἔχῃ" καὶ τὴν γωνίαν τῇ γωνίᾳ ἴσην 
ἕξει, τὴν ὑπὰ τῶν ἔαωγ εὐϑείωγ περιεχομένην". ὅπερ 
ἐὸδευ δεῖξαις 


Πρότασιες 5'. 

Τὴν δοθεῖσαν εὐθύγραμμον γωνίαν Ὁ. 
δίχα τεμεῖν. 

Ἔστω ἡ δοϑεῖσα γωνία εὐθύγραμμος ἡ ὑπὸ 
Β.44΄. δεῖ δὴ αὐτὴν δίχα τεμεῖν, 

Εἰλήφϑω ἐπὶ τῆς 41Β τυχὸν σημξῖον τὸ 4, καὶ Ρὶρ, 9. 
ἀφῃρήσϑω ἀπὸ τῆς ΑΓ τῇ 44 ἴση ἡ 43, καὶ ἐπε- 
ξεύχϑω ἡ 48, καὶ συνεστάτω ἐπὶ τῆς 4} τρίγωνον 
ἐσόπλευρον τὸ 42, καὶ ἐπεζεύχφω ἡ .44Ζ- λέγω ὅτε 
ἡ ὑπὸ ΒΑ Μ᾽ γωνία δίχα τέτμηται ὑπὸ τῆς 42 εὖ- 
ϑείας. 

ἹΕΈπεὶ γὰρ ἴση ἐστὶν. ἡ 424 τῇ 44, κοινὴ δὲ ἡ 
442, δύο δὴ αἱ 4.4 42 δυσὶ ταῖς ΞΑ͂ 4Ζ ἴσαι εἐ- 
σὶν, ἑκατέρα ἑκατέρᾳ, καὶ βάαις ἡ 42 βάσει τῇ ΕΖ 
ἔση ἐστι: γωνέα ἄρα ἡ ὑπὰ 4.442 γωνίᾳ τῇ ὑπὸ 42 
ἴση ἐστέν 

Ἢ ἄρα δοϑεῖσα γωνία εὐϑύγραμμος καὶ ὑπὸ 
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4 δίχα τέτμηται ὑπὸ τῆς 412 εὐθείας" ὅπερ ἔδει 
“ποιῆσαρ- 


πρότασις 


Τὴν δοθεῖσαν εὐθεῖαν πεπερασμένην 10. 


δίχα τεμεῖν, 5 


᾿ Ἔστω ἡ δοϑεῖσα εὐθεῖα πεπερααμένη ἢ 418. δἰρ. 10. 


δεῖ δὴ τὴν 48 εὐϑεῖαν πεπερασμένην δίχα τεμεῖν. 

Συνεστάτω ἐπὲ αὐτῆς τρίγωνον ἐσόπλευρον τὸ 
ΑΒΓ καὶ τετμήσϑω ἡ ὑπὸ ΑΓΒ γωνία δίχα τῇ ΓΖ4 
εὐθείᾳ» λέγω ὅτε ἡ 418 εὐθεῖα δίχα τέτμηται κατὰ 
, τὸ Δ σημεῖον. 

Ἐπεὶ γὰρ ἴση ἐστὲν ἡ 4Γ τὴ ΓΒ, κοινὴ δὲ ἡ 
ΓΖ4, δύο δὴ αἱ 4 ΓΖ4 δυσὶ ταῖς ΒΓ Γ4 ἴσαν εἐ- 
σὲν, ἑκατέρα ἑκατέρᾳ, καὶ γωνία ἡ ὑπὸ 4 Γ4 γωνίᾳ 
τῇ ὑπὸ ΒΙ4 ἴση ἐστί" βάσις ἄρα ἡ 44 βάσει τῇ 
Β24 ἴση ἐστίν. 

ἩΙ ἄρα δοϑεῖσα εὐθεῖα πεπερασμένη ἡ ; 48 δίχα 
τέτμηται κατὼ τὸ 4- ὅπερ ἔδει ποιῆσαι. 


Πρότασιες «ὦ- 
Τῇ δοθείσῃ εὐθείᾳ ἀπὸ τοῦ πρὸς αὐτῇ 
δοθέντος σημείου πρὸς ὀρϑὰς γωνίας εὐὖ- 
ϑεῖαν γραμμὴν ἀγαγεῖν. 


11. 


Ἔστω ἡ μὲν δοϑεῖσα εὐθεῖα ἡ 44 τὸ δὲ δοϑὲν Τὶς. 11. 


σημεῖον ἐπὶ αὐτῆς τὸ Γ΄. δεῖ δὴ ἀπὸ τοῦ Γ΄ σημείου 
τῇ 418 εὐϑείᾳ πρὸς ὀρϑὰς γωνίας εὐϑεῖαν γραμμὴν 
ἀγαγεῖν. 

Εἰλήφϑω ἐπὶ τῆς 4' τυχὸν σημεῖον τὸ 4, καὶ 
κείσϑω τῇ Γ4 ἴση ἡ ΓῈ, καὶ συνεστάτω ἐπὶ τῆς 4Ε 
τρίγωνον ἰσόπλευρον τὸ Ζ4Ε, καὶ ἐπεζεύχϑω ἡ ΖΓ. 
λέγω ὅτι τῇ δοθείσῃ εὐθείᾳ τῇ ΑΒ ἀπὸ τοῦ πρὸς 
αὐτῇ δοθέντος σημείου τοῦ Γ' πρὸς ὀρϑάς γωνίας 
εὐθεῖα γραμμὴ ἧκται ἡ ΖΓ, 
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ΛΕ πεὲὶ γὰρ ἴση ἐστὶν ἡ Τά τῇ ΓῈ κοινὴ δὲ ἡ 
ΟΖ, δύο δὴ αἱ 431' “2 δυσὶ ταῖς Ε΄ ΓΖ ἴσαν εἰσὶν 
ἑκατέρα ἑκατέρᾳ, χωὶ βέώσις ἡ 4Ζ βάσει τῇ ἘΖ ἴση 
ἐστί. γωνία ἄρα ἡ ὑπὸ 4ΓΖ2Ζ γωνίᾳ τῇ ὑπὸ ΕΓΖ ἴσῃ 
ἐστὶ, καί εἶσιν ἐφεξῆς. Ὅταν δὲ εὐθεῖα ἐπὶ εὐϑεῖαν 
σταϑεῖσα τὰς ἐφεξῆς - γωνίας ἴσας ἀλλήλαις ποιῇ, 
ὀρϑὴ. ἑκατέρα, τῶν, ἔσων γωνιῶν ἐστιν. ὀρϑὴ ἄρα 
ἐστὶν ἑκατέρα τῶν ὑπὸ 4ΓΖ ΖΓΈῈ, 

Τὴ ἄρα δοϑείσῃ. εὐθείᾳ τῇ 418 ἃπὸ τοῦ πρὸς 
αὐτῇ δοϑέντος σημείου τοῦ Γ' πρὸς ὀρϑὰς γωνίας 
εὐϑεῖα γραμμὴ ἥχται ἡ ΖΙ' ὅπερ ἔδει ποιῆσαϊ», 


Πρ όὄτασις εβ. 

Ἐπὶ τὴν δοθεῖσαν εὐθεῖαν ἄπειρον 12, 
ἀπὸ τοῦ δοϑέντος σημείου, ὃ μή ἐστιν ἐπ 
αὐτῆς, κάϑετον εὐϑεῖαν γραμμὴν ἀγαγεῖν, 

Ἔστω ἡ μὲν δοϑεῖσα εὐϑεῖα ἄπειρος ἢ .48 τὸ Σὶρ. 12. 
«δὲ δοϑὲν σημέξον, ὃ μή ἔστιν ἐπὲ αὐτῆς» τὸ Γ΄. δεῖ 
δὴ ἐπὶ τὴν δοϑεῖσαν εὐθεῖαν ἄπειρον τὴν ΑΙ͂Β ἀπὸ 
τοῦ δοθέντος σημείου τοῦ 1΄, ὅ μή ἔστιν ἐπὶ αὐτῆς, 
“κάθετον εὐθεῖαν γραμμὴν ἀγαγεῖν. 

Εἰλήφϑω γὰρ ἐπὸ τὰ ἕτερα μέρη τῆς 418 εὐ- 
ϑείας τυχὸν. σημεῖον τὸ 4, καὶ κέντρῳ μὲν τῷ Γ' 
διαστήματι δὲ τῷ ΓΔ κύκλος γεγράώρϑω ὃ ΞΖΗ͂, 
καὶ τετμήσθω ἡ ΚῊ εὐϑεῖα δίχα κατὰ τὸ Θ, καὶ 
ἐπεξεύγϑωσαν αὖ ΓΗ ΓΘ ΤῈ εὐϑεῖαις λέγω ὅτε ἐπὶ 
τὴν δοϑεῖσαν εὐθεῖαν ἄπειρον τὴν 418 ἀπὸ τοῦ δοϑέν- 
τὸρ σημείου τοῦ 1, ὃ μή: ἔστεν ἐπὶ αὐτῆς, κάϑετος 
ἦχται ἡ [Θ0.᾽ 

Ἐπεὶ γὼρ ἔθη. ἐστὸν ἢ ἨΘ τῇ ΘΙ, χωνὴ δὲ ἥ 
ΘΙ᾽, δύο δὴ αἱ ἨΘ ΘΙ δυσὶ ταῖς ΕΘ ΘΓ ἔσ 
εἰσὶν, ἑκατέρα ἕχατέρᾳ, καὺ βάσις ἡ ΓῊ βάσει τῇ 
ΓᾺῈ ἐστὶν ἴσης γωνία ἄρα ἡ ὑπὸ ΓΘΗ͂ γωνίᾳ τῇ 
ὑπὸ ΕΘΓΙ ἐσεὶν ἴση. χαέ εὗσον ἐφεξῆς. Ὅταν δὲ εὖ- 
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ϑεῖα ἐπὶ εὐθεῖαν σταϑεῖσα τὰς ἐφεξῆς γωνίας ἴσας 
ἀλλήλαις ποιῇ, ὀρϑὴ ἑκατέρα τῶν ἔσων γωνιῶν ἐα- 
τὰν καὶ ἢ ἐφεστηχυῖα εὐθεῖα κάθετος καλεῖται ἐφὶ 
ἐν ἐφέστηκεν. 

Ἐπὶ τὴν δοθεῖσαν ἄρα εὐϑεῖαν ἄπειρὸν τὴν 
ΑΒ, ἀπὸ τοῦ δοθέντος σημείου τοῦ Γ΄, ὃ μή ἐστιν 
ἐπὶ αὐτῆς, κάϑετος ἧχται ἡ ΓΘ. ὅπερ ἔδεε ποιῆσαι, 


Πρότασις κγ. β 
Ὡς ἂν εὐθεῖα ἐπὶ εὐθεῖαν σταϑεῖσα γως 43, 
νίας ποιῇ, ἤτος δὺο ὀρθὰς ἢ δυσὶν ὀρϑαῖς 
ἴσας ποιήσει» 

Εὐϑεῖα. γάρ τις ἡ 411 ἐπὶ εὐθεῖαν τὴν 74 Τίς. 13, 
στεϑεῖσα γωνίας ποιείτω τὰς ὑπὸ ΓΒΑ͂ 44. λέγω 
ὅτε αἱ ὑπὸ ΓΒΑ͂ 4.84 γωνίαν ἤτοι δύο ὀρϑαέ εἶσιν 
ἢ δυσὶν ὀρϑαῖς ἴσαε- 

Εἰ μὲν οὖν ἴση ἐστὶν ἡ ὑπὸ ΓΒΑ͂ τὴ ὑπὸ 484, 
δύο ὀρϑαὶ εἶσιν. Εἰ, δὲ οὔ, ἤχϑω ἀπὸ τοῦ Β. ση- 
μείου τῇ Γ4 εὐϑείᾳ πρὸς ὀρϑὰς ἡ ΒΕ. αἱ ἄρα ὑπὸ 
ΓΒΕ ΕΒ4 δύο ὀρϑαέ εἶσιν καὺ ἐπεὶ ἡ ὑπὸ ΓΒΕ 
δυσὶ ταῖς ὑπὸ ΓΒΑ͂ 418} ἴση ἐσεὶ, κοινὴ προς- 
κείσϑω ἡ ὑπὸ ἘΒ4-. αἱ ἄρα ὑπὸ ΓΒῈ ἘΜ2 τρισὶ 
ταῖς ὑπὸ ΓΒΑ͂ 488 ΕΒ4 ἴσαι εἰσίν. . Πάλιν, ἐπεὶ 
ἡ ὑπὸ 4Β4᾽ δυσὶ ταῖς ὑπὸ 481 ἘΒ4 ἴση ἐστὶ, 
κουνὴ προρχείσϑω ἡ ὑπὸ ΑΒ7΄ αἱ- ἄρα γωνίαι αἕ 
ὑπὸ 4ΒΑ͂ ΑΒΓ τρισὶ ταῖς ὑπὸ 48 ἘΒΑ͂ 48 
ἴσαι εἰσίν, ᾿Εδείχϑησαν δὲ καὶ. αἱ ὑπὸ ΓΒΕ ἘΒ4 
τρισὶ ταῖς αὐταῖς ἴσαν τὰ δὲ τῷ αὐτῷ ἔσα. καὲ ἐλ» 
λήλοις ἐσεὶν ἴδα. καὶ εἴ ὑπὸ ΓΒΕ ΕΒ4 ἄρα ταῖς 
ὑπὸ 484 481 ἴσαι εἰσίν. ἀλλὰ αἱ ὑπὸ ΓΒΡ ΕΒ4 
δύο ὄρϑαὶ εἶσι, καὶ αὖ ὑπὸ 48ΒΑ͂ 487 ἄρα δυσὶν 
ὀρϑαῖς ἴσαι εἰσίν. 

᾿Ὡς ἄν ἄρα εὐθεῖα ἐσὲ εὐθεῖαν σταϑεῖσα. γωνίαρ 


΄ 
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ποιῇ, ἤτοι δύο ὀρθὰς ἢ δυσὶν ὀρϑαῖς ἴσας ποιήσει" 
ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


Πρότασις «δ΄. 


᾿Εὰν πρός τινι εὐϑεΐᾳ καὶ τῷ πρὸς κὐτὴῇ 


σημείῳ δύο εὐϑεῖαι ἑξῆς μὴ ἐπὶ τὰ αὐτὰ 
μέρη κείμεναι τὰς ἐφεξῆς γωνίας δυσὶν ὁρ- 
ϑαῖς ἴσας ποιῶσιν, ἐπὶ εὐϑείας ἔσονται ἀλ- 
λήλαις αἱ εὐϑεῖαι, 

Πρὸς γάρ τινι εὐθείᾳ τῇ .418 καὶ τῷ πρὸς αὑτῇ 
σημείῳ τῷ Β δύο εὐϑεῖαι ἑξῆς αἱ Β1' Β4 μὴ ἐπὶ 
τὰ αὐτὰ μέρη κείμεναν τὰς ἐφεξῆς γωνίας τὰς ὑπὸ 
48 4484 δυσὶ ὀρϑαῖς ἴσας ποιείξωσαν: λέγω ὅτι 
ἐπὶ εὐθείας ἐστὶ τῇ ΓΒ καὶ ΒΖ. 

Εἰ γὰρ μή ἐστε τῇ ΔΙ᾽ ἐπὶ εὐθείας ἡ Β4, ἔστω 
τῇ [8 ἐπὶ εὐθείας ἡ ΒΕ. 

ἐπεὶ οὖν εὐθεῖα ἡ ΑΒ ἐπὶ εὐθεῖαν τὴν ΓΒΕ 
ἐφέστηχεν, αἱ ἄρα ὑπὸ ΑΒΙ' ΑΒΔ γωνίαι δυσὶν 
ὀρϑαῖς ἴσαι εἰσιν" εἰσὶ δὲ καὶ αἱ ὑπὸ 481 484 
δυσὶν ὀρϑαῖς ἴσαι" αἱ ἄρα ὑπὸ 4844 488 ταῖς 
ὑπὸ ΓΒΑ 48ΒὨ4 ἴσαι εἰσί. Κοινὴ ἀφῃρήσϑω ἡ ὑπὸ 
48 λοιπὴ ἄρα ἡ ὑπὸ ΑΒΕ λοιπῇ τῇ ὑπὸ 484 
ἐστὶν ἴση, ἡ ἐλάσσων τῇ μείζονι, ὅπερ ἐστὶν ἀδύνα- 
τον. Οὐκ ἄρα ἐπὶ εὐθείας ἐστὶν ἡ ΒΕ τῇ 81. 
“Ὁμοίως δὴ δείξομεν ὅτε οὐδ᾽ ἄλλη τις πλὴν τῆς ΒΩ. 
ἐπὶ εὐϑείας ἄρα ἐστὶν ἡ 1 τῇ 84. 

᾿ὰν ἄρα πρός τινι εὐϑείᾳ καὶ τῷ πρὸς αὐτῇ 
σημείῳ δύο εὐϑεῖαν ἑξῆς μὴ ἐπὶ τὰ αὐτὰ μέρη κείμεναι 
τὰς ἐφεξῆς γωνίας δυσὶν ὀρϑαῖς ἴσας ποιῶσιν: ἐπὶ 
εὐθείας ἔσονται ἀλλήλαις αἱ εὐϑεῖαι. 

Πρότασις "Ἔ. 
᾿Εὰν δύο εὐθεῖαι τέμνωσιν ἀλλήλας, τὰς 


κατὰ κορυφὴν γωνίας ἴσας ἀλλήλαις ποιή- 
σουσι. 


. 


14. 


Εὶρφ. 14. 


15. 


{6 .- ΕΥ̓ΚΑΕΠΔΟΥ͂ 


Δύο γὰρ εὐθεῖαι αἱ .4Β Γ4 τεμνέτωσαν ἀλλή- Σιξς. 15. 
λας χατὰ τὸ Ε' σημεῖον: λέγω ὅτι ἴση ἐστὴν ἡ μὲν 
ὑπὸ ΑΕΤΙΓ γωνία τῇ ὑπὸ 4ΕΒ, ἡ δὲ ὑπὸ ΓΕΒ τῇ 
ὑπὸ 44 ΕΔ. 

᾿Επεὶ γὰρ εὐθεῖα ἡ 48 ἐπὶ εὐθεῖαν τὴν ΙΓ 4 
ἐφέστηκε γωνίας ποιοῦσα τὰς ὑπὸ ΓΕΔΑ͂ 41..4- αἱ 
ἄρα ὑπὸ ΓΕΑ͂ 44 γωνίαι δυσὶν ὀρϑαῖς ἴσαι εἰσί. 
Πάλιν, ἐπεὶ εὐθεῖα ἡ 4Ε ἐπὶ εὐθεῖαν τὴν 48 
ἐφέστηκε γωνίας ποιοῦσα τὰς ὑπὸ 44 4ΕΒ-: αἱ 
ἄρα ὑπὸ 44 4Ε8Ἐ γωνίαι δυσὶν ὀρϑαῖς ἔσαι εἰσὶν. 
᾿Εδείχϑησαν δὲ καὶ αἱ ὑπὸ ΓΕΑ͂ .4Ε4 δυσὶν ὀρϑαῖς 
ἴσαι" αἱ ἄρα ὑπὸ ΓΕΑ͂ 4Ἐ4 ταῖς ὑπὸ 484 ΔΕΒ 
ἴσαι εἰσί, Κοινὴ ἀφηρήσϑω ἡ ὑπὸ 414, λοιπὴ ἄρα 
ἡ ὑπὸ ΓΕΑ͂ λοιπῇ τῇ ὑπὸ ΒΕΔ ἴση ἐστίν- ᾿Θμοίως 
δὴ δειχϑήσεται ὅτι καὶ αἱ ὑπὸ ΓΕΒ Δ4ΕΩ͂ ἔσαν εἰσίν. 

Ἐὰν ἄρα δύο εὐθεῖαι τέμνωσιν ἀλλήλας, τὰς 
κατὰ κορυφὴν γωνίας ἴσας ἀλλήλαις ποιοῦσιν. ὅπερ 
ἔδει δεῖξαι, 


Πόρισμα. 

Ἔχ δὴ τούτων φανερὸν ὅτι, ἐὰν δύο εὐϑεῖαι τέμ- 
γωσιν ἀλλήλας, τὰς τέσσαρας γωνίας τέτρασιν ὄρ- 
ϑαῖς ἴσας ποιοῦσιν. 

(Κἂν πλείους εὐϑεῖαι τῶν δυοῖν δὲ ἑνὸς σημείου ᾿ 
τέμνωσιν ἀλλήλας, οἷον τρεῖς ἢ τέσσαρες ἢ ὅποσαι- 
οὔν- αἱ γιγνόμεναν γωνίαν πᾶσαι τέτρασιν ὀρϑαῖς 
ἴσαι δείκνυνται.) 


Πρότασις ἐξ. 
Παντὸς τριγώνου μιᾶς τῶν πλεὺρ ὧν 10. 
προφςεκβληϑείσης ἡ ἐχτὸς γωνία ἑκατέρας 
τῶν ἐντὸς καὶ ἀπεναντίον μείξων ἐστίν. 
Ἔστω τρίγωνον τὸ ΑΒΓ, καὶ προρεχβεβλήσϑω Εὶρς. 16. 
αὐτοῦ μία πλευρὰ ἡ ΒΓ ἐπὶ τὸ 4. λέγω ὅτι ἡ ἐχτὸς 
γωνία 
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. γωνία ἡ ὑπὸ ΑΓ μείζων ἐστὶν ἔχατέϑας τῶν ἕνεὸὰ 
βαὺ ἀπεναντίον τῶν ὑπὸ ΓΒΑ͂ ΒΑ͂Γ' γωνιῶν. 
Τετμήσϑω ἡ 41: δίχά κατὰ τὸ Ἐ, καὶ ἐπιξεὺς- 
κϑεῖσα ἡ ΒΕ ἐχβεβλήσϑω ἐπὶ εὐθεῖας ἐπὶ τὸ Ζ, καὶ 
. ἀδείσϑω τῇ 868 ἴση ἡ ΕΖ, καὶ ἐπεζεύχϑω αὶ ΖΓ, χαὶ 

διήχγϑω ἡ ΑΓ' ἐπὶ τό Η, ΒΝ - 

. ἸἘπεὶ οὖν ἴση ἐστὶν ἡ μὲν 4} τῇ ΕἸ, ἡ δὲ ΒΕ τῇ 
ἘΖ, δύο δὴ αἱ 4Ε ΕΒ δυσὶ ταὶς ΓῈ ΕΖ ἴσαε εἶν 
σὶν, ἑκατέρα ἑκατέρᾳ, καὶ γωνία ἡ ὑπὸ 4Ὲ8Β γωνίᾳ 
τῇ ὑπὸ ΖΕΙ͂ ἴδη ἐστὶν, Κατὰ κορυφὴν γάρ: βάσις 
ἄρα ἡ .Ἃ418 βάσει τῇ Ζ1' ἔσῃ ἐστὲ, καὶ τὸ 4ΒῈ τρῖ- 
γωνὸον τῷ ΖΕΙ͂' τριγώνῳ ἐστὶν ἴσον, καὶ αΐ λοιταὶ 
γωνίαν ταῖς λουταῖς γωνίαις ἔσαι εἰσὶν, ἑκατέρα ἔχῷ- 
τέρω ὑφ᾽ ὃς αἱ ἴσάν πλεύραὶ ὑποτείνουσιν. σὴ ὥρα 
ἐστὶν ἡ ὑπὸ ΒΑΕ τῇ ὑπὸ ΕΓΖ. Μείξων δὲ ἐστὶν 
ἢ ὑπὸ ΕΓΔ τῆς ὑπὸ ἘΓΙΖ: μείζων ἄρα ἡ ὑπὸ 4Γ4 
τῆς ὑπὸ Β4, Ὁμοίως δὲ τῆς ΒΓ τετμημένης δίχά 
δειχϑήδεται καὺ ἡ ὑπὸ ΒΓ Ή, τουτέστιν ἡ ὑπὸ ΑΓ, 
μείζων καὶ τῆς ὑπὸ 418. 

Παντὸς ἄρα τριγώνου μιᾶς τῶν πλευρῶν προς- 

ελβληϑείσης ἢ ἐχτὸς γωνία ἑχατέρας τῶν ἐντὸς χιαὰ 
ἀπεναντίον μείζων ἐστίν. ὅπερ ἔδει δεῖξαι 


Πρότασιἢἶ (ᾧ. τ 

Παντὸῤῥ ἐριὶγώνου αἱ δύο γωνίωι δύο ὁρε 4. 
ϑῶν ἐλάσσονές εἰσι, πάντῃ μεταλαμβανός- 
μενα, 

Ἔστω Ἐρίγωνον τὸ ΑΒ. λέγω ὅτι τοῦ ΑΒΓ' Εἰ. 11. 
τριγώνου αἱ δύο γωνίαν δύο ὀρϑῶν ἐλάσδονές εἶσι, 
βτάντῃ μεξαλαμβανόμεναϊ, 

᾿Ελβεβλήσϑω γὰῤ ἡ ΒΓ ἐλὶ τὸ 4, 

Καὶ ἐπεὶ τριγώνου τοῦ ΑΒΙ᾽ ἔχεός ἐστὲ γωνίᾳ 
ἡ ὑπὸ 414, μείζων ἐστὶ τῆς ἐντὸς χαὶ ἀπεναντίον, 
τῆς ὑπὸ 487, Κοινὴ προςχείσϑω ἢ ὑπὸ ΑΓΒ. αἱ 

[2] 


48 ΕἘΥΚΑΕΙἉΦΔΟΥ 


ἄρα ὑπὸ 4“Γ4 418 τῶν ὑπὸ ΑΒΓ} ΒΓΑ͂ μεἰξονές 
εἰσιν. ᾿4λλ αἱ ὑπὸ ΑΓΔά ΑΓ δύο ὀρϑαῖς ἴααε 
εἰσίν. αἱ ἄρα ὑπὸ 4ΒΓΙ ΒΙΓΑ͂ δύο ὀρϑῶν ἐλάσσονές 
εἰσιν. Ὁμοίως δὲ δείξομεν ὅτι καὶ αἱ ὑπὸ ΒΑ͂Γ 4ΓΒ 
δύο ὀρϑῶὼν ἐλασσονέᾳ εἶσι, καὶ ἔτι αἱ ὑπὸ Γ4Β 48. 

Παντὸς ἄρα τριγώνου αἱ δύο γωνίαι δύο ὁρ- 
ϑῶν ἐλάσσονές εἰσὶ πάντῃ μεταλαμβανόμεναι" ὅπερ 
ἔδει δεῖξαι. 

Πρότασις ιἡ. 

Παντὸς τριγώνου ἡ μείξων πλευρὰ τὴν 18,᾽ 
μείζονα γωνίαν ὑποτείνει. 

Ἔστω γὰρ τρίγωνον τὸ 48 μείζονα ἔχον τὴν Εὶφ. 18, 
«41 πλευρὰν τῆς 418. λέγω ὅτι καὶ γωνία ἡ ὑπὸ 
ΑΒΓ μείζων ἐστὶ τῆς ὑπὸ ΒΙ" 4. 

᾿Επεὶ γὰρ μείζων ἐστὶν ἡ 4 τῆς 48, κεϊίσϑὼ 
τῇ 4148 ἴση ἡ .44, καὶ ἐπεζεύγϑω ἡ 84. 

Καὶ ἐπεὶ τριγώνου ιοῦ Β417᾽ ἐχτός ἐστι γωνία 
ἡ ὑπὸ 448, μείζων ἐστὶ τῆς ἐντὸς καὶ ἀπεναντίον, 
τῆς ὑπὸ 48: ἴση δὲ ἡ ὑπὸ .48 τῇ ὑπὸ 4184, 
ἐπεὶ καὶ πλευρὰ ἡ 41} τῇ .44 ἐστὶν ἴση: μείζων ἄρα 
καὶ ἡ ὑπὸ 4184 τῆς ὑπὸ ΑΓΒ. πολλῷ ἄρα ἡ ὑπὸ 
ΑΒΓ μείζων ἐστὶ τῆς ὑπὸ 418. 

Παντὸς ἄρα τριγώνου ἡ μείξων πλευρὰ τὴν μεί- 
ζονα γωνίαν ὑποτείνει: ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


Πρότασις ϑ΄. 


Παντὸς τριγώνου ὑπὸ τήν μείζονα γω- 109. 
νίαν ἥ μείξων πλευρὰ ὑποτείνει. 

Ἔστω τρίγωνον τὸ “481' μείζονα, ἔχον τὴν ὑπὸ Ἑὶᾷ. 19. 
ΑΒΓ γωνίαν τῆς ὑπὸ ΒΙΓΑ͂. λέγω ὅτι καὶ πλευρὰ 
ἢ 4 πλευρᾶς τῆς .48 μείζων ἐστίν. 

Ἐῤ γὰρ μή, ἤτοι ἴση ἐστὶν ἡ 4Γ. τῇ 48, ἢ 
ἐλάσσων: ἴση μὲν οὖν οὔκ ἐστιν ἡ ΑΓ τῇ 4148: ἴση γὰρ 
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ἂν ἣν καὶ γωνία ἡ ὑπὸ ΑΒΓ τῇ ὑπὸ 4ΓΒ: οὐκ 
ὄστι δέ: οὐκ ἄρα ἔση ἐστὶν ἡ ΑΓ τῇ 448, Οὐδὲ μὴν 
ἐλάσσων ἐστὶν ἢ 4 τῆς 488. ἐλάσσων γὰρ ἂν ἢν 
καὶ γωνία ἡ ὑπὸ ΑΒ τῆς ὑπὸ 41ΓΒ. οὐχ ἔστι δέν 
οὐκ ἄρα ἐλάσθων ἐστὶν ἡ 4Γ᾿ τῆς 48. ᾿Εδείχϑη 
δὲ ὅτι οὐδὲ ἔση ἐστί. μείζων ἄρα ἐστὶν ἡ ΑΓ τῆς 4. 
Παντὸς ἄρα τριγώνου ὑπὸ τὴν μείζονα γωνίαν 
ἣ μείζων πλευρὰ ὑποτεΐνει" ὅπερ ἔδεὲ δεῖξαϊ, 


Π ρό τΤασιῤ κ'. 

Παντὸς ἐριγώνου αἱ δύὸ πλευραὶ τῆς 0. 
λοϊπῆς μειζονές εἶσε, πάντῃ μεταλαμβανὸό- 
μέξναι.- 

᾿Ἑστώ γὰρ τρίγωνον τὸ 48Γ. λέγω ὕτι τοῦ 48ΒΓ΄ Εἰφ. 20. 
τριγώνου αἱ δύο πλευραὶ τῆς λοὶπῆς μείζονές εἰσὺ 
πάντῃ μεταλαμβανόμεναι, αἴ μὲν ΒΑ͂ 4Γ τῆς ΒΓ, 
αἱ δὲ 4“18 ΒΓΙΓ τῆς ΑΓ, αἱ δὲ ΒΓ Γ4 τῆς 48, 

Διίχϑὼ γὰῤ, ἡ ΒΑ ἐπὶ τὸ 4 σημεῖον, καὶ. 
κείσϑὼ τῇ ΓΑἅ ἴση ἥ 44, καὶ. ἐπεξζεύγϑω ἢ 4, 

Ἐπεὶ οὖν ἴ ἴση ἐστὶν ἡ ΔΑ τῇ 41, ἴση ἐστὶ καὶ 
γώψία ἡ ὑπὸ 44 τῇ ὑπὸ 4ΓΔ4. ἀλλ ἡ ὑπὸ ΒΓ 4 
γωνία τῆς ὑπὸ “14 μξίξζων ἐστὶν μείζων ἄρα ἡ ὑπὸ 
ΒΙΔ4 τῆς ὑπὸ. 47: Χαὶ ἐπεὶ ξρίγωνὸν ἔθτο τὸ 
{ΓΒ μείξονα ἔχον τὴν ὑπὸ ΒΙΖΔ «γωνίαν τῆς ὑπὸ. 
Β4Γ᾽, ὑπὸ δὲ τὴν μείζονα γωνίαν ἡ μεΐξων πλευρὰ 
ὑποτείνεϊ, ἡ 48 ἄρα τῆς ΒΓ ἐστὶ μείζων, Ἴση δὲ. 
ἡ 48 ταῖς ΒΑ 4Γ- μείζονες ἄρᾷ αἱ ΒΑ͂ ΑΓ τῆς ΒΓ. 
ὋὉμοΐως δὴ δείξομεν ὅτι καὶ αἱ μὲν “48 ΒΓ τῆς ΓΑ͂ 
μείζονές εἶσιν, αἱ δὲ ΒΓ ΓΑ τῆς 48. 

Παντὸς ἄρα τρὶγώγου ἀΐ δυὸ πλευραὶ τῆς λοὶ- 
πῆς μείζονές εἰσὶ, πάντῃ μεταλαμβανόμεναι: ηὲῤ δδεὶ. 
δεῖξαί. 


90 ΕΥ̓ΚΑΣΙ40γΥ 


Πρότασυς κά, 

Ἐὰν τοιγώνου ἐπὶ μιᾶς τῶν πλευρῶν 
ἀπὸ τῶν περάτων δύο εὐθεῖαι ἐντὸς συστα- 
ϑῶσιν, αἷ συσταϑεῖσαι τῶν λοιπῶν τοῦ τρι- 
γώνου δύο πλευρῶν ἐλάσσονες μὲν ἔσονται, 

μείζονα δὲ γωνίαν περιέξουσι, 


᾿ “-ῳ “« 


91. 


Τριγώνου γὰρ τοῦ Α481' ἐπὶ μιᾶς τῶν πλευρῶν ὅίᾳ. 31. 


τῆς ΒΙ᾽, ἀπὸ τῶν περάτων τῶν Βὶ 1' δύο εὐϑεῖαε:. 


ἐντὸς συνεστάτωσαν αἱ Β4 41], λέγω ὅτε αἱ ΒΑ͂ 
4Γ τῶν λοιπῶν τοῦ τριγώνου δύο πλευρῶν, τῶν ΒΑ 
ΑΓ, ἰλάσσονες μέν εἰσι, μείξονα δὲ γωνίαν περιέχουϑδε, 
τὴν ὑπὸ Β4Γ τῆς ὑπὸ ΒΑΓ. 

Διήχϑω γὰρ ἡ 84 ἐπὶ τὸ Ε. 

Καὶ ἐπεὶ παντὸς τριγώνου αἱ δύο πλευραὺ τῆς 


λοιπῆς μείζονές εὗσι, τοῦ 448} ἄρα τριγώνου αἱ δύο 


σλευραὺ αὗ ΑΒ ΜΕ τῆς ΠΕ μείζονές εἰσι» κοινὴ 
σπρορχείσϑω ἡ ΕΓ’ αἱ ἄρα ΒΑ 4' τῶν ΒΕ ΕΓ 
μείζονές εἰσι. Πάλιν, ἐπεὶ τοῦ ΓΕΔ τριγώνου αἱ 
δύο πλευραὶ αἱ ΤῈ ΕΖΔ τῆς ΓΔ μείζονές εἶσι, χοινὴ 


προρχείσϑω ἡ 48: αἵ ΓΕ ΕΒ ἄρα τῶν 14 48 μεί- 
ζονές εὗσυν. »4λλὰ τῶν ΒΕ ΕΓ μείζονες ἐδείχϑησαν ᾿ 


αἱ ΒΑ͂ 4Γ. πολλῷ ἄρα αἱ ΒΑ 41 τῶν Β4 4 
μείζονές εἶσι» ᾿ 


Πάλιν, ἐπεὶ παντὸς τριγώνου ἡ ἐχτὸς γωνία 


τῆς ἐντὸς καὺ ἀπεναντίον μείζων ἐστί. τοῦ ΓΔΕ 
. ἄρα τριγώνου ἡ ἐχτὸς γωνία ἡ ὑπὸ Β41' μείξων ἐστὶ 
τῆς ὑπὸ ΓΕ4. Διὰ τὰ αὐτὼ τοίνυν καὶ τοῦ 488 
τριγώνου ἡ ἐχτὸς γωνία ἢ ὑπὸ ΓΕΒ μείζων ἐστὶ 
τὴς ὑπὸ ΒΑΓ. ᾿Αλλὰ τῆς ὑπὸ Γ88 μείζων ἐδείχϑη 
ἡ ὑπὸ Β4Γ.' πολλῷ ἄρα ἢ ὑπὸ Β4{' μείζων. ἐστὶ τῆς 
ὑπὸ Β4. 

"Ἐὰν ἄρα τριγώνου ἐπὶ μιᾶς τῶν πλευρῶν ἀπὸ 
τῶν περάτων δύο εὐϑεῖαι ἐντὸς σισταϑῶσιν, αἱ συ- 
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σταϑεῖσαν τῶν λοιπῶν τοῦ. τριγώνου δύο πλευρῶν 
ἐλάασσανες μέν εἰσύ, μείζονα δὲ. γωνίαμ περιέχουσιν» 
ὅπερ ἔδεν δεῖξαι, 


Ὠρότασες «ῥ. 

Ἕν τριῶν εὐϑθειρῶν, αἵ εἶσεν ἔσαι τρεσῖ Ὧ5͵ 
ταῖς δοϑείσαις εὐθϑείαερ, τρίγωνον συστή- 
σασϑαι" δεῖ δὲ τὰς δύο τῆς λοιπῆς μεϑίξονας 
εἶγαε, πάκπῃ μεταλαμβανομένας.. 


Ἔστωσαν αἱ δοϑεῖσαι τρεῖς εὐθείας αξ ΑΔ Β Ῥὶφ. 22. 
ΓΤ, ὦν. αἱ δύο τῆς λοιπῆς μείζονες ἔστωσαν, πάντῃ 
μεταλαμβανόμεγαι, αἱ μὲν. ΑἹ Β τῆς , αἱ δὲ Α͂ Γ' 
τῆς Β, καὶ ἔτι αἱ Β' Γ' τῆς .4: δεῖ δὴ ἐκ: τῶν ἴσων 
ταῖς 41 Β Γ΄ τρίγωνον συστήσασϑαι,. 


᾿Εχχκείσϑω. τις εὐθεῖα. ἡ 4Εῖ, πεπερασμένη. μὲν᾿ 
χαξὰ, τὸ 4 ἄπειρος δὲ κατά. τὸ. Ε, καὶ κείσϑω τῇ 
μὲν Α ἴση͵ ἡ. 42, τῇ δὲ Β ἴση ἡ, ΖΗ, τῇ δὲ Γ' ἴση 
ἤ͵ ΗΘ' καὶ κέντρῳ. μὲν τῷ Ζ, διαστήματι δὲ τῷ ΖΖ4 
κύκλος γεγράφϑω ὃ 4ΚΑ͂. καὶ. πάλιν. χέντρῳ. μέν 
τῷ ΑἸ, διαστήματε δὲ. τῷ ἨΘ. κύκλος γεγράφϑω ὅ. 
ΚΑ Θ, καὶ τεμνέτωσαν ἀλλήλαις οἱ χύκλον κατῶ. τὸ 
Κ,, καὶ ἐπεζεύχϑωααν αἱ, ΚΖ ΚΗ! λέγω ὅτε. ἐκ τριῶν 
εὐθειῶν, τῶν ἴαων ταῖς 4 Β Γ΄, τρίγωνον αὐυνέατα- 
ταυ τὰ ΚΖΗ͂.. 


Ἔπεὶ γὰρ τό. Ζ σημεῖον κέντρον ἔστὸ τοῦ 4ΚΑ͂ 
κύκλου, ἴση ἐστὰν. ἡ Ζ4 τῇ ΖΚ. ἀλλὰ ἡ, Ζά τῇ «Α 
ἐστὶν ἴση. καὶ ἡ, ΚΖ ὥρα τῇ «4. ἐστὸν ἔση.. Πάλιν, 
ἐπεὶ τὰ. Η σημεῖον κέντρον. ἐστὰ τοῦ 41ΚΘ χύκλου, 
ἴση ἐσεὶν- ἥ. ἨΘ τὴ ΗΚ' ἀλλὰ ἡ ΗΘ τῇ Γ' ἐσεὶν 
ἴση" καὺ ἡ ΚΗ ἄρα. τῇ Τ' ἐστὴὲν ἴση. "Ἔστι δὲ χαὰ 
ἡ ΖΗ͂ τῇ Β ἴδη" αἵ τρεῖς. ἄρα εὐθεῖαν. αἱ ἈΖ ΖΕΙ͂ 
᾿ ΗΚ τρισὶ ταῖς Δ΄ Β Γ΄ ἴσαι εἰσίν. 


22 ᾿ ΕΥΚΑΕΙΔΟΥ 


Ἐκ τριῶν ἄρα εὐθειῶν τῶν ΚΖ ΖΗ ΗΚ, αἵ εἴ- 
σιν, ἴσαι τρισὶ ταῖς δοϑείσαις. εὐθείαις ταῖς “ΑΙ Β 1, 
τρίγωνον συνέσταται τὸ ΚΖΗ͂' ὅπερ ἔδει ποιῆσαι. 

Πρότασις “γ΄. 

Πρὸς τῇ δοϑεΐσῃ εὐθΎθείᾳς καὶ τῷ πρὸς 23. 
αὐτῇ σημείῳ τῇ δοϑείσῃ εὐθυγράμμῳ 
γωνίᾳ ἴσην. γωνίαν εὐθύγραμμον συστή- 
σασϑιαι. 

Ἔστω ἡ: μὲν δοϑεῖσα εὐθεῖα ἡ 4148, τὸ δὲ πρὸς Εἰς. 25. 
αὐτῇ σημεῖον τὸ 4, ἡ δὲ δοϑεῖσα γωνία εὐϑύγραομ- 
μος ἡ ὑπὸ 4ΓΕ: δεῖ δὴ πρὸς τῇ δοϑείσῃ εὐϑείᾳ τῇ 
448 καὶ τῷ πρὸς αὐτῇ σημείῳ τῷ 4 τῇ δοϑείσῃ γω- 
γίῳ εὐθυγράμμῳ τῇ ὑπὸ 4ΓῈΕ ἴσην γωνίαν εὐϑύ- 

γραμμον συστήσασϑαι. 

Εἰλήφϑω ἐφ᾽ ἐχατέρας. τῶν Γ4 ΓΕ τυχόντα 

σημεῖα τὰ 4 ΞΕ, καὶ ἐπεζεύχθω ἡ 4Ε: καὶ ἔκ τριῶν 
εὐθειῶν, αἵ εἰσιν ἴσαϊ τρισὶ ταῖς ΓΖά 4Ε ΓῈ, 
τρίγωνον συνεστάτω τὸ ΑΖΗ, ὥστε ἴσην. εἶναι τὴν 
μὲν. [24 τῇ “42, τὴν δὲ Ἐ τῇ 4, καὶ ἔτε τὴν 48 
τῇ ΖΗ. 
τ ἈἘπεὸ οὖν δύο αἱ 4Γ' ΓΕ δυσὶ ταῖρ ΖΑ͂. ΖΗ 
ἴσαι εἰσιν, ἑκατέρα ἑκατέρᾳ, καὶ βάσις ἡ 4 βάσει 
τῇ ΖΗ ἴση" γωνία ἄρα ἡ ὑπὸ ΖΓΕ γωνίᾳ τῇ ὑπὸ 
ΖΩῊ ἐστὶν. ἴση. 

Πρὸς ἄρα τῇ δοϑείσῃ εὐϑείᾳ τῇ “4318 καὶ τῷ 
πρὸς αὕτῇ σημείῳ τῷ 4 τῇ δοϑείσῃ γωνίᾳ εὐϑυ- 
γράμμῳ, τῇ. ὑπὸ ΔΡΓΕῚ ἴση γωνία εὐθύχραμμορ συνί-- 
σταται ἡ ὑπὸ ΖΑΗ!: ὅπερ ἔδει ποιῆσαι. 


Πρότασες κδ', 


, 


᾿Εὰν δύο τρίγωνα τὰς δύο πλευρὰς ταῖς 924. 
δυσὶ πλευραῖς ἴσας. ἐχῇ» ἑκατέραν ἑκατέρᾳ, 
τὴν δὲ γωνίαν τῆς γωνίας μείξονα ἔχῃ τὴν 


- -- --οὦ -α“--- 


΄ 


ΣΤΟΙΧΕΙΩΝ ΠΡΩ͂ΤΟΝ, κα 


ὑπὸ τῶν ἴσων ευὐϑειῶν περιεχομένη» καὶ 


τὴν βάσιν τῆς βάσεως μείξονα ἔξει, 

Ἔστω δύο τρίγωνα τὰ ΑΒΙ᾽Γ 4Ε2Ζ τὰς δύο Τί. 2. 
πλευρὰς τὰς “18 41 ταῖς δυσὶ πλευραῖς ταῖς 4 
42 ἴσας "ἔχοντα, ἑκατέραν ἑκατέρᾳ, τὴν μὲν 4,18 τῇ 
4Ὲ τὴν δὲ ΑΓ' τῇ 42, γωνία δὲ ἡ ὑπὸ ΒΑΓ γω- 
γίας τῆς ὑπὸ ΕΖ42Ζ μείζων ἔστω- λέγω ὅτε καὶ βάσις 
ἡ ΒΙ᾽ βάσεως τῆς ΕΖ μείζων ἐστίν. 

Ἐπεὶ γὰρ μείζων ἐστὴν ἡ ὑπὸ ΒΑ͂Γ᾽ γωνία τῆς 
ὑπὸ ΕἘ9ΖΖ γωνίας, συνεστάτω πρὸς τῇ 4 εὐϑεῖᾳ 
καὶ τῷ πρὸς αὐτῇ σημείῳ τῷ 4 'ττῇ ὑπὸ ΒΑΓ γωνίᾳ 
ἴση ἡ ὑπὸ ΔΗ͂, καὶ κείσϑω ὁποτέρᾳ τῶν ΑΓ 42 
ἔση ἡ ΔΉ, καὶ ἐπεζεύχϑωσαν αἱ ΕΗ ΖΗ. 

᾿Επεὶ οὖν ἔση ἐστὶν ἡ μὲν 4 τῇ 4Ε, ἡ δὲ ΑΤ' 
τῇ ΔΗ͂, δύο δὴ αἱ ΒΑ 411' δυσὶ ταῖς Ε4 ΔΗ ἴσαι 

εἰσὶν, ἑκατέρα ἐχατέρᾳ, καὶ γωνία ἡ ὑπὸ Β.Α͂ Γ᾿ γώνίᾳ 
τῇ ὑπὸ ΕΔῊ ἴση ἐστὶ" βάσις ἄρα ἡ ΒΙ᾽ βάσει τῇ ΕΗ 

ἐστὶν ἴση. Πάλιν, ἐπεὶ ἔση ἐστὶν ἡ Ἢ τῇ 42, ἴση 

ἐστὶ καὶ γωνία ἡ, ὑπὸ 47Η γωνίᾳ τῇ ὑπὸ ΗΖ: μείζων 

ἄρα ἡ ὑπὸ 4ΖΗ τῆς ὑπὸ ΕΠΖ, πολλῷ ἄρα μείζων 

ἐστὶν ἡ ὑπὸ ΕΖΗ τῆς ὑπὸ ΕΗΖ. Καὶ ἐπεὶ τρίγω- 
νόν ἐστε τὸ ΕΖΗ μείζονα ἔχον τὴν ὑπὸ ΕΖΗ, γω- 


᾿ἡίαν τῆς ὑπὸ ΕΗΖ, ὑπὸ δὲ τὴν μείζονα γωνίαν 


ἡ μείζων πλευρὰ ὑποτείνει: μείζων ἄρα καὶ πλευρὰ 
ἡ ΒΗ τῆς ΕΖ. Ἴση δὲ ἡ ΕΗ τῇ ΒΓ. μείζων 
ἄρα καὶ ἡ ΒΓ τῆς ΕΖ. 

᾿Εὰν ἄρα δύο τρίγωνα τὰς δύο πλευρὰς ταῖς 
δυσὶ πλευραῖς ἴσας ἔχῃ, ἑκατέραν ἑχατέρᾳ, τὴν δὲ γω- 


νίαν τῆς γωνίας μείζονα ἔγῃ τὴν ὑπὸ τῶν ἴσων εὑ- 


ϑειῶν περιεχοιιένην: καὶ τὴν βάσιν τῆς βάσεως μείζονα 
ἕξει" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


84 ΕΥ̓ΚΑΕΒΙΜΟΥ 


Ἱεράτασις χά 


., 
κα -ααακαααπουα 


"Ἐὰν δύο. τρίγωνα τὰς δύο πλευρὰς ταῖς 35. 


δυσὶ πλευραῖς ἴσας ἔχῃ, ξκατέραν ἑκατέρᾳ, 
τὴν δὰ βάσιν τῆς. βάσεως μείξονα ἔχῃ» καὶ 
τὴν, γωνίαν τῆς χωνίας μείξονα ἕξξες τὴν 
ὑπὸ τῶν ἴσων. ξεὐϑ'ειῶν περιεχομένη κκ 


Ἔστω. δύο͵ τρίγωνα τὰ ΑΒΓ. ΔΕΖ τὰς. δύο, πλδνα Σιρ, 25. 


,. ρὲς τὰς, 41 411' ταῖς. δυσὶ πλευραῖς. ταῖς. 48: 45 


ἴσας. ὄγοντα, ἑκατέραν ἑκατέρᾳ, τὴν. μὲν. 4,18 τῇ 41, 
τὴν. δὲ ΑΓ τῇ 4Ζ. βάσις. δὲ ἡ ΒΓ βάσεως τῆς ΕΖ 
μείζων. ἔστω. λέγω, ὅτε καὶ γωνία ἡ, ὑπὸ ΒΑΓ γωκ 
γίας τῆς ὑπὸ, Ε4Ζ μείζων. ξσιτέν» 

Ἐὶ γάρ μή, ἤτοι, ἔσῃ. ἐσεὰὴν, αὐτῇ, ἢ ἐλώσσροι» ἔσῃ; 
μὲν, οὖν. οὐκ ἐστιν ἡ ὑπὸ Β4΄ γωνία τῇ ὑπὸ, Ε4Ζ, 
ἴση. χὰρ. ἂν. ἦν καὶ ἡ. βάσις ἡ, Β΄ βάσει τῇ ΕΖ: οὐκ 
ἔστι, δὲ, οὐχ ἄρα ἴση ἐστὶν. ἡ, ὑπὸ. ΒΑΓ γωνία τῇ 
ὑπὸ. Ε4Ζ: ἀλλ᾽ οὐδὲ μὴν ἐλάσσων: ἐλάσσῳν γὰρ, ἂν. 
ἦν. καὶ βάσις. ἢ. ΒΓ. βάσεῳς. τῆς. ΕΖ: οὐκ ἔστι. δὲ: οὐχ 
ἄρα. ὀλάσσων ἐστὶν ἡ͵ ὑπὸ, Β47' χωμία τῆς. ὑπὸ, Ε4Ζ, 
᾿Ἐδείχϑη. δὲ ὅτι οὐδ᾽ ἴση". μείζων. ἄρα, ξατὶν ἡ ὑπὸ, 
ΒΒ. γωνία τῆς ὑπὸ. Ε4Ζ, 


δ᾽. 595 


᾿ξὰκ ἄρα δύο. τρίγωνα τὰς δύο πλευρὰς. ταῖς. δυσὶ΄ 
φλευραῖς. ἴσας. ἔχῃ, ἑκατέραν ἑκάτερᾳ, τὴν δὲ βάσει 
τῆς. βάσδως. μείζομα. ἔχῃ" καὶ τὴν. γωνίαν τῆς γωπίας. 


μείξζοχᾳ ξξδι τὴν ὑπὸ τῶν. ἴσων εὐϑείων περιεχομξ: 
γην". ὕπερ, ἔδει δεῖξαι. 


Πρ ὀτᾳασες. κς' 


Ἐὰν, δύο, τρίχγῳωνᾳ τὰς. δύο, γωνίᾳς ταῖς. 


δυσὶ γῳνίαις ἔσας. ἔχῃ» ἑκατέραν ἑκατέρᾳ, 
ἔχῃ δὲ καί μίαν. πλευρὰν μιᾷ πλευρᾷ ἔφην, 
ἤτοι, τὴν πρὸς ταῖς ἴσᾳις γῳνίᾳιες, ἢ τὴν 
ὑποτείνουσαν ὑπὸ μέαν, τῶν ἔσῳν γῳνᾳῶν. 
καὶ τὰς λοιπὼς πλευρὰς ταῖς λοιπαῖς πλεῦ- 


36. 
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ραξς. σας. ἔξει, ἑκατέραν. ἑκατέρᾳ, καὶ τὴν 
λριπὴν γωνίαν τῇ λοιπῇ γωνίᾳ ἴσην. 

᾿ ἼἌστω δύο τρίγωνα τὰ 48 ΔΕΖ τὰς δύο. γω» Εΐᾷ. 38. 
γίας τὰς ὑπὸ ΑΒΓ ΒΓΑ͂ δναὺ ταῖς ὑπὰ 42 ΕΖᾷ 
ἔσας. ἔχοντα, ἑκατέραν. ἑκφτέρᾳ, τὴν μὲν ὑπὸ 487 τῇ 
ὑπὸ 4ΕΖ, τὴν. δὲ ὑπὸ, ΒΓΑ͂ τῇ ὑπὰ ΕΖΖ.. ἐχέτω. δὲ 
χαὶ μίαν πλευρὰν. μιᾷ, πλευρᾷ ἴση, πρότερον τὴν» 
ᾳρὸς ταῖς ἴααις γῳνίαις. τὴν ΒΓ τῇ ΕΖ. λέγω ὅτε 
καὶ τὰς λομψτὰς πλευρὰς. ταῖς λοιπαῖς πλευραῖς ἴσας 
ἕξει, ἑκατέραν. ἑχατέρᾳ, τὴν. μὲν 418 τῇ 4Ε τὴν δὲ 
ΑΓ τῇ 4Ζ, καὶ τὴν λοιπὴν. γῳγίαν τῇ λοιπῇ, χωγίᾳ, 
τὴν. ὑπὸ. ΒΑ4Τ' τῇ ὑπὰ, Ε4Ζ, 

Εἰ γὰρ ἄνισός ἔστιν ἢ 48 τῇ. 4Ὲ, μία αὐτῷν 
μείζων ἔστῷς, Ἔστω. μείζων ἡ 418, καὶ γείσϑω τῇ 
4 ἴση ἡ ΒΗ, γαὶ ἐπεξεύχϑω ἡ, ΗΤὶι 

πε οὖν ἴσῃ ἐστὶν ἡ μὲν ΒΗ τῇ, 4Ὲ, ἡ ἃὲ ΒΓ 
πῇ ΕΖ, δύο δὴ αἱ ΒΗ͂ ΒΙ δυαὶ ταῖς 4 1Ζ ἴσαν 
εἰσὶν, ἑκαξέρῃα. ἑχατέρᾳ, καὺ γωνία. ἡ ὑτὸ ΗΒΓ χῳ- 
μίᾳ τῇ ὑπὸ. ΕΖ ἴση ἐστί; βάσις ἄρα ἡ ἈΠ βάσερ 
τῇ 47 ἴφᾳη. ἐστὶ, καὶ τὸ ΕΒ4{' τρίγωμρν τῷ. 4ΕΖ τρι- 
γώγῳ ἔσον ἔσται, καὶ αἱ λορπαὶ, γωνίαι ταῖς λορπαῖς 
χωψίαις. ἴσας ἔφοντφι, ὑφὶ ἃς ᾳἱ ἴσαν. πλευραὶ ὑπα- 
κείμουσιν". ἴση͵ ἄρα ἡ, ὑπὸ Ἡ ΓΒ, γωνία τῇ ὑπὸ 4ΖΕ. 
«λλᾷ ἡ ὑπὸ 4ΖΕ τῇ͵ ὑπὸ, ΒΓ(“ ὑπάκεχτφι ἴσῃ: καὶ 
ἡ ὑπὸ ΒΓΗ͂ ἄρα τῇ, ὑπὸ, ΒΓΑ͂. ἔση ἐσεὶυ, ἣ ἐλάσ- 
φωϑ! τῇ, μείζονι, ἥπερ. ἀδύνατον, Οὐκ ἄρα ἄνισός. 
ἐστιν ἡ, 48Β τῇ 4Ε, ἴσῃ ἄρα. Ἔστι δὲ. καὶ ἡ, ΒΓ 
τῇ, ΕΖ ἴση, δύο, δὴ αἱ 418. ΒΡ δυιῃσὶ. ταῖς 4Ε. ΕΖ 
ἔααι εἰσὲν, ἑκατέρα, ἑκατέρᾳ, ταὶ γωνία. ἡ ὑπὸ, 481’ 
γωνίᾳ τῇ ὑπὸ, 4ΕΖ, ἐσεὶν. ἴση: βάσις ἄρα. ἡ 4 βάρ 
σευ, τῇ, 4Ζ ἴση, ἐατὰ, καὶ λοῳψτὴ. γῳχία. ἡ ὑπὸ, ΒΑ͂ΧΖ' 
γοιπῇ γωνίᾳ τῇ ὑπὸ. Ἐ4Ζ. ἔσῃ ἐᾳτίνα 

λλὰ. δὴ πάλιν ἔστωσαν αἱ ὑπὸ, τὰς ἴσας γω- 
νίας πλευραὶ ὑποτείνουσαι ἴσαυ, ὡς ἡ. 48 τῇ 48 


,ς2Φ΄ὉὃΠῸῦῸ  [ΖΔΥΚΜΕΙΔΟΥ͂ 


λέγω πάλιν ὅτε καὶ αἱ λοιπαὶ πλευραὶ τὰΐς λοιπαῖς 
πλευραῖς ἴσαι ἔσονται, ἡ μὲν ΑΓ τῇ 42, ἡ δὲ ΒΓ 
τῇ ΕΖ, καί ἔτε ἡ λοιπὴ γωνία ἢ ὑπὸ ΒΑΓ τῇ λοι- 
πῇ γωνίᾳ τῇ ὑπὸ Ε4Ζ ἴση ἔσται. 

Εἰ γὰρ ἄνισός ἐστιν ἡ ΒΓ τῇ ΕΖ , μία αὑτῶν 
μείζων ἐστίν. ᾿Ἔστω μείζων » δὲ δυνατὸν, ἡ ΒΙ, καὶ 
κείσϑω τῇ ΕΖ ἴση ἡ ΒΘ, καὶ ἐπεξεύγϑω ἡ 46. 

“Καὶ ἐπεὶ ἔση ἐστὶν ἡ μὲν ΒΘ τῇ ΕΖ ἡ δὲ 48Β 
τῇ 4, δύο δὴ αἱ .“.8 869 δυσὶ ταῖς 4 ΕΖ ἴσαν 
εἰσὶν, ἑκατέρα ἑκατέρᾳ, χαὶ γωνίας ἔσας περιέχουσι. 
βάσις ἄρα ἢ “16 βάσει τῇ 42 ἴση ἐστὶ, καὶ τὸ 4186 
τρίγωνον τῷ 4ΕΖ τριγώνῳ ἔσον ἔσται, καὶ' αἵ λοιπαὶ 
γωνίαι ταῖς λοιπαῖς γωνίαις ἔσαι ἔσονται, ὑφ᾽ ὃς αἱ 
ἔσαν πλευραὶ ὑποτείνουσιν. ἴση ἄρα ἐστὶν ἡ ὑπὸ 
ΒΘΑ͂ γωνία τῇ ὑπὸ ΕΖΔ. ᾿Αλλὰ ἢ ὑπὸ ΕΖΖΩ τῇ 
ὑπὸ ΒΓ 4 ἐστὶν ἴση" καὶ ἡ ὑπὰ ΒΘΑ͂ ἄρα τῇ ὑπὸ 
ΒΙ΄4 ἴση ἐστὶν. τριγώνου δὴ τοῦ 101’ ἡ ἐχτὸς γω- 
γνία ἡ ὑπὸ 864 ἴση ἐστὶ τῇ ἐντὸς καὶ ἀπεναντίον 
τῇ ὑπὸ ΒΓΑ, ὕπερ ἀδύνατον. Οὐχ ἄρα ἄνισός ἐσ: 
τιν ἡ ΒΙ᾿" τῇ ἘΣ, ἴση ἄρα. Ἔστε δὲ καὶ ἡ 418 τῇ 
ΔΕ ἴση" δύο δὴ αἱ 411 ΒΤ'΄ δυσὶ ταῖς 4 ΕΖ ἴσαν 
εἰσὶν, ἑκατέρα ἑχατέρᾳ, καὶ γωνίας ἔσας περιέχουσι» 
"βάσις ἄρα ᾧ 4 βάσει τῇ. 42 ἴση ἐστὶ, καὶ τὸ 4118 7᾽ 
τρίγωνον τῷ 48ΕΖ τριγώνῳ ἴσον ἐστί, καὶ ἡ λοιπὴ 
γωνία ἢ ὑπὸ ΒΑΓ τῇ λοιπῇ γωνίῳ τῇ ὑπὸ Ε4Ζ ἴση. 

Ἐὰν ἃ ἄρα δύο τρίγωνα τὰς δύο ) γωνίας ταῖς δυσὶ 
γωνίαις ἴσας ἔχῃ, ἑκατέραν ἑκατέρῳ, ἔχῃ δὲ καὶ μίαν 
πλευρὰν μές πλευρῷ ἴσην, ἤτοι τὴν πρὸς ταῖς ἴσαις 
γωνίαις, ἢ τὴν ὑποτείνουσαν ὑπὸ μίαν τῶν ἴσων γω- 
γιῶν: καὶ τὰς "λοιπὰς πλευρὰς ταῖς λοιπαῖς πλευραῖς 
ἴσας ἕξει, ἑκατέραν ἑκατέρᾳ, καὶ τὴν λοιπὴν γωγίαν τῇ 
λοιπῇ γωνιᾷ ἴσην" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 
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᾿ Προότασιες «κζ. 

Ἐὰν εἰς δύο εὐθείας εὐθεῖα ἐμπέπτουσα 27, 
τὰς ἐναλλὰξ γωνίας ἴσας ἀλλήλαες ποιῇ, 
παφάλλη τοι ἔσονται ἀλλήλαις αἱ εὐϑεῖαι. 

., Βὲς γὰρ δύο εὐθείας τὰς 48Β 1.4 εὐϑεῖα ἐμ- Είφ. 27. 
πίπτουσα ἡ ΕΖ τὰς ἐναλλὰξ γωνίας τὰς ὑπὸ ΑΖ 
.ΕΖ4 ἴσας ἀλλήλαις ποιείτω: λέγω ὅτι παράλληλός 
ἔστιν ἡ 48 τῇ 1.4. 

Εἰ γὰρ μή, ἐκβαλλόμεναι ἀξ ΑΒ Γά -συμπε- 
σοῦνται, ἤτοι ἐπὶ τὰ 8 4 μέρη, ἢ ἐπὶ τὰ Αἴὶ 1. 
᾿χβεβλήσϑωσαν καὶ συμπιπτέτωσαν ἐπὶ τὰ αὶ 4 
'“μέρῃ πατὰ τὸ ΗΗ. : 

ΝΣ ᾿Τριγώνου δὴ τοῦ ἘΠ ἡ ἐχτὸς γωνία ἡ ὑπὰ 
42 ἴση ἐστὶ τῇ ἐντὸς καὶ ἀπεναντίον τῇ ὑπὸ ΕΖΗ, 
ὅπερ ἐσεὶν. ἀδύνατονι οὐκ ὥρα αἱ 448 14 ἐχβαλλό- 
«μεναι συμπεσοῦνται. ἐπὶ τὰ Β 4 μέρη. Ὁμοίως δὴ 
δειχϑήσεται, ὅτι οὐδὲ ἐπὶ τὰ ΑἹ Ζ΄. αἱ δὲ ἐπὲ μηδέ- 
τερὰ τὰ μέρη συμπίπεουσοι, παράλληλοί εἰσι». παράλι 
ληλος ἄρα ἐστὶν ἡ 48 τῇ ΓΔ. 

᾿, Ἐὰν ἄρα εἰς δύο εὐθείας εὐθεῖα ἐμπίπτουσα 
τὰς ἐναλλὰξ γωνίας ἴσας ἀλλήλαις ᾿ποιῇ, παράλληλοι 
ἔσονται αὲ εὐϑεῖαι" ὅπερ ἐδεῖ δεῖξαι, 


Πρότασιες. κή. 

᾿ς Ἐὰν εἰς δύο εὐθείας εὐϑεῖα ἐμπίπεουσα 28. 
τὴν. ἐχτὸς γωνίαν τῇ ἐντὸς καὶ ἀπενωνείον 
χαὶ. ἐπὶ τὰ αὐτὰ μέρη ἴσην ποιῇ, ἢ τὰς ἐν- 
τὸς χαὶ ἐπὶ τὰ αὐτὰ μέρη δυσὶν. ὀρϑαῖς 
ἴσας: παράλληλον ἔσονται ἀλλήλαες αἱ. εὐ- 
ιϑ' εζα ε. 

Εἰς γὰρ, δύο εὐθείας. τὰς 48 14 εὐϑεῖα ἐμε-. Εἰδ. 28. 
πέπτουσα ἡ δά τὴν ἐχτὸς γωνίαν, τὴν. ὑπὸ ἘΠΙΒ 
τῇ ἐντὸς καὶ ἀπεναντίον. καὶ ἐπὶ τὰ αὐτὰ μέρη γω- - 
Ψίᾳ τῇ ὑπὸ. ΜΘΔ ἴσην ποιείτω, ἢ. τὰς ἐντὸς χαὰ ὁ 


η8. ΣΥΚΧΖΕΧΔΟΥ 


ἐπὶ τὰ αὐτὰ μέρη. τὰς ὑπὸ ΒῊῺΘ 164! δυσὶν ὃρ- 
ϑαῖς ἴσαρ-. λέγω ὅπι παράλληλός: ἐστιν ἡ. 48 τῇ ΓΑ. 

ἜπεοΣ γὰρ ἴση ἐστὶν ἡ ὑπὸ. ΕΗΒ τῇ. ὑπὸ. Η1ΘΖ4, 
ῥλλὰ ἡ ὑπὸ. ΒῊΒΜΒ τῇ ὑπὸ 42}8Π|6 ἐστὶν ἴδη, καὶ ἡ 
ὑπὰ 4Ξ8Θ ἄρα τῇ ὑπὸ ΗΘΔ ἐστὶν ἔση". καί εἶσιν 
ἐναλλάξι. παράλληλος ἄρα ἐστὶν ἡ 418 τῇ ΓΔ4. 

- Πάλιν, ἐπεὶ αὲ ὑπὸ ΒῊΘ Η2ΘΔ4 δυαὶν. ὄρϑαῖς ᾿ 

ἔσαν εἰσὶν, εἰσὶ δὲ καὶ αἱ ὑπὸ 41,10 ΒΗΘ ὃιοαὶν 
ὀρθαῦς ἴσα αὖ ἄρα ὑπὰ 4116 ΒΗΘ ταῖς ὑπὸ 
ΒΗΘ. ἨΘ4 ἴσας εἰσί. κοινὴ ἀφηρήσϑω. ἡ ὑπὸ 
ΒΗΘ, λοιπὴ ἄρα ἡ ὑπὸ 41}2Θ λοιπῇ τῇ ὑπὸ ἨΘ4 
ἐσεὶν ἴση: καί εἶφιν ἐναλλάξ'. παράλληλος. ἄρα ἐσεὶν 
ἡ “48 τῇ 154.. 

᾿Εὰμ ἄρα εἰς. δύο εὐθείας. εὐθιεῖω. ἐμσεέπεουσα 
τὴν. ἐκτεὸρ. γωμίὰν τῇ ἑωτὸς καὶ ἀπεναντίον καὶ ἐπὶ 
τὰ αὐτὼ. μέρη͵ ἴσην ποιῇ, ἢ τὰς ἐντὸς. καὶ ἐσὲ. τῷ 
αὐτὰ μέρη. δυσὶν ὄρϑαῖϊς ἴσαφι παράλληλοι. ἔσογται οἱ 
εὐθεῖαι». ὅπερ ἔδει δεῖξαμι, 


ΜΒ οότασις. κο: 

Ἢ εἰς. τὰς. πφρααλλήλαιυς. εὐθείας «εὦ- 90. 
ϑεῖα ἐμπίπταυσα τάς τε ἐναλλὰξ. γωνίᾳς 
ἔσας. ἀλλήλαις πονεῖ, καὶ τὴν ἐχτὸς τῇ ἐντὸς 
καὶ ἀπεναντίον χοὺ ἐπὺ τὰ αὐτὰ μέρη ἴσην, 
μαὶ τὰς ἐκτὸς. καὶ ἐπὶ τὰ αὐτὼ μέρω δυσὶν. 
ἀρϑαῖς. ὥσας. β 

Εἰς χὰᾳ παραλλήλους, εὐϑείαρ τὸς 48. ΓΔ εὖ- Εἰς. 20. 
ϑεῖα ὀμπωπεέξω ἣ ΕΖ.. λέγω ὅτε. τάς τὲ ἐναλλὰξ ' 
χωσνίαφ τὰς ὑπὸ; 4,21Θ: ἘΘΗ. ἴσας. ποιεῖ, χωὶ τὴν ἐκ- 
τὸς γωγνίρμη. πὴμ ὑπὸ, ΕΗΒ, τῇ ἐντὸς. καὰ ἀπεναντίον 
«οὐ ἐπὸ τὰ αὐτὰ. μέρη. τῇ ὑπὸ. ΗΘ4 ἴσην, καὶ τὰς 
ἐντὸς καὶ ἐπὲ τὰ αὐτῷ μέρη τὸφ ὑπὸ ΒΗΘ. ΗΘ4 
δυσὶκ ὀρϑαῖς. ἴσας. 

 Ἐὲ γὰρ, ἄνιρόᾳ ἔστεν. ἡ ὁπὸ. 4530 τῇ ὑπὰ ΗΘ4, 
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βέα αὐτῶν μείζων ἐστίν. "Ἔστω μείζων ἡ ὑπὸ ΑἘΘ, χὰ 
ἐπεὶ γιείξων ἐστὸν ἡ ὑπὰ 4}8ΠὋ τῆς ὑπὸ Ὧ9Θ42, χοινὴ 
στροσκείσϑω ἡ ὑπὸ ΒΗΘ’ αἱ ἄρα ὑπὸ 414|Θ ΒΗΘ 
τῶν ὑπὸ ΒΗΘ ΘΔ μείζονές εἶσιν. ᾿Αλλὰ καὶ αἱ 
ὁπτὸ (ΗΘ Β79Θ δυσὶν ὀρϑαῖς ἔσαε εἰσίν, αἱ ἄρα 
ὑπὸ ΒΗΘ ἨΘ4 δύο ὀρϑῶν ἐλάσσονές εἶσιν, Αὲ 
δὲ ἀπὶ ἐλασσόνων ἢ δύο ὀρϑῶν ἐκβαλλόμεναι εἰς 
ἄπειρον συμπίπτουσιν. αἱ ἄρα “18 Γ4 ἐκβαλλόμεναι 
εἰς ἄπειρον συμπεσοῦνται» οὗ συμπίπτουσι δὲ διὰ 
τὸ παραλλήλους ἀυτὰς ὑποχεῖσϑαις οὐχ ἄρα ἄνισός 
ἔστιν ἡ ὑπὸ 43}83Θ τῇ ὑπὸ ΗἨΘ24: ἴση ἄρα. 

᾿Μλλὰ ἡ ὑπὸ 41ΠΠ|Θ τῇ ὑπὸ ἘῊῺΒ ἐστὶν ἴδη» 
᾿κιαὺ ἡ ὑπὸ ἘΒΠΒ ἄρα τῇ ὑπό ἨΡΘΔ ἐστὶν ἴση. 

Κοιρὴ προρχείσϑω ἢ ὑπὸ Β470. ἂὖ ἄρα ὑπὸ 
ἘᾺΒ 8Η2Η ταῖς ὑπὸ ΒΗΘ ΗΙΘΖ4 ἴσαι εἰσίν, ᾿Αλλὰ 
αἱ ὑπὸ ΕΗΒ ΒΗΘ δυσὶν ὀρϑαῖς ἴσαι εἰσί» χαὺ ἀξ 
ὑπὸ ΒῊΘ ΗΘ4 ἄρα δυσὶν ὀρθαῖς ἔσαι εἰσίν, 

Ἢ ἄρα εἰς τὰς παραλλήλους εὐθείαρ εὐϑεῖα 
ἐμπίπτουσα τάς τὸ ἐναλλὰξ γωνίας ἴσας ἀλλήλαις 
ποιεῖ, καὶ τὴν ἐχτὸς τῇ ἐντὸς ααὺ ἀπεναντίον χαὶ 
ἐπὺὶ τὰ αὐτὰ μέρη ἴσην, καὶ τὰς ἐντὸς καὶ ἐπὶ τὰ 
αὐτὰ μέρη δυσὶν ὀρθαῖς ἴσας. ὅπερ ἔδεν δεῖξαις 

Πρόταοις ". 

“Αἱ τῇ αὐτῇ εὐθείᾳ παράλληλοι καὶ ἀλυ ϑῦ, 
λήλαις εἰσὶ παράλληλοι, 

Ἔστω ἑχατέρα τῶν 48 ΓΑ τῇ ἘΖ παράλληλος" Ῥίᾳ. 80. 
λέγω ὅτι καὶ ἡ .41}Β τῇ 1 Δ ἐστὶ παρἄλληλος. 
᾿ῈἘμπιπτέτω γὰρ εἰς αὐτὰς εὐθεῖα ἡ ΗΚ. 

Καὶ ἐπεὶ εἰς παραλλήλους εὐθεῖας τὰς 48 ΕΖ 
εὐθεῖα ἐμπέπτωκεν ἡ ΗΚ, ἴση ἄρα ἡ ὑπὸ 46 τῇ 
ὑπὸ ΗΘΖ. Πάλιν, ἐπεὶ εἰς παραλλήλους εὐθείας 
τὰς ΕΖ 14 εὐθεῖα ἐμπέπτωχεν ἡ ἯΚ, ἴση ἐστὶν 
ἡ ὑπὸ Η2:ΘΖ τῇ ὑπὸ ΗΚΖ4. ᾿δδείχϑη δὲ καὶ ἡ ὑπὸ 


: ΕὙΚΑΒΙΔΟΥ 


ΑἩΗΚ τῇ ὑπὸ ΗΘΖ ἴση. Καὶ ἡ ὑπὸ ΗΚ ἄρα τῇ. 
ὑπὸ ΗΙ ΚΔ ἐστὲν ἴση; καὶ εἴσυν. ἐναλλάξ, “Παράλλη-. 
λος ἄρα ἐστὶν ἡ. 4,8. τῇ 14. ν 
“Αἱ ἄρα τῇ αὐτῇ εὐθείᾳ παράλληλοι καὶ ἀλ.-- 
λήλαις εἰσὶ παράλληλοι: ὅπερ ἔδεὶ δεῖξαϊ, 
Πρότασις λά. 
᾿ς ἉἍιὰ τοῦ δοθέντος σημείου τῇ. δοϑείσῃ, 31. 
εὐθείᾳ παράλληλον εὐθεῖαν γραμμὴν ἀγα- 
γεῖν. 


εὐθεῖα ἡ 4 δεῖ δὴ διὰ τοῦ «Α΄ σημείου τῇ ΒΓ 
εὐθείᾳ παραλληλον εὐθεῖαν γραμμὴν ἀγαγεῖν. 

Εἰλήφϑω ἐπὶ τῆς ΒΙ' τυχὸν σημεῖομ τὸ 24, καὶ 
ἐπεζεύχϑω ἡ 444: καὶ συνεστάτω πρὸς τῇ 44 εὖ- 
ϑείᾳ καὶ τῷ πρὸς αὐτῇ σημείῳ τῷ ΑΔ τῇ ὑπὸ Α4 
γωνίᾳ ἴση ἡ ὑπὸ 4.4: καὶ ἐχβεβλήσϑω ἐπὶ εὐθείας 
. τῆς ΕΑ͂ εὐθεῖα ἢ .4Ζ. 

Καὶ ἐπεὶ εἰς δύο εὐϑείας τὰς ΒΓ ΕΖ εὐϑέϊὰ 
ἐμπεδοῦσα ἢ .44 τὰς ἐναλλὰξ γωψίας τὰς ὑπὸ ΕΑ44 
44Γ' ἴσας ἀλλήλαις πεποίηκε, παράλληλος ἄρα. ἐστὶν 
ἡ ΕΖ τῇ 81. 

Διὰ τοῦ δοϑέντος ἄρα σημείου τού 4 τῇ δοϑείσῃ 
εὐϑείᾳ τῇ ΒΙ᾽ παράλληλος ἐὐϑεῖα γραμμὴ ἥκται ἡ 
ἘΑ͂Ζ. ὕπερ ἔδει ποιῆσαϊ. 

Πρότασις λρ. 

Παντὸς τριγώνου μιᾶς. τῶν πλευρῶν 89, 
προρεχβληϑείσης ἡ ἐχτὸς γωνία δυσὶ ταῖς 
ἐντὸς καὶ ἀπεναντίον ἴση ἐστὶ, καὶ αἱ ἐντὸς 
τοῦ τριγώνου τρὲῖς γωνίαὲς δυσὶν ὑρϑαῖς. 
ἴσαὶ εἰσίν. “ 

Ἔστω τρίγωνον τὸ ΑΒΓ, καὶ προρεκβεβλήσϑωι Εἰφ. 82. 
αὐτοῦ μία πλευρὰ ἡ ΕΓ ἐπὶ τὸ 4: λέγω ὅεὶ ἡ ἐκ- 


Ἔστω τὸ μὲν δοϑὲν σημεῖον τὸ 4, ἡ δὲ δοϑεῖσα. Εἰς 81. 


Ρ 
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τὸς γωνία ἢ ὑπὸ 41 {4 ἴση ἐστὶ δυσὶ ταῖς ἐντὸς χαὶ 
ἀπεναντίον ταῖς ὑπὸ [48 48 καὶ αἱ ἐντὸς τοῦ 
τριγώγου τρεῖς γωνίαι, αἱ ὑπὸ Α͂ΒΙ ΒΓΑ Γ48Β 
δυσὶν ὀρϑαῖς ἴσαι εἰσίν. 

᾿εἰχὅω γὰρ διὰ τού 1 σημείου τῇ 418 εὐϑείᾳ 
παράλληλος ἡ ΓΕ. 

Καὶ ἐπεὶ παράλληλός ἐστεν ἡ 418 τῇ ΓΕ, καὶ 


εἰς αὐτὰς ἐμπέπτωχεν ἡ ΑΓ, αἱ ἐναλλὰξ γωνίαε αἱ 


ὑπὸ ΒΑ͂ΙΓ 4ΓΕ ἴσαι' ἀλλήλαις εἰσί’ ΠΠάλεν, ἐπεὶ 
παράλληλός ἐστιν ἡ 48 τῇ ΓΕἕ, καὶ εἰς αὐτὰς ἐμ- 
πέπτωχεν εὐθεῖα ἡ 4" ἡ ἐχτὸς γωνία ἡ ὑπὸ ΕΓΔ 


ἔση ἐστὶ τῇ ἐντὸς καὶ ἀπεναντίον τῇ ὑπὸ ΑΒΓ΄. 
᾿ξδείχϑη δὲ χαὶ ἡ ὑπὸ 4ΓΕ τῇ ὑπὸ ΒΑΓ ἴση. ὅλη 


ἄρα ἡ ὑπὸ 414 ἐκτὸς γωνία ἔση ἐστὶ δυσὶ ταῖς 
ἐντὸς καὶ ἀπεναντίον ταῖς ὑπὸ ΒΑ͂Γ 481, 


Κοινὴ προσχείσϑω ἢ ὑπὸ 41}: οἱ ἄρα ὑπὸ 


“414 418 τρισὺ ταῖς ὑπὸ ΑΒ] ΒΙΑ͂ 148 ἴσαι 
εἰσίν. Αλλ αἱ ὑπὸ 414 ΑΓΒ δυσὶν ὀρϑαῖς ἴσαι 
εἰσί καὶ αἱ ὑπὸ ΑΓΒ ΓΒΑ͂ ΓΑΒ ἄρα δυσὶν ὁρ- 
ϑαῖς ἴσαε εἰσί. 

Παντὸς ἄρα τριγώνου μιᾶς τῶν πλευρῶν προς- 
ἐχβληϑείσης, ἡ ἐχτὸς γωνία δυσὶ ταῖς ἐντὸς χαὶ ἀπε- 
ναντίον ἴση ἐστὶ, καὶ αἷ ἐντὸς τοῦ τριγώνου τρεῖς 
γωνίαι δυσὶν ὀρϑοῖς ἴσαι εἰσὶν. ὅπερ ἔδει δεῖξαι, Ὁ 


Προότασις λγ. 
«“ἱ τὰς ἴσας τε χαὶ παραλλήλους ἐπὶ τὰ 
αὐτὰ μέρη ἐπιξευγνύουσαι εὐθεῖαι καὶ αὖὐ- 
ταὶ ἴσαι τε καὶ παραλληλοί εἶσιν, 


γΕστωσαν ἴσαι τε καὶ παράλληλοὺ ἀΐ 438 Γά4, Ἑίρ. 33. 


καὶ ἐπιξευγνύτωσαν αὐτὰς ἐπὶ τὰ αὐτὰ μέρη εὐϑέζαι 
αἱ 4 3824: λέγω ὅτι χαὶ αἱ ΑΓ 384 ἴσαι τὲ καὶ 
παραλληλοί εἰσιν, 


33. 


- 


38. ΕΥΚΑΕΙ͂40 Υ 


᾿Βπεζεύχϑα γὰρ ἢ 81), 

Καὶ ἐπεὶ παράλληλός ἐστιὺ ἢ 48 τῇ Γ΄ καὶ 
εἷς υὐτὰς ἐμπέλξωχεν ἢ ΒΓ, αἱ ἐναλλὰξ γωνίαε αἷ 
ὑπὸ Α͂ΒΙ ΒΙ4 ἴσαν ἀλλήλαις εἰσί, Καὶ ἐπεὶ ἴδη 
ἐστὶν ἡ 488 τῇ ΓΖ κοινὴ δὲ ἡ ΒΙΓ, δύο δὴ αἱ 48 
ΒΓ' δυσὶ ταῖς Γά ΒΙΓ ἴσαι εἴσὶ,, καὶ γωνία ἡ ὑπ. 
4817’ γωνίᾳ τῇ ὑπὸ ΒΙΓ4 ἴση ἐστίν. βάσις ἄρα ἥ 
ΑΙ βάδεν τῇ Β4 ἐδεὶν ἴση, καὶ τὸ 487 τρίγωνον 
ἐῷ ΒΙ 4 τριγώνῳ ἴσον ἐστὶ, καὶ αἵ λοιπαὶ γωνίαν 
ταῖς λοιπαῖς γωνίαις ἔσονταν ἴσαν, ἑχατέρα ἑχατέρῳ; 
ὑφ᾽ ἃς αἵ ἔσαν πλευραὶ ὑποτείνουσιν» ἴση ἄρα: ἡ ὑπὸ 
“418 γωνία τῇ ὑπὸ ΓΒΖ4. Καὶ ἐπεὶ εἰς δύο εὐ 
ϑείας τὰς 41 Ἐ4Δ εὐϑεῖα ἐμπεσοῦσα ἢ ἘΠ τὰῤφ 
ἐναλλὰξ γωνίας τὰς ὑπὸ 47ΓἘΒ ΓΒΔ ἴσας ἀλλήλαις 
πεποίηκεν. παράλληλος ἄρα ἐστὶν ἡ ΑἹΙἹ' τῇ 84. 
. ᾿Ἐδείχϑη δὲ αὐτῇ καὶ ἴση. 

«(1 ἄρα τὰς ἴδας τε Χχαὶ παραλλήλους ἐπὸ τὰ 
ἀὐτὰ μέρη ἐπιζευγνύουδαν εὐϑεῖαν καὺ αὐταὶ ἔσαν τϑ. 
- ἀδΥ παράλληλοί εἶσιν. 


͵ 


πρότασις λδ. 

Τῶν παραλληλογράμμων χωρίων αὲ ἥλ, 
, ἀπεναντίον πλευραί τε καὶ γωνίαν ἔσαν ἀλ- 
λήλαις εἰσὺ καὶ ἢ διάμετρος αὐτὰ δίχα 
. Φέμϑεϊ» 
Ἴστω παραλληλόγραμμον χωρίον τὸ 4148, διά- Ριρ. 84... 
᾿μετρος δὲ αὐτοῦ ἡ ΒΓ. λέγω ὅτι τοῦ 4148 πάρα 
ληλογράμμου αἱ ἀπεναντίον πλευραΐ, τὲ καὶ γωνίαν 
ἔσαν ἀλλήλαις εἰσὶ, καὰ ἡ ΒΙ᾽ διάμετρος αὐτὸ δίχα 
τέμνεϊε 

᾿Ἐπεὶ γὰρ παραλληλός ἔστιν ἡ 48' τῇ 1,4 καὶ 
εἷς αὐτὰς ἐμπέπτωχεν εὐθεῖα ἢ ΒΤ' αἱ ἐναλλὰξ γω- 
ψίανι ἀὶ ὑπὸ 481' ΒΓΔ ἴἔδαν ἀλλήλαις εἰσί, Πόά- 
λιν, ἐπεὶ παράλληλάς ἐστὶν ἡ 41 τῇ 8Β4, καὶ εἰς 
αὐτὰς 
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αὐτὰς ἐμπέπτωκεν ἡ ΒΙ᾽. ἀξ ἐναλλὰξ γωνίαι αἱ ὑπὸ 
ΑΓΒ Τ8Ἐ4 ἴσαι ἀλλήλαις εἰσί. 4ύοὸ δὴ τρίγωνά 
ἔστι τὰ 481 ΒΓ. τὰς δύο γωνίας τὰς ὑπὸ 48" 
ΒΓΑ δυσὶ ταῖς ὑπὸ ΒΓ 4 ΓΒ4 ἴσας ἔχοντα, ἑχατέ- 
δαν ἑχατέρῷ, καὶ μίαν πλευρὰν μιᾷ πλευρᾷ ἔσην, τὴν 
σιρὸς ταῖς ἴσαιά γωνίαις κοινὴν αὐτῶν τὴν Β7᾽ καὶ 
τὰῤ λοιπὰς ἄρα πλευῤὰς ταῖς λοιπαῖς ἴσας ἕξει, ἔχά- 


τέραν ἑκατέρᾳ, καὶ τὴν λοιπὴν γωνίαν τῇ λοιπῇ γω- 


νέᾳ" ἴση ἄρά ἡ μὲν ΜΒ πλευρὰ τῇ ΓΖ, ἣ δὲ 4Γ τῇ 
Ἐ24, Χαὶ- γωνία ἢ ὑπὸ ΒΑ͂ΙΓ᾽ γωνίᾳ τῇ ὑπὸ Β4Γ, 
Καὺ ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἡ μὲν ὑπὸ 487 γωνία τῇ ὑπὸ 
ΒΓ, ἡ δὲ δχὸ ΓΒ4 τῇ ὑπὸ 47ΓΒ: ὅλη ἄρα ἣ ὑπὸ 
“4824 ὅλῃ τῇ ὑπὸ 44 ἴση ἐστίν. ἐδείχϑη δὲ καὶ ἡ 
ὑπὸ ΒΑΓ τῇ ὑπὸ Γ48 ἴση. 

Τῶν ἄρα παραλληλογράμμων χωρίων αἱ ἀπεναὺ- 
τίον πλευραί τὲ καὶ γωνίαν ἴσαι ἀλλήλαις εἰσίν: 

“ἐγὼ δὲ ὅτι καὶ ἥ διάμετρος αὐτὰ δίχα τέμνε 
ὁ Ἐπεὶ γὰρ ἴση ἐστὶν ἢ Α8 τῇ ΓΖά, χοινὴ δὲ [ ΒΙ, 
δύο δὴ αἱ 48 ΒΙ᾽ δυσὶ ταῖς ΔΤ ΓΒ ἴσαι εἰσὶν, 


ἐχατέρα ἑχατέρᾳ, λαὶ γωνία ἢ ὑπὸ ΑΒΙ' γωνίᾳ τῇ 


ὑπὸ ΒΙΓΔ ἴση ἐστί: καὶ βάσις ἄρα ἣ Ἅ4Τ' βάσει τῇ 


4 ἴση ἐστί, καὶ τὸ ΑΒ7' τρίγωνον τῷ Β4Γ᾽ τριγώ-. 


4) ἔσον ἐστίν, 
Ἢ ὥρα ΒΓ διάμετρος δίχα τέμνεὶ τὸ 4128 
ὁταραλληλόγραμμον: ὅπερ ἔδὲν δεῖξαι, 


πρότασις λέ 


Τὰ παραλληλόγραμμα τὰ ἐπὶ τῆς αὖ- 


τῆς βάσεως ὄντα καὶ ἐν ταῖς αὐταῖς παραλΞ 
λήλοις ἴσα ἀλλήλοις ἐστίν; 


Ἔστω παραλληλόγραμμα τὰ ΑΒΤ4 ἘΒΙῚΖ ἐπὶ κιρ. 85 


τῆς αὐτῆς βάσεως ὄντα τῆς ΒΙ᾽ καὶ ἐν ταῖς αὐταῖς 
“ταραλλήλοις ταῖς 42 ΒΙ᾽Γ. λέγω ὅτι ἴσον ἐστὶ τὸ 
4824 παραλληλόγραμμον τῷ ΕΒΙΓΖ. 

[81] 


34. ΕΥΚΑΣΙΔΟΥ͂ 


Ἐπεὶ γὰρ παραλληλόγραμμόν ἐστι τὸ 4814, 
ζση ἐστὶν ἡ 44 τῇ ΒΙΥ᾽. Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ἡ ΕΖ 
τῇ ΒΓ ἴση ἐστὶν. ὥςτε καὶ ἡ 424 τῇ ἘΖ ἴση ἐστὶν» 
καὶ κοινὴ ἡ 4: ὅλη ἄρα ἡ 48 ὅλῃ τῇ 42 ἐστὶν 
ζση. Ἔστι δὲ καὶ ἣ 448 τῇ 41' ἴση: δύο δὴ αἱ ΕΑ͂ 
ΜΒ δυσὶ ταῖς Ζά4 4Γ ἴσαι εἰσὶν, ἑτατέρα ἑκατέρᾳ, 
καὶ γωνία ἡ ὑπὸ Ζ4Γ γωνίᾳ τῇ ὑπὸ ἘΕΑ͂Β ἴση. 
ἐστὶν, ἡ ἐχτὸς τῇ ἐντός: βάσις ἄρα ἡ ΕΒ βάσει τῇ 
ΖΓ ἴση. ἐστὶ, χαὶ τὸ ΕΑ τρίγωνον τῷ 41ΓΖ τρει- 
γώνῳ ἴσον ἐστί! Κοινὸν ἀφῃρήσϑω. τὸ 41Π|Ε" λου- 
πὸν ἄρα τὸ Α4ΒΗ4 τραπέξιον λοιπῷ τῷ ΕΗΖ τρα- 
πεξίῳ. ἴσον ἐστίν. χοινὸν προρχείσϑω τὸ Π81' τρί- 
γώνον" ὃ ὅλον ἄρα τὸ Α4ΒΓ4 παραλληλόγραμμον ὅλῳ 
τῷ ἘΒΓΓΖ παραλληλογράμμῳ ἴσον ἐστί, 

Τὰ ἄρα παραλληλόγραμμα. τὰ ἐπὶ τῆς αὐτῆς 
βϑάσεως ὄντα καὶ ἐν ταῖς αὐταῖς παραλλήλοις ἴσα 
ἀλλήλοις ἐστίν: ὅπερ ἔδει δεῖξαι, 


Πρότασις ἃς. 
Τὰ παραλληλόγραμμα, τὰ ἐπὶ ἴσων βά- 
σεὼν ὄντα καὶ ἐν ταῖς αὐταῖς παραλλήλοις, 
ἴσα ἀλλήλοις ἐστίν. 


Ἔστω παραλληλόγραμμα τὰ 4814 ἘΖΗΩΘ ἐπὶ Σίξ. 86. 


ἔσων βάσεων ὄντα τῶν ΒΙ᾽ ΖΗ καὶ ἐν ταῖς αὐταῖς 
παραλλήλοις ταῖς 46 ΒΗ" λέγω ὅτι ἴσον ἐστὶ τὸ 
“4814 παραλληλόγραμμον τῷ ΕΖΗΘ, 

᾿Επεζεύγϑωσαν γὰρ αἱ ΒΕ 00. 

Καὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἡ ΒΓ τῇ ΖΗ, ἀλλὰ καὶ ἡ 
ΖΗ τῇ ΕΘ ἐστὶν ἴση: καὶ ἡ ΒΙ᾽ ἄρα τῇ ΕΘ ἐστὶν 
ἔση. Εἰσὶ δὲ χαὶ παράλληλοι, καὶ ἐπιζευγνύουσιν 
αὐτὰς αἱ ΒΕ ΓΘ, αἱ δὲ τὰς ἴσας τε καὶ παραλλή- 
λους ἐπὶ τὰ αὐτὰ μέρῃ ἐπιζευγνύουσαι ἔσαν τε καὶ 
παράλληλοί εἶσι" καὶ αἱ ΕΒ ΓΘ ἄρα ἔσαν τέ εἰσι καὶ 
παράλληλοι. Παραλληλόγραμμον ἄρα ἐστὲ τὸ ΕΒΤΘ, 


86. 


- --- ......»...... «ἥ«.. 
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καὶ ἐστιν ἴσον τῷ 4.84’ βάσιν τὲ γὰρ αὐτῷ τὴν 
αὐτὴν ἔχεὶ τὴν ΒΤ, χαὺ ἐν ταῖς αὐταῖς παραλλήλοις 
ἐστὶν αὐτῷ ταῖς ΒΙ' 40. Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ τὸ 
ἘἜΖΗΘ τῷ αὐτῷ τῷ ΕΒΙΓΘ ἐστὶν ἴσον: ὥςτϑ χαὶ τὸ 
“44ΒΓ4 παραλληλόγραμμον τῷ ΕΖΗΘ ἴσον ἐστί. 

Τὰ ἄρα παραλληλόγραμμω, τὰ ἐπὶ ἴσων β84- 
δὲων ὄντα καὶ ἐν ταῖς αὐταῖς παραλλήλοις, ἴσα ἀλ- 
λήλοὶᾷ ἐστίν: ὕπερ ἔδει δεῖξαι: 


Ππ ρότασις ἀξ. 

Τὰ τρίγωνα, τὰ ἐπὶ τῆς αὐτῆς βάσεως 37. 
ὄντα χαὶ ἐν ταῖς αὐταῖς παραλλήλοις, ἔσα 
ἀλλήλοις ἐστίν, 

Ἔστω τρίγωνα τὰ ΑΒΙ᾽ 481, ἐπὶ τῆς αὐτῆς Τρ. 57. 
βάσεως ὃ ὄντα τῆς ΒΙΓ καὶ ἐν ταῖς αὐταῖς παραλλή- 
λοὶς ξαϊς “4424 ΒΓ. λέγω ὅτι ἴσον ἐστὲ τὸ 48’ τρί. 
γωνον τῷ 487 τριγώνῳ. 

; ὁ ξχβεβλήσδω ἡ 44 ἐφὶ ἑκάτερα τὰ μέρη ἐπὲὸ 
τὰ Εἰ Ζ, καὶ διὰ μὲν τοῦ Β τῇ ΓΑ͂ παράλληλος 

ἤχϑω ἡ ΒΕ, διὰ δὲ τοῦ Γ τῇ ΒΖ4 παράλληλος ἤχϑω 
ἡ ΓΖ. 

Παραλληλόγραμμον ἄρα ἐστὶν ἑκάτερον τῶν 
ΕΒΓΑ 48Γ2Ζ' καὶ ἴσον τὸ ἘΒΙΑ͂ τῷ 4Β1ΓΖ: ἐπί 
τέ γὰρ τῆς αὐτῆς βάσεώς εἰσι τῆς ΒΙΓ᾽ καὶ ἐν ταῖς 
αὑταῖς παραλλήλοίἰς ταῖς Β1' ΕΖ' καί ἐστε τοῦ μὲν 
ΕΒΓ4 παραλληλογράμμου ἥμισυ τὸ 48Γ'᾿ τρίγω- 
ψον, ἡ γὰρ «4 διάμετρος αὐτὸ δίχα τέμνεϊ. τοῦ δὲ 
48ΒΓ7Ζ παραλληλογράμμου ἥμισυ τὸ 48ΒΓ τρίγωνον, 
ἡ γὰρ 4Γ διάμετρος αὐτὸ δίχα τέμνει. Τὰ δὲ τῶν 
᾿ ἔσων ἡμίση ἴσα ἀλλήλοις ἐστίν: ἴσον ἄρα ἐστὲ τὸ 
ΑΒΓ τρίγωνον τῷ 48 τριγώνῳ. 

τὰ ἄρα τρίγωνα τὰ ἐπὶ τῆς αὐτῆς. βάσεως ὄντα 
καὶ ἐν ταῖς αὐταῖς παραλλήλοις ἴσα ἀλλήλοιφ ἐστίν. 
ὅπερ ὅδεν δεῖξαί, ΝΣ 


8 ΕΥ̓ΚΑΕΙΜΟΥ 


Πρ ὄξασεις λή. 


Τὰ τρίγωνα, τὰ ἐπὶ ἴσων βάσεων ὄντα 8. 
᾿ Δα) ἐν ταῖς αὐταῖς παῤαλλήλοις, ἔσα ἀλλή- 
λοις ἐστίν. 
Ἔστω τρίγωνα τὰ ΑΒΙ' 4ῈΕ2Ζ ἐπὶ ἴσων βάσε-ὄ Ῥὶρ. 38, 
ὧν ὄντα τῶν ΒΓ ΕΖ καὶ ἐν ταῖς αὐταῖς παραλλή- 
λοις ταῖς ΒΖ 444. λέγω ὅτι ἴδον ἐστὶ τὸ 48 τρῖ- 
γωνον τῷ 4ΕΖ τριγώνῳ. 
Ἐκβεβλήσϑω γὰρ ἡ 444 ἐφ᾽ ἑκάτερα τὰ μέρη 
ἐπὶ τὰ Ἡ Θ, καὶ διὰ μὲν τοῦ Βὶ τῇ ΓΑ͂ παράλλη- 
λος ἤχϑω ἡ ΒΗ, διὰ δὲ τοῦ Ζ τῇ 4Ε παράλληλος 


ἔχϑω ἡ ΖΘ. 
᾿ Παρολληλόγραμμον. ἄρα ἐστὶν ἑκάτερον τῶν 
᾿ ἨἩΒΓΑ͂ 4ΕΖΘ' καὶ ἴσον τὸ ΗΒΓ Α΄ τῷ 4ΕΖΘ, ἐπί 


τὸ γὰρ ἴσων βάσεών εἶσι τῶν ΗΠ ΕΖ καὶ ἐν ταῖς 
αὐταῖς παραλλήλοις ταῖς ΒΖ ΗΘ. καί ἔστι τοῦ μὲν 
ἩΒΓΙΑ͂ παραλληλογράμμου ἥμισυ τὸ ΑΒΓ τρίγω- 
γον, ἡ γὰρ 418 διάμετρος αὐτὸ δίχα τέμνεω τοῦ δὲ 
482 Θ παραλληλογράμμου ἥμισυ τό ΖΕΔ τρίγωνον, 
ἡ γάρ 4Ζ διάμετρος αὐτὸ δίχα τέμνει. Τὰ δὲ τῶν 
ἴσων ἡμίση ἴσα ἀλλήλοις ἐστίν. σον ἄρα ἐστὲ τὸ᾽ 
ΑΒΓ τρίγωνον τῷ 4ΕΖ τριγώνῳ. 

Τὰ ἄρα τρίγωνα, τὰ ἐπὶ ἴσων βάσεων ὄντα 
καὺ ἐν ταῖς αὑταῖς παραλλήλοις, ἴσα ἀλλήλοις ἐστίν. 
ὅπερ ὄδει δεῖξαι, ͵ ᾿ 


Πρότασιᾷᾳ λο.. 


Τὸ ἴσα τρίγωνα, τὰ ἐπὶ τῆς αὐτῆς  βάς 39. 
σεως ὄντα καὶ ἐπὶ τὰ αὐτὰ μέρηγὲν ταῖς αὖ. 
ταῖς παραλλήλοις ἐστίν, 

"Εστὼ ἴσα ἐρίγωνα τὰ Α͂ΒΙ᾽ 4ΒΓ' ἐπὶ τῆς αὖ- Σὶρ. 89. 
τῆς βάσεως ὄντα τῆς ΒΙ' καὶ ἐπὶ τὰ αὐτὰ μέρη" 
λέγω ὅτι ἐν ταῖς αὐταῖς παραλλήλοις ἐστίν. 


4 
--8Ὁ... «0 


᾿] 
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᾿Σπεζεύχϑω ᾿γὰρ ἡ “4445 λέγω ὅτε παράλληλός 
ἐστιν ἡ 44 τῇ ΒΙ. 

Εἰ γὰρ μή: ἤχϑω διὰ τοῦ Α σημείου τῇ ΒΓ εὖ- 
ϑεῖα παράλληλος ἡ 48, καὶ ἐπεξεύχϑω ἡ ΕΓ. 

Ἴσον ἄρα ἐστὶ τὸ 448’ τρίγωνον τῷ ἘΒΓ τρι- 
γώνῳ" ἐπί τε γάρ τῆς αὐτῆς βάφεώς ἐστιν αὐτῷ τῆς 
ΒΙ' χαὺ ἔν ταῖς αὐταῖς παραλλήλοις ταῖς ΒΓ 48Ε- 
“Δλλὰ τὸ 48 τρίγωνον. τῷ 48ΒΕ' ἐστὶν ἴσον» καὶ τὸ 
48, ἄρα τρίγῳνον τῷ ἘΒΙ᾽ ἴσον ἐστὶν, τὸ μεῖζον 
τῷ ἑλάσσονς, ὅπερ ἐστὶν. ἀδύνᾳταγ.: οὐὖκ ἄρα, παράλο 
ληλός. ἐστιν ἡ 4Ε τῇ ΒΓ. Ὁμοίως δὴ δείξομεν, 
ὅτι οὐδὲ ἄλλη τις πλὴν τῆς «44: ἡ «44 ἄρα τῇ ΒΙ' 
ἐστὶ παράλληλος, 

Τὰ ἄρα ἴσα. τρίγωνα, κὰ ἐπὶ τῆς αὐτῆς. βάφεωρ 
ἄντα καὶ ἐπὶ τὰ αὐκὰ μέρῃ, ἔν. ταῖς αὐταῖς παραλλήα 
λοις ἐστίν: ὅπερ ἔδει δεῖξαρ., 


Ἡρότασιρ μ΄. 
Ῥὰ ἔσα τρίγωνα, τὼ ἐπὶ ἴσων βάσεων. 40. 
ὄντα καὶ ἐπὺ τὰ αὐτὰ μέρη, ἐν ταῖς αὐταῖς 
παραλλήληιᾳ ἐστίν. 
Ἔστω͵ ἴσα τρίγωνα τὰ 48 ΓΔΕ. ἐπὶ ἴσων βά» γῆς. 40, 
φέων ὄνχα τῷμ Β7' ΓΕ χαὺ ἐπὺ τὰ αὐτὰ μέρη». λέχα, 
ἅὅσι͵ καὶ ἐν ταῖς αὐταῖς. παραλλήλοις ἐστίνε. 
᾿Επεζεύχϑω γὰρ ἣ, «44. λέγῳ͵ ὅτε φαράλληλός 
ξατινι ἡ͵ 44 τῇ ΒΗ. 
δὶ γὰρ μή" ἤχϑω. διὰ. τοῦ Α4, τῇ ΒΕ παράλληπ 
δος. ἡ 42, χαὶ ἐπεξεύχϑω ἡ͵ ΖΕ. 
Ἴσον ἄρα ἐστὺ τὸ 487 τρίγωνον τῷ. ΖΓΕ τρί. 
γώνῳ". ἐπί, τε γὰρ ἴσων βάσεών εἰσι τῶν ΒΓ ΓΕ καὶ 
ἐν ταῖς αὐταῖς. παραλλήλοις ταῖς. ΒΕ 41. ᾿Δλλὰ τὰ 
481’ τρίγωνον ἴσον ἐστὶ τῷ 4ΓῈ τριγώνῳ". καὶ τὸ 
4ΓΕ τρίγωνον ἄρα ἴσον ἐστὶ τῷ͵ ΖΓΕ τριγώνῳ, τ 
μεῖζον τῷ ἐλάσσονι, ὕπερ ἐστίν ἀδύνατον: οὐκ ἄρα 


3΄). ΓΥΚΑΕΙΔΟῪ 


παράλληλός ἐστιν ἡ 42 τῇ ΒΕ, Ὁμοίως δὴ ϑείξο- 
μεν ὅτι οὐδὲ ἄλλη τις πλὴν τῆς 44: ἢ 44 ἄρα τῇ 
88 ἐστὶ παράλληλος. 

Τὰ ἄρα ἴσα τρίγωνα, τὰ ἐπὶ ἴσων βάσεων ὄντα 
χαὶ ἐπὶ τὰ αὐτὰ μέρη, ἐν ταῖς αὐταῖς ἔστι παραλλή- 
λοις: ὅπερ ἔδει δεῖξαι, 


ξρότασις μά. 

Ἐὰν παραλληλόγραμμον τριγώνῳ βάσιν 
τε ἔχῃ τὴν αὐτὴν, καὶ ἐν ταῖς αὐταῖς παραλ- 
λήλοις ἢ" διπλάσιόν ἐστι τὸ παραλληλό- 
γραμμον τοῦ τριγώνου, 


Παραλληλόγραμμον γὰρ τὸ 4814 τριγώνῳ τῷ Είᾳ, 41. 


ἘΒΙ͂ βάσιν τε ἐχέτω τὴν αὐτὴν τὴν ΒΙ᾽, χαὶ ἐν ταῖς 
αὐταῖς παραλλήλοις ἔστω ταῖς Β1' ΨΕ: λέγω ὅτι 
διπλάσιόν ἐστε τὸ 48.{Γ4. παραλληλόγραμμον τοῦ 
ΕΒΓ τριγώνου, 


“«-ττ νὰ 


᾿Επεζεύχϑω γὰρ ἡ Α΄ 


Ἴσον δή ἔστι τὸ ΑΒΓ τρίγωνον τῷ ΕΒΓ τρι-- 
γώνῳ: ἐπί τε γὰρ τῆς αὐτῆς βάσεώς ἐστιν αὐτῷ τῆς 


ΒΓ καὶ ἐν ταῖς αὐταῖς παραλλήλοις ταῖς ΒΓ 4. 
- ἰΔλλὰ τὸ 4384 παραλληλόγραμμον διπλάσιόν ἔστε 
τοῦ 5387’ τριγώνου: ἡ γὰρ 441 διάμετρος αὐτὸ δίχα 
τέμνει" ὥστε τὸ 484 παραλληλόγραμμον χαὶ τοῦ 
ΕΒ τριγώνου ἐσΐι διπλάσιογ- 

“Ἐὰν ἄρα παραλληλόγραμμον τριγώνῳ βάσιν τε 
ἔχῃ τὴν αὐτὴν καὶ ἐν ταῖς αὐταῖς παραλλήλοις ἥ- 
διπλάσιόν ἐστι τὸ παραλληλόγραμμον ταῦ τριγώνου" 
ὅπερ ἔδεε δεῖξαι, 


Ἰερότασις μβ. 
Τῷ δοϑέντι τριγώνῳ ἔσον παραλληλό» 
γζράμμον συστήσασϑαι ἐν γωνία, ἢ ἐστιν ἴση 
τῇ δοϑείσῃ ἐυϑυγράμμῳ γωνίᾳ. 


41. 


42. 
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Ἔσίω τὸ μὲν δοϑὲν τρίγωνον τὸ ΑΒΙΓ, ἡ δὲ Εἰς. 4. 
δοθεῖσα εὐθύγραμμος γωνία ἡ 4: δεῖ δὴ τῷ 48 
τριγώνῳ ἴσον παραλληλόγραμμον συστήσασθαι ἐν 
γωνίᾳ, ἥ ἔστιν ἴση τῇ 4 γωνίᾳ εὐθυγράμμῳ. 

Τεζμήσθω ἡ ΒΓ δίχα κατὰ τὸ Ε, καὶ ἐπεξεύχ- 
ϑὼ ἡ 443, καὶ συνεστάτω πρὸς τῇ ΕΤΓ εὐϑείῳ καὶ 
τῷ πρὸς αὐτῇ σημείῳ τῷ Ε τῇ 4 γωνίᾳ ἴση ἡ ὑπὸ 
ΓΕΖ, καὶ διὰ μὲν τοῦ Α' τῇ ΕΙ᾽ παράλληλος ἤχϑω 
ἡ 4ΗΠ, διὰ δὲ τοῦ Γ' τῇ ΕΖ παράλληλος ἤχϑω ἡ 
ΤῊ: παραλληλόγραμμον ἄρα ἐστὺ τὸ ΖΕΓΉ. 

Καὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἡ ΒΕ τῇ Ε᾽, ἴσον ἐστὶ καὶ 
τὸ 48 τρίγωνον τῷ 4 Ε͵' τριγώνῳ: ἐπί τὲ γὰρ 
ἴσων βᾳσεών εἰσι τῶν ΒΕ ΕΓ καὶ ἐν ταῖς αὐταῖς 
παραλλήλοις ταῖς ΒΙ᾽ 48}ΗΠΠ' διπλάσιον ἄρα ἐστὶ τὸ 
48Γ τρίγωνον τοῦ ΑΕΤ᾽ τριγώνου. Ἔστι δὲ καὶ τὸ 
ΖΕΓΗ παραλληλόγραμμον διπλάσιον τοῦ 4ΕΓ τρυ- 
γώνου. βάσιν τε γὰρ αὐτῷ τὴν αὐτὴν ἔχεν καὺ ἐν 
ταῖς αὐταῖς ἐστιν αὐτῷ παραλλήλοιρ' ἔσον ἄρα ἐστὺ 
τὸ ΖΕΙῊ παραλληλόγραμμον τῷ ΑΒΓ τριγώνῳ, 
καὶ ἔχει τὴν ὑπὸ ΓΕΖ γωνίαν ἴσην τῇ δοϑείσῃ τῇ Δ. 

Τῷ ἄρα δοϑέντι τριγώνῳ τῷ .44Β1΄ ἴσον παραλα- 
ληλόγραμμον συνέσταται τὸ ΖΕΓΗ ἔκ γωνίᾳ. τῇ 
ὑπὸ ΓΕΖ, ἥ ἐστιν ἴση τῇ 4: ὅπερ ἔδει ποιῆσαι, 


Πρότασις μγ. 

Παντὸς παραλληλογράμμου τῶν περὶ Δ83, 
τὴν διάμετρον παραλληλογράμμων τὰ πα- 
ραπληρώματα ἔσα ἀλλήλοις ἐστίν. 

Ἔστω παραλληλόγραμμον τὸ 418 ΓΖ, διάμετρος ΣΙ. 4. 
δὲ αὐτοῦ ἡ 41, περὶ δὲ τὴν 41 ' παραλληλόγραμμα 
μὲν ἔστω τὰ ΕΘ ΖΗ͂, τὰ δὲ λεγόμενα παραπληρώ- 
ματα τὰ ΒΚ ΚΖ: λέγω ὅτι σὸν ἐστὶ τὸ ΒΑ παρα- 
πλήρωμα τῷ Χά παραπληρώματι. 


40. ᾿ς ΕΥΚΑΕΙΔΟΥ 
᾿Επεὶ γὰρ παραλληλόγραμμόν ἔστε τὰ 484, 
διάμετρος δὲ αὐτοῦ ἡ Α1΄. ἴσον ἐστὲ τὸ 44ΒΓ' τρί- 
γωνον τῶ 44 τριγώνῳ, Πάλιν, ἐπεὺ παραλληλῤΞ- 
γραμμόν ἐστι τὸ ΕΚΘΑ͂, διάμετρος. δὲ αὐτοῦ ἡ ΑΚ: 
σον ἐστὶ τὸ 4 ΕΚ τρίγωνον τῷ ΑΘΚ τριγώνῳ. Διὰ 
τὰ αὐτὰ δὴ χαὺ τὸ ΚΖΙ' τρίγωνον τῷ, ΚΗΠ' τριγώ- 
νῷ ἐστὶν ἴσον. ᾿Επεὶ οὖν τὸ μὲν 4Ἐκ τρίγωνον τῷ 
ΑΘΚ τριγώνῳ ἐστὶν ἴσον, τὸ δὲ ΚΖΙ' τῷ ΚΗΙ) τὸ 
4ΕΚ τρίγωνον μετὰ τοῦ ἈῊΠ᾽ ἐστὶν ὥἷ ἴσον τῷ Α ΘΚ 
τριγώνῳ μετὰ τοῦ ΚΖΙ' τριγώνου: ἔστε δὲ καὶ ὅλον 
τὸ ΑΒΓ τρίγωνον ὅλῳ τῷ 444 ἴσον, λοιπὸν ἄρα τὰ 
ΒΚ παραπλήρωμα λοιπῷ, τῷ Κ4 παραπληρώματε ἴσον, 
ἐστὶν, 
Παντὸς ἄρα παραλληλογράμμου τῶν περὶ τὴν 
διάμετρον παραλληλογράμμων τὰ παραπληρώματα 
ἴσα ἀλλήλοις ἐστὲν. ὕπερ. ἔδει δεῖξαι, 


Πρότασες μὸ'. 

Παρὰ τὴν δοθεῖσαν εὐϑεῖαν τῷ δο-. 44. 
ϑέντε τριγώνῳ ἴσον παραλληλάγραμμον πα- 
ραβαλεῖν ἐν γωνίᾳ, ἣἥ ἐστιν ἔση τῇ δοϑείσῃ 
γωνίᾳ εὐθυγράμμῳ, 
᾿ς »Εστω ἡ μὲν δοϑεῖσα εὐθεῖα ἡ «48, τὸ δὲ δο- Τίρ. 44. 
ϑὲν τρίγωνον τό , ἡ δὲ δοϑεῖσα γωνία οὐθύγραμ.- 
μος ἡ 4- δεῖ δὴ παρὰ τὴν δοϑεῖσαν εὐϑεῖαν τὴν 48 
τῷ δοϑέντο τριγώνῳ τῷ Γ' ἴσον παραλληλόγραμμον 
παραβαλεῖν ἐν ἔσῃ τῇ 4' γωνίᾳ. 

. Συνεστάτω τῷ Γ΄ τριγώνῳ ἴσον. παραλληλόγραμε 

μον. τὸ, ΒΕΖΗ ἐν. γωνίᾳ τῇ ὑπὸ ΕΒΗ͂, ἣ ἔστιν ἴση 
τῇ 4: καὺ κείσϑω, ὥςτε ἐπὶ εὐθείας εἶνας τὴν ΒΕ τῇ 
“418, καὶ διήήίχϑυ ἡ ΖΗ ἐπὶ τὸ Θ, καὶ διὰ τοῦ Α 
ὁποτέρᾳ τῶν ΒΗ͂ ΕΖ παράλληλος ἤχϑω ἡ «40, καὶ 
ἐπεζεύχϑω ἢ ΘΒ. Καὶ ἐπεὶ εἰς παραλλήλους τὰς 
“4Θ ΕΖ εὐϑθϑεῖωο ἐνέπεσεν ἡ ΘΖ, αἱ ἄρα ὑπὸ 4Θ6Ζ 


ΣΤΟΙΧΕΙΩΝΊΕΡΩΤΟΝ.., δι 


ΘΖΕ γωνίαε δυσὶν ὀρϑαῖς ἴααν εἰσὶν: αἱ ἄρα ὑπὸ 
ΒΘΗ ΗΖΕ δύο ὀρϑῶν ἐλάσσονες εἰσίν. αἱ δὲ ἀπὸ 
ἐλαασόνων ἢ δύο ὀρϑῶν εἰς ἄπειρον ἐχβαλλόμεναν 
συμπίπτουσιν: αἱ ΘΒ ΖΕ ἄρα ἐχβαλλόμενας συμπε- 
σοῦνται. ᾿Εχβεβλήσθϑωσαν καὺ συμπιπτέτωσαν κατὰ 
τὸ Καὶ, χαὰὺ διὰ τοῦ Καὶ σημείου ὁποτέρᾳ τῶν 4 ΖΒ 
παράλληλος ἤχϑω ἡ ΚΑ͂, καὶ ἐχβεβλήσϑωσαν αἱ ΘΑ͂ 
ἨΒ ἐπὶ τὰ 4 Μ σημεῖα. 

Παραλληλόγραμμον ἄρα ἐατὶ τὸ ΘΑ͂ΚΖ, δια- 
μέτρος δὲ αὐτοῦ ἡ ΘΚ, περὸ δὲ τὴν ΘΚὶ παραλλη- 
λόγραμμα μὲν τὰ 4Η| ΜΕ, τὰ δὲ λεγόμενα παρα- 
πληρώματα τὰ 48 ΒΖ: ἴσον ἄρα ἐστὶ τὸ 48Β τῷ 
ΒΖ. “4λλὰ τὸ ΒΖ τῷ, Γ' τριγώνῳ ἐστὶν ἴσον: καὶ τὰ 
ΑΒ ἄρα τῷ Τ' ἐστὶν ἔσον. Καὶ ἴση ἐστὶν ἡ 
ὑπὸ ΑΒΜ γωνία τῇ ὑπὸ ΗΒΕ, ἀλλὰ ἡ ὑπὸ ΗΒΕ 
τῇ 4 ἐστὶν. ἴση: καὶ ἡ ἄρα ὑπὸ ΑΒΜ τῇ 4 γωνίᾳ 
ἐστὶν ἴσης 

Παρὰ τὴν δοϑεῖσαν ἄρα εὐθεῖαν τὴν 18 τῷ 
δοϑέντι τριγώνῳ τῷ 1᾽ ἴσον παραλληλόγραμμον πα- 
ῥαβέβληται τὸ ἍΒ ἐν γῳωγίᾳ τῇ ὑπὸ ΑΒΜ, ἣ ἐστιν 
ἴση τῇ 4: ὅπερ ἔδει ποιῆσαι, 


Πρότασες μέ. 


- 


Τῷ δοϑέντι εὐθυγράμμῳ ἴσον. παρᾳλ-: 45. 
ληλόχραμμον συατήσασθϑαιν ἔν, τῇ δοϑείσῃ 
γωνίᾳ εὐθυγράμμῳ. 

Ἔστω τὸ μὲν δοϑὲν εὐφύχρομμον τὸ 4814, ἡ Εἱᾳ, 45. 
δὲ δοθεῖσα γωγία εὐθύγραμμος ἡ Ε' δεῖ δὴ τῷ 
“484. εὔϑυγράμμῳ ἴσον παραλληλόγραμμον αυστή- 
σασϑαυ, ἐγ τῇ δοϑείσῃ χωγίᾳ τῇ Ἐς 

᾿Ἐπεζεύχϑω γὰρ ἡ 48, καὶ συνεστάτω. τῷ 484 
τριγώνῳ ἴ ἴσον παραλληλόγραμμον τὸ ΖΘ ἐν τῇ ὑπὸ 
ΘΚΖ γωνίᾳ, ἢ ἐστιν ἴση τῇ "Ε καὶ παραβεβλήσθω, 
παρὰ τὴν ΘΗ εὐϑεῖαν τῷ 481᾽ τριγώγῳ. ἴσον. πα- 


4 ΕΥ̓ΚΑΣΙΔΟΥ 


. Φ 


ραλληλόγραμμον τὸ ΠΜ,, ἐν τῇ ὑπὸ ΗΘΜ γωνίᾳ, 
ἢ ἔστιν ἴση τῇ Ε. 

Καὶ ἐπεὶ ἡ Ε γωνία ἑκατέρῳ τῶν ὑπὸ ΘΚΖ᾽ 
ΗΘΜ ἐστὶν ἴση» καὶ ἡ ὑπὸ ΘΚΖ ἄρα τῇ ὑπὸ ΗΘΜ 
ἴση ἐστὺν. ἸΚοινὴ προρχείσϑω ἢ ὑπὸ ΚΘΗ: αἱ ἄρα 
ὑπὸ ΖΚθ ΚΘΗ͂ ταῖς ὑπὸ ΚΘΗ ἩΘΜ ἴσαι εἰσίν. 
᾽4.λ.λ" αἱ ὑπὸ ΖΚΘ ΚΘΗ δυσὶν ὀρϑαῖς ἴσαι εἰσίν- 
καὶ αἱ ὑπὸ ΚΘΗ ΗΘΜ ἄρα δυσὶν ὀρϑαῖς ἴσαι εἶ- 
σίν, Πρὸς δή τινν εὐθείᾳ τῇ ΗΘ καὶ τῷ πρὸς αὖ- 
τῇ σημείῳ τῷ Θ δύο εὐθεῖαι αἱ ΟΚ ΘΜ μὴ ἐπὶ 
τὰ αὐτὰ μέρη κείμεναι τὰς ἐφεξῆς 7ωνίας δυσὶν ὃρ- 
ϑαῖς ἴσας ποιοῦσιν. ἐπὶ εὐθείας ἄρα ἐστὶν ἡ ΚΘ 
τῇ ΘΙΜ- ΚΚαὶ ἐπεὶ εἰς παραλλήλους τὰς ΚΜ ΖΗ 
εὐθεῖα ἐνέπεσεν ἢ ΘΗ, αἱ ἐναλλὰξ γωνίαι αἱ ὑπὸ 
ΜΘΗ ΘΗ͂Ζ ἴσαί ἀλλήλαις εἰσί, Κοινὴ προρχείσϑω 
ἡ ὑπὸ ΘΗ: αἱ ἄρα ὑπὸ ΜΘΗ͂ ΘΗ. ταῖς ὑπὸ 
ΘΗΖ ΘΗ͂Μ ἴσαι εἰσίν. "᾽41λλ᾽ αἱ ὑπὸ ΘΗ. ΘΗΖ 
δυσὶν ὀρϑαῖς ἔσαν εἰσὶν: καὺ αἱ ὑπὸ ΘΗΖ ΘΗ͂Α ἄρα 
δυσὶν ὀρϑαῖς ἴσας εἰσίν: ἐπὶ εὐθείας ἄρα ἐστὶν ἡ ΖΗ 
τῇ Η.4. Καὶ ἐπεὶ ἡ ΚΖ τῇ ΘΗ ἴση τε καὶ παράλ- 
ληλός ἐστὶν, ἀλλὰ καὶ ἡ ΘΗ τῇ Μ4. χαὶ ἡ ΚΖ ἄρα 
τῇ ΜΩ ἴση τε καὶ παράλληλός ἐστὶν καὶ ἐπιζευγνύ- 
ουσιν αὐτὰς εὐθεῖαν αἱ ΚΜ ΖΑ͂: καὶ αἱ ΚΜ ΖΩ͂ 
ἔσαν τε καὶ παράλληλοί εἰσιν" παραλληλόγραμμον 
ἄρα ἐστὶ τὸ ΚΖΑ͂Μ. Καὶ ἐπεὶ ἴσον ἐστὶ τὸ μὲν 
44Β4 τρίγωνον τῷ Ζ Θ παραλληλογράμμῳ, τὸ δὲ 487 
τῷ ἩΜ. ὅλον ἄρα τὸ 484 εὐθύγραμμον ὅλῳ τῷ 
ΚΖΑ Μ παραλληλογράμμῳ ἴσον ἐστί. 

Τῷ ἄρα δοϑέντι εὐθυγράμμῳ τῷ 4814 ἴσον 
παραλληλόγραμμον συνέσταται τὸ ΚΖΑΜ ἐν γωνίῳ 
τῇ ὑπὸ ΖΚ, ἢ ἐστιν ἴση τῇ δοθείσῃ τῇ Ε' ὅπερ 
ἔδει ποιῆσαι. β ὴ 


β ΝΕ ΝἯΝ 
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Πρότασις μς'. 
᾿Απὸ τῆς δοϑείσης εὐθείας τετράγωνον 40. 
ἄναγρ ἄψαι. 
"ἔστω ἡ δοϑεῖσα εὐθεῖα ἡ ΑΒ. δεῖ δὴ ἀπὸ Εἰδ. 46. 
τῆς 448 εὐϑείας τετράγωνον ἀναγράψαι. 
ἜἬχϑω τῇ 48 εὐϑείᾳ ἀπὸ τοῦ πρὸς αὐτῇ ση- 
μείου τοῦ ΑΔ πρὸς ὀρϑὰς ἡ 4, καὶ κείσϑω τῇ 48 
᾿ ἴση ἡ «444' καὶ διὰ μὲν τοῦ 4 σημείου τῇ 48 πα-. 
ράλληλος ἤχϑω, ἡ 48, διὰ δὲ τοῦ Β' σημείου τῇ Α4 
παράλληλος ἤχϑω ἡ ΒΕ. 
ΠΙαραλληλόγραμμον ἄρα ἐστὶ τὰ 4488. ἴση 
| ͵ ἄρα ἐστὶν ἡ μὲν 438 τῇ 4Ε, ἡ δὲ 44 τῇ ΒΕ, ᾿Ζ4λλὰ 
β χαὺὶ ἡ 48 τῇ “4 ἐστὶν ἢ ἴση": αἱ τέσσαρες ἄρα αἱ ΒΑ 
44 4Ὲ ΕΒ ἴσαι ἀλλήλαις εἰσίν. ἰσόπλευρον ἄρα 
ἐστὲ τὸ 4488 παραλληλόγραμμον. «“Ἱ“έγω δὲ ὅτε" 
χαὺ ὀρϑογώνιον. ᾿Επεὶ γὰρ εἰς παραλλήλους τὰς 4“8 
.4 εὐϑεῖα ἐνέπεσεν ἡ 44. αἱ ἄρα ὑπὸ ΒΑ4 448 
γωνίαι δυσὶν ὀρϑαῖς ἔσαν εἰσίν. “Ορϑὴ δὲ ἡ ὑπὸ 
Β44. ὀρϑὴ ἄρα καὶ ἡ ὑπὸ 44, ΤΩν δὲ παραῖ- 
ληλογράμμων χωρίων αἱ ἀπεναντίον πλευραί τε καὺ 
γωνίαι ἔσας ἀλλήλαις εἰσίν: ὀρϑὴ ἄρα καὺ ἑχατέρα 
τῶν ἀπεναντίον τῶν ὑπὸ 418} ΒΕ4 γωνιῶν: ὀρϑο- 
γώνιον ἄρα ἐστὶ τὸ 448, ᾿Ἐδείχϑη δὲ καὶ ἰσό- 
σιλευροῦ, 
Τετράγωνον ἄρα ἐστὶ, καὶ ἔστιν ἀπὸ τῆς 48 
εὐθείας ἀναγεγραμμένον.: ὅπερ ἔδει ποιῆσαι. 


Πρότασις μζ. 
Ἔν τοῖς δρϑογωνίοις τριγώνοις, τὸ ἀπὸ 47. 
τῆς τὴν ὀρϑὴν γωνίαν ὑποτεινούσης πλεῦυ- 
ρᾶς τετράγωνον ἴσον ἐστὶ τοῖς ἀπὸ τῶν τὴν 
ὀρϑὴν γωνίαν περιεχουσῶν πλευρῶν τετραᾶ- " 
γώνοις. 


, 


ἀᾷ ΞΥΚΑΕΙΔΟΥ 


Ἔστω τρίγωναν ὀρϑογώνιον τὸ ΑΒΓ, δρϑὴν 
ἔγον τὴν ὑπὸ ΒΑ͂Γ' γωνίαν: λέγω ὅτι τὸ ἀπὴ τῆς ΒΓ 
τετράγωνον ἴσον ἐστὶ τοῖς ἀπὸ τῶν ΒΑ 41 τετρα-᾿ 
γώγοις: 

᾿δναγεγράφϑω γὰρ ἀπὸ μὲν τῆς ΒΙ᾽ τετράγω- 
ον τὸ Β4ΔΕΙ ἀπὸ δὲ τῶν ΒΑ 4Γ τὰ ΗΒ ΘΓ. καὶ 
διὰ τοῦ «4 ὁποτέρᾳ τῶν Β4 ΓῈ παράλληλος ἤχϑω ἡ 
“44: καὶ ἐπεξζεύχϑωσαν αἱ 44 .ΖΙ,, 

Καὶ ἐπεὶ ὀρϑή ἐστιν ἑκατέρα τῶν ὑπὸ" ΒΑΓ 
Β4Η γωνιῶν. πρὸς. δή τινε εὐθείᾳ τῇ ΒΑ͂ καὶ τῷ 
πρὸς αὐτῇ σημείῳ τῷ ΑΑ, δύο εὐθεῖαι. αὗ 4 4Η 
μὴ ἐπὶ τὰ αὐκὰ μέρη κείμενας τὰς ἐφεξῆς γωνίας 
δυσὶν ἀρϑαῖς ἴσᾳς ποιοῦσιν. ἐπὶ εὐθείας ἄρα ἐατὶν 
ἡ ΓΩἅ τῇ 41ΠΙ. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ἡ Β4 τῇ 46 
ἐστὶν ἐπὶ εὐθείας. Καὶ ἐπεὶ ἴσῃ ἐστὴν ἡ. ὑπὸ 48ΒΓ- 
γωνία. τῇ ὑπὸ ΖΒ4, ὀρϑὴ γὰρ ἑκατέρα» κοινὴ προς- 
κεισϑω ἡ ὑπὰ ΑΒΙ΄ ὅλῃ ἄρα ἡ, ὑπὰ 48Β4 ὅλῃ τῇ 
ὑπὰ ΖΒΓ ἐστι ἴαης Καὶ ἐπεὺ ἴση ἐστὶν ἡ μὲν 48 
τῇ ΒΙ, ᾧΚὶ δὲ 28Β τῇ ΒΑ: ὅύο δὴ αἱ 48. ΒΑ δυσὶ 
ταῖς ΓᾺ ΒΖ ἴζψαι εἰσὶν, ἑκατέρα ἑκατέρᾳ, καὶ γωνέα 
“ὐπὰΔΒ.4: γωνίᾳ τῇ ὑπὰ ΖΒΓ ἴση ἐστίν. βάσις ἄῤα ἡ 
44 βάσει τῇ. ΖΓ ἐστὲν ἴση, καὶ τὰ 4484 τρίγωνον 
εῷ ΖΒΓ τριγώκῳ. ἐστὶν. ἴαονι Καὶ ἐστι τοῦ μὲν ΑΒΑ 
τριγώνα» δμπλάασιον. τὸ 5.4 παρᾳλληλόγραμμογ, βά- 
σω! τὸ γὰρ. τὴν αὐτὴν. ἔχουσι τὴν Β4, καὶ ἐν ταῖς 
αὐταῖς εἰσε παρρμλλήλοις ταῖς. ΒΑ 4441: τοῦ δὲ ΖΒ 
τριγώνου διπλάσιον τὸ ΒΗ͂ τετράγωνον, βάσιν τὲ γὰρ 
πάλιν τὴν αὐτὴν ἔχουσι τὴν ΖΒ καὶ ἔν ταὶς αὐταῖς 
πῳραλλήλοις. εἰσὶ ταῖς ΖΒ ΗΙ, Τὰ δὲ τῶν ἴσων δὲ- 
«λάσια. ἴσα. ἀλλήλοις ἐστὶν: ἴσον ἄρω ἐστὶ χαὶ τὸ ΒΑ͂ 
παραλληλόγραμμον τῷ ΗΒ τετραγώνῳ, Ὁμοίως δὴ 
ἐπιζευγνυμένων τῷν 4Ε ΒΑΚ δειχγϑήσεται καὶ τὸ ΓΑ͂ 
παραλληλόγραμμον ἴσον τῷ ΘΙΓ τετραγώνῳ: ὅλον 
ἄρα τὸ ΒΔ4ΕΓ τετράγωνον δυσὶ τοῖς ΗΒ Θι' τετρα- 


΄ 
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γώνοις ἴσον ἐστί, Καὶ ξότι τὸ μὲν ΒΔΕΤ' τετράγω- 
ὕον ἀπὸ τῆς ΒΙΓ ἀναγραφὲν, τὰ δὲ ΗΒ ΘΙ ἀπὸ 
ἐῶν ΒΑ 41. τὸ ἄρα ἀπὸ τῆς ΒΓ' πλευρᾶς τετρά- 
γωνὸον ἴσον ἐστὺὴ τοῖς ἄπὸ. τῶν Β΄ ΑΓ ἡλευρῶν 
ἑετραγώνοις͵ 

Ἔν ἄρᾳ τοῖς ὀρϑογωνίοιᾳ τετραγώνοϊς τὸ ἀπὸ 
ἑῆς τὴν ὀρϑὴν γωνίαν ὑποτεινούσης πλευρᾶς τετράγω- 
γον ἴσον ἐστὶ τοῖς ἀπὸ τῶν τὴν ὀρϑὴν γωνίαν περὶ» 
ἐχουσῶν πλεύρων τετραγώνοις: ὅπερ ἔδει δεῖξαι 


Προόταδις ((ἤ. . 
Ἐὰν τριγώνου τὸ ἀπὸ μιᾶς τῶν πλεὺ. 
ρῶν τετράγωνον ἔσον ἢ τοῖς ἀπὸ τῶν λοι- 
πῶν τοῦ τριγώνου δύο πλευρῶν τετραγώνοιφ 


ἡ περιεχομένη γωνία ὑπὸ τῶν λοιπῶν τοῦ 
τριγώνου δύο πλευρῶν ὀρϑή ἔστιν, 


48. 


Τριγώνου γὰρ τοῦ ΑΒΙ' τὸ ἀπὸ μιᾶς τῆς ΒΙ' Τρ. 8, 


πλευρᾶς τετράγωνον ἴσον ἔστω τοῖς ἀπὸ τῶν ΒΑ͂ 
ΑΓ πλευρῶν τετραγώνοις: λέγω ὅτι ὀρϑή ἐστιν ἡἥ 
ὑπὸ Β47 γωνία. 

. Ἤχϑω γὰρ ἀπὸ τοῦ Α͂ δημείου. τῇ 4Γ εὐθείᾳ 
πρὸς ὀρϑὰς ἡ 44, καὶ κείσϑω τῇ ΒΑ͂ ἴση ἡ “44, 
«αὶ ἐπεξεύχϑω ἡ 41,,. 

«Καὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἡ 44 τῇ “48, ἴσον ἐστὶ χαὶ 
τὸ ἀπὸ τῆς 444 τετράγωνον τῷ ἀπὸ τῆς 4418 τετρα- 
γώνῳν Κοινὸν προρκείσϑω τὸ ἀπὸ τῆο 4 εἶετράε 
γωνον: τὰ ἄρα ἀπὸ τῶν 44 4 ξεὲράγωνα ἔσα ἐστὲ 
τοῖς ἀπὸ τῶν ΒΑ͂ 4Γ τετραγώνοιφ, “Αλλὰ τοῖς μὲν 
ἀπὸ τῶν 444 41 ἴσον ἐστὶ τὸ ἀπὸ τῆς Δ, ὀρϑὴ 
γάρ ἔστιν ἡ ὑπὸ 44Α͂Γ γωνία" τοῖς δὲ ἀπὸ τῶν ΒΑ 
4 ἴσον ἐστὶ τὸ ἀπὸ τῆς ΒΙΓ, ὑπόχειται γάρ: τὸ ἄρα 
ἀπὸ τῆς 41 τετράγωγον ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆς ΒΙ' 
τετραγώνῳ" ὥςτε χαὶ ᾿ πλευρὰ ἣ 4Γ τῇ ΒΓ ἐστὶν ἴση: 
καὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἡ 424 τῇ 48, κοινὴ δὲ ἡ 41] 


468 ΕΥ̓ΚΑΕΙΔΟΥ͂ 


δύο δὴ αἱ 44 ΑΓ δυσὶ ταῖς ΒΑ ΑΥΓ᾿ ἴσαι εἰσί, καὶ 
βάσις ἡ 41 βάσει τῇ ΒΓ ἴση: γωνία ἄρα ἡ ὑπ 
44 γωνίᾳ τῇ ὑπὸ ΒΑΓ ἴση ἐστὶν. ᾿Ορϑὴ δὲ ἡ 
ὑπὸ 64{- ὀρϑὴ ἄρα καὺ ἣ ὑπὸ Β4Γ; 

“Ἐὰν ἄρα τριγώνου τὸ ἀπὸ μιᾶς τῶν πλευρῶν 
τετράγωνον ἴσον ἢ τοῖς ἀπὸ τῶν “λοιπῶν τοῦ τριγώ- 
Ψψου δύο πλευρῶν τετραγώγοις, ἡ περιεχομένη ὑπὸ τῶν 


λοιπῶν τοῦ ἐριγώγνου δύο πλευρῶν ὀρϑή ἔστιν, ὅπερ 
ἔδει δεῖξαι, 


Τέλος τοῦ πρώτου βιεβλέον. 


 ΒΥΚΑΕΙΔΟΥ ΣΤΟΙΧΕΙΩΝ 
ΒΙΒΑΙΟΝ ΔΕΥΤΕΡΟΝ. 


Ὅροι. 

ἅ, Πᾶν παραλληλόγραμμον ᾿ὀρϑογώνιον περϑ- 
ἐχεσϑαῦι λέγεται ὑπὸ δύο τῶν τὴν ὀρϑὴν γωνίαν 
περιέχουσῶν εὐϑειῶν. 

“Ῥ. Παντὸς δὲ παραλληλογράμμου χωρίου τῶν 
περὸ τὴν διάμετρον αὐτοῦ παραλληλογράμμων ἕν 


ὁποιονοῦν σὺν τοῖς δυσὶ παραπληρώμασε γνώμων 


ΧΝαλείσϑω, 


Πρότασις «. 
᾿Εξὰν ὦσε δύο εὐθεῖαι, τμηϑῇ δὲ ἡ ἑτέρα 


αὐτῶν εἷς ὅσα δηποτοῦν τμήματα: τὸ περι-. 


ἐχόμενον ὀρϑογώνιον ὑπὲ τῶν δύο εὐθειῶν 
ἔσον ἐστὶ τοῖς ὑπό τε τῆς ἀτμήτου καὶ ἑκάσ- 
του τῶν τμημάτων περιεχομένοις ὀρϑογω- 
γίοῦς. 

Ἔστωσαν δύο εὐϑεῖαε αἱ «4 ΒΓ, καὶ τετμήσϑω 
ἡ ΒΓ ὡς ἔτυχε κατὰ τὰ 4 Ε σημεῖα" λέγω ὅτι τὸ 


1, 


Σὶρ. 1 


ὑπὸ τῶν «ΑἹ ΒΙ' περιεχομένον ὀρϑογώνιον ἴσον ἐστὶ ᾿ 


τῷ τε ὑπὸ τῶν 4 Β4 περιεχομένῳ ὀρϑογωνίῳ καὶ τῷ 
ὑπὸ «4 ΔΕ καὶ ἔτι τῷ ὑπὸ τῶν Α ΕἸ, 
Ἤχϑω γὰρ ἀπὸ τοῦ Βὶ τῇ ΒΙ πρὸς ὀρϑὰς ἡ ἡ 


ΒΖ, καὶ κείσϑω τῇ Α ἔση ἡ. ΒΗ, καὶ διὰ μὲν του 


- 


48. πὶ ΕΥ̓ΚΑΕΙΔΟΥ͂ 


Ἡ τῇ ΒΓ παράλληλος ἤχϑω ἡ ΗΘ, διὰ δὲ τῶν 4 
ΕΓ τῇ ΒΗ παράλληλοι ἤχϑωσαν αἱ 4Κ ΕΛΜ ΓΘ. 

Ἴσον δή ἐστι τὸ ΒΘ τοῖς ΒΚ 4.4 ΕΘ. Καὶ 
ἔστι τὸ μὲν ΒΘ τὸ ὑπὸ τῶν Α' ΒΙ᾽, περιέχεται" μὲν 
γὰρ ὑπὸ τῶν ΗΒ ΒΒ], ἴση δὲ ἡ ΒΗ τῇ “4. τὸ δὲ 
ΒΚ τὸ ὑπὸ τῶν 4 ΒΔ, περιέχεται μὲν γὰρ ὑπὸ τῶν 


ἩἫΒ 8Β4, ἴσή δὲ ἡ ΒΗ τῇ «4. τὸ δὲ 44 τὸ ὑπὸ τῶν 


Α΄ 48, ἴσὴ γὰρ ἣ 4Κ, τοῦτ᾽ ἔστιν ἡ ΒΗ, τῇ «Α. 
καὺ ἔτυ ὁμοίως τὸ ΕΘ τὸ ὑπὸ τῶν Α΄ ΕἾ. τὸ ἄρα 
ὑπὸ τῶν 4 ΒΙ᾽ ἴσον ἐστὶ τῷ"τε ὑπὸ “ΑἹ Β4 καὶ τῷ 
ὑπὸ 4 4Ε χαὶ ἔτι τῷ ὑπὸ 4 ΕἸ. 

"Ἐὰν ἄρα ὦσι δύο, εὐθεῖαι, τμηϑῇ δὲ ἡ͵ ἑτέρα 
ἀὐτῶν εἴς ὅσα δηποτοῦν τμήματα τὸ περιεχόμενον 
ὀρϑογώνιον ὑπὸ τῶν δὺο εὐθειῶν ἴσον ἐστὶ τοῖς ὑπό 
τε τῆς ἀτμήτου καὶ ἑχάστου τῶν τμημάτων, περὶ ξχοὰ 
μένοις ὀρϑογωνίοις" ὅπερ ἔδεν δεΐξαιι 


Πρότασὶις β. 
ἱξὰν εὐθεῖα γραμμὴ τμηϑῇ ὡς ἔτυχε, τὰ 


»ἋὉ 


ὑπὸ τῆς ὅλης καὶ ἑκατέρου τῶν τμημάτων 


περιεχόμενα ὀρθϑογώνια ἴσα ἐστὶ τῷ ἀπὸ 
ξὴὀ ὅλης τετραγώνῳ. 

. Εὐϑεῖα γὰρ ἡ 48 τεϊμήσϑω ὡς ἔτυχε κατὰ τὸ 
Γ' σημεῖον. λέγω ὅτι τὸ ὑπὸ τῶν 48 ΒΓ περιεχό- 


μένον ὀρϑογώνιον μετὰ τοῦ ὑπὸ τῶν ΒΑ ΑΤ΄ περὶ-" 


ἐχομένου δρϑογωνίου ἔσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆς 48 τε: 
τραγιόνῳ. 

᾿Ἁγαγρεγράφϑω γὰρ ὡπὸ τῆς 448 τετράγωνον 
τὸ (488, καὶ ἤχϑω διὰ τοῦ 1' ὁποτέρᾳ τῶν 44 
ΒΕ παράλληλος ἡ 1Ζ. 

Ἴσον δή ἐστι τὸ 4 τοῖς 42 ΓΕ. καὶ ἔστε τὸ μὲν 
“4 τὸ ἀπὸ τῆς .4Β τετράγωνον, τὸ δὲ 41Ζ τὸ ὑπὸ 
τῶν ΒΑ «“4Γ περιεχόμενον ὀρϑογώνιον; περιέχεται 
μὲν γὰρ ὑπὸ τῶν 44 41 ἴση δὲ ἡ «44 τῇ 48, τὸ 

' . δὲ 


δ. 2. 
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δὲ ΓΕ τὸ ὑπὸ ΑΒ ΒΙ, ἴση γὰδ ἡ ΒΕ τῇ 48. τὸ 
ἄρα ὑπὸ τῶν ΒΑ .41' μετὼ τοῦ ὑπὸ νῶν 418 ΕΠ 
ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆς 4418 τετρὰγώνῳ, 

Ἐὰν ἄρα εὐθεῖα ... καὶ τὰ ἑξῆς ὡς ἐν τῇ προτάσεῤ.: ᾿ 


ὅπερ ὅδει δεῖξαι: 


Προόταωσις γ. 

Ῥὰν εὐθεῖα γραμμὴ τμηϑῇ ὡς ἔτυχε τὸ 
ὑπὸ τῆς ὅλης καὶ ἑνὸς τῶν τμημάτων περὶὲ- 
ἐχόμενον ὀρϑογώνθον ἴσον ἐστὶ τῷ τὰ ὑπὸ 
τῶν τμημάτων περιεχομένῳ ὀρϑογωνίῳ καὶ 
τῷ ἀπὸ τοῦ προειρημένου τμήματος τετρα-“ 
γώνῳ. 

Εὐθεῖα γὼρ ἡ 418 τεεμήσϑω ὡς ἔξυχο κατὰ 
τὸ Γ σημεῖον: λέγω ὅτε τὸ ὑπὸ τῶν 4Ὕἅ8 ΒΙΓ περι- 
ἐχόμενον ὀρϑογώνιον ἔσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ τῶν. ΑΓ ΓΒ 
περιεχομένῳ. ὀρϑογωμῳ μετὰ τοῦ ἀπὸ. τῆς ἘΠ γέ. 
τραγώνου; 

᾿ἀναγεγράφϑω γὰρ ἀπὸ τῆς ΓΒ τεράγωνον 
ἐὸ Γ4ΕΒ, καὶ διήχϑω ἡ. ἘΔ ἐπὺ τὸ Ζ, καὶ διὰ τοῦ 
“Α ὁποτέρᾳ τῶν [4 ΒΕ παράλληλος ἤχϑω ἡ .4Ζ. 

Ἴσον δή ἐστε τὸ 4} τοῖς 44 ΓΕ: καὶ ἔστι τὸ 
μὲν ΑΕ τὸ ὑπὸ τῶν ΑΒ ΒΓ περιεχόμενον ὀσϑύ- 
γώνιον, περιέχεται μὲν γὰρ ὑπὸ τῶν 48 ΒΕ, ἴση 
δὲ ἢ ΒΕ τῇ ΒΓ. τὸ δὲ 44 τὸ ὑπὸ τῶν ΑΓ ΓΒ, 
ἔση γὰρ ἡ. 4Γ τῇ ΓΒ: τὸ δὲ 4Β τὸ ἀπὸ τῆς ΓΕΒ 
τετρώγωνον: τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν ΑΒ ΒΓ περμοεχόμεψον 
ὀρϑογώψιον ἔσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ τῶν -ΑΓ' ΓΒ περιεχος 
μένῳ ὀρϑογωνίῳ μετὰ τοῦ ἀπὸ τὴς ΓΒ τετραγώνους 

Ἐὰν ἄρα εὐθεῖα... καὶ τὰ ἰξῆς ὡς ἐν ᾿ προτόσεν. εἱ 
ὅπερ ἔδει δεῖξαε;, 
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5. ΕΥ̓ΚΑΕΙΖΟΥ 


τὸς Πρότασες “δ΄, 


Ἐὰν εὐθεῖα γραμμὴ τεμηϑῇ ὡς ἔτυχε: τὸ͵ 


ἀπὸ τῆς ὃ ὅλης τετράγωνον ἴσον ἐστὶ τοῖς τε 
πὸ τῶν τμημάτων τετραγώνοις καὶ τῷ δὶς 
ὑπὸ τῶν τμημάτων περιεχομένῳ ὀρθογωνίῳ. 


Ἐὐϑεῖα γὰρ γραμμὴ ἡ .418 τεὲμήσϑω ὡς ἔτυζε 


Ῥὶρ. 4. 


κατὰ τὸ 1΄. λέγω ὅτε τὸ ἀπὸ τῆς ΑΒ τεϊράγωνον .. 


ἴσον ἐστὸ τοῖς τε ἀπὸ τῶν ΑΓ ΓΒ τετραγώνοις. καὶ 
τῷ δὶς ὑπὸ τῶν Α1' ΓΒ πεὲρᾳχομένῳ ὀρϑογωνίῳ. 
᾿Αναγεγράφϑω γὰρ ἀπὸ τῆς 448 τετράγωνον 
τὸ 4Δ4Ε8, χαὶ ἐπεζεύχϑω ἡ Β4, καὶ διὰ μὲν τοῦ 
1 ὁποτέρᾳ τῶν Α44 ΕΒ παράλληλος ἤχϑω ἡ ΓΗΖ, 
διὰ δὲ τοῦ. ἘΦ ὁποτέρᾳ τῶν 4 48 παράλληλος ἤχ- 
ϑὼω ἡ ΘΑ. 
᾿ς ΚαΣ ἐπεὶ παράλληλός ἐστιν ἢ ΓΖ τῇ 44, καὶ 
εἷς αὐτὰς ἐμπέπτωχεν ἡ Β4- ἣ ἐχτὸς γωνία ἡ ὑπὸ 
ΤῊΒ ἴση ἐστὶ τῇ ἐντὸς καὶ ἀπεναντίον τῇ ὑπὸ 4148. 
ΝΜ.λλ καὶ ὑπὸ 4148 τῇ ὑπὸ “4184 ἐστὶν ἴσῃ, ἐσεεὶ καὶ 
πλευρὼ ἢ ΒΑ τῇ “444 ἐσέιν ἔσηλ Χαὶ ἡ. ὑπὰ ΓΗΒ 
ἄρα γωνία ξῇ ὑπὸ ΗΒΓ ἐστὶν ἴδη- ὥςτε καὶ πλευρὰ 
ἡ ΒΓ πλευρᾷ τῇ ΓΗ ἐστὶν ἴση: ἀλλὰ καὶ ἢ ΓΒ 
τῇ ΗΚ ἐσεὶν ἴση, ἡ δὲ ΓῊ τῇ ΒΚ' καὶ ἡ ΗΚ ἄρα 
τῇ ΚΒ ἐστὶν ἴση" ἰσόπλευρον ἄρα ἐστὲ τὸ ΓΗΚΒ. 
“«Ἰέγω δὴ ὅτε καὶ ὀρϑογώνιον. ᾿Επεὶ γὰρ παράλλη- 


« - 


λόρ ἐστιν ἡ ΓΗ τῇ ΒΚ, καὶ εἰς αὐτὰς ἐμέπεσδεν ἡ 
ΤΒ. οἱ ἄρα ὑπὸ ΚΒΙΓ ΒΙΓΗ γωνίαι δυσὲν ὀρϑαῖς 
εἰσιν ἴσαι, ᾿Ορϑὴ δὲ ἡ ὑπὸ ΚΒΓ. ὀρϑὴ ἄρα καὶ 
ἢ ὑπὸ ΒΓΗ͂: ὥςτε καὶ αἱ ἀπεναντίον αἱ ὑπὸ ΓΗΚ 
ἬΚΒ ὀρϑρέ εἰσιν. ᾽᾿Ορϑογώνιον ἄρὰ ἐστὶ τὸ ΓΗ ΚΒ.' 
“ἐδείχϑη δὲ καὶ ἰσόπλευρον: τετράγωνον ἄρα ἐστὶ, καὶ 
ἔστιν ἀπὸ τῆς ΓΒ. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ τὸ ΘΖ τε- 
τράγωνόν ἐστὶ, καὶ ἔστιν ἀπὸ τῆς ΘΗ, τοῦτ᾽ ἔστιν 
ἀπὸ τῆς 4 τὰ ἄρα ΘΖ ΓΚ τετράγωνα ἀπὸ τῶν 


ΞΕ Ι 


ΣΤΟΙΧΕΙΏΝ ΔΕΥΤΈΡΟΝ. Π. 


ΑΤ' ΓΒ ἐστί, Καὶ ἐπεὶ ἴσον ἐστὶ τὸ 4Η τῷ ΡΙ͂Ε, 
καί ἐστε τὸ ΑΠ τὸ ὑπὸ τῶν Α' ΓΒ, ἔση γὰρ ἢ 
ΗΓ τῇ ΓΒ' καὶ τὸ ΗΕ ἄρα ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ τῶν 
ΑΓ ΓΒ: τὰ ἄρα 4Η ΠΕ ἴσα ἐστὶ τῷ δὶς ὑπὸ τῶν 


ΙΓ ΓΒ, Ἔστι δέ χαὰὶ τὰ ΘΖ ΓΚ τετράγωνω ἀπὸ ' 


τῶν 4“3Γ ΓΒ- τὰ ἀρῶ τέσσαρα τὰ ΘΖ ΓΚ 4Η ΗΕ 
ἔσα ἐστὶ τοῖς τε ἀπὸ τῶν ΑΓ ΓΒ τετραγώνοις κε 
τῷ δὶς ὑπὸ τῶν ΑΤ' ΓΒ περιεχομένῳ ὀρϑογωνίῷ. 
᾿Δλλὰ τὰ τέἐσσαρά ΘΖ ΓΚ 4 ΗΕ ὅλον ἐστὴὸ τὸ 
4488, ὅ ὃ ἐστὶ τὸ ἀπὸ τῆς 418 τετράγωνον. τὸ ἄρα 
ἀπὸ τῆς 48Ἐ τετράγωνον ἔσον ἐστὶ τοῖς τὲ ἀπὸ τῶν 
ΑΓ ΓΒ ξετραγώνοιᾳ καὶ τῷ δὶς ὑπὸ τῶν. 4 ΓΒ 
περιεχομένῳ ὀρϑογωνίῳ. 
Ἐὰν ἄρα εὐθεῖα ᾿ς καὶ τά ἑξὴς ὡς ἐν τὴ προνάσεε.. 

ὅπεῤ ἔδεὶ δεῖξαι: : 


Πόρισμα, 
ἜΧ δὴ τούτων φανερόν, τὲ ἕν τοῖς τετραγώδοις 


χωρίοις τὰ περὸ τὴν διάμετρον ᾿αρδλληλγφαρμα το- 
ξράγωνά ἐστιν. 


Πρόταδις έ. 


Ἐὰν εὐϑεῖα γραμμὴ τμηϑῇ ἐὲς ἴσα. καὶ 
ἄνισα: τὸ ὑπὸ τῶν ἀνίσων τῆς ὅλης τμημά- 
τῶν περιεχόμενον ὀρθογώνιον μετὰ τοῦ ἀπὸ 
ζῆς μεταξὺ τῶν τομῶν τετραγώνου ἴσον ἐστὶ 
τῷ ἀπὸ ξῆς ἡμεσείας τετραγώνῳ. 5 

Εὐϑεῖα γάρ τις ἡ “418 τετμήσθω ᾿ εἰς αὲν ἴσα 
ἀκτὰ τὸ Γ᾽, εἰς δὲ ἄνισα κατὰ τὸ 4" λέγω ὅσι τὸ 
ὑπὸ τῶν 44. 48 περιεχόμενον ὀῤϑογώνιον μετὰ τοῦ 
ἀπὸ τῆς 74 τετραγώνου ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆς ΓΒ 
τετραγώνῳ. 

᾿Δναγεγράφϑω γὰρ ἀπὸ τῆς ΓΒ τετράγωνον » τὸ 
ΤΕΖΒ, καὶ ἐπεξεύγϑω ἡ ΒΕ καὶ διὰ μὲν τοῦ Δ 


ἴσα Ἐφ. 5. 


5. ΞΥΚΑΞΣΙΦΟῪ 


ὁποτέρᾳ τῶν ΓΕ ΒΖ παράλληλος ἤχϑω ἡ “ΘΉ,, 
διὰ δὲ τοῦ Θ ὁποτέρᾳ τῶν 43,8 ΕΖ παράλληλος ἤχ- 
ϑὼ ἡ ΚΩΑ͂Μ, καὶ πάλιν διὰ τοῦ Αἱ ὁποτέρᾳ τῶν ΓΑ͂ 
ΒΜ παράλληλος ἤχϑω ἡ ΑΚ. 

Καὶ ἐπεὶ ἔσον ἐστὶ τὸ ΓΘ παραπλήρωμα τῷ 
ΘΖ παραπληρώματν, κοινὸν προςχείσθϑθω τὸ 4: 
ὅλον ἄρα τὸ ΓΜ ὅλῳ τῷ 42 ἴσον ἐστίν. ᾿Αλλὰ τὸ 
ΓΜ τῷ .4.4 ἴσον ἐστίν, ἐπεὶ καὶ ἡ 44 τῇ ΓΒ ἐστὺν 
᾿ζση. καὶ τὸ 4.4. ἄρα τῷ 4Ζ ἴσον ἐστί, Κοινὸν προς- 
χείσϑω τὸ 10: ὅλον ἄρα τὸ “4Θ τῷ ΝΩ͂Ο γνώμονι 
ἔσον ἐστίν, ᾿Αλλὰ τὸ 4Θ τὸ ὑπὸ τῶν 44 48 ἐστὶν, 
ἤση γὰρ ἡ 4Θ τῇ 48: καὶ ὁ ΝΙΩ͂Ο ἄρα γνώμων ἴσος 
ἐστὶ τῷ ὑπὸ τῶν 4144 48, Κοινὸν προρχείσϑω τὰ ΔΗ͂, 
ὅ ἐστιν ἴσον τῷ ἀπὸ τῆς ΓΖΩ͂: ὃ ἄρα Ν,Ι͂Ο γνώμων 
καὶ τὸ ΑΛ ἴσα ἐστὶ τῷ ὑπὸ τῶν 44 48 περυεχο: 
μένῳ ὀρϑογωνίῳ καὺ τῷ ἀπὸ τῆς 714 τετραγώνῳ. 
"Δλλὰ ὃ ΝΞΟ γνώμων καὶ τὸ ΛῊ ὅλον ἐστὶ τὸ 
ΤΕΖΒ᾽ τετράγωνον, δ᾽ ἐστιν ἀπὸ τῆς ΓΒ. τὸ ἄρα 
ὑπὸ τῶν 444 48 περιεχόμενον ὀρϑογώνιον μετὰ τοῦ᾽ 
ἀπὸ τῆς ΓΖ τετραγώνου ἔσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆς ΓΒ 
τετραγώνῳ: 

Ἐὰν ἄρα εὐϑεῖα εἰ « . χαὶ τὰ ἑξῆς ὡς ἐν τῇ προτάσει... 


ὅπερ: ἔδει δεῖξαι, 


Πρότασις ς. 

᾿Εὰν εὐθεῖα γραμμὴ τμηϑῇ δίχα, προς: - θ. 
τεϑῇ δέ τις αὐτῇ εὐθεῖα ἐπὶ εὐθείας" τὸ 
ὑπὸ τῆρ ὅλης σὺν τῇ προςκειμένῃ καὶ τῆς 
προσκειμένης περιεχόμενον ὀρϑογώνιον με- 
τὰ τοῦ ἀπὸ τῆς ἡμισείας τετραγώνου ἴσον 
ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆς συγκειμένης ἔκ τε τῆς ἡμιε- 
σείας καὶ τῆς προςχειμένης τετραγών ῳ. 

"Εὐθεῖα γάρ τις΄ ἡ 48 τετμήσϑω δίχα κατὰ ΣΕὶρ. 6. 
φὸ Ζ' σημεῖον, προορχείσϑω δέ τις αὐτῇ εὐθεῖα ἐπὶ 
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εὐθείας ἡ Β4. λέγω ὅτε τὸ ὑπὸ τῶν 44 48 περε- 
ἐχόμενον ὀρϑαγώνιον μετὼ τοῦ ἀπὸ τῆς ΓΒ τετρα- 
γώνου ἴσον ἐστὲ τῷ ἀπὸ τῆρ [4 τετρᾳγῴνῳ. 

“ΔἈναγεγράφϑω γὰρ ἀπὸ τῆς 14 τετράγωνον τὸ 
1 ΕΖΖΑ, καὶ ἐπεξζεύχϑω ἡ 48, καὶ διὰ μὲν ταῖ Β ση- 
μείου ὁποτέρᾳ τῶν ΓΕ 42 παράλληλος ἤχϑω ἡ. ΒΘΗ͂, 
διὰ δὲ τοῦ Θ᾽ σημείου ὁποτέρᾳ τῶν 44 ΕΖ παράλ- 
ληλος ἤχϑω ἡ ΚΑΜ, καὶ ἔτε διὰ τοῦ ΑἹ ἁποτέρᾳ 
τῶν ΓΑάΑ͂ 43Μ παράλληλος ἤχϑω ἡ ΑΚ. 


᾿Επεὶ οὖν ἴση ἐστὶν ἡ 4Γ τῇ ΤῈ, ἴσον ἐστὶ 
χαὶ τὸ ΑΑ͂ τῷ 10, "ἀλλὰ τὰ Γ Θ καὶ τῷ ΘΖ ἴσαν 
ἐστί. χαὶ τὸ “44 ἄρα τῷ ΘΖ ἴσον ἐστίν. Κοινὸν 
προρκείσϑω τὸ ΓΗ͂. ὅλον ἄρα τὰ 4Μ τῷ ΝΞΌ 
γνώμονι ἐστιν ἴσον, ᾿4λλὰ τὸ ΑΜ ἐστὶ τὸ ὑπὸ 
τῶν 44 48, ἴση γάρ ἔστιν ἡ 4Μ τῇ 48: καὶ ὅ 
ΝΞΟ ἄρα γνώμων ἴσος ἐατὶ τῷ ὑπὸ τῶν 44 48Ἐ 
περιεχομένῳ ὀρϑογωνίῳ. Κοινὸν προρχείσϑω τὰ ΤΗ͂, 
ὅ ἐστιν ἴσον τῷ ἀπὸ τῆς ΒΙ' τετραγώνῳ" τὸ ἄρα ὑπὸ 
τῶν 44 48 περιεχόμενον ὀρϑογῴνιον μετὰ ταῦ ἀπὰ 
τῆς ΓΒ τετραγώνου ἴσαν ἐστὶ τῷ ΝΑῸ γνώμανᾳ καὺ 
τῷ ΑΗ. ᾿Αλλὰ ὁ ΝΞΟ γνώμων καὶ τὸ ΑΗ] ὅλον 
ἐστὶ τὸ ΓΕΖΖ4 τετράγωνον, ὃ ἐστιν ἀπὸ τῆς ΓΔ' τὸ 
ἄρα ὑπὰ τῶν 44 48 περιεχάμενον ὀρϑογώνιον μετὰ 
τοῦ ἀπὸ τῆς ΓΒ τετραγώνου ἴσαν ξατὶ τῷ ἀπὰ τῆς 
Τ΄ τετραγώνῳ. 
Ἐὰν ἄρα εὐθεῖα «ς. καὶ τὰ ἑξῇς ὡς ἐν τῇ πρατόσῳ ..- 
ὅπερ ἔδει. δεῖξαφι 


πρότασις “τ. 
᾽Εὰν εὐθεῖα γραμμὴ τμηϑῇ ὡς ἔτυχε" τὸ 
ἀπὸ τῆς ὅλης καὶ τὸ ἀφ᾽ ἑνὸς τῶν τμημά- 
των, τὰ συναμφότερα τετράγωνα, ἴσα ἐσεὺ 


τῷ τε δὶς ὑπὸ τῆς ὕλης καὶ τοῦ εἰρημένον 


7. 


ὅδ. .... ΕὙΚΆΑΒΙΖΟΧ τς 


τμήματος περιοχὰμέμᾳ ὑρδϑογωνίῳ καὶ ἐδ 


ἀπὸ τοῦ λοιποῦ τμήματας τεξραγώνῳ,. 


Εὐ ϑεῖα γάρ τις ἢ 48 τεσμῇ ΄σϑω. ὡς ἔτυχε ξατὰ Σιρ. 7. 


.:Φ ἐἑ. 


γωνα ὦ ἔσᾳ ἐατὶ τῷ τε δὶρ. ὑπὸ τῶν ΑΒ ΒΓ περιέχος 
μένῳ ὀρϑογωνίῳ καὶ τῷ ἀπὸ τῆς [ἃ τεξραγώνῳ. 
᾿ ᾿Δἀναγεγράφϑω γὰρ ἀπὸ τῆς 48 τετράγωνον τὸ 


444ΕΗ: καὶ καταγεγράφϑω, τὸ σχῆμα. 
Ἐπεὶ οὖν ἴσον ἐστὶ τὸ 4Η τῷ ΜΗ, κοιγὸψ, 
προρκεῖσϑω τὸ ΓΖ: ὅλον ἄρα τὸ ΑΖ ὅλῳ τῷ 1Ὲ 


ἴσον ἐστίν: τὰ ἄρα .“2Ζ ΓΕ διπλάσιά ἐστι τοῦ 42, 


"ἀλλὰ τὰ 42 ΓΕ ὁ ΚΑΜΤΜ ἐστὶ γνώμων καὶ τὸ ΓΖ 
τετράγρνον: ὁ ΚΑΜ ἄρα γνώμων καὶ τὸ ΓΖ διπλά- 
σιά ἐστῳ τοῦ 4“Ζ. Ἔστι δὲ τοῦ 472 διπλάσιον χαὶ 
τὰ δὶς ὑπὸ τῶν “418 Β1, ἴση γὰρ ἡ ΒΖ. τῇ Β΄. ὃ 
ἄρᾳ ΚΑΜ γγώμων καὶ τὸ ΓΖ τετράγωνον ἴφον ἐρτὶ 
τῷ δὶς ὑπὸ τῶν 41 Β΄. Κοινὸν προρχείσϑῳ τὸ 
ΘΝ, ὅ ἐστιν ἀπὸ τῆς 41 τετράγωνον: ὁ ἄρα ΚΑΜ 
γνώμων καὺ τὰ ΓΖ ΘΝ τετράγωνα ἔσα ἐστὶ τῷ τε 
δὶς ὑπὸ τῶν 48 ΒΓ' περιεχομένῳ ὀρϑογωνίῳ καὶ τῷ 


ἀπὸ τῆς ΑΓ τετραγώνῳ. ᾿Αλλὰ ὃ ΚΑ Μ᾿ γνώμων, 
 καὺὶ τὰ ΓΖ ΘΝ τετράγωνα ὅλον ἐστὲ τὸ Α4Ὲ8 καὶ 


τὸ ΓΖ; ἅ ἐστιν ἀπὰ τῶν 48 ΒΙ᾽ τετράγωνα: τὰ 
ἄρα ἀπὸ τῶν 485 ΒΓΙ' τετράγωνα ἴσα ἐστὶ τῷ δὶς 
ὑπὸ τῶν ΑΒ ΒΓ περρέχομένῳ ὀρϑογωνίῳ “μετὰ τοῇ 
ἀπὸ τῆς 41 τετραγώνου, 

"Ἐὰν ἄρα εὐθεῖα “4.4 καὶ τὰ ἑξῆς ὡς ἐν τῇ προτάσει 4.2 
ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


ς Ἡράτασις ή.- 
Ἐὰν εὐϑεῖα γραμμὴ τμηϑῇ ὡς ἔτυχε: τὸ 
τετράχος ὑπὸ τῆς ὅλης χαὺ ἑνὸς τῶν τμημά- 
τῶν περεεχόμενον ὀρϑογῴώνιον μετὰ τοῦ ἀπὸ 
ποῦ λοιποῦ τμήματος τετρᾳγώνον ἴσον. ἐστὶ 


ν» 
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᾿ δῷ τε ἀπὸ τῆς ὅλης καὶ τοῦ εἰρημένον τμή- 


ἑατος ὡς ἀπὸ μεᾶς ἀναγραφέντο τετραγώνῳ. 
Εὐϑεῖα γάρ τις ἡ 44 Ἐ τετμήσϑω ὡς ἔτυχε χᾳ- 


τὰ τὸ 1' σημεῖον. λέγω ὅτε τὸ τετρώχις ὑπὸ τῶν 418. 


Β΄ περιεχόμενον ὀρϑογώνιον μετὰ τοῦ ἀπὸ τῆς ΑΔ] 


τετραγώνου ἴσον ἐστὲ τῷ ἀπὸ τῆς 44 καὶ ΒΓ ὡς. 


ἀπὸ μιᾶς ἀναγραφέντι τετραγώνῳ. 
᾿᾿χβεβλήσϑω γὰρ ἐπὶ εὐθείας τῇ 48 εὐϑεῖα ἡ 
14, καὶ κείσϑω τῇ ΓΒ ἴσῃ ἡ Β4, καὶ ἀναγεγράφ- 
ϑὼ “ἀπὸ τῆς .44 τετράγωνον τὸ 4124, καὶ κὰἀταγε- 
γράφϑω διπλοῦν τὸ σχῆμα. 
᾿Επεὶ οὖν ἔση ἐστὶν ἡ ΒΓ τῇ Β4, ἀλλὰ ἢ μὲν 
ΓΒ τῇ ΗΚ ἐσεὶν ἴση, ἡ δὲ Β4 τῇ ΚΝ. καὶ ἡ ΗΚ 


ἄρα τῇ ΚΝ ἐσεὶν ἴση. Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ἡ ΠΡ. 


τῇ ῬΟ ἐστὶν ἴση. Καὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἡ μὲν 7 τῇ 
Β4, ἡ δὲ ΗΚ τῇ ΚΝ. ἴσον ἄρα ἐστὶ τὸ μὲν ΓΚ 


τῷ ΒΝ, τὸ δὲ ἮΡ τῷ ῬΝ. ᾿Αλλὰ τὸ ΓΚ τῷ ῬΝ. 


ἴσον ἐστί, παραπληρώματα γὰρ τοῦ ΓΟ πωραλλη- 
λογράμμου: καὶ τὸ ΒΝ ἄρα τῷ ΗΡ ἴσον ἐστίν: τὰ 
τέσσαρα ἄρα τὰ ΓΚ ΚΩ ΗΡ ῬΝ ἴσα ἀλλήλοις 
ἐστί. τὰ τέσσαρα ἄρα τετραπλάσιά ἐστι τοῦ ΓᾺΧ. 
ΤΠηάλυν ἐπεὶ ἴσή ἐστὶν ἡ ΓΒ τῇ Β4, ἀλλὰ ἡ μὲν Β4᾿ 
τῇ ΒΚ, τοῦτ᾽ ἔστι τῇ ΓῊ ἐστὶν ἴση, ἡ δὲ ΓῈ τῇ 
ΕΚ, τοῦτ᾽ ἔστε τῇ ΗΠ ἐστὶν ἴση: χαὺ ἡ ΤῊ ἄρα 
τῇ ἨΠ ἴση ἐστίν. Καὶ ἐπεὶ ἴφη ἐστὶν ἡ μὲν ΓΗ͂ τῇ; 
ἮΠ, ἡ δὲ ΠΡ τῇ ῬΘ. ἴσον ἐστὶ χαὶ τὸ μὲν ΑΗ 
τῷ ΜΠ, τὸ δὲ ΜΑ τῷ ῬΖ. ᾿Δλλὰ τὸ ΜΠ τῷ ΜΑ͂ 
ἔστιν ἴσον. παραπληρώματα γὰρ τοῦ ΜΑ͂ παραλλη- 
λογράμμου: καὶ τὸ Η ἄρα τῷ ῬΖ ἴσον ἐστίν. τὰ 
τέσσᾳρα ἄρα τὰ 4 ΜΠ ΠΑ͂ ῬΖ ἴσα ἀλλήλοιᾷ 
ἐστίν: τὰ τέσσαρα ἄρα τοῦ 44Π| τετρωπλάσνά ἐστιν. 
᾿δδείχϑη δὲ καὶ τὰ τέόσσαρᾳ τὰ ΓΚ Κά ΗΡ ΡΝ 
τοῦ ΓΚ τετραπλάσια.. τὰ ἄρα ὀκτὼ, ἃ περιέχει τὸν 
ΣΤῪ γνώμονα τετραπλάσιά ἔστι τοῦ ΑΚ, Καὶ ἐπεὶ 


!. ἐφ. 8. 


8 ΕΥΚΧΆΕΙΙΟΥΧ 


᾿φὸ ΑΚ τὸ ὑπὸ τῶν 48. ΒΓ ἐστὶν, ἴσῃ γὰρ καὶ ἡ ΚΒ 


τῇ ΒΓ’ τὸ ἄρα τετράκις ὑπὰ τῶν (8 ΒΓ' τετρα- 
πλάσιόν ἐστε τοῦ ΑΚ. ᾿ἘΕδείχϑη δὲ τοῦ ΑΚ τετρα- 
πλέσιος καὶ ὁ ΣΤῪ γνώβων. τὸ ὥρα τετράχις ὑπὸ 
τῶν 438 ΒΓ ἴσον ἐστέ τῷ ΣΤῪ γνώμονι, Κοινὸν 
σρορςκείσϑω τὰ ,,0), ὃ ἐατιμ ἴσαν τῷ ἀπὰ τῆς 4 
τετραγώνῳ: τὸ ἄρα τετράχες ὑπὸ τῶν 48 ΒΓ περι- 
εκόμεμομ ὀρϑογώνιαν μετὰ τοῦ ἀπὸ τῆς ΑΠ' τετρα- 
γώγοψ ἴσομ ἐστὶ τῷ Σ᾿ ΤΥ γνώμονι καὶ τῷ ,3Θ, ᾿4λλὰ 
ὁ ΣΤΥ γνώμων καὶ τὰ ..,ωἶ͵ᾶΘ ὅλον ἐατὶ τὸ 424. 
τετράγωνον, ὃ ἔστιν ἀπὸ τῆς .44- τὰ ἄρα τετρύχιο 
ὑπὸ τῶν ΑΒ ΕΠ περιεχῴμενον ἀρϑογώνιον μετὰ 
τοῦ ἀπὸ τῆς 4 τεεραγώνον ἔασον ἐστὲ τῷ ἀπὰ τῆς 
“44, τοῦτ' ἔστε τῷ ἀπὸ τῆς 4Β χαὶ ΒΙ]᾽ ὡς ἀπὰ 


μιᾶς ἀναγραφέμει τετραγώμῳ. 


“Ἐὰν ἄρα εὐθεῖα .ς ς καὶ τὰ! εξῆς ὡς ἐκ τ προτάσει... 
ὅπερ ἔδες δεῖξαρ, 


Πρότασῳς ϑ'. 


Ἐὰν εὐϑεῖᾳ γραμμὴ τμηϑῇ εἰς ἴσα καὶ 
ὥνεσα" τὰ ἀπὸ τῶν ἀνίσων τῆς ὅλης τμημά- 
τῶν τετράγωνα διπλάσιά ἔστι τοῦ τὲ ἀπὸ 
τῆς ἡμεσείας καὶ τοῦ ἀπὸ τῆς μεταξὺ τῶν 
τομῶν «ἐτραγώνου. 

Εὐθεῖα γάρ τις ἡ 448Ἐ τετμήαϑω εἷς μὲν ἴσα 
κατὼ τὸ Γ΄, εἰς δὲ ἄνισα κατὰ τὸ 4: λέγω ὕτε τὰ 
ἀπὸ τῶν Α4 48 τετράγωγα διπλάσιά ἔστο τῶν ἀπὸ 
τῶν 4 [4 τετραγώψων, 

ει. βχϑω γὰρ ἀπὸ τοῦ Τ' τῇ 4} πρὸς ὀρϑὰρ ἣ 
ΓῈ, καὶ κεέαϑω ἴση ἑκατέρᾳ τῶν 4Γ ΓΒ, καὶ ἐπε 
ἐξδεύγϑωσαν αἱ 441 ΕΒ, καὶ διὰ μὲν τοῦ 4 τῇ ἘΓ 
παράλληλος. ἤχϑω ἡ 42, διὰ δὲ τοῦ Ζ τῇ. 48 


πϑιράλληλος ἤγϑω ἡ ΖΗ, καὶ ἐπεξζεύχϑω.ἡ 42. 


θ, 


Σίς. 9. 


ΝΟ απ ΕΟ Εν “πα σδα, «ΟΟβ 
᾿ 
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Καὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἡ 41 τῇ ΓΕ, ἴση ἐστὶ καὶ 
ἡ ὑπὰ ΕΔ47᾽ γωνία τῇ ὑπὸ 41. Καὶ ἐπεὶ ὀρϑή 
ἐστιν ἡ πρὸς τῷ 1Γ, λοιποὶ ἄρα αἱ ὑπὸ ΚΑΙ 4 
μιᾷ ὀρϑῇ ἴσαι εἰσίν: καί εἰσιν ἴσαν" ἡμίσεια ἄρα ὁρ- 
ϑῆς ἐστιν ἑχατέρα τῶν ὑπὸ ΓΕΑ͂ Γ4Ε. διὰ τὰ 
αὐτὰ δὴ καὶ ἑκατέρα τῶν ὑπὸ ΓΕΒ ΕΒΓ ἡμίσειά 
ἐστιν ὀρϑῆς" ὕλη ἄρα ἡ ὑπὸ 48 ἀρϑή ἐστιν. Καὶ 


ἐπεὶ ἡ ὑπὸ ἨΕΖ ἡμίσειά ἔστιν ὀρϑῆς, ὀρϑὴ δὲ ἡ 


ὑπὸ ΕΗΖ, ἴση γάρ ἐστι τῇ ἐντὸς καὶ ἀπεναντίον τῇ 
ὑπὸ ΕΓΒ. λαιπὴ ἄρα ἡ ὑπὸ ΕΖΗ ἡμίσειά ἐστιν ὁρ- 
ϑῆς" ἴση ἄρα ἐρτὲὴν ἡ ὑπὸ ἨΕΖ γωνία τῇ ὑπὸ ΕΖΗ: 
ὥςτε χαὶ πλευρὰ ἡ ἘΠῚ πλευρᾷ τῇ ἩἨΖ ἐστὶν ἴση. 
Πάλιν ἐπεὶ ἡ πρὸς τῷ ΒΒ γωνία ἡμίσειά ἐστιν ὁρ- 
ϑῆς, ὀρθὴ δὲ ἡ ὑπὸ Ζ48, ἴση γάρ ἔστι πάλιν τῇ 


ἐντὸς καὶ ἀπεναντίον τῇ ὑπὰ ΕΓΒ: λοιπὴ ἄρα ἢ 


ὑπὰ 4ΖΒ8. ἡμίσειά ἐστιν ὀρϑῆς: ἔσῃ ἄρα ἡ πρὸς τῷ 
Ὲ γωνία τῇ ὑπὸ 4ΖΒ.:ι ὥςτε καὶ πλευρὰ ἡ Ζ4 πλευ- 
ρᾷ τῇ 48 ἐστὶν ἴση. Καὶ ἐπεὶ ἴαη ἐστὶν ἡ .41΄ τῇ 
ΓΕ, ἴσον ἐφτὶ καὶ τὰ ἀπὸ τῆς ΑΓ τῷ ἀπὸ τῆς ΓΕ" 
τὰ ἄρα ἀπὸ τῶν 4 ΓΕ τετράγωνα διπλάσια ἔστε 
τοῦ ἀπὸ τῆο 41, Τοῖς δὲ ἀπὸ τῶν ΑΓ ΤῈ ἴσον 
ἐστὶ τὰ ἀπὸ τῆς 41 τετράγωνον, ᾿ἀὀρβὴ γὰρ ἡ ὑπὴ 
ΑΓΕ γωμία: τὰ ἄρα ἀπὰ τῆς 41 διπλάσιόν ἐστε 
τοῦ ἀπὸ τῆς 41΄. Πάλιν, ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἢ ΕΗ͂ τῇ 
ἩΖ, ἴαον ἐστὶ καὶ τὰ ἀπὸ τῆς ἨῈ τῷ ἀπὸ τῆς ΗΖ’ 
τὰ ἄρα ἀπὰ τῶν ΕΗ .ΗΖ τετρώγωνα διυτλααιά ἐστε 


ποῦ ἀπὸ τῆς ΗΖ τετραγώναν. Τοῖς δὲ ἀπὸ τῷῶἉπ 


ἘΠῚ ἨΖ -τετραγώνοις ἴαομ ἐστὶ τὰ ἀπὰ τῆα 1 Ζι 
τὸ ἄρα ἀπὸ τῆς ΕΖ τετργάγωνον διπλάσιόν ἐστε 
τοῦ ἀπὸ τῆς ἨΖ. Ἴσῃ δὲ ἡ ΗΖ τῇ 14: τὰ 
ἄρα ἀπὸ τῆς ΕΖ ἃιπλάαιόν ἔστε τοῦ ἀπὸ τῆς 
ΓΑἅΑ͂.. Ἔστι δὲ καὶ τὰ ἀπὸ τῆς ΕΑ διπλάσιον τοῦ 
ἀπὸ τῆς 41’ τὰ ἄρα ἀπὸ τῶν 18 ΕΖ τετρά- 


)7ζώνα διπλάσιά ἐστε τῶη ἀπὸ τῶν ΑΓ [Τά τε- 


ταν Ρτ" 


8 5 θΘὃΘΘ ΕΥΚΑΞΕΙΔΟΥ , 


τραγώνων. Τοῖς δὲ ἀπὸ τῶν 4Ὲ ΕΖ ἴσον ἐστὶ τὸ 
ἀπὸ τῆς “412 τετράγωνον, ὀρϑὴ γάρ ἐστὶν ἡ ὑπὸ. 
“42 γωνία" τὸ ἄρα ἀπὸ τῆς 4172 τετράγωνον διπλά- 
σιόν ἐστι τῶν ἀπὸ τῶν Α' Γ4. Τῷ δὲ ἀπὸ τῆς 
4Ζ ἔσα τὰ ἀπὸ τῶν 44 42, ὀρϑὴ γὰῤ ἡ πρὸς τῷ 
Δ' γωνία: τὰ ἄρα ἀπὸ τῶν 44 42 διπλάσια ἐστὸ 
τῶν ἀπὸ τῶν 4ΑἍ17' ΤᾺ τετραγώνων. Ἴση δὲ ἡ 42 ᾿ 
τῇ 48. τὰ ἄρα ἀπὸ τῶν 414 48 τετράγωνα διπλά- 
σιά ἐστέ τῶν ἀπὸ τῶν 41 14 τετραγώνων. 

᾿ξὰν ἄρα εὐθεῖα «« καὶ τὰ ἑξῆς ὡς ἐν τῇ προτάσει, .. 
ὅπερ ἔδεν δεῖξαι, 
, Πρότασις (, 

Ἐὰν εὐθεῖα γραμμὴ τμηϑῇ. δίχα, προς- 10. 
τεϑῆ δέ τις αὐτῇ εὐϑεῖα ἐπὶ εὐϑείας τὸ; 
ἀπὸ τῆς ὅλης σὺν τῇ προρχειμένμῃ καὶ τὸ. 
ἀπὸ τῆς προρκχεεμένης, τὰ συναμφότερα τε-᾿ 
τράγωνα, διπλάσιά ἐστε τοῦ τε ἀπὸ τῆς- 
ἡμισείας καὶ τοῦ ἀπὸ τῆς συγκειμένης ἔκ τε͵ 
τῆς ἡμισείας καὶ τῆς τρορκευμένης τετρα-. 
γώγον. 
τ  ϑεῖα γάρ τις ἡ 48 τετμήσϑω δίχα χατὰ τὸ, Εἰς. 10. 
Ι, προρχείσϑω δέ τις αὐτῇ εὐθεῖα ἐπὶ εὐϑείας ἡ! 
ΒΔι λέγω ὅτε τὰ ἀπὸ τῶν 44 48 τετράγωνα δὲ- 
πλάσιά ἐστι τῶν ἀπὸ τῶν 4“ 1.4 τετρῃᾳγώνων. 

Ἤχϑω γὰρ ἀπὸ τοῦ 1' σημείου τῇ 418 πρὸς 
ὀρϑὰς ἡ ΓΕ, καὶ κείσϑω, ἴση ἑχατέρᾳ τῶν 4Γ 18, 
καὶ ἑπεζεύχϑωσαν αἱ ΕΑ ΕΒ: καὶ διὰ μὲν τοῦ Εὶ 
τῇ «44 παράλληλος ἤχϑω ἡ ΕΖ, διὰ δὲ. τοῦ 4 τῇ 
ΓΕ παράλληλος ἤχϑω ἡ Ζ4. Καὶ ἐπεὶ εἰς παραζ.- 
λήλους εὐθείας τὰς ΕῚ ᾽ Ζ4 εὐϑεῖά τις ἐνέπεσεν ἡ 
, ἘΖ, αἱ ὑπὸ ΓΕΖ ΕΖΖ4 ἄρα δυσὶν ὀρϑαῖς ἔσκε εἰσέν-. 
αὐ ἄρα ὑπὸ ΖΕΒ ΕΖ4 ὅψο ὀρϑῶν ἐλάσσονές εἶσιν» 
αἱ δὲ ἀπὸ ἐλασσόνων ἢ δύο ὀρϑῶν ἐκβαλλόμεναι 
συμπίπτουσιν" αἱ ἄρα ΕΒ Ζ4 ἐκβαλλόμεναι. ἐπὶ τὰ 


,ς ὙΥὙΒΒΒΒΗΒΕΡΕΡΟΒΟΡΗ3ΨΘΘΘΘΘΕΨ ὍΣ ὁ  " ΚῴὈΨΑΜΜΛΛΑΟΝΜΝ ΝΎ Π Ψὺ «να, Ὁ. ππθρρμμ.. “πῃαγαννανο ἡππ .. .»ὄ --α. δ᾿ 


μα--«ἢ..“΄ 


“ 
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Β 4 μέρη συμπεσοῦνται. ᾿Εκβεβλήσϑωσαν, καὶ συμ- 
πεπτέτωσαν κατὰ τὸ ἮἩ, καὶ ἐπεζεύχϑω ἡ 4}. 

Καὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἦ 4 Γ᾿ τῇ ΓΕ, ἴση ἐστὶ καὶ 
γωνία ἡ ὑπὸ 4ΕΓ᾿ τῇ ὑπὸ ΕΑΓ. καὶ ὀρϑὴ ἡ πρὸς 
τὸ 1' ἡμίσεια ἄρα ὀρϑῆς ἐστιν ἑκατέρα τῶν ὑπὸ 
ἘΑ4ΑΓ 4Ε1. διὰ τὼ αὐτὰ δὴ καὶ ἑκατέρα τῶν ὑπὸ 
ΓΕΒ ΕΒ1' ἡμίσειά ἔστιν ὀρϑῆς ὀρϑὴ ἄρα ἐστὴν ἡ 
ὑπὸ 48, (Καὶ «ἐπεὶ ἡμίσεια͵ ἀρϑῆς ἐστιν ἡ ὑπὸ 
ΕΒῚ, ἡμίσεια ἄρα ὀρϑῆς καὶ. ἡ ὑπὸ 488. Ἔστι 


δὲ χαὶ ἡ ὑπὸ Β4Π ὀρϑὴ, ἴση γάρ ἔστι τῇ ὑπὸ 


4ΓῈ, ἐναλλὰξ 7ὰρ' λοιπὴ ἄρα ἡ ὑπὸ 488 ἡμίσεια. 
ἐστιν ὀρθῆς: ἡ ἄρα ὑπὸ 4Π|8Β τὴ ὑπὸ 48Π}[Φ' ἐστὶν 


, ἔση,. ὥςτε χοὰ πλευρὰ ἡ Β4 πλευρᾷ τὴ 4} ἐσ- 


τὶν ἴση. Πάλιν, ἐπεὶ ἡ ὑπὸ ἘΠΖ ἡμίσειά ἐστιν 
ὀρϑῆς, ὀρϑὴ δὲ ἡ πρὸς τῷ Ζ, ἴση γάρ ἐστὸ τῇ ἀπε- 
ναντίον τῇ πρὸς τῷ 1: λοισὴ ἄρα ἡ ὑπὸ ΖΕῊ ἡμία, 
ἀειά ἐστιν ὀρϑῆς., ἴση ἄρα ἡ ὑπὸ ΕΗΖ γωνία τῇ 
ὑπὸ ΖΕΗ͂: ὥςτε καὶ πλευρὰ ἡ ΗΖ πλευρᾷ τῇ ΖΕ 
ἐστὶν ἴση. Καὶ ἐπεὶ “ἴση ἐστὲν ἡ ΕΤ' τῇ ΤΑ͂, ἴσον 
ἐστὶ καὶ τὸ ἀπὸ τῆς ΕΓ τετράχῳωνγον τῷ ἀπὸ τῆς 
ΓΑ τετραγώνῳ. τὰ ἄρα ἀπὸ τῶν ΕΓ ΓΑ͂ τετράγωνα 
ὀρτιλάσιά ἐστὶ τοῦ ἀπὸ τῆς ΓΑἅΑ͂ τετραγώγου. Τοῖς. 
δὲ ἀπὸ τῶν Ε΄ ΓΑ͂ ἴσον ἐστὶ τὸ ἀπὸ τῆς 4} τὸ 
ἄρα ἀπὸ τῆς ΒΑ τετράγῳωψον διπλάσιόν ἔστι τοῦ 
ἀπὸ τῆς 411 τετραγώνου. Πάλιν, ἐπεὶ ἴση ἐστὲν ἣ 


- ΖΗ τῇ ΖΕ, ἴσον ἐστὶ χαὶ τὸ ἀπὸ τῆς ἨΖ τῷ ἀπὸ 


τῆς ΖΕ' τὰ ἄρα ἀπὸ τῶν ΗἨΖ ΖΕ διπλάσιά ἐστι τοῦ 
ἀπὸ τῆς ΕΖ. Τοῖς δὲ ἀπὸ τῶν ἨΖ ΖΕ ἴσον ἐστὲ 
τὸ ἀπὸ τῆς ΓΗ τετράγωνον. τὸ ἄρα ἀπὸ τῆς. ΕΗ 
διπλάσιόν ἔστι τοῦ ἀπὸ τῆς ΕΖ, Ἴση δὲ ἡ ἘΖτῇ ΓΖΔ: 
τὸ ἄρα ἀπὸ τῆς ἘῊ τετράγωνον διπλάσιόν ἐστε τοῦ. 
ἀπὸ τῆς 4. ᾿ἔδείχϑη δὲ καὶ τὸ ἀπὸ τῆς ΒΑ δι» 
πλάσιον τοῦ ἀπὸ τῆς 4: τὰ ἄρα ἀπὸ τῶν 4Ε ΕΗ 
τετράγωνα διπλάσιά ἔστι τῶν ἀπὸ τῶν ΑΓ Γ4 τε-. 


60. Ὁ ΕἸΚΔΑΕΙΔΟῪ 


τραγώνων. Τοῖς δὲ ἀπὸ τῶν Α(Ὲ ΕΗ τετραγώνοις 
ἴσον ἐστὲ τὸ ἀπὸ τῆς ΑΗ τετραγώνον: τὸ ἄρα ἀπὸ 
τῆς 41 διπλάσιόν ἐστι τῶν ἀπὸ τῶν ΑΓ' ΓΔ. Τῷ 
δὲ ἀπὸ τῆς 4}ΠΜ| ἴσα ἐστὶ τὰ ἀπὸ τῶν 44 4Η- τὰ 
ἄρα ἀπὸ τῶν 44 Δ4Η διπλάσιά ἔστε τῶν ἀπὸ τῶν 
ΑΓ 714: Ἴση δὲ ἡ 4} τῇ 48. τὰ ἄρα. ἀπὸ τῶν 
“44 48 τετράγωνα διπλάσιά ἔστι τῶν ἀπὸ τῶν ΑΓ 
4 τετραγώνων. 

"Ἐὰν ἄρα εὐϑεῖα “4. καὶ τὰ ἑξῆς ὡς ἐν τῇ προτάσει... 
ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


Προότασες ιά. 
Τὴν δοθεῖσαν εὐθεῖαν τεμεῖν, ὥςτε γὸ 
ὑπὸ τῆς ὕλης καὶ τοῦ ἑτέρου τῶν τμημάτων 
3 ΤΣ - 2 
περιεχόμενον ὀρμϑογώνιον ἔσον εἰναι τῷ ἀπὸ 
τοῦ λοιποῦ τμήματος τετραγώνῳ. 


11. 


Ἔστω ἡὶ δοϑεῖσα εὐθεῖα ἡ 4,18 δεῖ δὴ τὴν 418 Εἰξρ. 11. 


τεμεῖν, ὥςτε τὸ ὑπὸ τῆς ὅλης καὶ τοῦ ἑτέρου τῶν 
τμημάτων περιεχόμενον ὀρϑογώνιον ἴσον εἶναε τῷ 
ἀπὸ τοῦ λοιποῦ τμήματος τετραγῴνῳ. 
᾿"Δἀγαγεγράφϑω γὰρ ἀπὸ τῆς 418 τετράγωνον τὸ 
“4841, καὶ τετμήσθω ἡ «47᾿ δίχα κατὰ τὸ ΕΕ ση- 
μεῖον, χαὶ ἐπεξζεύχϑω ἡ 84, καὶ διήχϑω ἡ 1.4 ἐπὶ 
τὰ Ζ, χαὶ χείσϑω τῇ ΒΕ ἴση ἡ ΕΖ, καὶ ἀναγεγράφ- 
ὥω ἀπὸ τῆς 442 τετράγωνον τό ΖΘ, καὶ διήχϑω ἡ 
ΗΘ ἐπὶ τὸ Κι λέγω ὅτε ἡ .14Β τέτμηταν κατὰ τὸ Θ, 
ὥρτε τὸ ὑπὰ τῶν 48 ΒΘ περιεχόμεναν ἀρϑαγώνιημ 


ν᾽ 4 -,;ιν » » ᾿ 
ἴαον εἴνωι τῷ ἀπὸ τῆς «4 τετραγώνῳ. 


᾿Επεὶ γὰρ εὐθεῖα ἡ 41 τέτμηται δίχα τατὰ τὸ 
Ε, πρόρχειται δὲ αὐτῇ ἡ “1Ζι τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν ΓΖ 
Ζ.44 περιεχόμενον ὀρϑογώμιον μετὰ τοῦ ἀπὰ τῆς ΑΕ 
τετραγώνου ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆς ΕΖ τετραγώνῳ. 
ἼἼαη δὲ ἢ ΕΖ τὴ ΕΒ: τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν ΓΖ ΖΑ͂ πε- 
ριἐχόμενον ἀρϑογώμιαν μετὰ τοῦ ἀπὰ τὴρ 4} τετρα- 


΄ 


“΄ΝἬ ι 
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γώνου ἔσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆς ἘΒ τετραγώνῳ. ᾿Αλλὰ 
τῷ ἀπὸ τῆς ἘΒ ἴσα ἐστὶ τὰ ἀπὸ τῶν ΒΑ͂ 4Ε, 
ὀρϑὴ γὰρ ἡ, πρὸς τῷ 4 γωνία: τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν 
ΓΖ Ζ4 μετὰ τοῦ ἀπὸ τῆς 41 ἴσον. ἐστὶ τοῖς ἀπὸ 
τῶν ΒΑ 4. Κοινὸν ἀφῃρήσϑω τὸ ἀπὸ τῆς 41 


λοιπὸν ἄρᾳ τὸ ὑπὸ τῶν ΓΖ ΖΩΗ περιεχόμενον ὀρϑο- 


γώνιον ἴσον ἐστὲ τῷ ἀπὸ τῆς 41 τετραγώνῳ, Καὶ 
ἔστε δὸ μὲν ὑπὸ τῶν ΓΖ ΖΑ τὸ ΖΚ, ἴση γὰρ ἡ 4Ζ 
τῇ ΖΗ: τὸ δὲ ἀπὸ τῆς 44 τὸ .44' τὸ ἄρα ΖΚ ἴσον 
ἐστὸ τῷ Α4. Κοινὸν ἀφῃρήσϑω τὸ ΑΚ' λοιπὸν 
ἄρα τὸ ΖΘ τῷ ΘΖ ἴσον ἐστί. Καὶ ἔστε τὸ μὲν ΘΖ 
τὸ ὑπὸ τῶν 48 869, ἴση γὰρ ἡ .«48 τῇ ΒΑ. τὸ δὲ 
ΖΘ τὸ ἀπὸ τῆς “40: τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν 48 ΒΘ περι- 
ἐχόμενον ὀρϑογώνιον ἴσον ἐστὲ τῷ ἀπὸ τῆς ΘΑ͂ τε- 
τραγώνῳ. ΝΣ 

Ἡ ἄρα. δοϑεῖσα εὐθεῖα ἡ 418 τέτμηται κατὰ 
τὸ Θ, ὥςϊε τὸ ὑπὸ τῶν 418 ΒΘ περιεχόμενον ὁρ- 
ϑογώνιον ἴσον εἶναι τῷ ἀπὸ τῆς ΘΑ͂ τετραγώνῳ. 
ὅπερ ἔδεν ποιῆσαι. 


Πρότασις «Ρ. ΄ 

Ἔν τοῖς ἀμβλυγωνίοις τριγώνοις τὸ 
ἃπὸ τῆς τὴν ἀμβλεῖαν γωνίαν ὑποτεινού- 
σης πλευρᾶς τετῤάγωνον μεῖζόν ἐστι τῶν 
ἀπὸ τῶν τὴν ἀμβλεῖαν γωνίαν περιεχου- 
σῶν πλευρῶν τετραγώνων τῷ περιεχομίένῳ 
δὲρ ὑπό τε μιᾶς τῶν περὶ τὴν ἀμβλεῖαν γω- 
νίαν, ἐφ ἣν ἐχβληϑεῖσαν ἡ καϑέτος πίπτει, 
καὶ τῆς προςλαμβανομένης ἐκτὸς ὑπὸ τῆς 
καϑέτου πρὸς τῇ ἀμβλείᾳ γωνίᾳ, 


42. 


Ἔστω ἀμβλυγώνιον τρίγωνον τὸ 4487’ ἀμβλεῖαν ερ. 12. 


ὄχον τὴν. ὑπὸ ΒΑΓ γωγίαν, καὶ ἤχϑω ἀπὸ τοῦ Β 
σημείου ἐπὶ τὴν ΓᾺ ἐχβληϑεῖσαν χάϑετος ἡ΄ ΒΑ. 


. λέγω ὅτε τὸ ἀπὸ τῆς ΒΙΓ τετράγωνον μεῖζόν ἔστε 


», 


..᾽ ᾿ ΕΥ̓ΚΑΕΙΔΟΥ 


τῶν ἀπὸ τῶν ΒΑ ΑΓ' τετραγώνων τῷ δὶς ὑπὸ τῶν 
ΓΑἅΑ͂ 4.4 περιεχυμένῳ ὀρϑολωνίῳ, 

᾿Επεὶ γὰρ εὐθεῖα ἡ ΓΔ τέτμηται ὡς ἔτυχε κατὰ 
σὸ 4 σημεῖον: τὸ ἄρα ἀπὸ τῆς Γ4 ἴσον ἐστὶ τοῖς 
ἀπὸ τῶν ΓΑ 414 τεξραγώνοις χαὶ τῷ δὶς ὑπὸ τῶν 
1.4. 44 περιεχομένῳ ὀρϑογωνίῳ. Κοινὸν προς- 


᾿ Μείσϑω τὸ ἀπὸ τῆς 48" τὰ ἄρα ἀπὸ τῶν Γά “8 


σα ἐστὶ τοῖς τε ἀπὸ τῶν ΓΑ 44 48 τετραγώνοδες 
χαὶ τῷ δὶς ὑπὸ τῶν ΓΙΑ .44 περιεχομένῳ ὀρϑογω- 
φίῳ. ᾿Αλλὰ τοῖς μὲν ἀπὸ τῶν ΓΔ 48 ἴσον ἐστὶ 
τὸ ἀπὸ τῆς ΓΒ, ὀρϑὴ γὰρ ἡ πρὸς. τῷ .4 γωνίω» 
τοῖς δὲ ἀπὸ τῶν Α͂4 48 ἴσον ἐστὶ τὸ ὁπὸ τῆς “48. τὸ 
ἄρα ἃπὸ τῆς ΓΒ ξεξράγωῶνον ἴσον ἐστὶ τοῖς τε ἄπὸ 
τῶν ΓΑ͂ 48 τετραγώνοις καὶ τῷ δὶς ὑπὸ τῶν ΓΑ͂ 
“44 πὲριεγομένῳ ὀρϑογωνίῳ' ὥςδε τὸ ἀπὸ τῆς 1 Β 
τετράγωνον. τῶν ἀπὸ τῶν ΓΑ 48 τετραγώνων μεῖ- 
ξόν ἐστὲ τῷ δὶς ὑπὸ τῶν ΓΑ͂ 4144 περιεχομένῳ ὄρ- 


ϑογωνίῳ. 
Ἔν ἄρα τοῖς ἀμβλυγωνίοις τριγώνοις «οὐ καὶ νὰ 
ἑξῆς ὡς ἐν “τῇ προτάσει. .. ὅπεσ ἔδεὺ δεῖξαι 


Ππρότασὶς “7. 

ν΄ Ἐν τοῖς ὀζυγωνίοις Ἐριγώνοις τὸ ἀπὸ 
τῆς τὴν ὀξεῖαν γωνίαν ὑποτεινούσης πλεῦ- 
οἃς τετράγωνον ἔλαττόν ἐστι τῶν ἀπὸ τῶν 
τὴν ὀξεῖαν γωνίαν περιεχουσῶν πλευρῶν τε- 
τραγώνων τῷ περίἐχομένῳ "δὶς ὑπό τε μιᾶς 
δῶν περὶ τὴν ᾿ὀξεῖαν γωνίαν, ἐφ᾽ ἣν ἡ χάϑετος 
πἰπτεὶ, χαὺ τῆς ἀπολαμβανομένης ἐντὸς 
ὑπὸ τῆς καϑέτου πρὸς τῇ ὀξείᾳ γωγέᾳ. 


Ἔστω ὀξυγώνιον τρίγωνον τὸ ΑΒΓ ὀξεῖαν ἔχον Σἰφ: 18 


τὴν πρὸς τῷ Β γωνίἄν, καὶ ἤχϑω ἀπὸ τοῦ «Α ση- 
μείου ἐπὶ τὴν ΒΓ χάϑεϊῖος ἡ Α44' λέγω ὅτι τὸ ἀπὸ 
τῆς 4Γ τετράγωνον ἔλαττόν ἐστι τῶν ἀπὸ τῶν ΓΒ 


ὁ. 13. 


ΣΤΟΙΧΕΙΩΝ ΔΕΎΤΕΡΟΝ. Π. 63 


84 τετραγώνων τῷ δὲς ὑπὸ τῶν ΓΒ 84 περιεχο- 
μένῳ ὀρϑογωνίῳ. 

᾿Επεὶ γὰρ εὐθεῖα ἡ ΓΒ τέτμηται ὡς ἔτυχε κατὰ 
τὰ 4: τὰ ἄρα ἀπὸ τῶν ΓΒ 4 τετράγωνα ἴσα ἐστὶ 
τῷ τε δὲς ὑπὸ τῶν 1.8 184 περιεχομένῳ ὀρϑογωνίῳ 
φοὰ τῷ ἀπὸ τῆς 41 τετραγώνῳ. Κοινὸν προρχκείσϑω 
τὸ ἀπὸ τῆς ΜΔ τετράγωνον. τὰ ἄρα ἀπὸ τῶν ΓΒ 
44 44 τετράγωνα ἴσα ἐστὶ τῷ τε δὶς ὑπὸ τῶν ΓΕ 
Β4 περιεχομένῳ ὀρϑογωνέῳ καὶ τοῖς ἀπὸ τῶν 44 
411 τετραγώνοις. ᾿Δλλὰ τοῖς ἀὲν ἀπὸ τῶν Β4 ΔΑ͂ 
ἔσον ἐστὶ τὸ ἀπὸ τῆς 418, ὀρϑὴ γὰρ ἡ πρὸς τῷ 4 
χωνία" τοῖς δὲ ἀπὸ τῶν 44 4Γ ἴσον ἐστὶ τὸ ἀπὰ 
τῇς 41. τὰ ἄρα ἀπὸ τῶν ΓΒ Β4 ἴσα ἐστὶ τῷ τε 
ἀπὸ τῆς ΑΖ καὶ τῷ δὶς ὑπὸ τῶν ΓΒ 84: ὥςτε μό- 
ἄον τὸ ἀπὸ τῆς ΑΓ ἔλαττόν ἐστε τῶν ἀπὸ τῶν ΓΒ 
ΒΑ͂ τεκῤῥαγωνὼν τῷ δὶς ὑπὸ τῶν ΓΒ Β4 περιξχο- 
μένῳ ὀρϑογωνίῳ. 


Ἔν ἄρα τοῖς ὀξυγωνίοις τριγῴνοις ..ς καὶ φὴ βῆς 


ὡς ἐν τῇ προτάσεε. .. ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


Πρότασις ιδ΄. 


Τῷ δοθέντι εὐθυγράμμῳ ἴσον τεεράγω- 
γον συδστήσαϑαίὶ. 


44. 


Ἔστω τὸ δοϑὲν εὐθύγραμμον τὸ 4. δεῖ δὴ τῷ Εὶφ: 14. 


«Α΄ εὐθυγράμμῳ ἔσαν τετράγωνον, συστήσασϑαι. 
“Συνεστάτω γὰρ τῷ 4 εὐθυγράμμῳ ἴσον παρ- 
αλληλόγῥαμμον ὀρϑογώνιον τὸ Β4' εἰ μὲν οὖν ἴση 
ἐστὶν ἡ ΒΕ τῇ ΕΔ, γεγονὸς ἂν εἴη τό ἐπιταγϑέν, 
Συνέσταξαι γὰρ τῷ Α4 εὐθυγράμμῳ ἴσον τετράγωνον 
τὸ Β4' εἰ δὲ οὔ, μέα τῶν ΒΕ Ε4 μείζων ἐστὶν. 


᾿έστω μείζων ἡ ΒΕ, καὶ ἐκβεβλήσϑω ἐπὶ τὸ Ζ, καὶ 


κείσθω τῇ ΕΔ ὶ ἔση ἡ ΕΖ, καὶ τετμήσϑω ἡ ΒΖ δίχα 
παξὰ τὸ Η καὶ χέντρῳ μὲν τῷ Η, διαστήματι δὲ 
ἑνὶ τῶν ΗΒ ΗΖ ἡμιχύκλιον γἐγράφϑω τὸ ΒΘΖ, 


- 
. 


θ4. ΕὙΚΑΞΕΙΔΟΥ 


καὶ ἐχβεβλήσϑω ἡ 4Ε ἐπὶ τὸ Θ, καὶ ἐπεξεύχϑω 
ἡ ἮΘ. 

"Ἐπεὶ οὖν εὐθεῖα ἡ ΒΖ τέτμηται εἰς μὲν ἴσα 
κατὰ τὸ Ἡ, εἰς δὲ ἄνισα κατὰ τὸ Ε' τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν ΒΕ. 
ΕΖ περιεχόμενον ὀρϑογώνιον μετὰ τοῦ ἀπὸ τῆς ΗΕ 
τετραγώνου ἔσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆς ΗΖ τετραγώνῳ, 
Ἴση δὲ ἡ ΗΖ τῇ ΗΘ' τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν ΒΕ ΕΖ με- 
τὰ τοῦ ἀπὸ τῆς ΠῈ ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆς ΗΘ. Τῷ 
δὲ ἀπὸ τῆς ἨΘ ἴσα ἐστὲ τὰ ἀπὸ τῶν ΘΕ ΕῊἩ τε- 
ἐρἄγωνα: τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν ΒΕ ΕΖ μετὰ τοῦ ἀπὸ 
τῆς ἨΒ ἴσον ἐστὶ τοῖς ἀπὸ τῶν ΘΕ. ΕῊἩ. Κοινὸν 
ἀφῃρήσθω τὸ ἀπὸ τῆς ἨΗΕ τετράγωνον. λοιπὸν ἄρα 
τὸ ὑπὸ τῶν ΒΗ ΕΖ περιεχόμενον ὀρϑογώνιον ἴσον 
ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆς ἘΘ τετραγώνῳ, ᾿4λλὰ τὸ ὑπὸ τῶν 
ΒΕ ΕΖ τὸ Β4 ἐστὶν, ἴση γὰρ ἣ ΖΕ τῇ Ε4- τὸ 
ἄρα Β4 παραλληλόγραμμον ἔσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆς 
ΘΕ τετραγώνῳ. Ἴσον δὲ τὸ ΒΖ τῷ Α εὐθυγράμμῳ. 
τὸ 44 ἄρα εὐθύγραμμον ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆς ΕΘ 
ἀναγραφομένῳ τετραγώνῳ, 

Τῷ ἄρα δοϑέντι εὐθυγράμμῳ τῷ «Α ἴσον τέτρά- 
γῶνον συνέσταται τὸ ἀπὸ τῆς ΕΘ ἀναγραφησόμενον: 
ὅπερ ἔδεν ποιῆσαι, 


Φέλος τοῦ δευτέρου βιβλέου, 


-, προ ------- ---αχιαῦαιπαα ιν 


ΕΥ̓ΚΑΕΙΔΟΥ͂ ΣΤΟΙΧΕΙΩΝ 
ΒΙΒΑΙΟΝ ΤΡΙΤΟΝ. 
Ὅρο!.: ' 
ἐ, Ἴσοὲὐ δὐχλοι εἰσὶν, ὧν αἱ διώμετροι ἔσαὶ 
εἰσίν, ἢ ὧν αἱ ἐκ τῶν κέντρων ἔσαν εἰσίν, 
σ. Ἐὐῤϑεῖα κύκλου ἐφάπτεσθαι λέγεται, 


Τσιὸ ἁπτομένη τοῦ κύχλου καὺ ἐχβαλλομένη οὗ τέμ-: 


νεῖ τὸν κύλλον, 

7). Κύκχλοι ἐφάπτεσθεὶ ἀλλήλων λέγονται, 
οἴτίϑες ἁπτόμενον ἀλλήλων οὗ τέμνουσιν ἀλλήλους. 

ὃ. Ἂν αὐχλῳ ἴσον ὥπέχεεν ἀπὸ τοῦ κέν- 
τρου εὐθεῖαι λέγονται, ὅταν αἱ πὸ τοῦ χέντρού 
ἐπὶ αὐτὰς κάϑετοί ἀγόμεναι ἴσαν ὦσι. 

ἐ Μεῖζου δὲ ἀπέχειν λέγεται, ἐφ ἣν ἡ με 
ἕξων κόϑετος σείπεει: 

, Τμῆμα κύκλου ἔστι ξὸ περιεχόμενον σχῆ- 

μᾶ ὁπό τὸ εὐϑείας καὶ κύχλου περιφερείας: 

ὃ: Τμήμᾶατος δὲ γωνία ἐστὶν ἡ περιεχομένη 
ὗπό τέ εὐθείας χαὶ κύχλου περἰφερείαρ: 

ἡ. Ἐν τμήματι δὲ γωνία ἐστὶν, ὅταν ἐπὶ τὴς 
περιφερείας τοῦ τμήματος ληφϑῇ τι σημεῖον καὶ ἀπ 
αὐτοῦ ἐπὶ τὰ πέρατα τῆς εὐθείας, ἥτις ἔστι βάσεις 


ἐοῦ τμήματος, ἐπιζευχϑῶσεν εὐθεῖαν, ἢ περιεχομένη 


γωνία ὑπὸ τῶν ἐπιξζευχϑεισῶν εὐϑειῶν; ᾿ 
8. Ὅταν δὲ αἷ περιέχουσαὐ τὴν γωνίαν εὐθεῖαι 
ἀπολαμβάνωαί τίνα περιφέρειαν, ἐπὶ ἐκείνης λέγεξ 
ται βεβηκέναι ἡ γωνία: ΕΘ1 
5 


ζ ὲ 


ὶο 


νὰ 


δᾶ ΕΥ̓ΚΑΕΙΔΟΥ 


ς Τομεὺς δὲ κύκλου ἐστὶν, ὅταν πρὸς τῷ 
κέντρῳ τοῦ χύχλου συσταϑῇ γωνία, τὸ περιεχόμενον 
σχῆμα ὑπό τε τῶν τὴν γωνίαν περιεχουσῶν εὐϑειῶν 
καὶ τῆς ἀπολαμβανομένης ὑπὶ αὐτῶν περιφερείας. 

ὦ. Ὅμοϊα τβήματα κύκχλοῦ ἐστὶ τὰ δεχόμενα 
γωνίας ἴσας, ἢ ἂν οἷς αἱ γωνίαν ἴσαι ἀλλήλαις εἰσίν. 


πρότασις ἀ. 

Τοῦ δοϑέντος κύκλου τὸ κέντρον εὑρεῖν, 

Ἔστω ὃ δοϑεὶς χύχλος ὃ 48’ δεῖ δὴ τοῦ ΑΒΓ 
κύχλου τὸ. χέντρον εὑρεῖν. 

Ἤχϑω τις εἰς αὐτὸν ὡς ἔτυχεν εὐθεῖὰ ἡ 48, 
καὺ τετμήσθω δίχα κατὰ τὸ 4 σημεῖον, καὶ ἀπὸ τοῦ 
4 τῇ 48 πρὸς ὀρϑὰς ἤχϑω ἡ 41, καὶ διήχϑω ἐπὶ 
εὸ Ε,, χαὺ τεέμήσϑω ἡ ΓΕ δίχα κατὰ τὸ Ζ)" λέγω 
ὅτι τὸ Ζ κέντρον ἐστὶ τοῦ 487 κύχλου. 

΄ δὴ γάρ, ἀλλ εἰ δυνατόν, ἔστω τὸ ΣΙ, καὶ ἐπὲ- 

ζεύχϑωσαν αἱ ἨΑ ἨΔ4 ἨΔΒ. Καὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὶν 
ἢ 44 τῇ 48, κοινὴ δὲ ἡ ΔΗ, δύο δὴ αἱ 44. ΔῈ 
δυσὶ ταῖς Ἠ4 48 ἴσαὶ εἰσὶν, ἑκατέρα ἑχατέρᾳ, καὶ 
βάσις ἡ ἨΑ͂ βάσεὺ τῇ ἨΒ. ἐστὴν ἴση, ἐκ κέντρου 
γὰρ" γωνία ἄρα ἡ ὑπὸ Α44Η}ΕΠ γωνίᾳ τῇ ὑπὸ Ἠ48 ἴση 
ἐστίν, Ὅταν δὲ εὐθεῖα ἐπὶ εὐθεῖαν σταθεῖσα τὰς 
ἐφεξῆς γωνίας ἔσας ἀλλήλαϊᾳᾷ ποιῇ; ὀρϑὴ ἑκατέρα 
τῶν ἔσων γωνιῶν ἐστὶν. ὀρϑὴ ἄρα ἐστὶν ἡ ὑπὸ ΗΖ8. 
Ἔστι δὲ καὶ ἡ ὑπὸ Ζ4Β ὀρϑή: ἴση ἄρα ἡ ὑπὸ ΖΩ4Β 
τῇ ὑπὸ Ἠ48Β, ἡ ἐλάξτων τῇ μείζονι, ὅπερ ἐστὶν 
ἀδύνατον, Οὐχ ἄρα τὸ Ἡ κέντρον ἐστὶ τοῦ 4ΒΓ 
κὐχλοὺ. “Ὁμοίως δὴ δείξομεν, ὅτε οὐδὲ ἄλλο τι πλὴν 
τοῦ Ζ. 

Τὸ Ζ ἄρα δημεῖον κέντρον ἐστὶ τοῦ 48ΒΓ κύ- 
χκλου: ὅπερ ἔδει ποιῆσαι. 


10.- 


11. 


1. 


Σὶν. 1. 


-«ὦ.... ..ὦῷ’'. “«αδ 


ΣΤΟΙΧΕΙΩΝ ΤΡΙΤΟΝ,. πὶ, 567 


Πό θεσμα: 
Ἔχ δὴ τούτου φανερῦν, δτὶ ἐὰν ἐν κύκλῳ δῦ: 


ϑεῖά τὶς εὐθεῖαν τινὰ δίχα καὶ πρὸς ὀρϑὰς τέμνῃ) 
ἐπὶ τῆς τεμνούσης ἐστὶ τὸ κέντρον τοῦ κύκλου. 


Π ρότασιῤ β. 

᾿ξὰν χὐχλοὺ ἐπὶ τῆς περιφερείας ληῷΞ 
ϑῇ δύο τυχόντα σημεῖα, ἡ ἐπὶ τὰ σημεῖὰ 
ἐπιζευγνυμένη εὐθεῖα ἐντὸς πεσεῖται τοῦ 
κυκλοῦυ. : 

"Εστὼ χκύχλος ὁ ΑΒΓ, καὶ ἐπὶ τὴς πὲριφὲρείαβῤ 
ἀὐτοῦ εἰλήφϑω δύο τυχόντα σημεῖα τὰ Α ΒΒ. λέγω 
ὅτι ἡ ἀπὸ τοῦ «4 ἐπὶ τὸ Β ἐπίξευγνυμένη, ἐὐθεῖα 
ἐντὸς πεσεῖται τοῦ κύχλου: 

᾿ Μὴ γάρ , ἀλλ εἰ δυνατόν, πιπτέτω ἐχτὸς ὡς ἡ 
4ΕΒ, καὶ εἰλήφϑω τὸ χέντρον τοῦ 487 κύχλου, 
καὶ ἐστὼ τὸ 4, καὶ ἐπεζεύχϑωσαν αἱ 4.44 48, καὶ 
διήχϑω ἡ 4ΖΕ. 

Καὶ ἐπεὶ ἢ ἴσῃ ἐστὶν ἡ 44 τῇ 48, ἔση ἄρα καὺ 
γωνία ἡ ὑπὸ 44 τῇ ὑπὸ 48. χαὺ ἐπεὶ τριγώ- 
γου τοῦ 44Ε μία πλευρὰ προῤεκβέβληταὶ ἡ 488: 
μείξων᾽ ἄρα ἢ ὑπὸ ΔῈΒ γωνία τῆς ὑπὸ 441, Ἴση, 
- δὲ ἡ ὑπὸ 4.444 τῇ ὑπὸ 488: μείζων ἄρα ἡ ὑπὸ 
4Ε8 τῆς ὑπὸ 48, Ὑπὸ δὲ τὴν μείζονα γωνίαν 

ἡ μείζων πλεῦρὰ ὑποτείνει μείζων ἄρα ἡ 48 τῆς 
»" Ἴδη δὲ ἡ 48 τῇ 4Ζ. μείζων ἄρα ἢ 42 τῆς 
48, ὴ ἐλάϊτων τῆς μείζονος, ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον 
Οὐχ ἄρα ἡ ἀπὸ τοῦ 4 ἐπὶ τὸ Β ἐπιζευγνυμένη εὖ« 
ϑεῖα ἐχϊὸς πεσεῖται τοῦ κύχλου. “Ομοίως δὴ δείξο- 
μὲν, ὅτι οὐδὲ ἐπὶ αὐτῆς τῆς πὲριφερείας: ἐντὸς ἄρα. 


᾿ξὰν ἄρα κύκλου ἐπὶ τῆς περιφερείας ληφϑῆῇ. 


δύο Τυχόντα σημέξα, ἢ ἐπὶ τὰ σημεῖα ἐπιζευγνυμένη 
εὐθεῖα ἐντὸς πεσεῖται τοῦ κύκλου: ὅπερ ἔδει δεῖξον: 


Ἑΐφ. 2. 


68 ΕΥ̓ΚΑΕΙΔΟΥ 


Πρότασις γ. 

Ἐὰν ἐν κύκλῳ εὐθεῖά τις διὰ τοῦ χέν- 8, 
τρου εὐθεῖαν τινὰ μὴ διὰ τοῦ κέντρου δίχα 
τέμνῃ, καὶ πρὸς ὀρϑὰς αὐτὴν τέμνειν καὶ ἐὰν 
πρὸς ὀρϑὰς αὐτὴν τέμνῃ, καὶ δίχα αὐτὴν 
τέμνει, , 

Ἔστω κύκλος ὃ ΑΒΓ, καὶ ἐν αὐτῷ εὐϑεῖά τις κιρ. 8. 
διὰ τὸῦ χέντρου ἡ [4 εὐϑεῖάν τινα μὴ διὰ τοῦ κέν- 
τρου τὴν 418 δίχα τεμνέτω κατὰ τὸ Ζ σημεῖον: λέγω. 
ὅτι καὶ πρὸς ὀρϑὰς αὐτὴν τέμνει, 

Εἰλήφϑω γὰρ τὸ κέντρον τοῦ 4181 κύκλου, καὶ 
ἔστω τὸ Ε, καὶ ἐπεζεύχϑωσαν αὗ ἘΑ͂ ΕΒ. 

. Καὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἡ 412 τῇ ΖΒ, κοινὴ δὲ ἣ 
,. ΖΕ, δύο δὴ δυσὶν ἴσαν εἰσὶ, καὶ βώσις ἡ ΒΑ 
βάσεν τῇ ἘΒ ἴση, γωνία ἄρα ἡ ὑπὸ 4ΖΕ γωνίᾳ 
τῇ ὑπὸ ΕΖΒ8 ἴση ἐστίν, Ὅταν δὲ εὐθεῖα ἐπὶ 
εὐθεῖαν σταϑεῖσα τὰς ἐφεξῆς γωνίας ἔσας ἀλλήλαις 
ποιῇν, ὀρϑὴ ἑκατέρα τῶν ἴσων γωνιῶν ἐστίν» ὀρϑὴ 
ἄρα ἐστὶν ἑκατέρα τῶν ὑπὸ 42ΖΕ ΒΖΕ, Ἢ 74 ἄρα 
διὰ τοῦ κέντρου οὖσα τὴν 448 μὴ διὰ τοῦ κέντρου 
οὖσαν δίχα τέμνουσα, καὶ πρὸς ὀρϑὰς αὐτὴν τέμνεϊξ 

᾿Αλλὰ δὴ καὶ ἡ Γ4 τὴν (18 πρὸς ὀρϑὰς τεμ- 
ψέτω" λέγω ὅτι καὶ δίχα αὐτὴν τέμνειν, τοῦτ᾽ ἔστιν, 
ὅτε ἴση ἐστὶν ἡ 42 τὴ ΖΒ. 

Τῶν γὰρ αὐτῶν κατασχευασϑέντων, ἐπεὶ ἔση 
ἐστὶν ἡ ἙΑ͂ τῇ ΕΒ, ἴση ἐστὶ καὶ γωνία ἡ ὑπὸ Ε4Ζ 
τῇ ὑπὸ ΕΒΖ. ᾿Εστὶ δὲ καὶ ὀρϑὴ ἡ ὑπὸ 4ΖΕ ὀρϑῇ 
τῇ ὑπὸ ΒΖΕ ἴση: δύο ἄρα τρίγωνά ἐστὶ τὰ ΕΑΖ 
ΕΖΒ τὰς δύο γωνίας δυσὶ γωνίαις ἔσας ἔχοντα, 
καὶ μίαν πλευρὰν μιᾷ πλευρᾷ ἴσην, χοινὴν αὐτῶν 
τὴν ΕΖ, ὑποτείναυσαν ὑπὸ μίαν τῶν ἔσων γωνιῶν. 
καὶ τὰς λοιπὰς ἄρα πλευρὰς ταῖς λοιπαῖς πλευραϊῷ 

ἴσας ἕξεν ἔση ἄρα ἡ 42 τῇ ΒΖ. 


ΣΤΟΙΧΕΙΩΝ ΤΡΙΤΟΝ. Π|. β9 


᾿ς Ἐὰν ὅρα ἐν κύχλῳ . «« καὶ τὼ ἑξῆς ὡς ἣν τῇ προτά- 
σεν... ὅπερ. ἔδεε δεῖξαι. . 


Πράτασις ἅ' 

Ἐὰν ἐν κύκλῳ δύο εὐθεῖαι τέμνωσιν Δ, 
ἀλλήλας, μὴ διὰ τοῦ κέντρον οὖσαι" οὐ τέ- 
μνουσιν ἀλλήλας δίχα... 

Ἔστω κύχλος ὁ ΑΒΓΔ, καὶ ἐν αὐτῷ δύο εὖ- Σίφ. 4, 
ϑεῖαι αἱ ΑΙ Β4 τεμνέτωσαν ἀλλήλας κατὰ τὸ Ε 
σημεῖον, μὴ δία τοῦ κέντρου οὖσαν λέγω ὅτε οὗ 
τέμνουσιν ἀλλήλας δίχα. 

Εἰ γὰρ δυνατόν, τεμνέτωσαν ἀλλήλας δίχα, ἄσπε 
ἴσην εἶναι τὴν μὲν 4Ε τῇ ΕΓ, τὴν δὲ ΒΕ τῇ Ε4- 
καὶ εἰλήφϑω τὸ κέντρον τοῦ ΑΒΙΓά κύκλου, καὶ 
ἔστω τὸ Ζ, καὶ ἐπεξεύχϑω ἡ ΖΕ. 

Ἐπεὶ οὖν εὐθεῖά τις διὰ τοῦ κέντρου ἡ ΖΕ εὖ- 
ϑεῖάν σινὰ μὴ διὰ τοῦ κέντρου τὴν 41 δίχα τέμνει, 
χαὶ πρὸς ὀρθὰς αὐτὴν τέμνει. ὀρϑὴ ἄρα ἐστὶν ἡ 
ὑπὸ ΖΕΑ. Πάλωι, ἐπεὶ εὐθεῖά τις ἡ ΖΕ εὐϑεῖών 
τινα τὴν Β4 μὴ διὰ τοῦ χέντρου δίχα τέμνει, καὶ 
πρὸς ἀρϑὰς αὐτὴν τέμνει: ὀρθὴ ἄρα ἡ ὑπὰ ΖΕΒ. 
ἸΕδείχγϑη δὲ καὶ ἡ ὑπὰ ΖΕΑ͂ ὀρϑή: ἴση ἄρα ἡ ὑπὸ 
ΖΕΑάΑ τῇ ὑπὸ ΖΕΒ, ἡ ἐλάττων τῇ μείζονν, ὅπερ 
ἐσεὶν ἀδύτλκτον, Οὐκ ἄρα αἱ ΑΙ Βά τέμνουαιν 
ἀλλήλας δίχα. 

Ἐὰν ἄρα ἐν κύχλῳ “44 καὶ τὰ ἑξῆς ὡς ἐν «τῇ προτό-- 
σι... ὅπερ ὄὅδει δεῖξαι. 


Ὡρόταρσιᾳ « 
Ἐὰν δύο κύκλου τέμνωσιν ἀλλήλους, οὐχ δ, 
ἔαται αὐτῶν τὸ αὐτὰ κέντρον, 
Δύο γὰρ κύχλον οἱ ΑΒΙ' ΓΔ τεμνέτωσαν ἀλ- Εὶφ. 5. 
λήλους κατὰ τὰ Βὶ Τ' σημεῖα λέγω ὅτι σὺκ ἔσται 
“αὐτῶν τὸ αὐτὸ κέντρον. 


τη. ΕΥ̓ΚΑΕΙΔΟΥ 


Ἐΐ γὰρ δυνατόν, ἔστω τὸ Ε, καὶ ἐπεξεύχϑω ἡ 
ΕἼΣ, καὶ δεήχϑω ἡ ΕΖΗ ὡς ἔτυχε, τ 

Καὶ ἐπεὶ τὸ Ε σημεῖον χέντρον ἐστὶ τοῦ ΑΒΓ 
χύχλου, ἴση ἐστὶν ἧς ΕΠ' τῇ ΕΖ, 'Πάλιν, ἐπεὶ τὸ Ε 
σημεῖον κέντρον ἐστὶ τοῦ ΓΔΗ͂ κύκλου, ἴση ἐστὶν ἡ 
ΓΕ τῇ ΕΗ: ἐδείχϑη δὲ ἡ ΕΤ᾽ καὶ τῇ ΕΖΙ ἴση" καὺ 
ἡ ΕΖ ἄρα τῇ ΕῊ ἐστὶν ἴση, ἡ ἐλάσσων τῇ μείζονι, 
ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον, Οὐκ ἄρα τὸ Εἰ σημεῖον χέν- 
τρον ἐστὶ τῶν Α͂ΒΙ᾽ ΓΔ κύκλων, 


"βὰν ἃ ἀρὰ δύο κύχλοι ...ὁ καὶ τὰ ἑξῆς ὡς ἕν τῇ προς 


'τάσει .,. ὅπερ ἔδεν δεῖξαι. 


ι πρότασις ς-: 


Ἐὰν δύο χύχλοι ἐφάπτωνται ἀλλήλων, 
οὐχ ἔσται αὐτῶν τὸ αὐτὸ χέντρον. 

40ο γὰρ κύχλοι οἱ 481 [48Ε ἐφαπτέσϑωσαν 
ἀλλήλων κατὰ τὸ 1΄ φημεῖογ: λέγω ὕτι οὐχ ἔσται 
αὐτῶν τὸ αὐτὸ χέντρογε 

Εἰ γὰρ δυνατόν, ἔστω τὴ Ζ, καὶ ἐπεξεύχϑω ἤ 
Ζ1, καὶ διήχϑω ὡς ἔτυχεν ἡ ΖΕ, 

Ἐπεὶ οὖν τὸ Ζ σημεῖον κέντρον ἐστὰ τοῦ .4}81' 
κύκλου, ἴση ἐστὶν ἡ ΖΙ᾽ τῇ ΒΖ, Πάλιν, ἐπεὶ τὸ Ζ 
σημεῖον κέντρον ἐστὶ τοῦ ΓΔΕ κύχλου, ἴση ἐστὶν ἡ Ζ1' 
τῇ ΖΕ. -᾿Εδείχϑη δὲ καὶ ἡ Ζ1' τῇ 28 ἴση: καὶ ἡ 
ΖΕ ἄρα τῇ Ζ8 ἴση ἐστὶν, ἡ ἐλάττων τῇ μείζονι͵ 
ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον. Οὐκ ἄρα τὸ Ζ σημεῖον κέν- 
τρον ἐστὶ τῶν ΑΒΓ 1.4 κύχλων. 

Ἐὰν ἄρα δύο χύχλου ..ς καὶ τὰ ἑξῆς ὡς ὲν τῇ προ- 
τάσε; ... ὅπερ ἔδεν δεῖξαι, 


Πρότασις ζ΄. 
Ἐὰν κύκλου ἐπὶ τῆς διαμέτρου ληφϑῇὴ 
τι σημεῖον, ὃ μή ἐστι κέντρον τοῦ κύχλου, 
ἀπὸ δὲ τοῦ σημείου πρὰς τὸν χάκλον προς- 


Τὶρ. 6 


- ον αι, 
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πίπτωσεν εὐϑθϑεῖαίς τεῦες" μεγίστη μέν ἐστεν, 
ἐφ᾽ ἧς τὸ χέντρον, ἐλαχίρτη δὲ ἡ λοιπή: τῶν 
δὲ ἄλλων ἀεὶ ἡ ἔγγιον τῆς διὰ τοῦ κέντρου 
τῆς ἀπώτερον μείζων ἐστί: δύο δὲ μόνον 
εὐθεῖαι ἴσας ἀπὸ τοῦ αὐτοῦ σημείου προς- 
πεσοῦνται πρὸς τὸν χύκλον, ἐφ ἑχάτερα 
. τῆς ἐλαχίστης. 

Ἔστω κύχλος ὃ 484, διάμετρος δὲ αὐτοῦ 
ἔστω ἡ 414, καὶ ἐπὶ τῆς 44 εἰλήφϑω τι σημεῖον τὸ 
Ζ, ὃ μή ἐστι κέντρον τοῦ κύχλου, κέντρον δὲ τοῦ κύχλου 
ἔστω τὸ ΕΚ, καὶ ἀπὸ τοῦ Ζ πρὸς τὸν 4814 κύκλον 
προρπιπτέτωσαν εὐϑεῖαί τινες αἱ ΖΒ ΖΙ ΖΗ: λέγω 
ὅτι μεγίστη μὲν ἐστιν ἡ ΖΩ, ἐλαχίστη δὲ ἡ Ζ4- 
τῶν δὲ ἄλλων ἡ μὲν ΖΒ τῆς ΖΙ μείζων, ἡ δὲ ΖΙ' 
τῆς ΖΗ, 

ον, ᾿Ἐπεξεύχϑωσαν γὰρ αἱ ΒΕ ΓΕ ΣΕ. 

Καὶ ἐπεὶ παντὸς τριγώνου αἱ δύο πλευραὶ τῆς 
λοιπῇς μείξονές εἰσιν. αἱ ΕΒ ΕΖ ἄρα τῆς ΒΖ μεί- 
ζονές εἰσιν. Ἴση δὲ ἡ 4 τῇ ΒΕ, αἱ ἄρα ΒΕ ΕΖ 
ἴσαι εἰσὶ τῇ “412. μείζων ἄρα ἡ 42 τῆς ΒΖ. Πάλων, 
ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἡ ΒΕ τῇ ΓῈ, κομνὴ δὲ ὴ ΖΕ, δύο δὴ 
αἱ ΒΕ ΕΖ δυσὶ ταῖς Γ Ἑ ΕΖ ἴσαι εἰσίν. ᾿4λλὰ καὶ 
γωνία ἡ ὑπὸ ΒΕΖ γωνίας τῆς ὑπὰ ΓΕΖ μείζων. 


Σιρ. ἤ. 


βάσις ἄρα ἡ ΒΖ βάσεως τῆς ΓΖ μείζων ἐστί, Διὰ 


τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ἡ ΓΖ τῆς ΖΗ μείζων ἐστίν, 
᾿ς Ἶάλιν, ἐπεὶ αἱ ΗΖ ΖΕ τῆς ΕΗ μείζονές εἶσιν, 
ἴση δὲ ἡ ΓῈ τῇ Ε4: αἱ ἄρα ΗΖ ΖΕ τῆς Ε4 μείς- 
ζονές εἰσι." Κοινὴ ἀφῃρήσϑω ἡ ΕΖ: λοιπὴ ἄρα ἡ 
ἨΖ λοιπῆς τῆς ΖΔ μείζων ἐστί, Μεγίστη μὲν ἄρα 
ἡ ΖΑ, ἐλαχίσφη δὲ ἡ Ζ4' μείζων δὲ ἡ μὲν ΖΒ τῆς 
ΖΙ, ἡ δὲ ΖΓ τῆς ΖΗ. 
“Μ“έγω ὅτι καὶ ἀπὸ τοῦ Ζ σημείου δύο μόνον ἴσαε 
εὐθεῖαι προρπεσοῦνται πρὸς τὸν Α(Β1.4 κύκλον, ἐφ᾽ 
ἑχάτερα τῆς Ζ4 ἐλαχίστης. Συνεστάτω γὰρ πρὸς τῇ 


7 ΕΥ̓ΚΑΡΙ40τΥ 


ΕΖ εὐϑεῖᾳ, καὶ τῷ πρὸς αὐτῇ σημείῳ τῷ Ε, τῇ ὑπὸ 
ἨΞΕΖ γωνίᾳ ἴαη ἡ ὑπὰ ΖΕΘ, καὶ ἐπεζεύχϑω ἡ ΖΘ. 
Ἐπεὶ οὖν ἴαη ἐστὶν ἡ ΗΕ τῇ ΕΘ, κρινὴ δὲ ἡ ΕΖ, 


δύα δὴ αἱ ΜΕ ΕΖ δυσὶ ταῖς ΘΕ ΕΖ ἴσαι εἰσὶ, καὶ. 


γωνία ἡ ὑπὸ ΗΕΖ γωνίᾳ τῇ ὑπὰ ΘΕΖ ἴαη: βάσις 


ἄρα ἡ ΖΗ βάσες τῇ ΖΘ ἴση ἐστίν, “έγῳ δὴ ὅτε τῇ 
ΖΗ ἄλλη ἴση οὐ προςπεσεῖται πρὸς τὸν κύκλον ἀπὸ 
τοῦ Ζ σημείου, Εἰ γὰρ δυνατόν, προςπιπτέτω ἡ ΖΚ, 
Καὶ ἐπεὶ ἢ ΖΚ τῇ ΖΗ ἴσῃ ἐστὶν, ἀλλὰ καὶ ῇ 
ΖΘ τῇ ΖΗ: καὶ ἡ ΖΚ ἄρα τῇ ΘΖ ἐστὶν ἴση, ἡ ἔγ- 
γιον τῆς διὰ τοῦ κέντρου τῇ ἀπώτερον, ὅπερ ἀδύνα- 
τον. Οὖὺχ ἄρᾳ ἀπὸ τοῦ Ζ σημείου ἑτέρα τις ἡροςπεσεῖτ 
ται πρὸς τὸν χύχλον ἴσῃ τῇ ΗΖ: μία ἄρᾳ μόνῃ. 

βὰν ἄρα κύκλον - -. καὶ τὰ ἑξῆς ἃς ἐν τῇ προτάσει, «1 
ὅπερ ἔδει δεῖξαι. β " 

β τς Πρότασῃς ἡ. 

Ἐὰν κύχλου ληφϑῇ τι σημεῖον ἐκτὸς, 
ἀπὸ δὲ τοῦ σημείου πρὸς τὸν κύχλον διαχ- 
ϑῶσιν͵ εὐθεῖαί τινες, ὧν μία μὲν διὰ τοῦ 
κέντρου, αἷἱ δὲ λοιπαὶ ὡς ἔτυχε: μεγίστη μέν 
ἐστιν ἡ δεὰ τοῦ χέντρου, ἐλαχίστη δὲ ἡ με- 
ταξὺ τοῦ τε σημείου καὶ τῆς διαμέτρου" τῶν 
δὲ ἄλλων, τῶν μὲν πρὸς τὴν κοίλην περιφέ- 
ρειαν προςπιπτουσῶν ἀεὶ ἡ ἔγγιον τῆς διὰ 
τοῦ κέντρου τῆς ἀπώτερον μείξων ἐστί 
- τῶν δὲ πρὸς τὴν χυρτὴν περιφέρειαν προς- 
πιπτουσῶν εὐθειῶν, ἀεὶ ἡ ἔγγεον τῆς ἔἐλα- 
χίστης τῆς ἀπώτερόν ἐστιν ἐλάττων. 40ύο 
δὲ μόγον εὐϑεῖαινι ἔσαν ἀπὸ τοῦ σημείου 
προςπεσοῦνται πρὸς τὸν κχκύχλον, ἐφ᾽ ἔχά- 
τερα τῆς ἐλαχίστης. 

Ἴστω κύχλος ὁ 48 καὶ τὸῦ ΑΒΓΙ᾽ εἰλήφϑω 
τε σημεῖον ἐχτὸς τὸ 4, καὶ ἀπὲ αὐτοῦ διήχϑωσαν εὖ- 
ϑεῖαί τενες πρὸς τὸν κύκλον αἱ 44 4Ε 42 4{, ἔσ- 


Σίς. 8." 


“Ὦ. «ὐὑπὰὰτασασδδα σα δδι σ“πταν....ὕ.ὅ0.........ὲ .. «“.« "" 


«(ἴων . “" 


μ-...πΠΠΠΡΡ .-Ό ΡΠ 
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τω δὲ ἡ ΔΑ͂ διὰ τοῦ κέντρου: λέγω ὅτι μεγίστη μὲν 
«ἔστιν ἡ διὰ τοῦ χέντρου ἡ 4Α͂, ἐλαχίστη δὲ ἡ 48Π 


ἡ μεταξὺ τοῦ σημείου χαὶ τῆς διαμέτρου τῆς ΑΠ' 
τῶν δὲ ἄλλων, τῶν μὲν πρὸς τὴν Α4ΕΖΓ7 κοίλην περι- 
φέρειαν προςπιπτουσῶν εὐϑειῶν ἀεὶ ἡ ἔγγιον τῆς 
διὰ τοῦ κέντρου τῆς ἀπώτερον μείζων ἔσται, ἡ μὲν 
4Ε τῆς 42, ἡ δὲ 42 τῆς 41, τῶν δὲ πρὸς τὴν 
ΘΑΚΗ κυρτὴν περιφέρειαν προςπιπτουσῶν εὖ- 
ϑειῶν ἀεὶ ἡ ἔγγιον τῆς 4Π ἐλαχίστης ἐλάττων ἐστὶ 
τῆς ἀπώτεραν, ἡ μὲν 4Κ τῆς ΔΑ͂, ἡ δὲ 4.41 τῆς 460. 


Εἰλήφϑω γὰρ τὸ κέντρον τοῦ ΑΒΙ' κύχλου, καὶ 
ἔστω τὸ Μ' καὶ ἐπεξεύχϑωσαν αἱ ΜῈ ΜΖ ΜΓ ΜΚ 
ΜΑ ΖΚ. 


Καὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἡ 4Μ τῇ ΕἸἼΜ, κοινὴ προς- 
χείσϑω ἡ ΜἨ.: ἡ ἄρα “414 ἴση ἐστὶ ταῖς ΕΜ ΜῈ. 


᾿ “4λλ᾿ αἱ ΕΜ Μά τῆς ΕΔ μείξονές εἰσι. καὶ ἢ «44 


ἄρα τῆς Ε4 μείξων ἐστί. Πάλιν, ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἡ 
ΕΜ τῇ ΖΜ, κοινὴ προρκείσϑω ἡ Μά, αἱ ΕΜ Μά 
ἄρα ταῖς ΖΜ Μά ἴσαι εἰσὶ, καὺ γωνία ἡ ὑπὸ ΕΜΔ 
γωνίας τῆς ὑπὸ ΖΜΖ4 μείζων ἐστίί Βάσις ἄρα ἡ 


.Ε4 βάσεως τῆς Ζ4 μείζων ἐστίν. Ὁμοίως δὴ δείξο- 


μεν, ὅτι καὶ ἡ Ζά τῆς 14 μείζων ἐστί: μεγίστη μὲν 
ἄρα ἡ 44, μείζων δὲ ἡ μὲν 4Ε τῆς 42, ἡ δὲ 4Ζ 
τῆς 41: 

Καὶ ἐπεὶ αἱ ΜΚ Κά τῆς ΜΗΔ μείξονές εἶσιν, 
ἴση δέ ἡ ΜΗ τῇ ΜΚ, λριπὴ ἄρα ἡ ΚΑ λοιπῆς τῆς 
ΗΔ μείζων ἐστίν: ὥςτε χαὶ ἢ ΔΗ τῆς ΔΚ ἐλάσσων 
ἐστὶν. Καὶ ἐπεὶ τριγώνον τοῦ 44 ἐπὶ μιῶς τῶν 
πλευρῶν τῆς Μ4, δύα εὐϑεῖαε ἐντὸς συνεστάϑησαν, 
αἱ ΜΚ ΚΖ4, αἱ ἄρα ΜΚ Κα τῶν ΜΑ 44 ἐλάτ- 


-τονές εἰσιν: ὧν ἔατιν ἴση ἡ ΜΚ τῇ ΜΑ͂. λοιπὴ ἄρα 


ἡ ΔΚ λοιπῆς τῆς ΔΑ ἐλάττων ἐατίν, Ὁμοίως δὴ 
δείξομᾷν, ὅτε καὶ ἡ 4.44 τῆς 4Θ ἐλάττων ἐστίν' ἐλα- 


Δ ᾿ ΕΥ̓ΚΑΞΙΔΟΥ͂ 


χίστη μὲν ἄρα ἡ ΔΉ, ἐλάττων δὲ ἡ μὲν 4Κ τῆς 
44 ἡ δὲ 44, τῆς 40, 

“έγω ὅτι καὶ δύο μόνον ἴσαι εὐθεῖαι ἀπὸ τοῦ 
4 σημείου προςπεσοῦνται πρὸς τὸν κύκλον, ἐφ᾽ ἑκάτερα 
τῆς ΔΗ ἐλαχίστης: «Συνεστάτω πρὸς τῇ Μά εὐ- 
ϑείᾳ, καὶ τῷ πρὸς αὐτῇ σημείῳ τῷ Μ, τῇ ὑπὸ ΚΜΔ 
γωνίᾳ. ἔση γωνία ἡ ὑπὸ 4Μ8Β, καὶ ἐπεζεύχϑω ἡ 
48, Καὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἡ ΜΚ τῇ ΜΒ, κοινὴ δὲ 
“ ΜΖ, δύο δὴ αἱ ΚΜ Μά δυσὶ ταῖς ΒΜ 4 ἴσαε 


εἰσὶν, ἑκατέρα ἑχατέρᾳ, καὶ γωνία ἡ ὑπὸ ΚΜ γω- 


νίᾳ τῇ ὑπὸ ΒΙΜ4 ἴση: βάσις ἄρα ἡ 4Κ βάσει τῇ 
48 ἴση ἐστί. -ξγω δὴ ὃτι τῇ 4Κὶ εὐϑεῖς ἄλλη 
ἴση οὗ προςπεσεῖται πρὸς τὸν κύχλον ἀπὸ τοῦ 4 ση- 
μείου. Εἰ γὰρ δυνατόν, προςπιπτέτω, καὶ ἔστω ἡ 
4Ν. ᾿Ἐπεὶ οὖν ἡ 4Κ τῇ 4Ν ἐστὶν ἴση, ἀλλ ἡ 4Κ 
τῇ 48. ἐστὶν ἴση: καὶ ἡ 48Β ἄρα τῇ 4Ν ἴση ἐστὶν, 
ἡ ἔγγιον τῆς ΔΗ͂ ἐλαχίστης τῇ ἀπώτερον, ὅπερ ἀδύ- 
γατον, Οὐκ ἄρα πλείους ἢ δύο εὐϑεῖαν ἴσαι πρὸς τὸν 
ΑΒΓ κύχλον ἀπὸ τοῦ 4 σημείου ἐφ᾽ ἑκάτερα τῆς 
“ΖΗ ἐλαχίστης προςπεσοῦνται. 
"Ἐὰν ἄρα κύχλου. “9. καὶ τὼ ἑξῆς ὡς ἐν τὶ χ προτάσει. 


ὕπερ ἔδει δεῖξαι, 
Πρότασις σ5'. 


Ἐὰν κύχλου ληφϑῇ τι σημεῖον ἐντὸς, 


ἀπὸ δὲ τοῦ σημείον πρὸς τὸν κύκλον προς- 
πίπτωσιν πλείους ἢ δύο ἔσαν εὐθεῖαι" τὸ 
ληφϑὲν σημεῖον χέντρον ἐστὶ τοῦ χύκλον. 
Ἔστω χύχλος ὁ Α͂ΒΙ᾽, ἐντὸς δὲ αὐτοῦ σημεῖον. 
τὸ 4, καὶ ἀπὸ τοῦ 4 πρὸς τὸν 418 1' χύκλον προρπιπτέ- 
τωσαν πλείους ἢ δύο ἴσαι εὐϑεῖαε, αἱ 44 48Β 4’ λέγω 
ὅτι τὸ 4 σημεῖον’ κέντρον ἐστὶ τοῦ 4187 κύκλου. 
᾿ξαπεζεύχϑωσαν γὰρ αἱ 48 ΒΙ, καὺ τετμήσϑω- 
σαν δίχα κατὰ τὰ Εἰ Ζ σημεῖα, καὶ ἐπιζευχϑεῖσαν 
αἱ Ε4 Ζ4 διήχϑωσαν ἐπὶ τὰ Ἡ Καὶ Θ .1 σημεῖα. 


ΕΓρ. 9. 


----- - - 
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Ἐπεὶ οὖν ἴση ἐστὶν ἡ ΑΕ τῇ ΕΒ, κοινὴ δὲ 
ἢ ἘΕ4-: δύο δὴ αἱ 148 4 δυσὶ ταῖς ΒΕ Ε4 ἴσαι 
εἰσί καὶ βάσις ἡ 44 βάσει τῇ 418 ἴση ἐστί: γωνία 
ἄρα ἡ ὑπὸ 414 γωνίᾳ τῇ ὑπὸ ΒΕΔ ἴση ἐστίν: ὁρ- 
ϑὴ.- ἄρα ἑκατέρα τῶν ὑπὸ ΑΕΔ ΒΕΔ γωνιῶν: ἡ 


ΗΚ ἄρα τὴν 418 τέμνει δίχα καὶ πρὸς ὀρθὰς. Καὶ 


ἐπεὶ, ἐὰν ἔν χύχλῳ τις εὐθεῖα εὐθεῖάν τινα δίχα τε 
καὶ πρὸς ὀρϑὰς τέμνῃ, ἐπὶ τῆς τεμνούσης ἐστὶ τὸ 
χέντρον τοῦ χύχλου: ἐπὶ τῆς ΗΚ ἄρα ἐστὶ τὸ κέντρον 
τοῦ 48ΒΓ κύχλου. Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ἐπὶ τῆς ΘΑ͂ 
ἐστὶ τὸ κέντρον τοῦ ΑΒΓ κύχλου. Καὶ οὐδὲν ἕτε- 
ρον κοινὸν ἔγουσιν αἱ ἨΚ ΘΑ͂ εὐθεῖαι, ἢ τὸ 4 ση- 
μεῖον. τὸ 4 ἄρα σημεῖον χέντρον ἐστὶ τοῦ Α͂ΒΙ' χύ- 
χλου. 
᾽Εὰν ἄρα χύχλου .. . καὶ τὰ ἑξῆς ὡς ἐν εῇ προτάσει. 

ὅπερ ὅδει δεῖξαι, ἣ 


πρότασις ᾿ς 


Κύκλος χύχκλον οὐ τέμνειν χατὰ πλείονα 


σημεῖα ἢ δύο, 
Εἰ γὰρ δυνατόν, κύκλος ὃ 487 χύχλον τὸν 4ΕΖ ΓΝ 40. 


τεμνέτω κατὰ πλείονα σημεῖα ἢ δύο, τὰ ΒῊ Ζ Θ, 
χαὶ ἐπιζευχϑεῖσαι αἱ ΒΘ ΒΗ͂ δίχα τετμήσϑωσαν χα- 
τὰ τὰ Καὶ Α σημεῖα: καὶ ἀπὸ τῶν Καὶ 4 ταῖς ΒΘ 
ΒΗ πρὸς ὀρϑὰς ἀχϑεῖσαι αἱ Κα ' ΑΤ διήχϑωσαν 
ἐπὶ τὰ 4 Εὶ σημεῖα. 

᾿Επεὶ οὖν ἐν χύχλῳ τῷ ΑΒΓ εὐθεῖά, τις ἡ 4 
εὐθεῖαν τινα τὴν Β ϑ δίχα καὶ πρὸς ὀρϑὰς τέμ- 
γεῖ, ἐπὶ τῆς 411 ἄρα ἐστὶ τὸ χέντρον τοῦ Α48ΒΓ 
κύχλου, Πάλιν, ἐπεὶ ἔν χύχλῳ τῷ αὐτῷ τῷ ΑΒ 
εὐθεῖά τις ἡ ΝΞ εὐθεῖαν τινα τὴν ΒΗ δίχα χαὶὲ 
πρὸς ὀρϑὰς τέμγει, ἐπὺ τῆς ΝΙ͂ ἄρα τὸ κέντρον ἐστὶ 
τοῦ 48 κύκλου. ᾿Εδείχϑη δὲ καὶ ἐπὶ τῆς Α1, καὶ 
κατ᾿ οὐδὲν συμβάλλουσιν αἱ ΑΓ ΝΙ͂ εὐθεῖαι ἀλλή- 


10. 
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λαις ἢ κατὰ τὸ Ο. τὸ Ο ἄρα σημεῖον κέντρον ἐστὶ 
τοῦ ΑΒΙ' κύχλου, Ὁμοίως δὴ δείξομεν, ὅτι χαὶ τοῦ 
4ΕΖ κύχλου κέντρον ἐστὲ τὸ Ὁ: δύο ἄρα κύχλων 
τεμνόντων ἀλλήλους, τῶν ΑΒΙΓ 4ΕΖ, τὸ αὐτό ἔστι 
κέντρον τὸ Ο, ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον. 

Οὐκ ἄρα κύχλος κύχλον τέμνεν ᾿, « καὶ τὰ ξξῆς ὡς 
ἐν τῇ προτάσει... ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


πρότασις τά, 
ἐὼν δύο κύκλοι ἐφάπτωνταε ἀλλήλων 
ἐντὸς, καὶ ληφϑῇ αὐτῶν τὰ κέντρα" ἡ ἐπὶ 
᾿ [ὲ , “Ὡ ’ 5 “Ψ 3 
τὰ χέντρα αὐτῶν ἐπιζευγνυμένη εὐϑεῖα ἔἐκ- 
βαλλομένη ἐπὶ τὴν συναφὴν πεσεῖται τῶν 
χύχλων. 


Δύο γὰρ κύχλοι οἱ ΑΒΙ' .4“4Ὲ ἐφαπτέσθϑωσαν Σίξ. 11. 


ἀλλήλων ἐντὸς χατὰ τὸ ΑἹ σημεῖον, καὶ εἰλήφϑω. τοῦ 
μὲν ΑΒΓΙΓ κύκλου χέντρον τὸ Ζ, τοῦ δὲ 4} τὸ Η' 
λέγω ὅτε ἢ ἀπὸ τοῦ Ζ ἐπὶ τὸ ἮἩ ἐπιζευγνυμένη εὖ- 
ϑεῖα ἐχβαλλομένη ἐπὶ τὸ 4, σημεῖον πεσεῖται. 

Μὴ γάρ, ἀλλ᾽ εἰ δυνατόν, πιπτέτω ὡς ἡ ΖΗ4Θ, 
χκαὺ ἐπεζεύχϑωσαν αἱ ΑΖ 4Η. 

Ἐπεὶ οὖν αἱ 4] ἨΖ τῆς Ζ4, τοῦτ᾽ ἔστι τῆς 
.ΖΘ, μείζονές εἶσι, ποινὴ ἀφῃρήσϑω ἡ ΖΗ: λοιπὴ 
ἄρα ἡ 44 λοιπῆς τῆς ΗΘ μείζων ἐστίν, Ἴση δὲ ἡ 
«4Η| τῇ ἨΔ: καὶ ἢ ΗΔ ἄρα τῆς ἨΘ μείζων ἐστὶν, 
ἡ ἐλάττων τῆς μείζονος, ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον. Οὔκ 
ἄρα ἡ ἀπὸ τοῦ Ζ ἐπὶ τὸ ΤῈ ἐπιξευγνυμένη εὐϑεῖα 
.ἐχτὸς τῆς κατὰ τὸ 4 συναφῆς πεσεῖται: κατὰ τὸ Α͂ 
ἄρα ἐπὶ τὴν συναφὴν πεσεῖται. 

᾿Εὰν ἄρα δύο κύχλοι. .. καὶ τὰ ἑξῆς ὡς ἐν τῇ προ- 
τάσει. «. ὕπερ ἔδει δεῖξαι, 


οἰ 


11. 


-.--- ἃ , 
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Πρότασις «ι. 

᾿Ἐὲὰν δύο χύχλοι ἐφάπτωταν ἀλλήλων 42, 
ἐχτὸς, ἡ ἐπὶ τὰ κέντρα αὐτῶν ἐπιξευγνυ- 
μένη εὐθεῖα διὰ τῆς ἐπαφῆς ἐλεύσεται, 

Δύο γὰρ κύκλοι οἱ 481 .44Ὲ ἐφαπτέσθωσαν ΣΕ. 12. 
ἀλλήλων ἐκτὸς κατὰ τὸ ΑἹ σημεῖον, καὶ εἰλήφϑω 
τοῦ μὲν 4817΄ κύκλου κέντρον τὸ Ζ, τοῦ δὲ 448 
τὸ Η: λέγω ὅτι ἡ ἀπὸ τοῦ Ζ ἐπὶ τὸ Ἡ ἐπιξευγνυ- 
μέγη εὐθεῖα διὰ τῆς κατὰ τὸ 4, ἐπαφῆς ἐλεύσεται. 

Μὴ γάρ, ἀλλ᾽ εἰ δυνατόν, ἐρχέσϑω ὡς ἡ ΖΓΆΗ, 
καὶ ἐπεζεύχϑωσαν αἱ 4Ζ 4Η. 


᾿Επεὶ οὖν τὸ Ζ σημεῖον κέντρον ἐστὶ τοῦ ΑΒΓ 
κύχλου, ἴση ἐστὶν ἡ ΖΑ͂ τῇ ΖΙ. Πάλιν, ἐπεὶ τὸ 
σημεῖον κέντρον ἐστὶ τοῦ 4441 κύχλου, ἴση ἐστὶν ἡ 
ΜΗ τῇ ΗΔ4. ᾿Εδείχϑη δὲ καὶ ἡ ΖΑ͂ τῇ ΖΓ ἴση» αἱ 
ἄρα ΖΑ͂ 4Ἡ ταῖς ΖΙ᾽ 4Ὴ ἴσαν εἰσίν: ὥςτε ὅλη ἡ ΖΗ 
τῶν ΖΑ͂ 4} μείζων ἐστίν, ᾿Δλλὰ καὶ ἐλάττων, ὅπερ 
ἀδύνατον. Οὐχ ἄρα. ἡ ἀπὸ τοῦ Ζ ἐπὶ τὸ Η ἐπιζευ- 
γγυμένη εὐθεῖα διὰ τῆς κατὰ τὸ 4 ἐπαφῆς οὐκ 
ἐλεύσεται" δὲ αὐτῆς ἄρα. 

᾿Εὰν ἄρα δύο κύκλου . ν. καὶ τὰ ἑξῆς ὡς ἐν τῇ προ: 
τάσει... ὕπερ ἔδει δεῖξαι, 


πρότασις ιγ. 
Κύχλος κύχλου οὐκ ἐφάπτεται κατὰ 43, 
πλείονα σημεῖα ἢ ἕν, ἐάν τε ἐντὸς ἐάν τὲ 
ἐχτὸς ἐφάπτηται 


Εἰ γὰρ δυνατόν, κύκλος ὃ 4ΒΓΜ κύχλου τοῦ Μὲ. 13, 
ἘΒΖΖ ἐφαπτέσϑω πρότερον ἐντὸς κατὰ πλείονα ση- 
μεῖα ἢ ἕν, τὰ Β 4. 

Καὶ εἰλήφϑω τοῦ μὲν 484 κύκλου κέντρον 
τὸ Η: τοῦ δὲ ἘΒΖΖά τὸ Θ, 


78 .-. ΕὙΥΚΩΑΣΙ4ΖΟΥ 


Ἢ ἄρα ἀπὸ τοῦ Ἡ ἐπὶ τὸ Θ ἐπιζευγνυμένη εὖ- 
ϑεῖα ἐπὶ τὰ Βὶ 4 πεσεῖται. Πιπτέτω ὡς ἡ ΒΗΘΖΔ. 
Καὶ ἐπεὶ τὸ Ἡ σημεῖον χέντρον ἐστὴ τοῦ 484 
χύχλου, ἴση ἐστὶν ἢ ΒΗ τῇ ΗΔ: μείζων ἃ ἄρα" ἡ ΒΗ 
τῆς ΘΖ: πολλῷ ἄρα μείζων ἡ ΒΘ τῆς Θά. Πάλιν, 
ἐπεὶ τὸ Θ᾽ σημεῖον κένερον ἐστὶ τοῦ ΒΒΖΖΩ κύκλου, 
ἔση ἐστὶν ἡ ΒΘ τῇ ΘΔ: ᾿Εδείχϑη δὲ αὐτῆς καὶ 
πολλῷ μείζων, ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον; οὖκ ἄρα κύχλος 


χύχλου ἐφάπτεται ἐντὸς χατὰ πλείονὰ σημεῖα ἢ ἕν; 


“ἐγὼ δὴ ὅτε οὐδὲ ἐχτός, 

Εἰ γὰρ δυνατόν, κύκλος ὃ ΑΓᾺΑΚ κύκλου τοῦ 
484 ἐφαπτεέσϑω ἐκτὸς κατὰ πλείονα σημεζα. ἢ ἕν, 
τὰ Α͂ 1, καὶ ἐπεξζεύχγϑω ἡ 41 

Ἐπεὶ οὖν χύχλων τῶν 484 ΑΓΚ εἴληπταὶ 


᾿ “ ς ' . ᾿ ᾿ τσ , ) : ᾿ - κ΄ᾧ «ἃ 
ἐπὶ τῆς περὶ φέρείας ἑκοτέρου δύο τυχόντα σημεῖα τὰ 


Α Τ' ἣ ἄρα ἐπὶ τὰ αὐτὰ δημεῖω ἐπιζευγνυμένη 
εὐθεῖα ἐντὸς ἑκατέρου πεσεϊτοι" ἀλλὰ τοῦ μὲν 
Α8Β24Γ' ἐντὸς ἔπεσε, τοῦ δὲ ΑΓᾺΑ ἐχτὸς, ὃ ὅπὲρ ἄτο- 
πον. οὐκ ἄρα κύκλος χύχλου ἐφάπτεται ἐκτὸς κατὰ 
πλείονα σημεῖα ἢ ἕν. ᾿Εδείχϑη δὲ, ὅτε οὐδὲ ἐντός, 

Κύχλος ἄρα χύχλου ς ς καὶ τὰ ἑξῆς ὡς ἐν τῇ σρο-: 
τάσει  -. ὅπερ ἔδεὐ δεῖξαὶ; 


πρότασις «δ. 

Ἂν κύχλῳ αἱ ἔσαι εὐθεῖαι ἔσον ἀπέγου- 

δεν ἃ πὸ τοῦ κέἐντροῦυ, καὶ αἱ σον ἀπέγουσαε 
χ 


ἀπὸ ταῦ λέντρου ἔσαι ἀλλήλαις εἰσίν, 
στῶ κύχλος ὃ ΑΒ24Γ΄. καὶ ἐν ἀὐτῷ σαὶ εὖ-: 


᾿δεῖαὶ ἔστωσαν αἱ 48 ΓΖ4: λέγω ὅτι αἱ 4}8 Γ4 ἴσον 


ἀπέχουσιν ἀπὸ τοῦ ἀέντρου, 

Εἰλήφϑω γὰρ τὸ κέντρον τοῦ ΑΒΔ4Τ' κύκλου, 
καὶ ἔσέτω τὸ Ε΄, χαὶ ἀπὸ τοῦ Ε ἐπὶ τὰς ΑΔΒ ΓΖά κά- 
ϑετοὶ ἤχϑωσαν αἱ ΕΖ ΕΗ, καὶ ἐπεξεύχϑωσαν αἱ 


ΜΕ ΤΕ 


᾿) 


Φ 
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Ἐπεὶ οὖν εὐθεῖά τις διὰ τοῦ κέντρου ἡ ΕΖ εὖ- 
ϑεῖών τινα μὴ διὰ τοῦ χέντρου τὴν 48 πρὸς ὀρϑὰς 
τέμνει, χαὶ δίχα αὐτὴν τέμνει. Ἴση ἄρα ἡ ἡ .4Ζ τῇ 
ΖΒ. διπλῆ ἄρα ἡ 48 τῆς 4Ζ. Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ 
χαὶ ἡ ΓΖ4 τῆς ΓΗ ἐστὶ διπλῆ, καὶ ἔστιν ἴση ἡ 48 
τῇ 14: ἴση ἄρα καὶ ᾧ 4Ζ τῇ ΓΗ͂. Καὶ ἐπεὶ ἴση 


᾿ ἐστὶν ἡ 48 τῇ ΕΙΣ, ἴσον καὺ τὸ ἀπὸ τῆς 4Ε τῷ 
ἀπὸ τῆς ΕΙΓ. ᾿Αλλὰ τῷ μὲν ἀπὸ τῆς 48 ἴσα τὰ. 


ἀπὸ τῶν 42 ΖΕ, ὀρϑὴ γὰρ ἡ πρὸς τῷ Ζ γωνία 
τῷ δὲ ἀπὸ τῆς ΕΠ' ἴσα τὰ ἀπὸ τῶν ΕΗ Η1, ὀρϑὴ 


γὰρ ἡ πρὸς τῷ Ἡ γωνία" τὰ ἄρα. ἀπὸ τῶν 42 ΖΕ 


ἔσά ἐστὶ τοῖς ἀπὸ τῶν ΓΗ ἨΕΞ, ὧν τὸ ἀπὸ τῆς 4Ζ 
ἔσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆς ΓΗ, ἴση γάρ ἐστὶν ἡ 4Ζ τῇ 
ΓΗ͂. λοιπὸν ἄρα τὸ ἀπὸ τῆς ΖΕ λοὶπῷ τῷ ἀπὸ τῆς 
ἙῊ ἴσον ἐστὶν, ἴδη ἄρα ἡ ΖΕ τῇ ΕΗ, Ἔν δὲ κύ- 
κλῳ ἴσον ἀπέχειν ἀπὸ τοῦ Χέντρου εὐθέξῖαι λέγονταί, 
ὅταν αἱ ἀπὸ τοῦ κέντρου ἐπὶ αὐτὰς κάϑετοι ἀγόμεναὶ 
ἴσαν ὦσιν: αἱ ἄρα 418 Γ4 ἴσον ἀπέχουσιν ἀπὸ τοῦ 
κέντρου, 

᾿Δλλὰ δὴ αἱ 48Β Γ4 εὐϑεῖαι ἴσον ἀπεχέξωσαν 
ἀπὸ τοῦ χέντρου, τοῦτ᾽ ἔστιν ἴση ἔστω ἡ ΕΖ τῇ ΕΒ, 
λέγω ὅτι ἴση ἐστὶ καὶ ἡ 44 τῇ Γά. 

Τῶν γὰρ αὐτῶν κατασχευασϑέντων, ὁμοίως δὴ 
δείξομεν, ὅτε διπλῇ ἔστιν ἡ μὲν 48 τῆς «42, ἡ δὲ 
Γ4ά τῆς ΓΗ. καὶ ἐπὲὶ ἴση ἐσξὲν ἢ 4 τῇ ΓΕ, ἴσον 
ἐστὶ καὶ τὸ ἀπὸ τῆς 44 τῷ ἀπὸ τῆς ΓΕ ἀλλὰ τῷ 
μὲν ἀπὸ τῆς 4}Ὲ ἴσα ἐστὶ τὰ ἀπὸ τῶν ΕΖ ΖΑ, τῷ 
δὲ ἀπὸ τῆς ΓΕ ἴσα τὰ ἀπὸ τῶν ΕῊ ΗΓ τὰ ἄρα 
ἀπὸ τῶν ΕΖ ΖΑ ἴσα ἐστὶ τοῖς ἀπὸ τῶν ΕΗ ἯΙ 
ὧν τὸ ἀπὸ τῆς ΕΖ τῷ πὸ τῆς ΕΗ ἐστὶν ἔσον, ἴση 
γὰρ ἡ ΕΖ τῇ ΕΗ: λοὶπὸν ἄρα τὸ ἀπὸ τῆς 42 λοι- 


'πῷ τῷ ἀπὸ τῆς ΓῊ ἴσον ἐστίν: ἴση ἄρὰ ἡ 42 τῇ 


ΤῊ, καὶ ἔστὲ τῆς μὲν 42 διπλῇ ἢ 48, ἕῆς δὲ ΓΗ͂ 
διπλῆ ἡ 1.4. ἴση ἄρα ἡ 48 τῇ 14. - ΄ 


80΄ ΕΥ̓ΚΗΕΙΔΟῪ 


᾿ ᾽ν χύχλῳ ἄρα αἱ ἴσαι , 4. καὶ τὰ ἑξῆς ὡᾳφᾳ ἂν τῇ 
προτάσμ... ὕπερ ἔδει δεῖξαι. 


πρότασις «ἐ 

Ἔν χκύχλῳ μεγίστη μέν ἔστιν ἣ διώμει. 415. 
τρος: τῶν δὲ ἄλλων, ἄεΣ ἡ ἔγγιον τοῦ κένο 
τρου τῆς ἀπώτερον μείξων ἐστέ, 

Ἔστω κύκλος ὃ ΑΒΓΔ, διάμετρος δὲ αὐτοῦ Εἰδ. 15. 
ἔστω ἡ «44, κέντρον δὲ τὸ ΚΕ, καὶ ἔγγιον μὲν τοῦ Εὶ 
κέντρου ἔστω ἥ ΒΙ᾽, ἀπώτερον δὲ ἡ ΖΗ- λέγω ὅτι 
μεγίστη μέν ἐστὴν ἡ «44, μείζων δὲ ἡ ΒΓ τῆς ΖΗ. 

Ἤγϑωσαν γὰρ ἀπὸ τοῦ Ε' κέντρου ἐπὶ τὰς ΒΙ' 
ΖΗ κάϑετοι αἱ ΕΘ ΕΚ. αὶ ἐπεὶ ἔγγιον μὲν τοῦ 
᾿ κέντρου ἐστὶν ἡ Β΄᾽, ἀπώτερον δὲ ἡ ΖΗ͂, μείζων ἄρα 
ἡ ΕΚ τῆς ΕΘ, Κείσϑω τῇ ἘΘ ἴση ἡ ΕΑ͂, καὶ διὰ 
τοῦ «( τῇ ΕΚ πρὸς ὀδρϑὰς ἀχϑεῖσα ἣ .«.1Μ' διήχϑω 
ἔπὶ τὸ Ν, καὶ ἐπεζεύγϑωσαν αἱ ΕΜ ἘΝ ΕΖ ΕΗ. 

Καὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἡ ΕΘ ἐῇ ΔΩ͂, ἔση ἐστὶ καὶ 
ἢ ΒΓ τῇ ΜΝ. Πάλιν, ἐπεὶ ἴση ἐστὴὲν ἡ μὲν 48 τῇ 
ἘΜ. ἡ δὲ Ἐ4 τῇ ἘΝ, ἡ ἄρα “44 ταῖς ΜῈ ΕΝ 
ἴση ἐστίν. ᾿4λλ:: αἵ ΜῈ ἘΝ τῆς ΜΝ μείζονές εἶσι, 
καὶ ἡ 44 ἄρα τῆς ΜΝ μείζων ἐστίν. Ἴση δὲ ἢ 
ΜΝ τῇ 8ΒΙ, ἡ «44 ἄρα τῆς ΒΙ᾽ μείζων ἐστί, Καὶ 
ἐπεὶ δύο αἱ ΜῈ ἘΝ δυσὶ ταῖς ΖΕ ΞΗ ἴσαι εἰσὶ; 
καὶ γωνία ἡ ὑπὸ ΜΕΝ. γωνίας τῆς ὑπὸ ΖΕΗ͂ 'μεία 
ἕων ἐστί. βάσις ἄρα ἡ ΜΝ βάσεως τῆς ΖΗ μείξων 
ἐστίν, ᾿Δλλὰ ἡ ΜΝ τῇ ΒΓ ἐδείχϑη ἴση, καὶ ἢ 
ΒΓ ἄρα τῆς ΖΗ μείζων ἐστίν, Μεγίστη μὲν ἄρα ἣ 
“44 διάμετρος, μείξων δὲ ἡ ΒΓ τῆς ΖΗ, 

Ἔν κύχλῳ ἄρα μεγίστη 49. καὶ τὰ ἑξῆς ὡς ἐν τῇ προι 
τάσει . .. ὕπερ ἔδει δεῖξαι 


ΣΤΟΙΧΕΙΩΝ ΤΡΙΤΟΝ. Π, 8. 


Πρότασες ΝΜ 

Ἢ τῇ διαμέτρῳ τοῦ κύκλου πρὸς ὀρϑὰς 16 
ἀπὶ ἄχρας ἀγομένη ἐκτὸς πεσεῖται τοῦ. κύ- 
πλου, καὶ εἰς τὸν μεταξὺ τόπον τῆς τε εὖ- 
ϑείας "αὶ τῆς περιφερείας ἑτέρα εὐϑεῖα οὗ 
παρεμπεσεῖται, καὶ ἣ μὲν τοῦ ἡμικχυχλίου 
γωνία ἁπάσης ὀξείας γωνίας εὐθυγράμμου 
μείζων ἐστίν, ἡ δὲ λοιπὴ ἐλάττω». 
᾿ς Ἄστω κύχλος ὃ ΑΒΙΓ περὶ χέντρον τὸ Δ καὶ Σἰφ. 46. 
διάμετρον τὴν ΑΒ: λέγω ὅτε ἡ ἀπὸ τοῦ Α τῇ 48 
πρὸς ὀρθὰς ἀπὸ ἄχρας ἀγομένη ἐχτὸς πεσεῖται τοῦ 
κύκλου. - 

Μὴ γάρ, ἀλλ' εἰ δυνατόν, πιπτέτω ἐντὸς, ὡς ἡ 
ΑΓ, καὶ ἐπεζεύχϑω ἡ 4. 

Ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἡ 44 τῇ 4Γ, ἴση ἐστὶ καὶ γω- 
νία ἡ ὑπὸ ΔΑ͂Γ γωνίᾳ τῇ ὑπὸ 414. Ὀρϑὴ δὲ ἡ 
ὑπὸ 441, ὀρϑὴ ἄρα καὶ ἢ ὑπὸ 414. τριγώνου δὴ 
τοῦ 414 αἱ δύο γωνίαν αἱ ὑπὸ 4417 414 δυσὶν 
ὀρϑαῖς ἴσαι εἰσὶν, ὅπερ ἐστὲν ἀδύνατον, Οὖκ ἄρα ἡ 
ἀπὸ τοῦ 44 σημείου, τῇ ΒΑἅΑ͂ πρὸς ὀρϑᾶς ἀγομένη 
ἐντὸς πεσεῖται τοῦ κύχλου, Ὁμοίως δὴ δείξομεν, 
ὅτε οὐδ᾽ ἐπὶ τῆς περιφερείαρ' ἐχτὸς ἄρα. 

Πιπτέτω ὡς ἡ 48" λέγω ὅτι εἰς τὸν μεταξὺ τό-. 
πον τῆς τὲ 41} εὐθείας καὶ τῆς ΓΘΑ͂ περιφερείας 
ἑτέρα εὐθεῖα οὗ παρεμπεσεῖται., 

Εὲ γὰρ δυνατόν, παρεμπιπεέτω ὡς ἡ ΖΩ͂, κωὶ 
ἤχϑω ἀπὸ τοῦ 2 σημείου ἐπὶ τὴν ΖΑἅά κάϑετος ἡ ΔΉ. 

Καὶ ἐπεὶ ὀρθή ἐστιν ἡ ὑπὸ 4}ΠΠ4, ἐλάττων δὲ 
ὀρϑῆς ἡ ὑπὸ 4ΛΗ: μείζων ἄρα ἡ 44 τῆς 4}. "Ἴση 
δὲ ἡ Α44 τῇ 4Θ. μείζων ἄρα ἡ 4Θ0 τῆς 47, ἡ ἐλάτ- 
τῶν τῆς μείζονος, ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον, Οὐκ ἄρα εἰς 
τὸν μεταξὺ τόπον τῆς τὲ εὐθείας καὶ τῆς περιφε- 
ρείας ἑτέρα εὐϑεῖα παρεμπεσεῖται, 


»- 


[6] 


δι. ὃ. ΞΕΑὙΚΑΕΙΔΟῪ 


«Δέγω ὅτε χαὶ ἢ μὲν τοῦ ἡμικυχλίου γωνία ἡ 


περιεχομένη ὑπό τε τῆς ΒΑ εὐϑείας καὶ τῆς ΓΘΑ͂ 
περιφερείας ἁπάσης ὀξείας γωνίας εὐθϑυγράμμου «μεί- 
ξων ἐστίν, ἡ δὲ λοιπὴ ἡ περιεχομένη ὑπό τε τῆς ΓΘΑ͂ 
περιφερείας. καὶ τῆς 41 εὐθείας ἁπάσης “γωνίας 
ὀξείας εὐθυγράμμου ἐλάττων ἐστίν. 


ἘΕἶ γὰρ ἔστε τις γωνία εὐθύγραμμος μείζων μὲν. 


τῆς περιεχομένης ὑπό τε τῆς ΒΑ͂ εὐθείας καὶ ᾿τῆς 
ΓΘΑ͂ περιφερείας, ἐλάττων δὲ τῆς περιεχομένης ὑπό 
τὸ τῆς ΓΘΑ͂ περιφερείας χαὶ τῆς 4 εὐϑείας. εἰς 
τὸν μεταξὺ τόπον τῆς τε ΓΘΑ͂ περιφερείας καὶ τῆς 
ΑΕ εὐϑείας εὐθεῖα παρεμπεσεῖται, ἥτις πονήσϑε 
μείζονα μὲν τῆς περιεχαμένης ὑπό τὲ τῆς ΒΑ͂ εὖ- 
ϑείας καὶ τῆς ΓΘΑ͂ περιφερείας ὑπὸ εὐθειῶν περι- 
ἐχομένην, ἐλάττονα δὲ τῆς περιεχομένης ὑπό τε τῆς 
ΤΘΑ περιφερείας καὶ τῆς 44 εὐϑείας. Οὐ παρ- 
ἐμπίπτει δὲ οὐχ ἄρα τῆς περιεχομένηρ γωνίας ὑπό 
τε τῆς ΒΑ͂ εὐθείας καὶ τῆς ΓΘΑ͂ περιφερείας ἔσται 
μεῖζων ὀξεῖα ὑπὸ εὐθειῶν περιεχομένη. οὐδὲ μὴν 
ἐλάττων τῆς περιεχομένης ὑπὸ τὲ τῆς ΓΘΑ͂ περιφέ- 
ρείας καὶ τῆς 41 εὐϑείας: ὅπερ ἔδει δεῖξαιυ- 


Πόρισμα, 

Ἔκ δὴ τούτων φανερὸν, ὅτε ἡ τῇ διαμέτρῳ τοῦ 
κύχλου πρὸς ὀρθὰς ἀπὲ ἄχρας ἀγομένη ἐφάπτεται 
τοῦ. κύκλου: καὶ ὅτε εὐθεῖα χύχλου καϑ' ἕν μόνον 
ἐφάπτεται σημεῖον. ἐπείδηπερ καὶ ἡ κατὰ δύο αὐτῷ 
συμβάλλουσα ἐντὸς αὐτοῦ πίπτουσα ἐδείχϑη. 


Πρότασις «ζ. 
"4πὸ τοῦ δοϑέντος σημείου τοῦ δοϑἐν- 
τος κύκλου ἐφαπτομένην εὐθεῖαν γραμμὴν 
ἀγαγ εἶἕν, 


417. 
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Ἔστω τὸ μὲν δοθὲν σημεῖον τὸ Α͂, ὃ δὲ δοϑεὶς Εἰς. 17. 
χύχλος ὃ ΒΙΓά- δεῖ δὴ ἀπὸ τοῦ 4 σημείου τοῦ ΒΙ 4 
κύχλου ἐφαπτομένην εὐθεῖαν γραμμὴν ἀγαγεῖν. 

Εἰλήφϑω γὰρ τὸ κέντρον τοῦ κύχλου τὸ ΚΕ, καὶ 
ἐπεζεύγϑω ἡ .4, καὶ χέντρῳ μὲν τῷ Ε᾽ διαστήματε 
δὲ τῷ ἙΑ͂ κύκλος γεγράφϑω ὁ ΑΖΗ, καὶ ἀπὸ τοῦ 
4 τῇ ἘΑ͂ πρὸς ὀρϑὰὲς ἤχϑω ἡ. 42, καὶ ἐπεξεύχϑω- 
σαν αἱ ΕΒΖ 448. λέγω ὅτι ἀπὸ τοῦ «4 σημείου τοῦ 
ΒΓΔ κύχλου ἐφαπτομένη ἧχται ἡ 448. 

᾿Επεὶ γὰρ τὸ Ε κέντρον ἐστὶ τῶν ΒΓΔ4 ΑΖΗ 
κύχλων, ἴση ἄρα ἐστὶν ἡ μὲν ΕΑ͂ τῇ ΕΖ, ἡ δὲ ΕΖ τῇ 
ἘΒ: δύο δὴ αἱ 48 ΕΒ δυσὶ ταῖς ΖΕ Ἐ4 ἴσαι εἰσὶ, 
καὶ γωνίαν κοινὴν περιέχουσι, τὴν πρὸς τῷ Ἐ' βάσις 
ἄρα ἡ 42Ζ βάσει τῇ .48 ἴση ἐστί, καὶ τὸ Ε4Ζ τρί- 
γωνον τῷ ΕΒΑ͂ τριγώνῳ ἔσον ἐστί, καὶ αἱ λοιπαὶ 
γωνίαι ταῖς λοιπαῖς γωνίαις: ἴση ἄρα ἢ ὑπὸ Ε4Ζ 
τῇ ὑπὸ ΕΒ. ᾿Ορϑὴ δὲ ἡ ὑπὸ Ἐ4Ζ, ὀρϑὴ ἄρα καὶ 
ἡ ὑπὸ ΕΒ4. Καί ἐστιν ἡ ἘᾺΒ ἐκ τοῦ χέντρου. ἡ δὲ 
τῇ διαμέτρῳ τοῦ χύχλου πρὸς ὀρϑὰς ἀπὶ ἄχρας ἀγο- 
μένη ἐφάπτεται τοῦ κύχλου" ἢ 418 ἄρα ἐφάπτεται 
τοῦ ΒΙΓ4 κχύχλου. 

᾿Απὸ τοῦ δοϑέντος ἄρα σημείου τοῦ ΑΙ τοῦ δο- 
ϑέντος κύχλου τοῦ ΒΙ΄4 ἐφαπτομένη εὐϑεῖα γραμμὴ - 
ἥχταν ἡ (48. ὅπερ ἔδει ποιῆσαι. 


Πρότασις εν 

᾿Εὰν κύχλου ἐφάπτηταί τις εὐθεῖα, ἀπὸ 418, 
δὲ τοῦ κέντρου ἐπὶ τὴν ἁφὴν ἐπιξευχϑὴ τις 
εὐθεῖα, ἡ ἐπιξευχϑεῖσα κάϑετος ἔσται ἐπὶ 
τὴν ἐφαπτομένην, ᾿ 

Κύχλου γὰρ τοῦ Α͂ΒΙ᾽ ἐφαπτέσθω τις εὐθεῖα Σίρ. 18. 
ἡ 4 κατὰ τὸ Γ΄ σημεῖον, καὶ εἰλήφϑω τὸ κέντρον 
τοῦ ΑΒΓΙΓ κύχλου τὸ Ζ, καὶ ἀπὸ τοῦ Ζ ἐπὶ τὸ 1" 
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ἐπεξζεύχϑω ἡ Ζ1' λέγω ὕτε ἡ ΖΙ κχάϑετός ἐστιν ἐπὶ 
τὴν. ΖΕ, 

Εἰ γὰρ μή: ἤχϑω ἀπὸ τοῦ Ζ ἐπὶ τὴν 4Ε χαϑέ- 
τος ἡ ΖΗ. “ 

᾿Επεὶ οὖν ἢ ὑπὸ ΖΗΓ γωνία ὀρϑή ἔστιν, ὀξεῖα 
ἄρα ἐστὶν ἡ ὑπὸ ΖΗ: ὑπὸ δὲ τὴν μείζονα γωνίαν 
ἡ μείζων πλευρὰ ὑποτείνει, μείζων ἄρα ἡ ΖΓ τῆς 
ΖΗ: ἼἼση δὲ ἡ ΖἽΙ τῇ ΖΒ. μείζων ἄρα καὶ ἡ. ΖΒ 
τῆς ΖΗ, ἡ ἐλάττων τῆς μείζονος, ὕπερ ἐστὴν ἀδύνα- 
τον. Οὐχ ἄρα ἡ ΖΗ κχάϑετός ἐστιν ἐπὶ τὴν 48. 
Ὁμοίως δὴ δείξομεν, ὅτε οὐδὲ ἄλλη τις πλὴν τῆς ΖΙ. 
ἡ ΖΓ ἄρα καϑετός ἐστιν ἐπὶ τὴν 46. 

᾿Εὰν ἄρα κύκλου ἐφάπτηταί τις « .. καὶ τὰ ἑξῆς ὡς 
. ὃν τῇ προτάσει... ὕπερ ἔδεν δεῖξαι. 


Πρότασις 9. 

᾿Εὰν κύκλου ἐφάπτηταί τες εὐθεῖα, ἀπὸ 
δὲ τῆς ἁφῆς τῇ ἐφαπτομένῃ πρὸς ὀρϑὰς γω- 
γνίας εὐθεῖα γραμμὴ ἀχϑῆῇ, ἐπὶ τῆς ἀχϑεί- 
σης ἔσταν τὸ χέντρον τοῦ κύκλου. 

Κύχλου γὰρ τοῦ 48 ἐφαπτέσιω. τις εὐθεῖα ἡ 
4Ε κατὰ τὸ Τ' σημεῖον, καὶ ἀπὸ τοῦ Ζ1΄ τῇ 4 πρὸς 
ὀρϑὰς ἤχϑω ἡ ΓΑ͂- λέγω ὅτι. ἐπὶ τῆς 41’ ἐστὶ τὸ 
κέντρον τοῦ κύχλου. 

Μὴ γάρ, ἀλλ εἰ δυνατόν, ἔστω τὸ Ζ, χαὶ ἔπεο 
ξεύχϑω ἡ ΓΖ. 

ἘΕπεὺ οὖν χύχλου τοῦ 4ΒΓ ἐφάπτεταί τις εὖ- 
ϑεῖα ἡ 48, ἀπὸ δὲ τοῦ χέντρου ἐπὶ τὴν ἁφὴν ἐπέ- 
ξευχταν ἡ ΖΙ, ἡ ΖΓ ἄρα κάϑετός ἐστιν ἐπὶ τὴν 
Δ4Ε: ὀρϑὴ ἄρα ἐστὴν ἡ ὑπὸ ΖΓΕ, Ἔστι δὲ καὶ ἡ 
ὑπὸ ΑΓΕ ὀρϑὴ: ἴση ἄρα ἐστὶν ἡ ὑπὸ ΖΓΕ τῇ ὑπὸ 
ΑΓΕ, ἡ ἐλάττων τῇ μείζονι, ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον, 
Οὐκ ἄρα τὸ Ζ κέντρον ἐστὲ τοῦ ΑΒΓ χύχλου. ὋὉμοΐ- 
ὡς δὴ δείξομεν, ὅτ᾽ οὐδὲ ἄλλο τι πλὴν ἐπὶ τῆς 4. 


Ἑὶρ. 19. 
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᾿Κὰν ἄρα κύχλου ἐφράπτηταί τις . «. καὶ τὰ ἑξῆς ὡς 
ἐν τῇ προτάσιν ... ὅπερ ἔδδν δεῖξαι. 
ὔ Πρότασις κ'. 


Ἔν κύχλῳ, ἡ πρὸς τῷ κέντρῳ γωνία διπλα- 20. 
αίων ἐστὶ τῆς πρὸς τῇ περιφερείᾳ, ὅταν τὴν 
αὐτὴν περιφέρειαν βάσιν ἔχωσιν αἱ γωνίαι. 

Ἔστω κύχλος ὁ 4, καὶ πρὸς μὲν τῷ κέντρῳ Εἰ. 20, 
αὐτοῦ γωνία ἔστω ἡ ὑπὸ. ΒΕΙ͂,, πρὸς δὲ τῇ περεφε- 
δείᾳ. ἡ ὑπὸ ΒΑ͂Γ, ἐχέτωσαν δὲ τὴν αὐτὴν περιφέ- 
θείαν βάσιν τὴν ΒΙ᾽. λέγω ὅτι διπλασίων ἐστὶν ἢ 
ὑπὸ ΒΕ γωνία τῆς ὑπὰ Β47. 

᾿Ἐπιξευχϑεῖσα γὰρ ἡ 4 διήχϑω ἐπὶ τὰ Ζ. 

Ἐπεὶ αὖν ἴση ἐστὶν ἡ ΒΑ͂ τῇ ΕΒ, καὶ γωνία ἡἣ 
ὑπὸ ΕΑΒ τῇ ὑπὸ ΕΒ ἴση ἐστίν. αἱ ἄρα ὑπὸ ΕΑΒ 
ΕΒΑ͂ γωγίαν τῆς ὑπὸ Ἐ48Β διπλάσιαί εἶσιν. Ἴση δὲ 
ἡ ὑπὸ ΒΕΖ ταῖς ὑπὸ ἙΔ48 ΕΒ4: καὶ ἡ ὑπὸ ΒΕΖ 
ἄρα τῆς ὑπὸ ΕἘ48Β ἐστὶ διπλῆ. Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὺ 

ἡ ὑπὰ ΖΕΙ͂Γ τῆς ὑπὸ ΕΑΓ ἐστὶ διπλῆ: ὅλη ἄρα ἢ 
ὑπὰ ΒΕΓ ὅλης τῆς ὑπὸ ΒΑ ἐξατὶ διπλῆ. 
᾿ς Κεχλάσϑω δὴ πάλιν, καὶ ἔστω ἑτέρα γωνία ἡ 

ὑπὰ Β24᾽, καὶ ἐπιξευχγϑεῖσα “ ΔΕ ἐχβεβλήσϑω ἐπὶ 

τὰ Ν. Ὁμοίως δὴ δείξομεν, ὅτι διπλῆ ἔστιν ἡ ὑπὸ 
ἘΕΙ γωνία. τῆς ὑπὸ 47, ὧν ἡ ὑπὸ ΗἨΕΒ διπλὴ 
ἐστι τῆς ὑπὸ ΕΔ48Β-. λοιπὴ ἄρα ἡ ὑπὸ ΒΕ" διπλη 
ἐατὺ τῆς ὑπὸ Β24. 

Ἂν ᾿χύχλῳ ἄρα ἡ πρὸς τῷ κέντρῳ . κα « καὶ τὰ 
ξξῆς ὦ ὡς ἕν τῇ προτάσει. « . ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


-ς 


Πρότασις: κὰ 
Ἔν κύχλῳ αἱ ἐν τῷ αὐτῷ τμήματι γωνίαι 921. 
ἔσωε ἀλλήλαις ἑἐσίν, 
Ἔστω χκύχλος ὁ 418 ΓΖΔ, καὶ ἐν τῷ αὐτῷ τμήματι Ἐἰδ. 21. 
τῷ Β44 γωνέαι ἕστωσων αἱ ὑπὸ ΒΑ4 ΒΕΔ. λέγω 
ὅτι αἱ ὑπὸ ΒΑ͂4 ΒΕΔ γωνίαι ἴσαι ἀλλήλαις εἰσίν, 
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ἘΕἰλήφϑω γὰρ τοῦ 418 Γ4 κύκλου τὸ κέντρον, καὶ 
ὄστω τὸ Ζ, καὶ ἐπεξεύχϑωσαν αἱ ΒΖ ΖΖ4. 

, (Καὶ ἐπεὶ ἡ μὲν ὑπὸ ΒΖ4 γωνία πρὸς τῷ κέν- 
τρῳ ἐστὶν, ἡ δὲ ὑπὸ ΒΑ44 πρὸς τῇ περιφέρειφ, καὺ 
ἔχουσι τὴν αὐτὴν περιφέρειαν βάσιν, τὴν ΒΙ 4. ἡ 
ἄρα ὑπὸ ΒΖΖά γωνία διπλααίων ἐστὶ τῆς ὑπὸ ΒΑΔ. 
Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ ἡ ὑπὸ ΒΖΖ καὶ τῆς ὑπὸ ΒΕΔ ἐστὺ 
διπλασίων. ἴση ἄρα ἡ ὑπὸ ΒΑ4 τῇ ὑπὸ ΒΕΔ4.. 

Ἕν κύχλῳ ἄρα αἱ ἐν τῷ αὐτῷ . «« καὶ τά ἑξῆς 
ὡς ἐν τῇ προτάσει... ὅπερ ἔδεν δεῖξαι. 


Πρύότασις κβ. 

Τῶν ἐν τοῖς χύχλοις τετραπλεύρων αὲ 599, 
ἀπεναντίον γωνίαι δυσὶν ὀρϑαῖς ἴσαι εἰσίν. 

Ἔστω κύχλος ὃ 4,84, καὶ ἐν αὐτῷ τετράπλευ- Τὶξ. 22. 
ρον ἔστω τὸ 4184: λέγω ὅτι αὖ ἀπεναντίον αὐτοῦ 
γωνίαν δυσὶν ἀρϑαῖς ἔσαι εἰσίν. 

᾿Ἐπεζεύχϑωσαν αἱ ΑΓ Β4.- 

Καὶ ἐπεὶ παντὸς τριγώνου αἱ τρεῖς γωνίαι δυ- 
σὴν ὀρϑαῖς ἴσαι εἰσὶν, τοῦ ΑΒΙ᾽ ἄρα τριγώνου αἱ 
τρεῖς γωνίαν αἱ ὑπὸ ΓΑΒ ΑΒΓ ΒΙΓΑ͂ δυσὶν ὄρϑαῖϊῖς 
ἔσαι εἰσίν. Ἴση δὲ ἡ μὲν ὑπὸ ΓΑ͂Β τῇ ὑπὸ Β4Γ, 
ἐν γὰρ τῷ αὐτῷ τμήματί εἰσε τῷ Β44{, ἡ δὲ ὑπὸ 

418 τῇ ὑπὸ 448, ἐν γὰρ τῷ αὐτῷ τμήματί εἰσι τῷ 
᾿ 448’. ὅλη ἄρα ἡ ὑπὸ 44Γ ταῖς ὑπὸ ΒΑΓ 418 
ἔση ἐστί, οινὴ προςχείσϑω ἡ ὑπὸ 418’: αἱ ἄρα 
ὑπὸ ΑΒΓ ΒΑΓ 418 ταῖς ὑπὰ 48 44 ἴσαι εἰσίν, 
᾿4λλ' αἱ ὑπὸ 48 ΒΑΓ 4ΓΒ δυσὶν ὀρϑαῖς ἔσαν 
᾿ εἰσί: καὶ αἱ ὑπὸ ΑΒΓ 444 ἄρα δυσὶν ἀρϑαῖς ἴσαε 
εἰσίν. “Ὁμοίως δὴ δείξομεν, ὅτε χαὶ αὖ ὑπὸ Β.424 
Δ4ΓΒ γωνίαι δυσὶν ἀρϑαῖς ἴσαν εἰσί, 

Τῶν ἄρα ἐν τοῖς κύχλοις τετραπλεύρων . «. « καὶ 
τὰ ἑξῆς ὡς ἂν τῇ προτῷσει ... ὃπαρ ὄδει δεῖξαι. 
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᾿Πρότασις «γ. 

Ἐπὶ τῆς αὑτῆς εὐθείας δύο τμήματα 23. 
κύχλων ὅμοια καὶ ἄνισα οὐ συσταϑήσεται 
ἐπὶ τὰ αὐτὰὼ μέρη. ᾿ 

Ἐϊ γὰρ δυνατόν, ἐπὶ τῆς αὐτῆς εὐϑείας τῆς .41} Εἰς. 23. 
δύο τμήματα χύχλων ὅμοια καὶ ἄνισα συνεστάτω 
ἐπὶ τὰ αὐτὰ μέρη τὰ 4ΓΒ 44}, καὶ διήχϑω ἡ 
“44, καὶ ἐπεζεύγϑωσαν αἱ ΓΒ 48. 

᾿Επεὶ οὖν ὅμοιόν ἐστε τὸ ΑΓΒ τμῆμα τῷ 448 
τμήματι, ὅμοια δὲ τμήματα κύχλων ἐστὶ τὰ δεχόμενα 
γωνίας ἴσας: ἴση ἄρα ἐστὲὴν ἡ ὑπὸ ΑΓΒ γωνία τῇ 
ὑπὸ 448, ἡ ἐχτὸς τῇ ἐντὸς, ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον. 

Οὐχ ἄρα ἐπὶ. τῆς αὐτῆς εὐθείας δύο τμήματα... 
καὶ τὰ ἑξῆς ὡς ἐν τῇ προτάσει... ὅπερ ἔδευ δεῖξαι. 


Πρότασες κδ΄. 

Τὰ ἐπὶ ἔσων εὐθειῶν ὅμοια τμήματα 594, 
κύκλων ἴσα ἀλλήλοις ἐστίν. 

Ἔστωσαν γὰρ ἐπὶ ἴσων εὐϑειῶν τῶν 18 14 Εἰς. 24. 
ὅμοια τμήματα κύχλων τὰ 4ΕΒ ΓΖΖΔ- λέγω ὅτι ἴσον 
ἐστὲ τὸ 4 τμῆμα τῷ [724 τμήματι. 

᾿Εφαρμοζομένου γὰρ τοῦ 48 τμήτατος ἐπὸ 
, τὸ ΖΔ, καὶ τιϑεμένου τοῦ μὲν 4' σημείου ἐπὶ τὸ 
ΓΙ, τῆς δὲ “8 εὐθείας ἐπὶ τὴν 14, ἐφαρμόσευν καὺ 
τὸ Β σημεῖον ἐπὲ τὸ 4 σημεῖον, διὰ τὸ ἴσην εἶναι 
τὴν 48 τῇ 14’ τῆς δὲ 48 ἐπὶ τὴν ΓΔ ἐφαρμοσά- 
σης, ἐφαρμόσεν καὶ τὸ 488 τμῆμα ἐπὶ τὸ Ζ4. 
Εἰ γὰρ ἡ 48 εὐϑεῖα ἐπὶ τὴν ΓΖ4 ἐφαρμόσει, τὸ δὲ 
48 τμῆμα ἐπὶ τὸ ΓΖΖά μὴ ἐφαρμόσει, ἤτον ἐντὸς 
αὐτοῦ πεσεῖται, ἢ ἐκτὸς (ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον διὰ τὸ ἐπὸ 
τῆς αὐτῆς εὐθείας δύρ τρήματα κύκλων ὅμοια καὶ ἄνισα οὐ αὖ-- 
σεταϑῆναε ἐπὶ τὰ αὐτὰ μέρη) ἢ παραλλάξει ὡς τὸ ΓΤ ΘΗΖ, 
χύχλος δὲ κύχλον οὐ τέμνει κατὰ πλείονα σημεῖα ἢ 


ῳ. 


Ά 
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δύο, ἀλλὰ καὶ τέμνει ὃ ΓΘῊΖΔ τὸν ΓΖΖά κατὰ πλείονα. 
ϑημεῖωα ἢ δύο τὰ Γ Η 4, ὅπερ ἐστὶ πάλιν ἀδύνατον. 
Οὐκ ἄρα ἐφαρμοζομένης τῆς 448 εὐθείας ἐπὶ τὴν 
ΓΔ οὐχ ἐφαρμόσει καὶ τὸ 4} τμῆμα ἐπὸ τὸ 124. 
ἐφαρμόσει ἄρα, καὶ ἴσον αὐτῷ ἔσται. 

Τὰ ἄρα ἐπὶ τῶν ἴσων εὐθειῶν ὅμοια τμήματα « 
καὺ τὰ ἑξῆς ὡς ἐν τῇ προγάσες . ς- ὅπερ ἔδει δεῖξαι. νυ 


πρότασις κέ, 

Κύχλου τμήματος δαϑέντος πραςανα- 25. 
γράψαι τὸν χύκλον οὗπέρ ξατε τμῆμα. 

Ἔστω τὰ δοϑὲν τμῆμα κύχλου τὸ ΑΒΓ. δεῖ δὴ Σίρ. 25. 
τοῦ ΑΕΓ τμήματος προραναγράψαν τὸν κύκλον, οὗπέρ 
ἔστε τμῆμα. 

Τετμήσθω γὰρ ἡ ΑΓ δίχα κατὰ τὸ 4, καὶ ἤχε 
ϑὼ ἀπὸ τοῦ 4 σημείου τῇ ΑΓ πρὸς ὀρϑὰς ἡ 48, 
καὶ ἐπεζεύχϑω ἡ 418. ἡ ὑπὸ ΑΒ4 γωνία ἄρα τῆς 
ὑπὸ 42) ἤτοε μείζων ἐστὲν, ἢ ἴση, ἢ ἐλάττων, 

"Ἔστω πρότερόν μείζων, καὶ συνεστάτω πρὸς τῇ 
ΒΑ͂ εὐθεῖς καὶ τῷ πρὸς αὐτῇ σημείῳ τῷ «4 τῇ ὑπὸ 
“484 γωνίᾳ ἴση ἡ ὑπὸ Β48, καὶ διήχγϑω ἡ 48 ἐπὶ 
τὸ ἢ, χαὺ ἐπεζεύχϑω ἡ ΕΓ. Ἐπεὶ οὖν ἔση ἐστὶν ἡ. 
ὑπὸ 418} γωνία τῇ ὑπὸ Β44, ἔση ἄρα ἐστὲ καὶ ἡ 
ΒΕ εὐθεῖα τῇ ἘΑ͂. Καὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἡ ΑΔ τῇ 
41, κοινὴ δὲ ἡ 41, δύο δὴ αἱ 44 4} δυσὶ ταῖς 
ΓΖά 48 ἴσαε εἰσὶν, ἑκατέρα ἑχατέρᾳ, καὶ γωμία ἡ ὑπὸ 
«44 γωνίᾳ τῇ ὑπὸ Γ4Ε ἴση ἐστὲν, ὀρϑὴ γὰρ ἕχω-. 
τέρα: θάσις ἄρα ἡ 4 βάσει τῇ. ΓΕ ἴση ἐστίν. 
"“λλὰ ἡ 4 τῇ ΒΕ ἐδείχϑη ἴσης καὶ ἡ ΒΕ ἄρα τῇ 
ΓΕ ἐστὶν ἔση. αἱ τρεῖς ἄρα αὲ 4 ΕΒ ἘΠ ἴσαι 
ἀλλήλαις εἰσίν. ὃ ἄρα κέντρῳ. τῷ Ε διαστήμωατε δὲ 
ἕν τῶν 4 ΕΒ ἘΓ' χύχλος γραφόμενος ἥξεν καὺ 
διὰ τῶν λοιπῶν σημείων καὶ ἔσταν προςαναγεγραμ- 
μένος. Κύχλου ἄρα τμήματος δοϑέντος, προραναγέ- 
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γραπται ὃ κύκλος. Καὶ δῆλον ὡς τὸ ΑΒΙ' τμῆμα 
ἔλαττόν ἐστιν ἡμικυχλίου, διὰ τὸ τὸ ἘΕ χέντρον ἐκχ- 
τὸς αὐτοῦ τυγχάνειν. ἢ 

ὋὉμοέξως δὲ καὶ ἐὰν ἥ ὑπὸ 41Π4 γωνία ἔση ἢ 
τῇ ὑπὸ Β4424- τῆς “44 ἴσης γενομένης ἑκατέρᾳ τῶν 
ἈἘ4 41᾿, αἱ τρεὶς ἄρα αἱ 444 48 41' ἴσαι ἀλλήλαις 
ἔσονται, καὶ ἔσται τὸ Δ κέντρον τοῦ προραναπεπληρῶ- 
μένου κύκλου, καὶ δηλαδὴ ἔσται τὸ 41ΒΓ' ἡμιχύχλιον. 

Ἐὰν δὲ ἢ ὑπὸ 184 ἐλάττων ἡ τῆς ὑπὸ Β44, 
καὺ συστησώμεϑα πρὸς τῇ ΒΑ εὐϑείᾳ καὶ τῷ πρὸς 
αὐτῇ σημείῳ τῷ ΑΙ τῇ ὑπὸ 484 γωνίᾳ ἔσην- ἐν- 
τὸς τοῦ ΑΒΓ. τμήματος πεσεῖτοι τὸ χόντρον ἐπὶ τῆς 
248, ὡς τὸ Ἐ, καὶ ἔσται δηλαδὴ τὸ ΑΒΓ τμῆμα 
. μεῖζον ἡμεκυκλίου. 

᾿ Κύχλου ἄρα τμήματος δοϑέντος, προραναγέ-. 

γραπται ὃ κύκλος, οὗπέρ ἐστε τὸ τμῆμοω" ὕπερ ἔδεε 
᾿ ποιῆσαι. 


Πρότασις ας. 

Ἐν τοῖς ἴσοις κύκλοις, αἷ ἔσαι γωνίαε 26. 
ἐπὶ ἴσων περιφερειῶν βεβήχασιν, ἐάντε ΄ 
πρὸς; τοῖς χέντροιυς ἐάντε πρὸς ταῖς περεῷε- Ν" 
ρεέαις ὦστξ βεβηκυΐῖαι. 

"Ἔστωσαν γὰρ ἴσοι κύκλου οὗ 4817' 4ΕΖ χαὶ ἐν Εὶς. 26 ἡ 
αὐτοῖς ἴσαν γωνίαν ἔστωσαν πρὸς μὲν τοῖς κέντροις 
αὲ ὑπὸ ΒΗΓ ΕΘΖ, πρὸς δὲ ταῖς περιφερείαις αἱ ὑπὰ 
ΒΑΓ Ἐ42. λέγω ὅτε ἴση ἐστὶν ἡ ΒΚ περιφέρεια 
τῇ Ε4Ζ περιφερείᾳ. 

 Ἐπεζξεύχϑωσαν γὰρ αἱ ΒΓ' ΕΖ, 

Καὶ ἐπεὶ ἔσοι εἰσὶν οἱ ΑΒΙ' 4ΕΖ κύχλοι, ἔσαο 
εἰσὶν α ἐκ τῶν κέντρων: δύο δὴ αἱ ΒΗ ΗΤ' δυσὶ 
ταῖς ἘΘ ΘΖ ἔσαι εἰσί" καὶ γωνία ἡ πρὸς τῷ ΕΓ γω- 
νίᾳ τῇ πρὸς τῷ Θ ἴση ἐστί. βάσις ἄρα ἡ ΒΙΓ βάσει 
τῇ ΕΖ ἴση ἐστὶν, Καὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἡ πρὸς τῷ Α 


984... ΕΥ̓ΚΑΒΙΔΟΥ͂ 


, γωνία τῇ πρὸς τῷ 4, ὅμοιον ἄρα ἐστὶ τὸ Β4Γ τμῆ- 
μα τῷ Ἐ42Ζ τμήματι, καὶ ἐστὶν ἐπὶ ἔσων εὐϑειῶν 
τῶν ΒΓ ΕΖ: τὰ δὲ ἐπὶ ἴσων εὐθειῶν ὅμοια τμή- 
ματα κύχλων ἴσα ἀλλήλοις ἐστίν. ἴσον ἄρα τὸ ΒΑ͂Γ' 
τμῆμα τῷ Ε42Ζ τμήματι. ᾿Εστὶ δὲ χαὶ ὅλος ὃ 48Β"Γ 
κύχλος ὅλῳ τῷ 4ΕΖ κύκλῳ ἴσος: λοιπὴ ἄρα, ἡ ΒΚΤ 
περιφέρειά ἐστιν ἴση τῇ Ἐ.2Ζ περιφερείᾳ. 

Ἔν ἄρα τοῖς ἴσοις χύχλοις αἱ ἴσαν . «. καὶ τὰ 
ἑξῆς ὡς ἐν τῇ προτάσει. .. ὅπερ ἐδε. δεῖξαι. 


. Πρότασις «ζ. 

Ἔν τοῖς ἔσοις κύκλοις αἷ ἐπὶ ἔσων περι- 27. 
φερειῶν βεβηκυῖαι γωνίαι ἔσαε ἀλλήλαις 
εἰσὶν, ἐάν τε πρὸς τοῖς κέντροις, ἐών τε 
πρὸς ταῖς περεφερείαες ὦσι βεβηκυῖαιε. 

Ἔν γὰρ ἴσοις κύχλοις τοῖς ΑΒΓ 42 ἐπὶ ἴσων Εἰρ. 27. 
περιφερειῶν» τῶν Β΄ ΕΖ πρὸς μὲν τοῖς Ἡ Θ χέν-" 
τροις γωνίαν βεβηκέτωσαν αἷ ὑπὸ ΒΗ͂Γ' ΕΘΖ, πρὸς 
δὲ ταῖς περιφερείαις αἱ ὑπὸ ΒΑΓ Ε42Ζ- λέγω ὅτι ἡ 
μὲν ὑπὸ ΒΗΓ γωνία τῇ ὑπὸ ΕΘΖ ἐστὶν ἴση, ἡ δὲ 
. ὑπὸ ΒΑΓ τῇ ὑπὸ Ε4Ζ. 

Εἰ γὰρ ἄνισός ἐστιν ἡ ὑπὸ ΒΗ͂Γ τῇ ὑπὸ ΕΘΖ, 
μία αὐτῶν μείζων ἔσται. Ἔστω μείζων ἡ ὑπὸ ΒΗ͂Π, 
καὺ συνεστάτω πρὸς τῇ ΒΗ εὐϑείᾳ καὶ τῷ πρὸς 
αὐτῇ σημείῳ τῷ Ἡ τῇ ὑπὸ ΕΘΖ γωνίᾳ ἴση ἡ ὑπὸ 
ΒΗΕΚ' αἱ δὲ ἴσαι γωνίαν ἐπὶ ἔσων περιφερειῶν βὲε- 
θήκασιν, ὅταν πρὸς τοῖς χέντροις ὦσιν. ἔση ἄρα ἡ 
ΒΚ περιφέρεια τῇ ΕΖ περιφερείῳφ. ᾿4λλ: ἡ ΕΖ τῇ 
ΒΓ ἐστὸν ἴση, καὶ ἡ ΒΚ ἄρα τῇ Β΄ ἐστὶν ἔση, ἡ 
ἐλάττων τῇ μείζονι, ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον. Οὐκ ἄρα 
ἄνισός ἐστὸν ἡ ὑπὸ ΒΗ͂Γ' γωνία τῇ ὑπὸ ΕΘΖ: ἴση 
“ἄρα. Καὶ ἔστι τῆς μὲν ὑπὸ ΒΗΓ ἡμίσεια ἡ πρὸς 
τῷ Α, τῆς δὲ ὑπὸ ΕΘΖ ἡμίσεια ἡ πρὸς τῷ 4: ἴση 
ἄρα καὶ ἡ πρὸς τῷ ΑΙ γωνία τῇ πρὸς τῷ 4. 


---- - ---------- 
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Ἔν ἄρα τοῖς ἴσοις χύκλοις αἷ ἐπὶ « . « καὶ τὰ ἑξῆς 
ὡς ἐν τῇ προτάσει... ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


Ποότασις κή. 

Ἔν τοῖς ἴσοις κύχλοις αἱ ἴσαι εὐϑεῖαε 48, 
ἔσας περιφερείας ἀφαιροῦσι, τὴν μὲν μεί- 
ξονα τῇ μείζονι, τὴν δὲ ἐλάττονα τῇ ἐλάτ-ο 
τονι. . 

Ἔστωσαν ἴσοι χύκλοι οἱ 48 42, καὶ ἐν αὖ- Σίρ. 28. 
τοῖς ἴσαν εὐθεῖαν ἔστωσαν αἱ ΒΓ ΕΖ τὰς μὲν ΒΑΓ 
Ε4Ζ περιφερείας μείζονας ἀφαιφοῦσαε τὰς δὲ ΒΗΓ 
ἘΘΖ ἐλάττονας" λέγω ὅτι ἡ μὲν ΒΑ͂Γ'᾽ μείζων περι- 
φέρεια ἴση ἐστὶ τῇ Ε42Ζ μείξονν περιφερείᾳ, ἡ δὲ 

ΒΗΓ ἐλάττων περιφέρεια τῇ ΕΘΖ ἐλάττονι. 
τ Εἰλήφϑω γὰρ τὰ κέντρα τῶν χύχλων, τὰ Κὶ Α,, 
καὺ ἐπεζεύχγϑωσαν αἱ ΒΚ ΚΙ ΕΑ 4. 

Καὶ ἐπεὶ ἔσοι κύκλοι εἰσὶν, ἔσαν εἰσὶ καὶ αἱ ἔκ 
τῶν κέντρων" δύο δὴ α ΒΚ ΚΙ δυσὶ ταῖς ΕΑ 4Ζ 
ἴσαν εἰσὶ, καὶ βάσις ἡ ΒΙ' βάσει τῇ ΕΖ ἴση" γωνία 
ἄρα ἡ ὑπὸ ΒΚΙ᾽ γωνίᾳ τῇ ὑπὸ Ἐ4Ζ ἴση ἐστίν. Αὲ 
δὲ ἔσαν γωνίαις ἐπὶ ἔσων περιφερειῶν βεβήκασιν, ὅταν 
πρὸς τοῖς κέντροις ὦσιν: ἴση ἄρα ἡ ΒΗΤ' περιφέρεια 
τῇ ΕΘΖ περιφερείᾳ. Ἔστι δὲ καὶ ὅλος ὁ 487 
κύχλος ὅλῳ τῷ 4Ε2Ζ κύχλῳ ἔσος" καὶ λοιπὴ ἄρα ἥ. 
Β4Γ περιφέρεια λοιπῇ τῇ Ε4Ζ περιφερείᾳ ἔση ἐστίν. 

Ἔν ἄρα τοῖς ἴσοις χύχλοις αἱ ἔσαν «.. καὶ τὰ 
ἑξῆς ὡς ἐν τῇ προτάσει . - - ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


πρότασις κ8'. 
Ἔν τοῖς ἴσοις κύκλοις ὑπὰ τὰς ἔσας πε- 90, 
ριφερείας ἴσαι εὐϑεῖαι ὑποτείνουσιν. 
Ἔστωσαν ἴσοι χύχλοι οἱ 48 42, καὶ ἐν αὖ- Ρὶφ. 29. 
τοῖς ἴσαν περιφέρειαι ἀπειλήφϑωσαν αἱ ΒΗ͂Σ ΕΘΖ, 


᾿ θ2 δι τ ΡΕΥΚΛΑΕΙΔΟΥ͂ 


καὶ ἐπεξεύγθωσαν αἱ ΒΓ ΕΖ εὐθεῖαι» λέγω ὅτι ἴση 
ἐστὲὴν ἡ Β΄ εὐϑεῖα τῇ ΕΖ. 

Εἰλήφϑω γὰρ τὰ χέντρα τῶν χύχλων τὰ Καὶ 4, 
καὶ ἐπεζεύχϑωσαν αἱ ΒΚ ΚΙ ΛΑ “2. 

Καὶ ἐπρὶ ἰαη ἐστὶν ἡ ΒΗΓΙ περιφέρεια τῇ ἘΘΖ 
περιφερείᾳ, ἴδη ἐστὶ καὶ γωνία ἡ ὑπὸ ΒΚΙΓ τῇ ὑπὸ. 
Ε.1Ζ. ζΧαὶ ἐπεὶ ἔσαν εἰσὶν οὗ 481 4ΕΖ κχύχλοι, ἔσαο. 

κς εἰσὶ καὶ αἵ ἐχ τῶν κέντρων" δύο δὴ αἱ ΒΚ ΚΙ δυσὶ 
ταῖς ΕΑ “42. .ἴσαι εἰαὶ, καὶ γωνίας ἴσας περιέχουσι» 
βάσις ἄρα ἡ ΒΙ' βάσει τῇ ΕΖ ἴση ἐστίν, 

Ἔν ἄρα τοῖς ἴσοις κύχλοις ὑπὰ «. « καὶ «ὰ ἑξῆς 
ὡς ἐν τῇ προτάσεε. .. ὅπερ ἔδεε δεῖξαι. 


Πρότααις κχ. 

Τὴν δοθεῖσαν περιφέρειαν δίχα τεμεῖν. 80. 

Ἔστω ἡ δοϑεῖσα περιφέρεια ἡ .44}- δεῖ δὴ Εἰδ. 80. 
τὴν 4418 περιφέρειὰν δίχα τεμεῖν. 

᾿Επεζεύχϑω ἡ 448, καὶ τετμήσϑω δίχα κατὰ τὸ 
1, καὶ ἀπὸ φτοῦ Γ' σημείου τῇ 418 εὐθείᾳ πρὸς ὄρ- 
ὥὰς ἤχϑω ἡ 14, χαὶ ἐπεξεύχϑωσαν αἱ 44 48. 

Καὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἡ 41 τῇ ΓΒ, κοινὴ δὲ ἡ 
4. δύο δὴ αἱ 41 ΓΖ4 δυσὶ ταῖς ΒΓ [4 ἴσαι εἴσὶ, 
καὶ γωμία ἡ ὑπὰ 41Γ4 γωνίᾳ τῇ ὑπὸ ΒΙ 4 ἴση, ὃρ- 
ϑὴ γὰρ ἑκατέρα" βάσις ἄρα ἡ «44 βάσει τῇ 48 ἴση 
ἐστίν. Αἱ δὲ ἴσαι εὐθεῖαν ἴσας περιφερείας ἄφαι- 
θοῦσε, τὴν μὲν μείζονα τῇ μείζονι τὴν δὲ ἐλάττονα τῇ 
ἐλάττονι" καὶ ἔστον ἑκατέρα, τῶν 44 48 περιφερειῶν 
ἐλάττων ἡμικυχλίου: ἔση ἄρα ἢ 444 περιφέρεια τῇ 
48. περιφερείφ. 

Ἢ ἄρα δοϑεῖσα περιφέρεια δίχα τέτμηται κατὰ 
τὸ 4 σημεῖον. ὅπερ ἔδει ποιῆσαι. 


“αααὰ 
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Πρότασις λὰ, 

Ἔν κύκλῳ ἡ μὲν ἐν τῷ ἡμικυκλίῳ γωνία 
ὄρϑηή ἔστεν, ἡ δὲ ἐν τῷ μείξονε τμήματε 
ἐλάττων ὀρϑῆς, ἡ δὲ ἐν τῷ ἐλάττονι τμή- 
ματι μείζων ὀρθῆς" καὶ ἐτι ἡ μὲν τοῦ μεί- 
ζονος τμήματος γωνία μείξων ἐστὶν ὀρϑῆς, 
ἡ δὲ τοῦ ἐλάττονος τμήματος γωνία ἐλάτ- 
τῶν ἐστὶν ὀρϑῆς. 


31. 


Ἔστω χύχλος ὃ Α418Γ{4. διάμετρος δὲ αὐτοῦ Σ᾿. 81. 


ἔστω ἡ ΒΙΓ, χέντρον δὲ τὸ Κ᾽, καὶ ἐπεξεύχϑωσαν αἷ 
ΒΑ 417’ 44 47- λέγω ὅτι ἡ μὲν ἐν τῷ ΒΑΓ ἡμι- 
κυχλίῳ γωνία ἡ ὑπὸ ΒΑΓ' ὀρϑή ἐστιν, ἡ δὲ ἐν τῷ 
ΑΒΓ μείζονι τοῦ ἡμιχυχλίου τμήματι γωνία ἡ ὑπὸ 
ΑΒΙ' ἐλάττων ὀρθῆς" ἡ δὲ ἐν τῷ ΑΔΓ ἐλάττονε 
τοῦ ἡμικυχλίου τμήματι γωνία ᾧ ὑπὸ 44 μείζων 
ἐστὶν ὀρϑῆς, 
᾿Ἐπεξευχϑω͵ ἡ 48, καὶ διήχϑω ἡ ΒΑ ἐπὶ «τὸ Ζ. 
Καὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἡ ΒΕ τῇ ΕΑ, ἴση ἐστὶ χαὺ 
γωνία ἡ ὑπὸ ΕΑΔ τῇ ὑπὸ ΕΒΑ. Πάλιν, ἐπεὶ ἴση 
ἐστὶν ἡ ΕΑ τῇ ΕἸ, ἔση ἐστὶ καὶ ἡ ὑπὸ 4ΓΕ τῇ 
ὑπὸ ΓΑΕ" ὅλη ἄρα ἡ ὑπὸ Β4Γ δυσὶ ταῖς ὑπὸ 481 
41 ΒΒ ἴση ἐστίν. Ἔστι δὲ χαὶ ἡ ὑπὸ Ζ47 ἐχτὸς 
τοῦ 48 τριγώνου δυσὶ ταῖς ὑπὸ 48 .48Ἐ γω- 
γίαις ἴση" ἴση ἄρα καὶ ἡ ὑπὸ ΒΑΓ γωνία τῇ ὑπὸ 
ΖΑ, ὀρϑὴ ἄρα ἑκατέρα" ἡ ἄρα ἐν τῷ ΒΑ͂Γ' ἡμι- 
κυχλίῳ γωνία ἡ ὑπὸ Β4Π' ὀρϑή ἔστι, 
Καὶ ἐπεὶ τοῦ 44 τρίγωνου δύο γωνίαν αἱ ὑπὸ 


ΑΒΙ Β4Γ δύο ὀρϑῶν ἐλάττονές εἰσιν, ὀρθὴ δὲ ἢ 


ὑπὸ ΒΑΓ γωνία: ἐλάττων ἄρα ὀρϑῆς ἔστιν ἡ ὑπὸ 
48} γωνία, καὶ ἔστιν ἐν τῷ ΑΒΓ μείζονι τοῦ ἡμι- 
χυχλίου τμήματι. 

(Καὶ ἐπεὶ ἐν κύχλῳ τετράπλευρόν ἐστι τὸ ΑΒΙΓΖ, 


τῶν δὲ ἐν τοῖς κύχλοις τετραπλεύρων αἱ ἀπεναντίον 


γωγνίων δυσὶν ὀρϑαῖς ἴσαι εἰσίν. αἱ ἄρα ὑπὸ 4ΒΓ 


94. ᾿ ΕΥ̓ΚΑΕΙΔΟΥ͂ 


Α4Γ δυσὶν ὀδρϑαῖς ἴσαι εἰσί, Καΐ ἐστιν ἡ ὑπὸ 
ΑΒΓ ἐλάττων ὀρϑῆς" λοιπὴ ἄρα ἡ ὑπὸ 44 γωνία 
μείζων ὀρϑῆς ἐστι, καὶ ἔστιν ἐν τῷ 441 ἔλαττονι 
τοῦ ἡμικυκλίου τμήματι, 


“Ἵἔγω δὴ ὅτι καὶ ἡ μὲν τοῦ μείζονος τμήματος 


γωνία, ἡ περιεχομένη ὑπό τε τῆς “48 περιφερείας 
καὶ τῆς ΑΓ' εὐθείας, μείζων ἐστὶν ὀρϑῆς" ἡ δὲ τοῦ 
ἐλάττονος τμήματος γωνία, ἣ περιεχομένη ὑπό τε 
τῆς 44 περιφερείας καὶ τῆς ΑΓ εὐϑείας, ἐλάττων 
ἐστὶν ὀρθῆς. Καὶ ἐστιν αὐτόϑεν φανέρον. ᾿Επεὶ γὰρ 
ἢ ὑπὸ τῶν ΒΑ͂ 4Γ εὐθειῶν περιεχομένη ὀρϑὴ γωνία 
ἐστὶν, ἡ ἄρα ὑπὸ τῆς 418 περιφερείας καὶ τῆς ΑΤ' 


εὐθείας περιεχομένη μείζων ἐστὶν ὀρϑῆς. «Πάλιν, 


ἐπεὶ ἣ ὑπὸ τῶν ΑΓ 2 εὐθειῶν ὀρϑή ἐστιν: ἡ 
ἄρα ὑπὸ τῆς ΓΑ͂ εὐθείας καὶ τῆς 44} περιφερείας 
περιεχομένη ἐλάττων ἐστὶν ὀρϑῆς. 

Ἔν κύχλῳ ἄρα ῇ μὲν ἐν τῷ οὖν καὶ εὸ ἑξῆς ὡς ἐν 
τῇ προτάσει ... ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


Πόῤισμα- 

ἜΧ δὴ τούτου φανγέρὸν, ὅτε ἐὰν τριγώνου ἡ μία 
γωνία ταῖς δυσὶν ἴση ἢ, ὄρϑηή ἔστιν ἡ γωνία: διὰ τὸ 
καὶ τὴν ἐκείνης ἐφεξῆς ταῖς αὐταῖς ἴσην εἶναι. “Ὅταν 
δὲ αἱ ἐφεξῆς ἴσαι ὦσιν, ὀρϑαΐ εἰσιν. 


᾿ Πρότασες λθ.' 
᾿Ἐὰν κύχλου ἑφάπτηταί τις εὐθεῖα, ἀπὸ 
δὲ τῆς ἁφῆς εἰς τὸν χύχλον διαχϑῇ τις εὖ- 
ϑεῖα τέμνουσα τὸν κύκλον" ἃς ποιεῖ γωνίας 
πρὸς τῇ ἐφαπτομένῃ, ἔσαι ἔσονται ταῖς ἐν 
τοῖς ἐναλλὰξ τοῦ κύκλου τμήμασι γωνέαις. 


832. 


Κύχλου γὰρ τοῦ 4814 ἐφαπτέσϑω τις εὐθεῖα Εἰξ. 82. 


ἡ ΕΖ κατὰ τὸ Β σημεῖον , χαὶ ἀπὸ τοῦ Β σημείου 
διήχϑω τις εὐθεῖα εἷς τὸν 4ΒΙΔ4 κύχλον τέμνουσα 


[ 


ΣΤΟΙΧΕΙΩΏΝ ΤΡΙΤΟΝ. ΠῚ. 95 


αὐτὸν ἡ 4. λέγω ὅτε ἃς ποιεῖ γωνίας ἡ Β4 μετὰ 
τῆς ΕΖ ἐφαπτομένης, ἴσαι ἔσονται ταῖς ἐν τοῖς ἐναλ- 
λαξ τμήμασι τοῦ κύκλου γωνίαις, τοῦτ᾽ ἔστεν, ὅτι ἡ 
μὲν ὑπὸ ΖΒ4 γωνία ἴση ἐστὶ τῇ ἐν τῷ 448 τμή- 
ματιὺ φυνισταμένῃ γωνίᾳ, ἡ δὲ ὑπὸ “ΕΒΔ γωνία 
ἴση ἐστὶ τῇ ἐν τῷ 4ΓΒ τμήματε συνισταμένῃ γωνίᾳ. 
ἌἜχϑω γὰρ ἀπὸ τοῦ Β τῇ ΕΖ πρὸς ὀρϑὰς ἡ 
ΒΑ, καὶ εἰλήφϑω ἐπὶ τῆς Β4 περιφερείαρ τυχὸν 
σημεῖον τὸ 1, καὶ ἐπεξζεύγϑωσαν αἱ 44 4 ΓΒ. 
Καὶ ἐπεὶ κύχλου τοῦ 4874 ἐφάπτεταί τις εὗ- 


ϑεῖα ἡ ΕΖ κατὰ τὸ Β σημεῖον, χαὶ ἀπὸ τῆς χατὰ 


τὸ Β ἁφῆς ἥἧχται τῇ ἐφαπτομένῃ πρὸς ὀρϑὰς ἢ 
ΒΑ, ἐπὶ τῆς ΒΑ͂ ἄρα τὸ κέντρον ἐστὲ τοῦ 484 
κύχλουνς Ἢ ΒΑ ἄρα διάμετρός ἔστι τοῦ Α48ΒΓ4 
κύχλου. ἡ ἄρα ὑπὸ 4148 γωνία ἐν ἡμικυχλίῳ οὖσα 


ὀρϑή ἐστι: λοιπαὶ ἄρα αἱ ὑπὸ Β44 4484 μιᾷ ὃρ- 


ϑῇ ἴσαι εἰσίν. ᾿Εστὴ δὲ χαὶ ἡ ὑπὸ 4182 ὀρϑή: ἣ 
ἄρα ὑπὸ 482 ἴση ἐστὶ ταῖς ὑπὸ Β424 4184. Κοινὴ 
ἀφῃρήσϑω ἡ ὑπὸ 484. λοιπὴ ἄρα ἡ ὑπὸ 48ΒΖ γωνία 
ἴση ἐδτὶ τῇ ἐν τῷ ἐναλλὰξ τμήματι τοῦ χύχλου γω- 
νίᾳ, τῇ ὑπὸ ΒΑΔ, Καὶ ἐπεὶ ἐν χύχλῳ τετράπλευ- 
οὖν ἐστι τὸ 4182, αἱ ἀπεναντίον αὐτοῦ γωνίαι δυ- 
σὶν ὀρϑαῖς ἔσαν εἰσίν, Εἰσὶ δὲ καὶ αὖ ὑπὸ 482Ζ 


48ΒῈΕ δυσὶν ὀρϑαῖς ἴσαι: α ἄρα ὑπὸ 48Β8Ζ 428: 


ταῖς ὑπὸ ΒΑ44 ΒΓΔ ἴσαι εἰσὶν, ὧν ἡ ὑπὸ Β44 τῇ 
ὑπὸ 48ΒΖ ἐδείχϑη ἴση: λοιπὴ ἄρα ἡ ὑπὸ 488 τῇ 


ἐν τῷ ἐναλλὰξ τοῦ κύχλου τμήματι τῷ 4Γ8, τῇ ὑπὸ 


4ΓΒἘ γωνίᾳ, ἐστὶν ἴση. 
᾿Εὰν ἄρα κύχλου ἐφάπτηταί τις .. « καὶ τὰ ἑξῆς ὡς 
ἐν εῇ προτάσει... ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


9β . ΕΥ̓ΚΖΕΙΔΟΥῪ 


Πρότασις ,γ. 
πὶ τῆς δοθείσης εὐϑιείας γράψαι τμῆ-. 38. 
μα κύκλου δεχόμενον γωνίαν ἴσην τῇ δο- 
ϑείσῃ γωνίᾳ εὐθυγράμμῳ. " 


Ἔστω ἡ δοθεῖσα εὐθεῖα ἡ 48, ἡ δὲ δοθεῖσα Τίρ. 33. 
γωνία εὐθύγραμμος ἡ πρὸς τῷ 1. δεῖ δὴ ἐπὶ τῆς 
δοϑείσης εὐθείας τῆς 418 γράψαι τμῆμα κύχλου͵ 
δεχόμενον γωνίαν ἴσην τῇ πρὸς τῷ [Γ. 

Ἡ γὰρ πρὸς τῷ 1΄ γωνία ἤτοι ὀξεῖά ἐστιν, ἢ 
ὀρϑὴ, ἢ ἀμβλεῖα. ἔστω πρότερον ὀξεῖα, ὡς ἐπὶ τῆς 
πρώτης χαταγραφῆς, καὶ συνεστάτω πρὸς τῇ 48 εὖ- 
ϑείᾳ καὶ τῷ «ΑΑ4 σημείῳ τῇ πρὸς τῷ 1΄ γωνίᾳ ἴση ἡ 
ὑπὸ Β444. ὀξεῖα ἄρα ἐστὶ καὶ ἡ ὑπὸ ΒΑ44. Καὶ 
ἤχϑω τῇ 44 ἀπὸ τοῦ 4“ σημείου πρὸς ὀρϑὰς ἡ 46, 
καὶ τετμήσϑω ἡ 48 δίχα χατὰ τὸ Ζ, καὶ ἤχϑω 
ἀπὸ τοῦ Ζ σημείου τῇ 48 πρὸς ὀρϑὰς ἢ ΖΗ͂, καὶ 
ἐπεζεύχϑω ἡ 8, 

Καὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἡ 42 τῇ Ζ8, κοινὴ δὲ ἥ 
ΖΗ, δύο δὴ αἱ 42 ΖΗ δυσὶ ταῖς ΖΒ ΖΗ ἴσαν εἰσὶ, 
καὶ γωνία ἣ ὑπὸ ΑΖΗ γωνίᾳ τῇ ὑπὸ ΒΖΗ ἴση: “ 
βάσις ἄρα ἡ 41 βάσει τῇ Β ΗΙΤΙ͂ ἴση ἐστίν, “Ὁ ἄρα 
κέντρῳ μὲν τῷ Η διαστήματι δὲ τῷ ἨΑ͂ κχύχλορ᾽ 
γραφόμενος ἥξει καὶ διὰ τοῦ Β, Γιγράφϑω, καὶ 
ἔστω ὃ 48}, καὶ ἐπεξεύχϑω ἡ ΒΕ. ᾿Ἐπεὶ οὖν ἀπὲ 
ἄχρας τῆς 44 διαμέτρου, ἀπὸ τοῦ 4, τῇ 48 πρὸς 
ὀρϑὰς ἐστὶν ἡ Α4, ἡ .44 ἄρα ἐφάπτεται τοῦ κχύ- 
κλου. καὶ ἐπεὶ κύχλου τοῦ 48} ἐφάπτεταί τις εὖ- 
ϑεῖα ἡ 44, καὶ ἀπὸ τῆς κατὰ τὸ ΑΑ͂ ἁφῆς εἰς τὸ 
ΑΕ κύκλον δίηκταί τις εὐθεῖα ἡ 418: ἡ ἄρα ὑπὸ 
4448 γωνία ἴση ἐστὶ τῇ ἐν τῷ ἐναλλὰξ τοῦ κύκλου 
τμήματι γωνίᾳ τῇ ὑπὸ 41}. ᾿4λλ ἡ ὑπὸ 448 τῇ 
πρὸς τῷ Γ' ἐστὶν ἴση: καὶ ἢ πρὸς τῷ Τ' ἄρα γωνίῳ 
ἴση ἐστὶ τῇ ὑπὸ 418. 

, Ἐπὶ 
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πὶ τῆς δοϑείσης ὥρα. εὐθείας τῆς 418 τμῆμο 
κύχλου γέγῥαπεαιε τὸ ΑΕΒ, δεχόμενον γωνίαν τὴν 
ὑπὸ 48} ἴσην τῇ δοθείσῃ τῇ πρὸς τῷ Γ᾽, 

λλὰ δὴ ὑρϑὴ ἔσεω ἡ πρὸς τῷ 1. χαὶ δέον 
πάλιν ἔστω ἐπὶ τῆς 418 γράψαε τμῆμα κύχλου δὲ. 
χόμενον γωνίαν ἔσην τῇ πρὸς τῷ Τ' ὀρϑῇ γωνίᾳ, 


Συνεστάτω γὰρ πάλιν τῇ πρὸς τῷ Σ΄ ὀρϑῇ γωνίᾳ, 


ἴση ἡ ὑπὸ ΒΑ͂4, ὡς ἔγει ἐπὶ τῆς δευτέρας κατα. 
γραφῆς, καὶ τετμήσϑω ἡ ΑΒ δίχα κατὰ τὸ Ζ, καὶ 


κέντρῳ μὲν τῷ ἅ, διαστήματι. δὲ ὁποτέρῳ τῶν ΖΑ͂ 


“28, κύχλος γιγρώφϑω ὃ 4ΕΒ.. 

᾿Εφάπτεται ἄρα ἡ 44 εὐθεῖα τοῦ ΑΒΕ κύ- 
κλου, διὰ τὸ ὀρϑὴν εἶναν τὴν πρὰς τῷ Αἱ γωνίαν. 
Καὶ ἴση ἐστὶν ἡ. μὲν ὑπὸ ΒΑ 4 γωνία τῇ ἐν τῷ 
4ΕΗῆ τμήματι, ὀρϑὴ γὰρ καὶ αὕτη ἐν ἡμιχωυκλίῳ οὖσα. 


“Δλλὰ καὶ ἡ ὑπὸ ΒΑ“ τῇ πρὸς τῷ 1 ἴση ἐστί, Καὶ. 


ἡ ἐν τῷ 488 τμήματι ἄρα ἔσῃ ἐσεὶ τῇ πρὸς τῷ 1. 
Τέγοαπται ἄρα πάλων ἐπὶ τῆς 48 τμήμα κύ-. 


κλου τὸ 4ΕΒ8, δεχόμενον γωνίαν ἴσην τῇ πρὸς τῷ Γ. 


᾿Δλλὰ δὴ ἡ πρὸς τῷ Σ΄ ἀμβλεῖα ἔστω. καὶ. 


συνεστάτω αὐτῇ ἴσὴ "υτρὸς τῇ .48Β εὐθείᾳ καὶ τῷ 
“ σημείῳ ἡ ὑπὸ ΒΑ͂4, ὡς ἔχεε ἐπὸὶ τῆς τρίτηρ 
καταγραφῆς, καὶ τῇ «4. πρὸς ὀρϑὸς ἤχϑω ἡ 4, 
καὶ τετμήσϑοω πάλεν ἢ ,41 δίχα κατὰ τὸ 2, καὶ τῇ 


«4 Β πρὸς ὀρϑιὶὶς͵ ἤχϑω ἡ ΖΗ, καὶ ἐπεξεύχϑω ἡ ἮΒ.᾿ 


Καὶ ἐπεὶ πάλιν ἴση ἐσεὶν ἡ ΑΖ τῇ 28, καὶ κοι. 
ἡ ΖΉ, δύο δὴ αἱ 42 ΖΗ δυσὶ ταῖς ΒΖ 25 


ΩΝ, εἰσὶ, καὶ γωνία ἡ ὑπὸ ΑΖΗ γωνίᾳ τῇ ὑπὸ ΒΖΗ͂. 
ἔση" βάσις ἄρα ἡ ΑΗ βάσει τῇ ΒΗ. ἴση ἐστίν. ὋὍ 


ἄρα κέντρῳ μὲν τῷ Ἡ διαστήματι δὲ τῷ Η.41 κύκλορ 
γραφόμενος ἤϊξεν καὶ διὰ τοῦ Β. Οἰχέσθω ὡς ὁ 48. 
Καὶ ὀρτεὶ τῇ 48 διαμέτρῳ ἀπὶ ἄχρας πρὸς ὀρθὰς 


ἧχται ἡ 44,.ἡ Α4 ἄρα ἐφάπτετω! τοῦ ΕΒ κ᾽ 


κλου, Καὶ ἀπὸ τῆς κατὰ τὸ Αἱ ἐπαφῆς διῆχτοι ἡ 
[7] 
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418: ἡ ἄρα ὑπὰ Β΄44 γωνία ἴση" ἐστὰ τῇ ἐν τῷ ἐναλ.- 
λὼξ τοῦ κύχλου τμήματι τῷ .4ΘΒ συνιστα μένῃ .γωο. 
γίᾳ. ᾿Αλλὰ ἡ ὑπὸ ΒΑ4 γωνία τῇ πρὸς τῷ Γ᾽ ἴση: 
ἐστί χαὶ ἡ ἐν τῷ 4608 ἄρα τμήματι. γωνία ἔση 
ἐστὶ τῇ. πρὸς, τῷ ΓΤ... 

.  }7Ὺβπὶ τῆς δοϑείσης ἄρα εὐθείας τ τῆς 48 γέγρα- 
πταν τμῆμα χύχλου τὸ 48, δεχόμενον γωνίων ἔσηλ. 
τῇ πρὸς τῷ Γ΄ ὅπερ ἔδει ποιῆσαι. 

Πρότασες χ,δ'͵ 

. Ἀπὸ τοῦ δοϑέντος κύχλου τμῆμα ἐφε-" 84. 
λεῖν δεχόμενον γωνίαν ἴσην τῇ ᾿δοϑείση; 
γωνίς εὐ ϑυγρᾶμμφ. 

᾿Ῥστὼω. ὁ .δοϑεὶὸ πύμλος' ὅ᾽ ΑΒΓ, ἢ δὲ δοϑεῖσα Εἰρ. 834. 
γωνία εὐθύγραμμος ἡ πρὸς τῷ 4. δὲῖ δὴ ἀπὸ τοῦ 
ΑΒΓ κύχλου τμῆμα ἀφελεῖν δεχόμενον γωνίαν ἴσην 
τῇ ἢ δοϑδεῖσῃ γωνίᾳ εὐθυγράμμῳ τῇ πρὸς τῷ 4. 

: Ἤγχϑω. τοῦ «ΑΒ κύκλου ἐφαπτομένη: ἡ ἘΖ χα-᾿ 
τὰ τὸ Β σημεῖον, καὰ συνεσττῶ πρὸς τῇ ΕΖ εὐθείᾳ 
καὶ τῷ πρὸς αὐτῇ σημείῳ τῷ Β᾽ τῇ πρὸς τῷ  γω:" 
νίᾳ ἴση ἡ ὑπὸ ΖΒΓ, ᾿ 

᾿Επεὶ οὖν κύχλου τοῦ 48Τ7' ἀράπεεταί τὶς εὖ-" 
ϑεῖα ἡ ΕΖ, καὶ ἀπὸ τῆς κατὰ τὸ Β ἐπαφῆς διῆχται 
ἡ ΒΓ. ἡ ὑπὸ ΖΒ, ὥρα ἴση ἐσεὶ ἐῇ ἐν τῷ ΒΑ͂Ι' 
ἐναλλὼξ τμήματι συνισταμένῃ γωνίᾳ. ᾿Αλλ: ἢ ὑπὸ 
ΖΒΓ τῇ πρὸς τῷ 4 ἐστὺὴν ἔση" καὶ ἡ" ἐν τῷ ΒΑΓ 
ἄρα τμήματι γωνία ἴση ἐστὶ τῇ πρὸς τῷ ἃ γωνΐᾳ. 

᾿»Α4πὸ τοῦ δοϑέντος ἄρα κύκλου τοῦ “ΒΓ τμῆ-᾿ 
μα ἀφῇρηταὶ τό ΒΑ͂Γ, δεχόμενον' γωνίαν ἴσην τῇ 
δοϑείσῃ γωνίᾳ εὐθυγράμμῳ τῇ πρὸς τῷ 4. ὅπερ ἔδει 


ποιῆσαι» 
Ἡρότασις λέ. 


Ἐὰν ἐν χύλλῳ δύο. οὐϑιεῖὰε τέμνωσιν 35. 
ἀλλήλας, τὸ ὑπὸ. τῶν τῆς μιᾶς τμημάτων 
περιεχόμενον ὀρθογώνιον ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ 
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τῶν τῆς ἑτέρας τρημώφτων: περιεχομένῳ δφ- 
ϑογωνίφ. ᾿ 
.- ν.γὰρ τῷ χύχλῳ τῷ ΑΒΓΑ δέο εὐθεῖαι αἱ Εἰφ. 85. 
Ἅ1' Β4 τεμϑέτώσαν. ἀλλήλας. ματὰ τὸ σημεῖον". 

λέγω ὅτι τὸ ὑπὸ τῶν 41 ἘΞ περιεχόμενον. ἀρϑογώ-. 

γιον' ἴσον ἐσαὶ τῷ. ὑπὸ τῶν 48. ΒΒ. περαχομέπῳ ἀρ- 
ϑογωνίῳ. 

Εἰ μὲν οὖν. αἱ Γ ΒΑ, διῶ τοῦ. κένεραυ εἰσὶν, 
ὥςτε τὸ Β' χένερον εἶναι τοῦ. 4814 κύχλοι» φανερὸν 
ὅτι, ἴσων οὐσῶν τῶν ΑΕ ΕΓΓ 4 ΕΒ, καὶ τὸ ὑπὸ 
.. τῶν 41 ΕΓ περιεχόμενον ὀρϑογώγιον. σον ἐστὶ τ τῷ 
ὑπὸ τῶν ΔΕ. ΕΒ περιεχομένῳ, ὀρϑογωνίῳ»... ' ᾿ 

᾿Ἔστωφαν δὴ αἱ 41. 48 μὴ διὰ τοῦ κέντρου, 
χοὺ εἰλήφϑω τὸ κένερον τοῦ. ΑΒΓ. κύκλου, καὶ 
ἔστω τὸ Ζ, καὶ. ἀπὸ τοῦ Ζ ἐπὶ τὼς 41 48 εὐϑείας. 
- κέϑετοι ἤχϑωσαν. αἱ, ΖΗ ΖΘ, καὶ ἐπεξεύχϑωσαν αἱ ͵ 
ΖΒ." 1. .. 

Καὶ ἐπεὶ εὐϑεῖα, τις͵ διὰ, τοῦ. έμρου. ῇ ΖΗ εὖ. 
ϑεῖάν τινα μὴ διὰ. τοῦ κέντρου τὴν ΑΓ πρὸρ ὀρϑὰς 
τέμνεὶ,. καὶ. δίχα αὐτὴν τόμνει" ἔση ἄρα. ἡ 4} τῇ 
ΗΓ. Ἐπεὶ. οὖν εὐϑεῖα ἡ. 41Γ'. τέτμηται εἰς μὲν ἴσα 
χατὰ τὸ. Ἡ, εἰς δὲ ἄνισα χατὰ τὸ Ε,, τὸ ἄρα ὑπὸ 
τῶν 41 ΕΤ' περιεχόμενον ὀρϑογώνοον μετὰ τοῦ ἀπὸ. 
τῆς ἨΔ τεεραγώνον ἴσον. ἐστὲ τῷ ἀπὸ τῆς ΗΓ: 
Κοινὸν «προῤχείσϑω τὰ. ἀπὸ τῆς ΗΖ' τὸ ἄρα ὑπὸ 
τῶν 4 ΕΠ. μετὰ. τῶν ἀπὸ τῶν ΖΗ͂ ΗΣ ἴσον ἐσεὶ 
τοῖς ἀπὰ τῶν ΓΗ ΗΖ... ᾿Αλλὰ τοῖς μὲν ἀπὸ τῶμ 
ΚΗ ΗΖ ἴδον ἐστὶ τὸ. ἀπὸ τῆς. ΖΕ, τοῖς δὲ ἀπὸ. κῶν; 
ΤῊ ἨΖ ἴσον ἐστὶ τὸ. ἀπὸ τῆς Ζ1΄-. τὸ ἄρα: ὑπὸ 
τῶν 4Ε ΕΓ’ μετὰ τοῦ ἀπὸ τῆς ΖΕ. ἴσον ἐστὶ τῷ 
᾿ἀπὰ. τῆρ Ζ[.. Ἴαση δὲ ἡ 21 τῇ ΖΒ... τὸ ἄρα. ὑπὸ 
τῷῶφ. 4Ε ΕΓ. μετὰ “τοῦ ἀπὸ τῆς. ἘΖ ἔσον ἐσεὶ τῷ 
ἀπὸ τῆρ ΖΒ. «“ιὼ τὰ αὐτὰ δὴ κὰὶ τὸ ὑπὰ τῶν 4. 
ἘΒ μετὰ τοῦ ἀπὸ τῆς ΖΕ ἴσαν ἐστὶ. τῷ ἀχὸ τῆς ΖΒ. 
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᾿Κδείχϑη δὲ ὅτε καὶ τὸ ὑπὸ τῶν 4 ΕΤ' μετὰ τοῦ " 
ἀπὸ τῆς ΖΕ ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆς ΖΒ: τὸ ἄρα ὑπὸ 
τῶν ΑΕ ἘΓ' μοτὰ τοῦ ἀπὸ τῆς ΖΕ ἔσον ἐστὶ τῷ 
ὑπὸ τῶν ΔῈ ΕΒ μετὰ τοῦ ἀπὸ τῆς ΖΕ, Κοινὸν 
ὠφηρήσθω τὸ ἀπὸ τῆς ΖΕ' λοιπὸν ἄρα τὸ ὑπὸ τῶν. 
4 ΕΓ περιεχόμενον ὀρϑδογώνιον ἔσον ἐστὶ τῷ . ὑπὸ 
τῶν 4Ε ἘΒ περιεχομένῳ ὀρϑογωνίῳ. 

᾿Σὰν ἄρω ἐν χύχλῳ δύο εὐθεῖαν . . « καὶ εὸ τῆς ὡς 
᾿ν τῇ προτώσω ... ὕπερ. ἔδει δεῖξαι. 

Πρότασες λς. ᾿ 

Ἐὰν κύχλου ληφθῇ, φι σημεῖον ἐκτὰς, 36. 
καὶ ἀπὶ αὐτοῦ πρὸς τὸν κύκλον προςπίπετωσε: 
δύο εὐθεῖαι, καὶ ἡ μὲν αὐτῶν τέμνῃ τὸν κύ- 
κλον, ἡ. δὲ ἐφάπτηται" ἔσταν τὸ ὑπὸ ὅλης 
τῆς. τεμνούσης καὶ τῆς ἐκτὸς ἀπολαμβανο-. 
μένης μεταξὺ τοῦτε σημεῖου καὶ τῆς κυρτῆς 
περιφερείας περιεχόμενον ὀρϑογώνεον ἴσον. 
τῷ ἀπὸ τῆς ἐφαπτομένης τετραγώνῳ. 

Κύχλου γὰρ. τοῦ ΑΒΓ εἰλήφϑω. τὸ σημδῖον ἐχ- Εἰρ. 36. 
τὸς τὸ 4... καὶ ἀπὸ τοῦ 4 πρὸς τὸν ΑΒΙΓ κύχλον. 
προρποπτέτωσων δύο εὐθεῖαν αἰ ΔΡΓΑ 48.-καὶ ἡ μὲν 

ΑΙ͂ΓΑ τεμνέτω. τὸν (ΒΓ χύχλον, ἣ δὲ 48 ἐφαπεέσϑω» 
λέγω ὅτι τὸ ὑπὸ τῶν Δ 41 περιεχόμενον ὀρϑογώ.-- 
γιον ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆς 48 τετραγώνῳ... : 

Ἢ ἄρα 4.4 ἤτον διὰ τοῦ κένερου ἐστὶν, ἢ οὗ. 
Ἔστω πρότερον διὰ τοῦ κέντρου, καὶ ἔστω. τὸ Ζ κέν-: 
τρον τοῦ Α4Β7 κύχλου, καὶ ἐπεξζεύχϑω. ἡ 28. ὀρϑὴ 
ἄρα ἐστὶν ἡ. ὑπὸ ΖΒ4. Καὶ ἐπεὶ εὐθεῖα ἡ 41 δίχα 
τέτμηται κατὼ τὸ. Ζ, πρόρχειται δὲ αὐτῇ ἡ 1.4. τὸ 
ἄρα ὑπὸ τῶν 424 47 μετὼ τοῦ ἀπὸ τῆς ΖΙΓ' ἴσον. 
ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆς Ζ4.. Ἴση δὲ ἡ ΖΙ τῇ ΖΒ. τὸ ἄρα. 
ὑπὸ τῶν (4. 4Γ' μετὰ τοῦ ἀπὸ τῆς ΖΕ ἴσον ἐστὲ 
τῷ ἀπὸ τῆς Ζ4. Τῷ δὲ ἀπὸ. τῆς Ζ4 ἴσα ἐστὶ τὰ 
ἀπὸ τῶν ΖΒ Β4, ὀρϑὴ γὰρ ἡ. ὑπὸ ΖΒ4, εὸ ἄρα. 


. 


᾿. 
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ὑπὸ τῶν 42 ΔΡ μοτὰ τοῦ ἀπὸ τῆς 28. ἴσον ἐστὶ 


τοῖς ἀπὸ τῶν ΖΒ Ἐ4. Κοινὸν ἀφῃρήσθω τὸ ἀπὸ 
τῆς 28." λοιπὸν ἄρα τὸ ὑπὸ τῶν 44 4Χ' ἔσον ἐστὶ 
τῷ ἀπὰ τῆς 48 ἐφαπεομένηρ. 

δ Μλλὰ δὴ ἡ 4Γ{«4 μὴ ἔστω διὰ τοῦ κέντρου τοῦ 
ΑΒΙ' χύκλου, καὶ εἰλήφϑω τὸ κένερον τὸ Ε΄, καὶ 
ἀπὸ τοῦ Ε ἐπὸ τὴν “441 κάϑενος ἤχϑω ἡ ἘΖ, καὶ 
ἐπεξοεύχϑωσαν αὐ ΕΒ ΕἼ Ε4. ὀρϑὰ ἄρω ἐστὶν ἡ 


᾿ πὰ ἘΖ4. Καὶ ἐπεὺ εὐθεῖ τις διὰ τοϑ' χένερου ἡ 


ΕΖ σὐθεῖάν τινὰ μὴ διὰ τοῦ κένερου τὴν ΜΓ “ρὸς 


ἄρϑὰς τέμνει, χαὺ δίχα αὐτὴν» τέμνειν ἢ “42Ζ ἄρα ΟΝ 


ΖΙ7' ἐστὲν ἴση. Καὶ ἐπεὶ εὐθεῖα ἥ. ΑΤ' τέτμητοωε 
δίχα κατὰ τὸ Ζ σημεῖον, πρόρκειτας δὲ αὐτῇ. ἢ. ΓΔ- 
πὸ ἄρω ὑπὸ τῶν “44 4} μετὼ τοῦ ἀστὸ τῆς Ζ1᾽ 
ἔσο». ἐστὶ. τῷ ἀπὸ τῆς Ζ4.. οενὸν. προςκείσϑω τὸ 
ἀπὸ. τῆς ΖΕ" τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν “434 4} μετὰ τῶν 
ἀπὸ τῶν ΕΖ Ζ68 ἴσον ἐατὶ τοῖς ὠπὸ. τῶν 42 ΖΕ. 


᾿4λλὰ τοῖς. ἀπὰ τῶν ΕΖ ΖΕ ἴσον ἐστὶ τὸ ἀπὸ τῆς ΕῚ, 


δρϑὴ γὰρ. ἡ ὑπὸ ἘΖΕ' γωνίω» τοῖς δὲ ἀπὸ τῶν 42 
ΖΕ ἴσον ἐσεὶ τὸ ἀπὸ τῆς ἘΔ. τὸ ἄρα: ὑπὸ τῶν Α4Π4 
Δ4Γ΄ μδτὰ τοῦ' ἀπὰ τῆς ΕΤ' ἴσον ἐσεὶ τῷ ἀπὰ, τῆς Ἐδ- 
Ἴση δὲ ἡ ΕΠ τῇ ἘΒ- τὸ ἄρα: ὑπὸ τῶν 4,24.4Ὲ μϑ- 
φὰ τοῦ' ἀπὸ τῆς. ΕΒ ἔσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆς ἘΖ2Ζ, Τῷ 


“δὲ ἀπὸ τῆς Ἐ4 ἴσα ἐστὶ τὰ ἀπὸ τῶν ἘΒ 2, ὀρϑὴ 


γὰρ. ἡ ὑπὸ ΕΒ. γωνία" πὸ ὥρα ὑπὸ τῶμκ 424 4} 
ψετὼ τοῦ ἀπὰ τῆς. ἘΒ ἴσον ἐσπὰ τοῖς ἀπὸ τῶν ἘΝ 
ἘΜ. Κοινὰν. ἀφηρήσθω τὰ ἀπὸ πῆρ. ἘΒ΄ λουπὰν 
ἔφω τὸ ὑπὸ τῶν 44 4} ἔσον. ἐστὰ τῷ. ἀπὸ τῆς 48, 
δι ἄρα, αὔκλου ληφϑῇ τὸ « « « καὶ εὸ. ἑξῆς. ὡς ἣν 
ὼ προτάσιν ενν ὅπερ ὅδεν δεῖξαι, 
Πρόταστς, χξ. 

ἂν κύκλον ληφθῇ τὸ σημεῖον ἐκτὸς, 
ἀπὸ δὲ τοῦ αημεέον φροὺς τὸν κύκλον προς» 
πίπτωσε δύο εὐϑθϑεῖᾳε, καὶ κα μὲν αὐτῶν 


37. 
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ἐέμνῃ τὸν κύκλον, ἡ δὲ προςπίπτῃ, ἦ δὲ τὸ 
ὑπὸ τῆς ὅλης τῆς τεμνοδδης χαὶ τῆς ὀχτὸς 
ἀπολαμβανομένης μεταξὺ. τοῦ τὸ. σημείου 
καὶ τῆς κυρτῆς περεφερείαϑ ἔσον τῷ ἀπὸ 
τῆς προρπεπτούσης" ἥ πρὸρπέπτουσα ἐφάψε- 
ται τοῦ κύκλου. 

«Κύχλου γὰρ τοῦ ΑΒΓ εἰλήφϑω τὸ ἀημεῖον' ἐχα Σὶρ. 87. 
τὸς τὸ 4, καὶ ἀπὸ. τοῦ 4, πρὸς ἐὸν «4.8 κύχλον 
πρϑορπιπτέτωσαν δύο. οὐϑεῖαε αἱ ΣΑ͂ 48, καὶ ἡ μὲν 
4Γ 4 τεμνέτω “τὸν κχκύχλον, ἦ δὲ 48 προςπιπτέτω, 
ἔστω δὲ τὰ ὑπὸ τῶν 44 41' σὸν τῷ ἀπὸ τῆς 48» 
δΔέγω ὅτε ἢ 48. ἐφάπεεται τοῦ ΑΒΓ κχύχλου. ς 

Ἤχθω γὰρ τοῦ ΑΒΙ᾿ κύκλου ἔφαπτομένη ἡ 
4, καὶ ελήφϑω: τὸ χέντρον τοῦ ΑΒΙ' κύχλου, καὶ 
ἔστω τὸ Ζ, καὶ ἐπεζεύγωσαν αἱ ΖΚῈ ΖΒ Ζ4. 

Ἡ. ἄφα. ὑπὸ .ΖΕ4. δρϑιή. ἐστι. ζχαὺ. ἐπεὶ ἢ 
4 ἐφάπτεται τοῦ ΑΒΓ κύχλου, τέμψει δὲ ἡ ΖΦ“ΓΑ͂. 
τὸ ἄρα ὑπὸ. τῶν 44 41' ἔσον ἐστὶ τῷ ἀπὰ τῆς 
48. “ὑπόκειται δὲ τὰ ὑπὰ τῶν 44. Μ4Γ' ἔσον τῷ 
ἀπὸ τῆς 48. τὸ ἄρα ἀπὰ τῆς 4Ε ἔσον ἐστὶ τῷ 
ἀπὸ τῆρ 4}. ἴση. ἄρα ἢ 4Ε τὴ 48... Ἔστι δὲ 

χὺ ἡ ΖΕ τῇ ΖΒ ἴση: δύο δὴ αἱ 4Ε ΕΖ ϑυσὶ 

ταῖς Ψ" ᾿ἘΖ. ἴσας εἰσὺ,, καὶ βίοις. αὐτῶν χοι 
ἡ Ζ4: γωνίω ἄρα ἣ ὑπὸ 42 γωνίᾳ τῇ ὑπὸ ἜΣ 
ἐστὶν ἴση. Ὀρϑὴ δὲ ἡ ὑπὸ 4ΕΖ. ὀρϑὴ ἄρα καὶ ἡ 
ὑπὸ 48Ζ. Καί ἐσέεν ἡ ΒΖ ἐχβαλλομένη. διώμετρος, 
ἡ δὲ τῇ διωμέξθβῳ τοῦ μύχλου πρὸς ὀρϑὰς ἀλὶ ἄχρας 
ξγαμέγη - ἐφάπτεται τοῦ κύχλου" ἡ 48 ἄρω. ἐφάπ- 
«εταὰῦ τοῦ 4181: κύχλου, (Ὁμοίως δὲ τὼ αὐτὰ δε: 
ϑήσεται, κἂν τὸ κέντρον ἐπὶ τῆς ΑΓ. τυγχάνμ).. 

᾿Εὰν ἄρα κύχλου ληφθῇ. Φῷὸ οἱ ὁ καὶ τὰ δπον ὡς ἐν τῇ 
προτάσέο «οι υὅπορ ὄδεο 'δεῖξαν, “ἢ 
- Τέλος, τοῦ '«ρέφον᾽ βιβλίου; 


-- 
- 


ΕΥ̓ΚΑΞΙΔΟΥ͂ ΣΤΟΙΧΕΙΩΝ 
ΟΣ ΒΊΙΒΑΙΟΝ ΤΕΤΑΡΤΟΝ, 
εν Το Ὑδόμον μος Ὅροι 
: Σχῆμα εὐθύγραμμον εἰς σχῆμα εὖϑό- 
γραμμον, ἐγγράφεσϑαι λέγεται, ὅταν ἑκάστη 


ἐῶν τοῦ ἐγγραφομένου σχήματος γωνιῶν ἕχάστης 
πλευρᾶς. ἐδὺ "εἰς ὃ ἐγγράφεται ἅπτηται. 


β. «Σχῆμα δὲ ὁμοίως περὶ σχῆμα περιγρά! 


φέσϑαοὶι λέγεται, ὅταν ἑχάστῃ πλευρὰ τοῦ περιγρα- 

φομένου ς εὐχάστης γωγίας τοῦ ) περὶ ὃ περιγράφεται 

ἅπτηται." ΕΝ . 

ποτ, Σχῆμα ᾿εὐϑύγραμμὸν εἰς κύκλον ἐγγρά- 

φεσϑ'αι λέγεται," ὅταν ἑκάστη γωνία τοῦ ἐγγραφο- 

μένου ὅπτηταὶ τῆς τοῦ κύχλου περιφερείας 
δ. Σχήμα δὲ εὐθύγραμμον περὶ κύκλον ταε- 


Φ'79 ἄφεσϑαε λέγεται , ὅταν ἑχάστη͵ πλευρὰ τοῦ 


περιγραφομένου ἐφάπτηται τῆς τοῦ ἀύκλου περίφε- 
θείας. ἫΝ 

᾿Ψ» Κύκλος" δὲ δμοίως εἰς σχῆμα λέγεται. ἐγγρά- 
φέσϑαι ͵ ὅταν Ω τοῦ χύχλου περιφέρεια ἑχάστης 
πλευρᾶς τοῦ εἰς ὃ ἐγγράφεται ἐφάπτηται. 


ΝΟ φ 


τς. Κύκλος. δὲ περὶ σχῆμα περιγράφεσθαι λέγε- 


ζαὶ, ὅταν ἡ τὸῦ “κύχλου περιφέρεια. ἑκάστης, γωνίας. 


τοῦ πὲρὶ ὃ περιγράφεται ἅπτηται... 
. ᾿ Εὐθεῖα εἰς χύχλον᾽ ἐναρμόξεσϑαι λέγεται, ὃ ὅταν 
τὰ πέρατα αὐτῆς͵ ἐπὶ τῆς περιφερείας, ἧ τοῦ κύκλου. 


1. 


2. 


(04 . ΕΥ̓ΚΑΕΙΔΟΥ 


Πρόσωσες ἀ. 

Ξὲς τὸν δϑαϑέντα κύχλον τῇ δοϑείαῃ εὐ- 1. 
ϑεέᾳ κὐ μεέξονε οὔσῃ τῆς τοῦ κύκλον διᾳ- 
μέτρου ἔαην εὐϑεῖον ἐγωρμόσῳ 

χζτω ὃ δοθεὶς κύχλος ὁ ΑΒΓ, ἡ δὲ δοϑεῖαα Σιξ. 1. 
εὔϑεδο, μὴ μείζων τῆς τοῦ κύκλον διαμέεραν ἡ Δ. 
δεῖ δὴ εἰς τὸν ΒΓ χύχδν τῇ 4 εοὐδείᾳ ἔσην εὖ- 
ϑεῖαν ἐναρμόσαις, 

-"" Ἔχδω ταῦ ΑΒΓ χύχλου διάμενρος Γι ΒΓ. εκ 
μὲν οὖν ἔφη ἐστὴν ἡ ΒΓ τῇ 4, γεγονὸς ἂν εἴ) τὸ 
ἐπκιταχϑέν" ἐνήρμοσται γὰρ εἰς τὸν ΑΒΙ' χύχλον τῇ 
4 εὐδείᾳ ἴση ἡ ΒΤ “Εἰ δὲ οὗ' μείζων ἐατὶν ἡ ΒΓ 
τῦς ά, καὶ κείσϑα τῇ 4 ἴση ἡ ΓΕ, καὶ κέντρῳ μὲν 
,͵, τῷ Τ διαστήματι δὲ τῷ ΓΕ κύκλος γεγράφϑεϊ ἃ 
᾿ς ΑΖ, καὶ ἐπεξεύχϑω ἡ ΓΑ. 

Ἐπεὶ αὖν τὸ Τ' σημεῖον χέγεραν ἐστὶ τοῦ 4ΕΖ 
“ύχλου᾿ ἔση ἐᾳτὶν ἡ ΓᾺ τῇ ΓΕ, "ἀλλὰ ἥ ΓΕ τῇ 
4 ἐσεὶν ἴση" χρὼ ἢ ΓΑ͂ ἄρῳ. τῇ 44 ἐστὶν ἢ ζαῆ. 

Εὶς ᾿ἄϑα. τὸν δαϑέντᾳ κύκλον, τὸν 48, τῇ δος 
ϑείσῃ εὐϑείᾳ μὴ βιεέζονε οὔσῃ τῆς ταῦ εὔχλου δίχα 
μέτραυ, τῇ χὰ ἴσὴ ἐνήρμοσεαι, ἡ ΓΑ: ὅπερ ἔδει ποιῆσαι. 


Ἡρότασες. (. 


Εἰς τὰν δεαϑέντα κύκλον τῷ δοδέγτε ἐρε9 3. 
γώνῳ ἐσαγ ὥνεαν͵ τρίγωνον ἐγγράψαι. 

Ἔστω ἃ δαϑεὶς κύχλος ἐ ΑΒΓ, τὰ δὲ δοδὲν Ἐφ. 2. 
“τρἐγωνοΐ τὰ 482: δεῖ δὴ εἰᾳ τὸν 48Τ' κύχλον τῷ 
22 τριγώνῳ ἐσογώγιον τρίγωνον ἐγγράψαι. 

ιχϑὼ τοῦ ΑΒΤ' κύκλαυ ἐφαπτομένη ἢ Ἠ46Θ 
κατὰ τὰ 44, χαὺ συνεστώτω πρὸς τῇ 40 εὐϑείᾳ καὶ 
τῷ πρὰς αὐτῇ σημείῳ τῷ Α τῇ ὑπὸ 42 γωνίᾳ ἴση 
ἡ ὑπὰὸ ΘΑΓ. πάλι, πρὸς τῇ ἨΑ͂ εὐδείᾳ καὶ τῷ 
πρὸς αὐτῇ σημείῳ τῷ ΑἹ τῇ ὑπὸ Ζ4Ε γωνίᾳ ἴση 

ἡ ὑπὸ Η48, καὶ ἐπιριόγϑω ἡ Ε1. 


Ῥ»ΣΤΟΙΧΕΙΩΝ ῬΕΈΑΡΤΟΝ. 727. 405 


᾿ ἈΒπεοὶ αὖν κύκλου τοῦ 487 ἐφάπεεταἑ τις εὖ- 
ϑεῖα ἡ. ΘΑΗ, ἀπὰ δὲ τῆρ ἁφῆς εἰς τὸν κύχλον διῆ»- 
ταό τιρ εὐδεῖὰ. ἡ ΑΣ. ἡ ἄρα ὑπὸ Θἅ ἴση ἐστὶ τῇ 
ἐν τῷ ἐναλλὼξ τοῦ" χύχλον τμήματι γωνίς, τῇ ὑπὸ 
ὍΒΙ.. ᾿ΔΔλ καὶ ὑκὸ ΘΑἅΓ τῇ ὑπὸ 42 ἐσῷν ἴση» 
χαλ ἢ ὑπὸ ΑΒ ἄρὼ γωψίω τῇ ὑπὸ 482 ἐστὶν ἴση. 
“εὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ἡ ὑδὸ ΑΓΒ. τῇ ὑπὸ ΖΔ ἐσεὸὴν 
ἤση, καὶ λοιπὴ ἄρα. ἡ. ὑπὸ ΒΑΓ λοιπῇ. τῇ ὑπὸ ΕΖΔ 
ξστὰν ἔφη. ἐσοαγώνιον ἄρα ἐστὶ τὰ 487' τρίγωνον τῷ 
Δ ἈΞ τριχώσῳ, χαὶ ἐγγέγρωπται εἰς σὸν ΑΒΡ' κύχλον, 


ξὶς τὸν δαϑένεα ἄρα κύχλαν τῷ δοθέντι τρ. 


γώνῳ ἰσογώνιαν τρίρωνον ἐγγέγραπται" ἅπερ ὅδει. 


ποιῆααις᾿ 

“ἢ πρότασις γ΄. , . 
. “Περὶ τὸν δοϑέντα χύχλον τῷ δοθέντι 

τριγώνῳ ἐσογώνερν τρέρωνον περιγράψαι. 


τς "ξσξω ὁ δοϑεὺὸς κύχλος ὁ ΑΒΗ, τὸ δὲ δυϑὲν Σιρ. 8, 
εν φτρίγωναμ τὸ 41ΚΖ. δεῖ δὴ, περὶ τὸν Αἴ815 χυχλὸν τῷ 


4ῈΕΖ τριγώνῳ ἰσογώνιον τρίγωνον περιγράψαι, 
᾿Εχβεβλήσδω "ἡ ἘΖ ἐφ᾽ ἑχάτερωα τὼ μέρη ἐπὶὰ 
τὸ Ἡ Θ σημεῖα, κωὸ εἰλήφϑω τοῦ ΔΑΒΓ' αύχλον 


᾿ς αένερον τὸ Κι, ναὶ διήχϑω ὡς ἔτυχεν εὐϑεῖω ἡ ΚἜ, 
Θχ αὐ 'συνεσεάτω πρὸς τῇ ΚΒ εὐθείῳ καὶ τῷ πρὸς οἷο 


τῇ σημείῳ τῷ Κα τῇ μὲν ὑπὰ ΔΈΗΙ γωνίᾳ ζαῆ ἡ ὑπὰ 
ΚΑ, τῇ δὲ ὑπὸ 4ΖΘ ἴσῃ ἡ ὑπὰ ΚΤ, καὶ διὰ 
τῶν ΑΒ Γ' σημείων ἤχϑωσων ἐφροποπόμενοι 3οῦ “ἘΡ 
κάχλου οὐ 4Μ ΜῈΝ ΝΙΓΑ͂.. 

ΞΧαὶ ἐπεὶ ἐφάπεονεαι τοῦ ΑἘΡ' κύχλον αἱ »" 
ΜΝ ΝΑ κατὰ τὰ Α4( Β Τ᾽ σημεῖα, ἀπὸ δὲ τοῦ Καὶ 
ἀέντρου ἐπὺ τὰ .( Βὶ Γ' σημεῖα ἐπεξζευγμόναν εἰσὶν 
αὐ ΚῊ ΚΒ ΚΓ. ἀρϑαὶ ἄρα εἰαὶν οὗ πρὸς τοῖς ( ΒΕ 
Γ᾽ σημέδοις γωνέαις« Κοὼ ἐπεὶ τοῦ ΑἈΙΒΑ τεῖρᾳ- 
πλεύῤου αἱ τέσσαρες γωνίαι τότροσμλὀρϑαῖς ἔααιε εἰσὶν, 


ἃ. 


408 .. . ἘΥΚΑΊΤΙΔΟΥ .. ."". 


(ἐπειδήπερ κρὰ «δὲς δύο τρίγωνα δόαερεῖκαι τὸ ΜΒΚ 
τετράπλειρον, ὧψ αὐ ὑπὸ ΜΑΚ ΚΒ γωνίαὺ δύο" ὄρ» 
ϑαί εἰσιν λοιπαὶ ἄρᾳ. αἡ ὑπὰ ΔΚ Β ΑΔΒ δυσὶν ἄρα 
ϑιαῖς ἔσαε εἰσέν. Εἰσὶ. δὲ καὶ αὐ ὑπὸ «ΣΕ 412 ᾿δυσὶν 
ὀρδαῖῃ, ἔσαι» αἱ ᾿ἄρα ὑπὸ ΚΒ Α4ΜῈ. ταῖς ὑπὸ 
4ΈῊ 4422 ἴδαι εἰαὶν, ὧν ἡ ὑπὸ 4ΚΒ8 τῇ ὑπὸ 4538 
ἐσπὶν ἴσης. λουτὴ ἄρα. ἡ. πὸ ΑΜΒ. λοιπῇ τῇ ὑπὸ 
ΜῈΖ ἐσεὶν. ἴαη.. Ὁμοίὼς δὴ δειχγϑήσετωας ὅτε καᾷ. ἥ 
ὑπὸ ΑΛ Μ τῇ: ὑστὸ “ΖΕ ἐσετὲν ἴση. καὶ Ζοιπὴ ἄριι ἡ 
ὑπὰ ΜΗ͂Ν λωπῇ τῇ ὑπὸ Ἐ4Ζ. ἐστὲν ἔση.. “Ισογώ- 
Ψψιον ἄρα ἐστὶ τὸ .1.}Μ.Ν τρέγωνον τῷ 42 τειγώνῳ, 
καδ περεγέγραπται περὶ τὸν 4Η1΄. κύκλον. 

Περὶ τὸν δοϑέντα ἄρα κύχλον τῷ δοϑέστε, τρί: 
γώνῳ ἰσογώνιον τρίγωνον περιγέγραπται- ὅπερ ἔδει 
ποιῆσαι. 


. Ἵ ρ ὀ τῷσις δι. 

᾿ Εἰς τὸ δη ϑὲν τρίγωνον κύκλοκ' ἐγγράψαι. 4, 
Ἔστω «τὸ δοϑὲν τρίγωνον τὸ᾿ 418Γ. δεῖ δὴ. εἰς Ῥὶρ. 4. 

τὸ 48 τρίγωνον κύχλον. ἐγγράψαι... 
τς Τερμήσθασαν αἱ ὑπὸ ΑἸΒΓ' ΑΕ γωνίαι δίχα 
ταῖς Β24 .Γ4 εὐϑείαις, καὶ συμβαλλέεωσων ἀλλήλαις 
ἀὶ 4 114 κατὰ τὰ 4 σῃριεῖον, χαὺ ἤχθωσαν ἀπὸ ταῦ «ἴ 
ἐπὶ τὰς 4 ΒΥ΄. ΓΑ͂ εὐθείας κάθετοι αἱ ΜΕ 42. ΔΗ. 
ε΄ Καὶ ἐπεὸ ἔφη ἐσεὶν ἡ ὑπὸ “4184 γωνίᾳ τῇ ὑπὸ 
48Γ', δίλα γὰρ τέτμητρε ἡ ὑπὸ ΑΒΓ, ἐστὶ δὲ “χαὶ 
ὀῤϑὴ ἡ ὑπὸ ΒΕΔ. ὀρθῇ τῇ ὑπὸ ΒΖ4 ἴση, δύο. δὴ 
Φυιίγωνά ἐστε τὰ ΕΒΗ ΖΒΑ4 τὰς δύο᾽ χωψίας ταῖς 
δυυὲ ᾿γωνέδις -ἴσας ἔχοντα, «αὲ᾽ μέαν πλευρὰν μιᾷ 
πλευρᾷ ἴσην, τὴν. ὑποτείμούσαν. ὑπὸ ᾿μέαν ὧν ἔσων 
γωφεῶμ,. κοεκὴν αὐτῶν τὴν 12, Ἀδὶ τὰς λοιπὰς ἄρα 
ἀλέυρὼς ταῖς λοιπαῖς τε λευραῖς ἴσας Ἧι λυσεν. ἔπη ᾿ἄϑα 
ἡ ΔΕ τῇ 422. Διὰ τὰ κὐτὰ δδηυκαὶ ἡ ΔῊ τῇ 4. 
ἐστὶν -ἴση. -.ἄΔδ᾽. τρεῖς ἄρα εὐθεῖαε, οἱ Σ 'ἀ ΧΦ ΔΝ 


-,.ι----᾿΄....-.-.-.-..... -'’θ’ΠΡὃῦὈἠΓ-.-  ὙὩὖὉ- 
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σαι. ἀλλήλοις εἰάΐκς ὁ ἄφα. κέντρῳ τῷ Δ΄ χοὶ. διωστήν 


ματι ἑνὶ τῶν 4Ε 42 ΔΗ κύχλος γραφόμενος ἥξει 


“καὺ διὰ τῶν. λοιπῶν σημείων, καὶ ἐφάιμεται. τῶν 48 


ΒΓ ΓΑ͂ εὐθειῶν, διὰ τὸ ὀρϑὰς εἶπαε. τὰς. πρὸς ἐρῖς 


Ὲ Ζ2 Ἡ σημείοις γωνίας. - Ἐΐ γὰρ τέρεῖ αὐτὰς, “ἔσται 
᾿ἡ τῇ διαμέτρῳ. κοῦ κύχλαυ πρὸς ὀρϑὰς ἀπ ἄκρας 


ἀγομένη ἐντὸς πίπτουσα τοῦ κύχλου, ὅπερ. ἄτοπον 


ἐδείχθη". οὖχ -ἄρα. ὃ κέντρῳ τῷ .4 'διαστήμαξι δὲ ἑνὶ 
σῶν 4.42 ΔῊ γραφόμενος κύχλος 'τέμνες τὰς 48 


ΒΓ ΓΑ͂ εὐϑείας’ ἐφάψεται ἄρα αὐτῶν καὶ ξάται 
κύχλος ἐγγεγραμμένος εἧς τὸ 48Γ τρέχωνον. ᾿γγὲ- 
γράφϑω ὡς ΖΕΗ. 

᾿ς. ἄρα ἐὸ δοθὲν τρίγωνον τὸ 487 κύκλος 
ἐγγέγραπεαιν ὅ. ΕΖΗ. ὅπερ ἔδεο, ποιῆδαι. 


Πρότασες ἐ᾿ 

Περὶ τὸ δοϑὲν. τρίγωνον χύκλον περὲν ὅ. 
γράψαω. 
τ΄ ΚΈσξεω τὸ. δοϑὲν τρίγωνον τὸ ΑΒΓ. δεῖ δὴ περὶ ΣίΕ. 5. 
τὸ δοϑὲν τρίγωνον τὸ 4ΒΓ᾽ χύχλον περιγράψαι. . - 

Τετμήσϑωσαν αἱ 41 4ΓΓ εὐϑεῖαι δίχα κατὰ τὰ 
4 Ε σημεῖα, καὶ ἀπὸ τῶν Δ .Ε σημείων ταῖς 48 ΑΓ΄. 
πρὸς ὀρθὰς ἤχϑωσαν αἱ 4Ζ. ΕΖ' συμσεσοῦνται δὲ 


ἤτοι ἐντὸς τοῦ ΑΒΤ' τριγώνου, ἢ. ἐπὶ τῆς Β1' εὐθείας, 


ἢ ἐχτὸς (σοῦ 4187’ τριγώνου ἐπὶ, τὰ ἕτερα μέρη) “τῆς ΒΓ... 

ον Σ υμσεσιξέτωσαν οὖν. ἐντὸς πρότερον κατὰ τὸ Ζ,, 
καὶ - ἐπεζεύχθωσαν «αἱ ΖΒ ΖΙ' ΖΑ. Καὶ. ἐπεὺ ἔση, 
ἐστὶν ἡ (14 τῇ Β4, κοινὴ δὲ καὶ πρὸς ὀρϑὰς ἡ ΔΑΝ 
βάσις. ἄρα ἡ 42 βάσει τῇ. ΖΕ ἔση ἐσεὲν; Ὁμοίως 
δὴ δείξόμεν ὅτε καὶ ἡ ΓΖ τῇ ΑΖ ἐστὶν ἔση, ὥρτε 
καὸ ἡ. ΖΕ. τῇ ΖΡΓ'. ἐστὶν ἴση" αὖ τρεῖς. ἄρα αἱ. ΖΑ͂ 
ΧΕ Ζέ' ἴσαι ἀλλήλιερ. εἰσίν, Ὃ ἄρα κένερῳ τῷ Ζ 
διωφδήμαιω ὃ δὲ ν᾽ σῶν ΖΜ ΖΒ ΖΓ" κύχλος γραφόμε- 
γὸς ἥξεε καὶ διὼ τῶν λοιπῶν σημείων, χαὶ ἔσεαι πε- 


06. . ᾿ ΕΥΚΑΕΙΔΟῪ 


διγυγραμριένος ὁ χύκλος περὸ τὸ 48Γ Γ᾽ τρίγωνον. ΤΕρε- 
γραφέσδω ὡς ὁ 4871 

᾿Αλλὰ δὴ. αἋ«ἱ 4Ζ ἘΖ. αϑμπιστότωσον. ἐπὸ τῆς 
ΒΣ' εὐθείᾳ χατὰ τὸ Ζ, ὧσ ἔχεε ἐπὶ. τῆς δεντέρας 
κοταγρακρῆς, πφδ ἐπεζεύχϑω ἡ 42. Ὁμοίως. δὴ δεΐ- 
δομεν ἢ ὅτο τὰ Ζ σημῆδον κέντρον ἐσὲξ τοῦ περὶ τὸ ἍΒΠ 
φρίγωνον περιγρεφομένου κύκλου, 
τς ᾿Αλλὰ δὴ αἱ 4Ζ ΕΖ συμπιπτέτωσων ἐκτὸς σοῦ 
“Ζ81' τριγώψου. (ἐπὶ «ὰ ἵτερω μέρη τῆς Β1) κατὰ τὸ Ζ 
πάλιν, ὡς ἔχει ἐπὶ τῆς τρίτης χαταγραφῆς, καὶ ἔπε- 
ζύχϑωσαν ωοὲ Α(Ζ2 ΒΖ ΓΖ.Καὶ ἐπεὶ πάλιν ἔση ἐστὶν 
ἡ Α4 τῇ 48, κοινὴ δὲ καὶ πρὸς ὀρϑὰς ἡ 42. βάσις 
ἤὥρω ἡ 232 βάσει τῇ 5} ἐστὲν σὴ. Ὁμοίως δὴ δείξο- 
μὲν ὅτι καὶ ἡ Ζ1᾽ τῇ ΖΑ͂ ἐστὶν. ἴξη, ὥρτε καὶ. ἡ ΖΒ 


᾿ τῇ ΖΕ ἐστὶν ἴση: ὁ ἄρα πάλεν κέντρῳ τῷ Ζ διαστή- 


ματι δὲ ἑνὶ τῶν ΖΑ͂ ΖΒ ΖΤ᾽ κὔχλος γραφόμενος ἥξεα 
κοὶ διὰ τῶν λουτῶν. σημείων, καὶ ἔσεαι περιγραφόμενος. 
περὲ τὸ 448 τρίγωνον. Καὶ γεγράφϑω ὡς ὁ 428ὙΓ 
ΝΣ ξερὸ τὸ δεϑὲν ἄρα τρίγώνον, κύχλος περιγέ- 
γραπεαὼ ὅπερ, ἔδεε. ποιῆσαι, 


,͵ Ζξάρεαμα. 

ἸΚωὶ φανερὸν ὅτι, ὅτε μὲν ἐντὸς. τοῦ τριγώνου 
πόπτεεν τὸ χένερα» τοῦ κύκλον, ἡἣ. ὑπὰ ῬΑ͂Γ γωνίᾳ 
ἐν. μεύζονευ τμήματι τοῦ ἡμειχυκλίον. τυγχάνουσα ἐλάςτ- 
τῶι» ἐστὶν ὀρθῆς ὅτε δὲ ἐπὶ τῆς ΒΤ εὐϑείας. τὸ κένα 
τρον σπόπτει, ἡ ὑπὸ. ΒΑΓ' γωνία ἐν ἡμωκυκλίῳ πυγχώ- 
ἀοῦσῳ ἀρϑή. ἐστεν. ὅφε δὲ τὸ. χέντρον ταῦ κύκλου ἐκτὸς 
σοῦ τριγώνον. πέσει, αὶ ὑσὸ ΒΑΙ͂Ι' ἐν ἐλάντόνν νμή- 
μοτὸ τοῦ ἡμινυκλίου τυγχάνογσω μείζων ἐσεὶν ὀρϑῆ. 
(τε καὶ ὅταν ἐλώττων ὀρϑῆρ' τυγχάνῃ ἡ ὑπὸ ΒΑ 
γωνία, ὀνπὸς τοῦ τριγώνου. σιρκεσοῦντοαι οὐ 42 ΚΖ: 
ὅταν δὲ ἀρϑή, ἐπὶ, ὠμὰ ὅσαν δὲ ρεζων ἀρϑῆς 
δυτὸς τῆς ΒΓ.) 


τσ το ες ταν 
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Προόεασις ς΄. ΝΞ ε 
Εϊΐς τὸν δοθέντα κύχλον τετράγωνον. θ. 
ἐγγράψαι. 


Ἔστω ὃ δοϑεὶς κύκλος ὃ 48ΒΓ 2. δεῖ δὴ εἰς τὸν Ἧ)κ. 6. 


“84 κύχλον τετράγωνον ἐγγράψαι. 

᾿ς Ἤχϑωσαν τοῦ ΑΒΓΔ κύχλου δύο διάμετροι 
πρὸς ὀρϑὰς ἀλλήλαις αἱ 4“Γ ΒΖ 'καὶ ἐπεζεύχϑωσαν᾽ 
αἱ 48 ΒΓ Γά 44. 

᾿Χαὶ ἐπεὶ ἴδη ἐστὴν ἡ ΒΕ τῇ ἘΔ, κέντρον γὰρ᾽ 
τὸ Ἐ᾽, κοινὴ δὲ καὶ πρὸς ὀρϑὰς ἡ ἘΑ͂: βάσις ἄρα 
ἢ 48 βάσει τῇ 44 ἴση ἐστί, Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ὁ 
ἑχατέρα τῶν ΒΓ' ΓΖ ἑκατέρῳ τῶν ΒΑ 44 ἴση ἐστίν" 
ἰσόπλευρον ἄρα ᾿ἐστὶ τὸ 48Γ4 τετράπλευρον. “Ζέγω 
δὴ ὅτι ᾿καὶ ᾿ὀρϑογώνιον. Ὑπεὶ γὰρ ἡ 4 εὐϑεῖα 
διάώμετρός ἔστε τοῦ 48ΓΔ4 κύχλου, ἡμικύχλιον ἄρα, 
ἐστὶ τὸ. Β.44.- ὀρϑὴ ἄρα ἡ ὑπὸ Β.44 γωνία. Διὰ τὰ᾿ 
αὐτὰ δὴ καὶ ἑχάστη τῶν ὑπὸ ΒΓ ΒΓΙΩ͂ ΓΔΑ ὀρϑή᾽ 
ἐστιν" ὀρθογώνιον ἄρα ἐστὶ τὸ ΑΒΓΔ τετράπλευρον... 
᾿Εδείχϑη δὲ καὶ ἰσόπλευρον. τετράγωνον ἄρα ἐστί,᾽ 
Καὶ ἐγγέγραπται εἰς τὸν 48Γ4 κύχλον, 
Εἰς τὸν δοϑέντα ἄρα κύχλον τὸν 481,4 τετρέδ 

γῶον ἐγγέγραπται τὸ 4814 » ὅπερ ἔδει ποιῆσαι. 


. 


᾿ γι ρότασις Γ᾿ 
Περὶ τὸν δοϑένεα κύκλον. τετράγωνον. ᾿. 
περιγρέάψαι. 
Ἔστω. ὁ. δοδεὶς. κύκλος. ὁ 4814» δεῖ δὴ περὶ Σὶς. 7. 

τὸν ΑΒΓΔ κύχλον τετράγωνον «εριγράψαι: ' 

ο, χϑωσαν τοῦ 814 κύχλου δύο διάμετροι 
πρὸς ὀρϑὰς ἀλλήλαις αὲ ΑΙ Β4, καὶ διὼ τῶν Α Β' 
Γ 4. σημείων ἤχϑωσαν ἐφαπεόμεναν τοῦ 4514 


κύχλου. αὲ ΖΗ ἮΘ᾽ ΘΚ. ΚΖ. ᾿ς 4 


Ἐπεὶ οὖν ἐφάπεεταε ἢ ΖΗ͂ τοῦ 4814 κύκλου, 


4909 -- ο δΔΥΚΑΕΞΙΜΟΥ. 


ἀπὸ δὲ τοῦ Ἐ κέντρου ἀπὶ τὴν; «ατὰ τὸ 44 ἐπαφὴν 
ἐπέξευχται ἢ ἘΔ αἱ ἄρᾳ πρὸς τῷ 4 γωνίαν ᾿ὀρϑαΐί 


εἶσι. Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ αἱ πρὸς τοῖς ΒΓ 4 


. σημείοις γωνίαι ὀρϑαί εἶσι. Καὶ ἐπεὶ ὀρϑή. ἐστιν ἦἧ 
ὑπὸ 48 γωνίᾳ, ἔστι δὲ ὀρϑὴ καὶ ἡ ὑπὸ ἘΒΗ: 
παράλληλος ἄρα ἐστὶν ἥ ᾿ἫΘ. τῇ 41, Διὰ τὰ, αὐτὰ 


δὴ καὶ ἥ. 4}. τῇ .ΧΖΚ. παράλληλός. ἐστιν, ᾿ “Ὥςτε, 
καὶ ἡ ΗΘ τῇ ΖΚ ἐστὶ παράλληλος. ὑμοίως δὴ δεί-, 


«- πτπ----.- τ ῤΠ.-΄..,,ϑ0........ 


ξομεν ὅτε καὶ ὁκατέρα. τῶν ἫΖ ΟΚ τῇ Β4 ἐστὲ 


παράλληλος. Παραλληλόγραμμα ἄρα. ἐστὶ τὰ ΗΚ 


ΗΓ 4“Κ ΖΒ ΒΚ. ἴση ἄρα ἐστὴὲν ἡ μὲν ΗΖτῇ ΘΚ, 


ἥ δὲ ΗΘ τῇ ΖΚ, ΚΚαὶ ἐπεὶ. ιἴφη ἐστὶν ἢ 4 τῇ 


Β4, ἀλλὰ καὶ ἡ μὲν 4Γ ἑχατέρᾳ τῶν ΗΘ ΖΚὲ ἐστὲν͵ 


ἔφη, ἡ δὲ Β4 ἑκατέρᾳ. τῶν ΗΖ ΘΚ.’ καὶ ἑχατέρα 


ἄρα τῶν ΗΘ ΖΑ. ἑκατέρᾳ. τῶν ΗΖ ΘΚ ἐστὶν ἔση.. 


᾿σόπλευρον ἄρα ἐστὲ τὸ ΖΗΘΚ τετράπλευρον. “έγω 


δὴ ὅτι καὶ ὀρθαγώνιαον. ᾿Επεὶ γὰρ παραλληλόγραμι-" 


μόν ἐστὶ τὸ ἩΒΕΑ͂, καὶ ἐστιν ὀρθὴ ἡ ὑπὸ 4ΕΒ-᾿ 


ὀρϑὴ͵ ἄρα καὶ ἡ ὑπὸ 4ΗΒ8. Ἱὑμοίως δὴ δείξομεν 


ὅτι καὶ αἱ πρὸς τοῖς Θ Καὶ Ζ γωνίαι ὀρϑαί εἶσιν, ὀρ-, 


ϑοχώνιον ἄρα ἐστὶ τὸ ΖΗΘΚ τετράπλευρον. ᾿Εδείχϑη 


δὲ χαὶ ἰσόπλευρον. τετράγωνον ἄρα ἐστί. “Καὶ περύ- 


γέγραπται περὶ τὸν 484 κύκλον. 
Περὶ τὸν δοϑένταᾳ ἄρα κύκλον τετράγωνον περι- 
γέγραπται" ὅπερ ἔδει ποιῆσαι. 


Πρότασις ἥ. 
᾿ Ἑὶϊς τὸ" δοϑὲν “ετράχωνον κύκλον. ἐγγρά. 


ψα. Ὁ 
Ἕστω τὸ ϑοϑὲν φετρείγωνον τὸ ΒΓ. δεῖ δὴ 


εἶς τὸ ΑΒΓ4 τετράγωνον χύκλον. ἐγχράψαι.. 


ὃ 


 εἸΤετμήσϑω" ἑχωτέρα. τῶν 48...34.4 δίχα κατὰ τὰ 


Ζ Ε σημεῖα, καὶ διὰ μὲν. τοῦ. Ε ὁποτέρᾳ τῶν. ΑΒ 
ΓΖ παράλληλος ἤγϑω. ἢ" ΕΘ) διὰ δὲ τοῦ Ζ ὁποτέρᾳ 


8. 


σί. 8. 


“ 
δ «. 


ΣΤΟΙΧΕΊΩΝ ΤΕΡΑΡΤΟΝ. ΙΡ, 4Ὲ 


τῶν: 414.ΒΠ᾿ παράλληλος ἤγϑῳ ἡ ΖΙ1Κ.. πᾶραλληλό. 
γραμμον ἄρα" ἐσνὴὲν ἔχωστον τῶν ΑΚ, Κα 4Θ6.ΘΑ. 
ΜΗ ΉῊΣ ΒῊ Η24,. χαὲ οὐ ἀπεναντίον αὐτῶν πλεὺυ-"; 
ῥαδ . δηλονότι ἔδαι εἰσί, Καὶ. ἐπεὸ ᾿ἴση ἐστὲν. ἢ 44 
τῇ 43,8, καί ἔστε τὴ μὲν" ΑΔ ἡμέσειδε: “ἡ 141 }) 
τῆς δὲ 418. ἡμίσειῳ ἢ. 42, ἴση ἄρα «κἀὶ ἡ 48 
τῇ “2. ὥςτε “καὶ αἵ ᾿ἀπεναντίον. ἔσαν εἰσίν, ἴση; 
ἄρ: καὶ ἡ "ΖΗ. τῇ ᾿ἯἨΞ, Ὁμοίως δὴ" δείξομεν; 
ὅτε ᾿ καὶ ᾿ ἑκατέρα "τῶν ΗΘ ΗἸᾺ ἑχατέρε τῶν. ΧΗ 
ΗΕ. ἐστὶν ἴσην Αἱ τέσσαρερ ἄρα. αἱ ΒΕ Ἐ2 ΝΘ 
ΗΚ ἴσὰν ἀλλήλαιῤ εἰσίν.. Ὃ ἄρα κέντρῳ μὲν τῷ ἘΔ 
διαστήματι. δὲ ἐνδ τῶν ΗΕ ΗΖ ἨΘ ἩΔΚ κύυχλὺς 
γροψόμενος ἥξει καὶ διὰ. τῶν λοιπῶν σημείων" καὶ 
ἐφώψεται τῶν. 48. ΒΤ Γἧ 4.4 εὐδειῶν, δεὰ τὸ" ὁμ- 
ϑὰς εἶχαι τὰς; πρὸς τοῖς ΕΖ9ΘΟκΑ, γωνίας εἰ γὰρ᾽ 
τεμεῖ. ὁ. κύλλος τὰς 418 ΒΓ ΓΔ ΔΑ͂, ἡ τῇ διὰμέτρῳ 


τοῦ κύκλου πρὸς ὄρϑὼς ἀπὲ ἄχρας. ἀγομένη ἐνέόξ, 


περδτων τοῦ. κυχλρῦ .. ὅπερ ἄτοπον. ἐδείχϑη. Οὐχ 


ἄρα ὁ κέντρῳ μὲν τῷ Ἡ διαδσεήμαεε δὲ. ἑνὰ νῶν 11 


ΗΖ Η49Θ ΗΚ κύχλος γραφόμενος τέμνει τὰς 48Β 8Β1 
14 44 εὐϑείας. - ᾿φάψεται ἄρα αὐτῶν καὶ ἔσται 
ἐγγεγραμμένος εἰς τὸ ΑΒΓ 4 τετράγωνον. 

“Εἰς τὸ δοϑὲν ἄρα τετράγωνον κύχλος, ἐγγέγραπ. 
ται ὅπερ ἔδει ποιῆσαι. 


πρότασις. ϑ'. 


Περὶ τὸ δοϑὲν » τετράγωνον κύαλον' περέ- 
γράψαι. . ᾿ 
Ἔστω τὸ δοϑὲν τετράγωνον τὸ 4814: δεῖ, δὴ. 
περὸ τὸ 4814 τευράγωνον. κύκλον περιγράψαν» " 

᾿Επιζευχϑεῖσαι γὰρ α΄ 4Γ Β4 φεμνέτωσαν ἀλ- 
λήλας κωτὰ τὸ Ἐν, τ᾿ ἷ 


. Καὶ ἐπεὶ ἴον, ἐστὶν" ἡ .ΔΑά τῇ 48, κοινὴ δὲ ἢ᾽ 


ΑΓ, δύο δὴ αἱ ΔΑ. 41 δυσὶ ταῖς ΒΒ. 4Γ΄ ἴσαι: 


νι Ῥὶρφ. 9. 


Δ΄. τ -ΕΥ̓ΚΑΕΙΑΟῪ 


εἰσὶ, καὶ βάσις ἢ 4Γ βάσει. τῇ. ΒΓ ἔση" γωνία ἄρα 
ἡ ὑπὸ 441 γωγίᾳ τῇ ὑπὰ ΒΑ͂Γ' ἐστὶν ἔση- ἡ ἄρᾳ 
ὑπὸ 444 γωνία δίχα τέτμηται ὑπὸ τῆς 41. Ὁμοίως 
δὴ δείξομεν ὅτε καὶ ἑκάστη τῶν ὑπὸ ΑΒΙ ΒΓΑ 
ΤΔ.4Α δίχα τέτμηταε ὑπὰ- τῶν ΑΓ 48 εὐϑειῶν. 
Καὶ ἐπεὶ ἴση ἐσεὴὶν ἡ ὑπὸ. 4418 γωνία τῇ ὑπὸ ΑΒ7΄, 
χαί ἐστε τῆς μὲν ὑπὸ 4.418 ἡμίσεα ἡ ὑπὸ ΚΑΒ, ΄ 
τῆς δὲ ὑπὸ ΑΒΓ. ἡμίσεια, ἡ ὑπὸ ἘΒΑ͂" καὶ ἡ ὑπὰ. 
ἘΑΒ ἄρα τῇ ὑπὸ ΕΒ ἐστὶν ἴση" ὥςτε καὶ πλευρὰ 
ἡ ΚΑ πλευρᾷ τῇ ἘΔ ἐστὶν ἴση. Ὁμοίως δὴ δείξο- 
μὲν ὅτε. καὶ ἑκατέρᾳ τῶν ΕΜ ΕΒ εὐϑειῶν ἑκατέρᾳ 
τῶν ΕΓ’ ἘΔ ἴσῃ ἐστίν. Αἱ τέσσαρες ἄρα αἱ ΒΑ 
ἘΒ ΕΓ Ε4 ἴσαι. ἀλλήλαις εἰσίν, Ὁ ἄρα κέντρῳ. 
τῷ ΕΕ καὶ διαστήματε ἑνὶ τῶν άΑ͂ ΚΒ ἘΓ᾽΄ .ΕΔ4 κύ-, 
κλος γραφόμενος ἥξεν καὶ διὰ τῶν λοιπῶν σημείων, 
καὶ ἔσταν περιγεγραμμένος σερὶ τὸ ΑΒΓά᾽ τεεράχων 
γον. “Περιγεγράφϑω ὡς ὁ 4874. 
Περὶ τὸ δοϑὲν ἄρα τετράγωνον ύχλος. περιγέ- ' 
γραπταις ὅπερ ὅδου ποιῆσαι ᾿ 


Πρότασὶς ι 
Ἰσοσκελὲς τρίγωνον συστήσασθαι ἔχον 10. 
ἑχκατέρὼὰν τῶν πρὸς τῇ βάσει γωνιῶν δι- 
πλασίονα τῆς λοιπῆς. 


᾿Εχχείσϑω τις εὐθεῖα ἡ.41 8, δὰν τετμήσϑω κατὰ Εἰξ. 10. 
τὸ 1 σημεῖον, ὥρτε τὸ ὑπὸ τῶν 4 ΒΓ περιεχό- 
μενον ὀρϑοχώνιον ἔσον εἶναι τῷ ἀπὸ τῆς ΓΑ͂ τετρα.- 
γώγῳ . καὶ κέντρῳ μὲν τῷ .4 διαστήματι ᾿δὲ τῷ “8Β 
κύκλος γεγράφϑω ὃ Β4Ε καὶ ἐνηρμόσϑω εἰς τὸν. 
Β4ΕῈ κύχλον τῇ ΑΓ εὐθείᾳ. μὴ μείζονε οὔσῃ τῆς 
τοῦ Β4Ε κύκλου διαμέτρου ἴση εὐϑδεῖα ἡ Β4.- καὶ. 
ἐπεξεύχϑωσον αὐ Α4 Τά, καὶ ΜΉΝ περὶ 
τὸ 4124 τρίγωνον κύκλος ὁ 4123 . 


΄ 


Καὶ 
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Καὶ ἐπεὶ τὸ ὑπὸ τῶν 418 ΒΓ' ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ 
τῆς ΑΓ, ἴση δὲ ἡ 41 τῇ Β4- τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν 


488 ΒΓ ἴσον. ἐστὲ τῷ ἀπὸ τῆς ΒΖ. Καὶ ἐπεὶ, κύ.᾿ 


κλου τοῦ ΑΓ4 εἴληπταί, τι σημεῖον. ἐχτὸς τὸ Β, χαὶ 


ἀπὸ τοῦ Βὶ πρὸς τὸν Α14 κύχλον προρπεπτώκασι. 


δύο εὐθεῖαι αἱ ΒΑ͂ Β4, καὺ ἡ μὲν αὐτῶν τέμνει, 
ἡ δὲ προςπίπτει, καὶ ἐστὲ τὸ ὑπὸ τῶν 48 ΒΙ' ἴσον 
τῷ ἀπὸ τῆς Β4: ἡ Β4 ἄρα ἐφάπτεται τοῦ 44 
κύκλου. ᾿Επεὶ οὖν ἐςκράπτεταν ἡ ΒΔ, ἀπὸ δὲ τῆς κα- 


-τὼ τὸ 4 ἐπαφῆς διῆχται ἡ 4Γ- ἡ ἄρα ὑπὸ Β4Γ 


[ 3» 9 [] -- 5 “ Ψ Η Ὁ. [4 Υ̓ 
γωνία ἴση ἐστὶ τῇ ἐν τῷ ἐναλλὰξ τοῦ κύκχλου τμή- 


ματὸ γωνίᾳ τῇ ὑπὸ ΔΑΓ. ᾿Επεὶ οὖν ἴση ἐστὶν ἢ 


ὑπὸ Β4Π τῇ ὑπὸ 447, κοινὴ προρχείσϑω ἣ 


ὑπὸ ΓΔΑ“. ὅλη ἄρα ἡ ὑπὸ Β44 ἴση "ἐστὶ δυσὶ ταῖς 


ὑπὸ ΓΔΑ͂ ΔΑΓ. ᾿Αλλὰ ταῖς ὑπὸ ΓΔΑ 44Γ ἴση 
ἐστὴὲν ἡ ἐχτὸς ἡ ὑπὸ ΒΙΓ4" ἡ ἄρα ὑπὸ ΒΔΑ͂ ἴσῃ ἐστὲ 
τῇ ὑπὸ ΒΙΓ4. .4λλ' ἡ ὑπὸ ΒΔΑ͂ τῇ ὑπὸ ΓΒΔ ἐστὶν 
ἴση, ἐπεὶ καὶ πλευρὰ ἡ 44 τῇ ΑΒ ἐστὶν ἴση. ὥρτε 
καὺ ἡ ὑπὸ 4844 τῇ ὑπὸ ΒΓΔ ἐστὶν ἴση. Αἱ τρεῖς 


ἄρα αἱ ὑπὸ ΒΖ44 484 ΒΙΓ4 ἴσαε ἀλλήλαις εἰσί. 


Καὶ ἐπεὶ ἴση. ἐστὲν. ἡ ὑπὸ 48 ' γωνία τῇ ὑπὸ Β7΄4, 
ἰση ἐστὶ καὺ πλευρὼ ἡ Β24 πλευρᾷ τῇ 47. "4λλ ἥ 


Β2 τῇ ΓΑ͂ ὑπόχειται ἔση." καὶ ἢ ΑΙ ἄρα τῇ Γ4. 


ἐστὶν ἴση. ὥςτε καὶ γωνία ἡ ὑπὸ ΓΔ. γωνίᾳ τῇ ὑπὸ 


4.41 ἐστὶν ἴση" αἱ ἄρα ὑπὸ Γ44Α͂ 441 τῆς ὑπὸ 


4.41 διπλασίους: εἰσίν. Ἴση δὲ καὶ ἡ ὑπὸ ΒΓ ταῖς 
ὑπὸ [444 4.411. καὶ ἡ ὑπὸ ΒΙΓ4 ἄρα τῆς ὑπὸ 
441 ἐστὶ διπλῆ. Ἴση δὲ ἡ ὑπὸ ΒΙΖ ἑκατέρᾳ 
τῶν ὑπὸ ΒΑΗΑ4 48.444. καὶ ἑχατέρα ἄρα τῶν ὑπὸ 
Β4Α͂ 4844 τῆς ὑπὸ Β44 ἐστὶ διπλῆ. 

ὩἸσοσχελὲς ἄρα τρίγωνον συνέσταταν τὸ Α248 


ὅγον ἑχατέραν τῶν πρὸς τῇ 48 βάσεε γωνιῶν διπλα-᾿ 


σίονα τῆς λοιπῆς. ὅπερ ὅδεε ποιῆσαι, 


[8] 


4 


{14 . ΕΥ̓ΚΑΒΙΔΟΥ͂ 


Πρότασες ιά. 
Εὶς τὸν δοϑέντα κύχλον πεντάγωνον 1]{. 
ἰσόπλευρόν τε χαὶ ἐσογώνιον ἐγγράψαι. 

Ἔστω ὁ δοϑεὶς χύχλος ὃ 48Γ4Ζ}- δεῖ δὴ εἰς Ῥὶφ. 11." 
τὸν 4ΒΓ4Ε κύχλον πεντάγωνον ἰσόπλευρόν τὸ καὶ 
ἐσογώνιον ἐγγράψαι. 

᾿Εχκείσϑω τρίγωνον ἰσοσχελὲς τὸ ΖΗ͂Θ, διπλα- 
σίονα ἔχον ἑχατέραν τῶν πρὸς τοῖς ΗΠ Θ᾽ γωνιῶν 
τῆς πρὸς τῷ Ζ, καὶ ἐγγεγράφϑω εἰς τὸν ΑΒΙ ΔΕ. 
κύκλον τῷ ΖΗΘ τριγώνῳ ἰσογώνιον τρίγωνον τὸ 
4Γ4, ὥςτε τῇ μὲν πρὸς τῷ Ζ γωνίᾳ ἴσην εἶναι τὴν 
ὑπὸ ΓΑ͂Δ, ἑκατέραν δὲ τῶν πρὸς τοῖς Η Θ᾽ ἴσην 
ἑχατέρᾳ τῶν ὑπὸ 44 Γ4Α͂' καὶ ἑκατέρα ἄρα τῶν 
ὑπὸ 4Γ4 ΓΔΑ τῆς ὑπὸ ΓΑΔ ἐστὲ διπλῆ. Τε- 

τμήσϑω δὴ ἑκατέρα τῶν ὑπὸ 41,4 ΓΔΑ͂ δίχα ὑπὸ 
τῶν ΓΕ 48 εὐϑειῶν, καὶ ἐπεξεύχϑωσαν αἱ 438 ΒΓ 
4Ε 4“. 

᾿Επεὶ οὖν ἑκατέρα τῶν ὑπὸ 4Γ4 Γ44“4 γωνιῶν 
διπλασίων “ἐστὶ τῆς ὑπὸ ΓΑ͂Δ, καὶ τετμημέναε εἰσὶ 
δίχα ὑπὸ τῶν ΓΕ 48 εὐϑειῶν- αἱ πέντε ἄρα γω- 
γίαν αὖ ὑπὸ 44 4ΓΕἧἧ ΕἘΠΓά Γ48ΒἘ Β4.4 ἴσαι ἀλ- 
λήλαις εἰσίν. Αἱ δὲ ἴσαν γωνίαι ἐπὺὸ ἴσων περιφε- 
ρειῶν βεβήχασιν- αἱ πέντε ἄρα περιφέρειαι αἱ 48 
ΒΓ Γά4 4Ε ΕΑ ἴσαι ἀλλήλαις εἰσίν. Ὑπὸ δὲ τὰς 
ἴσας περιφερείας ἔσαι εὐθεῖαι ὑποτείνουσιν. αἱ πέντε 
ἄρα εὐθεῖαι αἱ 41,8 ΒΓ 74 4Ε ΚΑ͂ ἴσαι ἀλλήλαις 
εἰσίν. ἐσόπλευρον ὅρα ἐστὶ τὸ ΑΒΓ4Ε. πεντάγωνον. 
Δέγω δὴ ὅτε καὶ ἰσογώνιον. ᾿Επεὶ γὰρ ἡ 418 πέρι- 
φέρεια τῇ 4ῈΕ περιφερείῳ ἴση ἐστὶ, κοινὴ προςχείσϑω 
ἡ ΒΙ4- ὅλη ἄρα ἡ 48Γ4 περιφέρεια ὅλῃ τῇ Ε4ΓΒ 
“περιφερείᾳ ἴση ἐστί. καὶ βέβηκεν ἐπὶ μὲν τῆς 
“484 περιφερείας γωνία ἡ ὑπὸ 44, ἐπὶ δὲ τῆς 
Ἐ4Γ8Ἐ περιφερείας γωνία ἡ ὑπὸ Β4Ε χαὶ ἡ ὑπὸ 
Β4ῈΕ ἄρα γωνία τῇ ὑπὸ 4124 ἴση ἐστί. Διὰ τὰ 


----- -οὦὦ.ὄὕ.Ὄ:.. 


-'  νπούο-τ- -- τ 
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αὐτὰ δὴ καὶ ἑκάστη τῶν πὸ ΑΒΓ ΒΓΔ4 Γ4ΕἙ γω- 
νιῶν ἑχατέρᾳ τῶν ὑπὸ Β4Ε 44 ἐστὸν ἴση: ἰσογώ- 
γιον ἄρα ἐστὶ τὸ 4814 πεντάγωνον. ᾿Εδείγϑη δὲ 
καὶ ἰσόπλευρον. 

Εἰς ἄρα τὸν δοϑέντα κύχλον πεντάγωνον ἰσό- 
πλευρόν. τὲ καὶ ἐσογώνιον ἐγγέγραπται.» ὕπερ ἔδει 
ποιῆσαι. 


Πρότασες «6. 

Περὶ τὸν δοϑέντα χύκχλον πεντάγωνον 412. 
ἰσόπλευρόν τε καὶ ἰσογώνιον περιγράψαι, 

Ἔστω ὁ δοϑεὶς κύχλος ὁ 48Γ4Ε- δεῖ δὴ περὶ Σὶρ. 45. 
τὸν ΑΒΓΔΕ κύκλον πεντάγωνον ἐσόπλευρόν τὲ καὶ 
ἰσογώνιον περιγράψαι. . 

Νενοήσθω τοῦ ἐγγεγραμμένου πενταγώνου τῶν 
γωνιῶν σημεῖα, τὰ 4. Βὶ Γ΄ 4 Ε, ὥςτε ἴσας εἶναι 
τὰς 431 ΒΓ 714 48 ΒΑ περιφερείας. καὶ διὰ 
τῶν Α͂ Β Γ 4 Ε ἤχϑωσαν τοῦ χύκλου ἐφαπτόμεναι 
αἱ ΗΘ ΘΚ Κα 4Μ ΜΗ, καὶ εἰλήφϑω τοῦ 4814 
κύχλου κέντρον τὸ Ζ, χαὶ ἐπεξζεύχϑωσαν αὖ ΖΒ ΖΚ 
ΖΙ' Ζ, Ζ4. 

Καὶ ἐπεὶ ἡ μέν ΚΑ εὐθεῖα ἐφάπτεται τοῦ 
4848 κύχλου κατὰ τὸ , ἀπὸ δὲ τοῦ Ζ κέντρου 
᾿ ἐπὶ τὴν κατὰ τὸ 1΄ ἐπαφὴν ἐπέζευχταε ἡ Ζ7᾽. ἡ ΖΓ 

ἄρα χάϑετός ἐστιν ἐπὶ τὴν Κ4. ὀρϑὴ ἄρα ἐστὶν 
ἑχατέρα τῶν πρὸς τῷ Τ' γωνιῶν, Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ 
καὶ αἱ πρὸς τοῖς Βὶ 4 σημείοις γωνέαι ὀρϑαέ εἶσι, 
Καὶ ἐπεὶ ὀρθή ἐστιν ἤ ὑπὸ ΖΓΚ γωνία, τὸ ἄρα 
ἀπὸ τῆς ΖΚ ἔσον ἐστὶ τοῖς ἀπὸ τῶν ΖΙ ΓΚ. διὰ 
τὰ αὐτὰ δὴ καὶ τοῖς ἀπὸ τῶν ΖΒ ΒΑΚ ἔσον ἐστὶ τὸ 
ἀπὸ τῆς ΖΚ. ὥρτε τὰ ἀπὸ τῶν ΖΙ ΓᾺ τοῖς ἀπὸ 
τῶν ΖΒ ΒΚ ἐστὶν ἴσα, ὧν τὸ ἀπὸ τῆς ΖΙ τῷ ἀπὸ 
τῆς ΖἘ ἐστὲν ἴσον. λοιπὸν ἄρα τὸ ἀπὸ τῆς ΓΚ 
λοιπῷ τῷ ἀπὸ τῆς ΒΚ ἴσον ἐστὶ, ἴση ἄρα ἡ ΓΚ τῇ 
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ΒΚ. Καὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἣ ΖΒ τῇ ΖἼ, χαὶ κοινὴ ἢ ΖΚ: 
δύο δὴ αἱ ΒΖ ΖΚ δυσὶ ταῖς ΓΖ. ΖΚ ἴσαε εἰσί, καὶ βά- 
σις ἣ ΒΚ βάσει τῇ ΓΚ ἐστὶν ἴση» γωνία ἄρα ἡ μὲν 
᾿ὑπὸ ΒΖΚ γωνίᾳ τῇ ὑπὸ ΚΖΓ ἐστὶν ἴση, ἡ δὲ ὑπὸ ΒΚΖ 
τῇ ὑπὸ ΖΚ7. διπλὴ ἄρα ἐστὶν ἢ μὲν ὑπὸ ΒΖΓ 
τῆς ὑπὸ ΚΖΙ, ἡ δὲ ὑπὸ ΒΚΙ τῆς ὑπὸ ΖΚΙΓ. Διὰ 


τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ἡ μὲν ὑπὸ ΓΖΖ τῆς ὑπὸ ΓΖΑ͂ ἐστὶ δι-᾿ 


πλὴῆ, ἡ δὲ ὑπὸ ΓΑ424 τῆς ὑπὸ ΓΖ42Ζ. Καὶ ἐπεὶ ἴση 
ἐστὴν ἡ ΒΓ περιφέρεια τῇ Γ4, ἴση ἐστὶ χαὶ γωνία 
ἡ ὑπὸ ΒΖΓ τῇ ὑπὸ ΓΖΖ4. Καί ἐστιν ἢ μὲν ὑπὸ 
ΒΖΓ τῆς ὑπὸ ΚΖΓ' διπλῆ, ἡ δὲ ὑπὸ 4ΖΓ διπλὴ 
τῆς ὑπὸ 4“2Ζ7. ἴση ἄρα καὶ ἣ ὑπὸ ΚΖΙ' τῇ ὑπὸ 
“42Ζ7'. ἔστη δὲ καὶ ἡ ὑπὸ ΖΓΚὶ γωνία τῇ ὑπὸ ΖΓΖΩ͂ 
ἴση. Δύο δὴ τρίγωνα ἐστὶ τὰ ΖΚΙΓ Ζ4Γ τὰς δύο 
γωνίας ταῖς δυσὶ γωνίαις ἴσας ἔχοντα ἑχατέραν ἕχα-« 
τέρᾳ, καὺ μίαν πλευρὰν μιᾷ πλευρᾷ ἴσην, χοινὴν αὖ- 
τῶν τὴν ΖΓ᾽, χαὶ τὰς λοιπὰς ἄρα πλευρὰς ταῖς λοι- 
παῖς πλευραῖς ἴσας δξεν, καὶ τὴν λοιπὴν γωνίαν τῇ 
λοιπῇ γωνίᾳ. ἴση ἄρα ἡ μὲν ΚΙ᾿ εὐθεῖα τῇ ΓΑ, ἡ 
δὲ ὑπὸ ΖΚ͵Ι' γωνία τῇ ὑπὸ ΖΑΙ, Καὶ ἐπεὶ ἴση 
ἐστὶν ἡ ΚΓ τῇ ΓΑ, διπλῆ ἄρα ἡ ΚΑ τῆς ΚΓ. 
Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ δειχϑήσεταν χαὶ ἡ ΘΑ τῆς ΒΚ 
δισελῆ. (Καὶ ἐπεὶ ἐδείχϑη ἴση ἡ ΒΚ τῇ ΚΙ, καί 
ἔστε διπλῇ ἡ μὲν ΧΑ͂ τῆς ἈΓ ἡ δὲ ΘΚ τῆς ΒΚ, 
καὺ ἢ ΘΑ͂ ἄρα τῇ Κὶ4 ἐστὶν ἴση. Ὁμοίως δὴ δειχ- 
ϑήσεταν χαὶ ἑκάστη τῶν ΘΗ͂ ΗΜ ΜΑ ἑκατέρᾳ τῶν 
ΘΚ ΚΩ4 ἴση. ἰσόπλευρον ἄρα ἐστὺ τὸ ἩΘΚΑ͂Μ 
πεντάγωνον, « έγω δὴ ὅτε καὶ ἰσογώνιον. ᾿Ἐπεὶ γὰρ 
ἔση ἐστὴν ἡ ὑπὸ ΖΚΙ' γωνία τῇ ὑπὸ ΖΖΩΓ, καὶ 
ἐδείχϑη τῆς μὲν ὑπὸ ΖΚΙ' διπλῆ ἡ ὑπὸ ΘΚΑ͂, τῆς 
δὲ ὑπὸ ΖΑΓ διπλὴ ἡ ὑπὸ ΚΑΜ- χαὶ ἡ ὑπὸ ΘΚΩ͂ 
ἄρα τῇ ὑπὸ ΚΑΜΊ ἐστὲν ἴση. Ὁμοίως δὴ δειχϑή- 
σεται χαὶ ἑχάστῃ τῶν ὑπὸ ΚΘΗ ΘῊΜ ἩΜΩΑ͂ ἕχα- 
τέρᾳ τῶν ὑπὸ ΘΚΑ͂ ΚΑΗΜ᾿ ἴση. αἱ πέντε ἄρα γω- 
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νίαν αἱ ὑπὰ Η͂ΘΚ ΘΚΑ͂ ΚΑΜ “ΜῊ ΜΗΘ ἴσαι 
ἀλλήλοις εἰσίν. ᾿Ισογώνιον ἄρα ἐστὶ τὰ ἩΘΚΑΜ 
πεντάγωνον. Ἐδείχϑη δὲ καὶ ἰσόπλευρον, καὶ περι- 
γέγρωπταε περὶ τὸν 4814} κύχλον. 

Περὶ τὸν δοϑέντα ἄρα χύχλον. πεντάγωνον ἰσό- 
πλευρόν τε καὶ ἰσαγώγνιαν περιγέγραπταιν' -ὅπερ ἔδεε 
ποιῆσαι. - 


Προότωσις (γ. 

Εἰς τὸ δοϑὲν πεντάγωνον, ὃ ἐστεν ἐσό- 13. 
 πλέυρόν τὲ καὶ ἰσογώνεον, κύκλον ἐγγράψαι. 

Ἔστω τὸ δοϑὲν πεντάγωνον, δ᾽ ἐστιν ἰσόπλευρόν Τίφ. 18. 
τε καὶ ἐσογώνιον, τὸ 484}. δεῖ δὴ εἰς τὸ 4ΒΓΔΕ 
πεντάγωνον χύχλον ἐγγράψαινς 

Τετρήσϑω γὰρ ἑχατέρα τῶν ὑπὸ ΒΓΔ ΓΖΔῈ 
γωνιῶν δίχα ὑπὸ ἑκατέρας τῶν ΤΖ 42 εὐϑειῶν. χαὸ 
ὁπὸ τοῦ Ζ σημείου, καϑ' ὃ σιμιβάλλουσεν ἀλλήλαις 
αἱ Σ1Ζ 42 εὐϑεῖαι, ἐπεζεύχϑωσαν α ΖΒ Ζά ΖΕ 
εὐθεῖαι. Καὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἢ ΒΓ' τῇ 74, κοινὴ 
δὲ ἡ ΓΖ, δύο δὴ οὗ ΒΤ' ΓΖ δυσὶ ταῖς 4 ΓΖ ἴσαε 
εἰσὶ, καὶ γωνία ἢ ὑπὸ ΒΓΙΖ γωνίᾳ τῇ ὑπὸ 42 ἴσης. 
βάσις ἄρα ἡ ΒΖ βάσει τῇ 42 ἐστὶν ἴδη, καὶ τὸ 
ΒΖΓ τρίγωνον τῷ 4ΖΓ' τριγώνῳ ἔσον ἐστὶ, καὶ αὲ 
λαιπαὶ γωνίαν τοῖς λοιπωῦς. γωνέαις ἔσαι ἔσονται, ὑφ᾽ 
ἃς αἱ ἔσαε πλευραὺ ὑποτείνουσιν: ἴση ἄρα ᾧ ὑπὸ 
ΓΖ γωνία τῇ ὑπὸ 1.412Ζ. Καὶ ἐπεὶ διπλῇ ἐστιν 
ἢ ὑπὸ ΓΖΔῈ τῆς ὑπὸ ΓΖ42Ζ, ἴσῃ δὲ ἡ μὲν ὑπὸ ΓΔΕ 
τῇ ὑπὰ ΑΒΓ, ἡ δὲ ὑπὸ Γ4Ζ τῇ ὑπὸ ΓΒΖ. καὶ 
ἡ ὑπὸ ΓΒΑ͂ ἄρα τῆς ὑπὸ ΓΒΖ ἐστὶ διπλῆς ἴση 
ἄρα ἥ ὑπὸ 482 γωνία τῇ ὑπὸ ΖΒΓ" ἡ ἄρα ὑπὸ 
87 γωνία δέχα τέτμηταε ὑπὸ τῆς ΒΖ εὐϑείας. 
ὋὉμοίως δὴ δειχϑήσεται ὅτι καὶ ἑκατέρα τῶν ὑπὸ 
ΒΑΡ 484 δίχα τέτμηται ὑπὸ ἑκατέρας τῶν ΖΑ͂ 
ΖΕ εὐϑειῶν. Ἤγχϑωσαν δὴ ἀπὸ τοῦ Ζ σημείου ἐπὶ 
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τὰς Α͂Β ΒΓ Γ4 4Ὲ Ε4 εὐϑείας κάϑετοι αἱ ΖΗ 
ΖΘ ΖΚ ΖΑ͂ ΖΜ. ΚΚαὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἡ ὑπὸ ΟΓΖ 
γωνία τῇ ὑπὸ ΚΙΓΖ, ἔστε δὲ καὶ ὀρθὴ ἡ ὑπὸ ΖΘΙΓ 
ὀρϑῇ τῇ ὑπὸ ΖΚΙ' ἴση, δύο δὴ τρίγωνά ἐστε τὰ 
ΖΘΙ᾽ ΖΚΓ τὰς δύο γωνίας ταῖς δυσὶ γωνίαις ἴσας 
ἔχοντα, καὶ μέαν πλευρὰν μιᾷ πλευρᾷ ἴσην, κοινὴν " 
αὐτῶν τὴν ΖΓ ὑποτείνουσαν ὑπὸ μίαν τῶν ἴσων 
γωνιῶν. καὶ τὰς λοιπὰς ἄρα πλευρὰς ταῖς λοιπαῖς 
πλευραῖς ἴσας ἕξει. ἴση ἄρα ἡ ΖΘ κάϑετος τῇ ΖΚ 
καϑέτῳ: “Ομοίως δὴ δειχϑήσεταυ ὅτε καὶ ἑχάστη 
τῶν Ζέά, ΖΜ ΖΗ ἑκατέρᾳ τῶν ΖΘ ΖΚ ἴση ἐστίν. 
αἱ πέντε ἄρα εὐϑεῖαε αἱ ΖΗ ΖΘ ΖΚ ΖΖΩ ΖΜ ἴσαι 
ἀλλήλαις εἰσίν." Ὃ ἄρα κέντρῳ τῷ Ζ διαστήματε δὲ 
ἑνὶ τῶν ΖΗ ΖΘ ΖΚ ΖΑ Ζ2Μ κύκλος γραφόμενος ᾿ 
ἥξει καὶ διὰ τῶν λοιπῶν σημείων, καὶ ἐφάψεται 
τῶν ΑΒ ΒΓ [4 4 ΚΑ εὐθειῶν, διὰ τὰ ὀρϑὰς εἰ- 
ναὸ τὰς πρὸς τοῖς Ἡ Θ Καὶ « Μ΄ σημείαις γωνίας͵ 
Εἰ γὰρ οὐκ ἐφάψεταες αὐτῶν, ἀλλὰ τεμεῖ αὐτὰς, 
συμβήσεται τὴν τῇ διαμέτρῳ ταῦ κύκλου πρὸς ὃρ- 
ϑὰς ἀπὲ ἄχρας ἀγομένην ἐντὸς πέπτειμ τοῦ κύκλου, 
ὅπερ ἄτοπον ἐδείχϑῃ. Οὐκ ἄρα ὃ κέντρῳ τῷ Ζ 
διαστήματι δὲ ἑνὶ τῶν ΖΗ ΖΘ ΖΚ ΖΑ ΖΜ εὺ- 
ϑειῶν γραφόμενος κύχλος τεμεῖ τὰς ΑΒ ΒΓ Γ4 
4 ΕΑ εὐϑείας" ἐφάψεται ἄρᾳ αὐτῶν. Γεγράφ- 
ϑὼ ὡς ὁ ΗΘΚΩΜ. | 

Εἰς ἄρα τὸ δαϑὲν πεντάγωνον, ἃ ἐστιν ἰσάπλευ- 
ρόν τὰ καὺ ἐσογώγιον, κύχλος ἐγγέγραπται. ὅπερ ἔδει 
ποιῆσαι. 


Πρότασες ιδ’ 
Περὶ τὸ δοϑὲν πεντάγωνον, ὃ ἔστιν ἰσό- 14. 
πλευρόν τε καὶ ἐσογώνιοκ, κύκλον περιγρά- 


ψαι. 


Ἔστω τὸ δοϑὲν πεντάγωνον, ὅ᾽ ἔστεν ἰσόπλευρόν Ῥὶφ. (4 
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τε καὶ ἰσογώνιον, τὸ 48Γ48- δεῖ δὴ περὶ τὸ 4ΒΓΔΕ 
σεντάγωνον κύχλον περιγράψαι. 

Τεεμήσϑω δὴ ἑκατέρα τῶν ὑπὸ ΒΓΔ 1 ΜῈ γω- 
γιῶν δίχα ὑπὸ ἑκατέρας τῶν ΓΖ 42, καὶ ἀπὸ τοῦ 
Ζ σημείου, καϑ' ὃ συμβάλλουσιν αἱ εὐϑεῖαι, ἐπὶ τὰ 
Β ΑΕ σημεῖα ἐπεζεύχϑωσαν εὐθεῖαι αἱ ΖΒ ΖΑ͂ 
ΖΕ. Ὁμοίως δὴ τῷ πρὸ τούτου δειχϑήσεται, ὅτε 
καὶ ἑκάστη τῶν ὑπὸ ΓΒΑ͂ Β4Ε 44 γωνιῶν δίχα 
τέτμηταν ὑπὸ ἑκάστης τῶν ΖΒ 42 ΕΖ εὐϑειῶν. 
Καὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὲν ἡ ὑπὸ ΒΙΓ4 γωνία τῇ ὑπὸ ΓΔΕ, 
χαί ἐστι τῆς μὲν ὑπὸ ΒΙΓ4 ἡμίσεια ἡ ὑπὸ ΖΓΩΖ, 
τῆς δὲ ὑπὸ [48 ἡμίσεια ἡ ὑπὸ ΓΖ42Ζ, καὶ ἡ ὑπὸ 
ΖΙ4 ἄρα τῇ ὑπὸ Ζ41᾽ ἐστὶν ἴση: ὥρτε καὶ πλευρὰ 
ἡ ΖΙ πλευρᾷ τῇ Ζ4 ἐστὶν ἴση. Ὁμοίως δὴ δει- 
χϑήσεται ὅτι χαὶ ἑκάστη τῶν ΖΒ ΖΑ͂ ΖΕ ἑχατέρᾳ 
τῶν ΖΙ᾽ Ζ4 ἐστὶν ἔση-. αἱ πέντε ἄρα εὐθεῖαι αὲ 
ΖΑά 28 21 Ζ4 ΖΕ ἴσαι ἀλλήλαις εἰσίν. Ὃ ἄρα 
χέντρῳ τῷ 2 καὶ διαστήματι ἑνὶ τῶν ΖΑ͂ ΖΒ ΖΙ 
Ζά4 ΖΕ κύχλος γραφόμενος ἥξει καὶ διὰ τῶν λου- 
πῶν σημείων, καὶ ἔσται περιγεγραμμένος. Περιγε- 
γράφϑω, καὶ ἔστω ὁ 48{{4ῈΕ- 

Περὶ ἄρα τὸ δοϑὲν πεντάγωνον, ὅ᾽ ἐστιν ἐἰσό- 
πλευρόν τε καὶ ἴσογώνιον, κύχλος περιγέγραπται 
ὅπερ ἔδει ποιῆσαι, 


Πρότασιες 

Εἰς τὸν δοϑέντα κύκλον ἐξάγωνον ἰσό- 15. 
πλευρόν τε χαὶ ἰσογώνιον ἐγγράψαω 

Ἔστω ὁ δοϑεὶς κύχλος ὁ 481 4Ζ. δεῖ δὴ εἷς Εἰ. 15. 
τὸν 48ΒΓ4Ε2 κύχλον ἐξάγωνον ἰσόπλευρόν τὲ καὶ 
ἐσογώνιον ἐγγράψαι. 

. Ἤχϑω τοῦ 482 κύκλου διάμετρος ἡ 44, 

καὶ εἰλήφϑω τὰ κέντρον τοῦ κύχλου τὸ Ἡ,, καὶ κέν- 
τρῳ μὲν τῷ 4 διαστήματι δὲ τῷ 4 Π κύκλος γε- 
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γράφϑω ὃ ἘΒΙ͂ΓΘ, καὶ ἐπιξζευχγϑεῖσαε αἱ ΕῊ ΓΗ͂ 
διήχϑωσαν ἐπὶ τὰ Β Ζ σημεῖα, καὶ ἐπεξζεύγϑωσαν 
α 438 ΒΓ Γά4 4Ὲ ΕΖ Ζ4.- λέγω ὅτι τὸ 4814 ΕΖ 
ἐξάγωνον ἰσόπλευρόν τε ἐστὶ καὶ ἰσογώνιον, 

Ἐπεὶ γὰρ τὸ Ἡ σημεῖον χέντρον ἐστὶ τοῦ 4ΒΓ4ΕΖ 
κύχλου, ἴση ἐστὶν ἡ ἨΒ τῇ 4. Πάλιν, ἑπεὶ τὸ 
Δ σημεῖον κέντρον ἐστὶ τοῦ ΕΗ ΓΘ κύκχλου, ἔση ἐστὶν 
ἡ 4Ε τῇ ΔῊ. ᾿4λ} ἡ Ἠ4 τῇ ΗΣ ἐδείχϑη ἔση, καὶ 
. ἢ ΗΕ ἄρα τῇ ἘΔ4 ἴση ἐστίν: ἐσόπλευρον ἄρα ἐστὶ 
τὸ ἘΗ͂4 τρίγωνον, χκαὲδ αἱ τρεῖς ἄρα αὐτοῦ γωνίαε 
᾿ς αὲ ὑπὸ ΕἘῊΔ 534 4ΕῊῈ ἴσαι ἀλλήλαις εἰσίν, ἐπει- 
- δήπερ τῶν ἐσοσχελῶν τριγώνων αἷ πρὸς τῇ βάσει γω- 
γνίαι ἴσας ἀλλήλαις εἰσί. Καί εἰσεν αἱ τρεῖς τοῦ τρις 
γώνου γωνίαε δυσὶν ὀρϑαῖς ἴσαις ἡ ἄρα ὑπὸ ΕΔ 
γωνία τρέτον ἐστὲ δύο ὀρϑῶν. “Ὁμοίως δὴ δείχϑή- 
σεταῦ καὶ ἡ ὑπὸ ΔῊ τρίτον δύο δρϑῶν. Καὶ ἐπεὶ 
ἢ ΓῊ εὐϑεῖα ἐπὸὺ τὴν ἘΒ σταϑεῖσα τὰς ἐφεξῆς 
γωνίας τὰς ὑπὸ ἘΗ͂Γ' ΓΗΒ δυσὶν ὀρϑαῖς ἴσας ποιεῖ, 
κοὶ λοιπὴ ἄρα ἢ ὑπὸ ΓῊΒ τρῖτον ἐστὶ δύο ὀρϑῶ»» 
αἱ ἄρα ὑπὸ ἘΠ4, ΔῊΓ' ΓῊΒ γωνίαν ἴσαι ἀλλήλαις 


εἰσίν. ὥςτε καὶ αἷ κατὰ κορυφὴν αὐταῖς αἱ ὑπὸ ΒΗ͂. 


“ΜἴΦΦ2Ζ ΖΗ8Ὲ ἴσαε ἀλλήλαις εἰσίν. 4ὲ ξῈ ἄρα γωνίαι 
αἱ ὑπὸ ΕΗ4 ΔῊΓ ΓΗΒ ΒΗ4 42Η22 ΖΗΣῈ ἴσαι 
ἀλλήλαις εἰσίν. Αἱ δὲ ἔσαε γωνίας ἐπὶ ἴσων περι- 
φερειῶν βεβήχασιν. αἱ ἔξ᾽ ἄρα περιφέρειαα αὖ 48 
ἘΓ Γ4 4Ε ΕΖ ΖΑ ἴσαις ἀλλήλαις εἰσίν. “Ὑπὸ δὲ 
τὰς ἴσας περιφερείας ἔσαν εὐϑεῖαι ὑποτείνουσιν» 
εἴ ξξ ἄρα εὐϑεῖαε αἱ ΑΒ ΒΓ 74 48 ΕΖ ΖΑ 
ἔσαε ἀλλήλαις εἰσίν. ἰσόπλευρον ἄρα ἐστὲ τὸ 
ΑΒΓΙΖ4ΔΕΖ ἑξάγωνον. λέγω δὴ ὅτε καὶ ἰσογώνιον, 
Ἐπεὶ γὰρ ἴση ἐστὸν ἡ ΖΩ͂ περιφέρεια τῇ ΕΔ περι- 
φερείᾳ, χοινὴ προςχείσϑω ἡ 4184 περιφέρεια" δλη 
ἄρα ἡ Ζ48Β [4 περιφέρεια ὅλῃ τῇ Ἐ41 8.44 περιφε- 
θείᾳ ἐστὶν ἔση,, καὶ βέβηκεν ἐπὶ μὲν τῆς ΖΑ48Β14 
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περιφερείὰς ἡ ὑπὸ ΖΕ4 γωνία, ἐπὶ δὲ τῆς ἘΔΙΓΒΑ͂ 


περιφερείας ἡ ὑπὸ 4ΖΕ γωνία» ἴση ἄρα ἡ ὑπὸ 4ΖΕ 


γωνία τῇ ὑπὸ ΖΕΔ. Ὁμοίως δὴ δειχϑήσεταν ὅτι καὶ 
αἱ λοιπαὶ γωνίαι τοῦ 4842 ἑξαγώνου κατὰ μίαν 
ἔσαν εἰσὶν. ἑχατέρᾳ τῶν ὑπὸ 42ΖΕ ΖΕ42 γωνιῶν. ἰσο.- 
γώγιον ἄρα ἐστὶ τὸ 4814Ζ ἐξάγωνον. ᾿Εδείχϑη 
δὲ χαὶ ἐσόπλευρον. καὶ ἐγγέγραπται εἰς τὸν 45124Ε2 
κύκλον. 

Εἰς ἄρα τὸν δοθέντα κύκλον ἐξάγωνον ἐσόπλευ- 
ὁόν τὰ καὶ ἐσογώνιον ἐγγέγραπται" ὅπερ ἔδεε ποιῆσαι. 


Πόρεσμα. 

Ἔχ δὴ τούτου φανερὸν ὅτε ἡ τοῦ ἐξαγώνον 
πλευρὰ ἴση ἐστὶ τῇ ἐκ τοῦ κένερου τοῦ κύχλου." 

(Καὶ ἐὼν διὰ τῶν 4 Β Τ' 4 Ε Ζ σημείων 
ἐφαπτομένας τοῦ κύκλου ἀγάγωμεν, περιγραφήσεταν 
- ξέερὲ τὸν κύχλον ἐξάγωνον ἐσόπλευρόν τὸ καὶ ἐσογώ- 
ψιον, ἀκολούϑως τοῖς ἐπὶ τοῦ πενταγώνου εἰρημένοιζο 
Καὶ ἔτι διὰ τῶν ὁμοίων τοῖς ἐπὺ τοῦ πενταγώνου 


εἰρημένοις, εἰς τὸ δοϑὲν ἐξάγωνον κύκλον ἐγγρά- 


ψομέν τὲ χαὶ περιγράψομεν)᾽ 


Πρότασις κε΄, ᾿ 
Εϊς τὸν δοϑέντα χύχλον πεντεχαςδεχά- 
γώγον ἰσόπλευρόν τὸ χαὺ ἐσογώνιον ἐγγρά- 


ψα.ω.Ἅ 


Ἔστω ὃ δοϑεὶς κὐχλὸς ὃ 4.8.4. δεῖ δὴ εἰς τὸν Τὶς. 16. 


4814 κύκλον πεντεχαιδεχάγωνον ἰσόπλευρόν τὲ καὶ 
ἐσογώνιον ἐγγράψαε. 

᾿Ενηρμόσϑω εἰς τὸν 4184 χύχλον φριγώγνου 
μὲν ἐσοπλεύρου τοῦ εἷς αὐτὸν ἐγγραφομένου πλευρὰ 
ἣ 4, πενταγώνου δὲ ἐσοπλεύρου ἡ “4418. οἵων ἄρα 
ἐσεὴν ὁ ΑΒΙΓ4 κύκλος ἴσων τμημάτων δεχαπέντε, 
τοιούτων ἡ μὲν ΑΒΓ' περιφέρεια τρίτον οὖσᾳ τοῦ 


10. 


. 
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κύκλου ἔσται πέντε, ἡ δὲ 418 περιφέρεια πεμπτὸν 
οὖσα τοῦ κύχλου ἔσταν τριῶν" λοιπὴ ἄρα ἡ ΒΓΙ' 
τῶν ἴσων δύο. Τετμήσϑω ἡ ΒΓ δίχα κατὰ τὸ Ε, 
ἑχατέρα ἄρα τῶν Β6 ΕΤ' περιφερειῶν πεντεχαιδέχκα.-.. 
τον ἔσται τοῦ 4814 κύχλου. 

᾿Εὰν ἄρα, ἐπιζεύξαντες τὰς ΒΕ ΕΓ εὐϑείας, 
ἔσας αὐταῖς χατὰ τὸ συνεχὲς εὐθείας ἐναρμόσωμεν.. 
εἰς τὸν ΑΒΓΔ κύκλον, ἔσται εἷς αὐτὸν ἐγγεγραμμέ- 
γον πεγντεχαιδεχάγωνον ἰσόπλευρόν τὲ καὶ ἐσογώνιον» 
(ϑιὰ τῶν ὁμοίων ταῖς ἐν τῷ πρὸ τούτου δεέξεσιν) ὅπερ ἔδει 
ποιῆσαι. 

(Ὁμοίως δὲ τοῖς ἐπὶ τοῦ πενταγώνου, ἐὰν διὰ 
τῶν κατὰ κύκλου διαιρέσεων ἐφαπτομένας τοῦ χύχλου 
ἀγάγωμεν, περιγραφήσεται περὶ τὸν χύχλον πεντε- 
καιδεχάγωνον ἰσόπλευρόν τε καὶ ἐσογώνιον. Ἔτι δὲ 
διὰ τῶν ὁμοίων τοῖς ἐπὶ τοῦ πενταγώνου εἰρημένοις, 
καὺ εἰς τὸ δοϑὲν πεντεκαιδεκάγωνον, κύχλον ἐγγρά- 


ψομέν τὸ καὶ ἀεριγρώψομεν.) 


Τέλος τοῦ τετάρτου βεβλίου. 


ΕΥ̓ΚΩΙΕΙΔΟΥ͂ ΣΤΟΙΧΕΙΩΏΩΝ 
ΒΙΒΑΙΟΝ ΠΜΕΜΠΤΟΝ. 


Ὅροι. 

ἀ, Μέ ἔρος ἐστὶ μέγεϑος μεγέϑους , τὸ ἔλασσον 
τοῦ μείζονος, ὅταν καταμετρῇ τὸ μεῖζον. 

β. Πολλαπλάσιον δὲ τὸ μεῖζον τοῦ ἐλάσσο- 
γος, ὅταν χαταμετρῆται ὑπὸ τοῦ ἐλάσσονος. 

γ. («Τόγος ἐστὶ δύο μεγεϑῶν ὁμοχενῶν ἡ κατὰ 
πηλικότητα πρὸς ἄλληλα ποιὰ σχέσις.) 

ὃ. «Τόγον ἔχειν πρὸς ἄλληλα μεγέϑη λέγεται, 


ἃ δύναται πολλαπλασιαζόμενα ἀλλήλων ὑπερέχειν. 
ε Ἔν τῷ αὐτῷ λόγῳ μεγέϑη λέγεται εἶναι» 


σιρῶτον πρὸς δεύτερον καὶ τρίτον πρὸς τέταρτον, 
ὅταν τὰ τοῦ πρώτου καὶ τρίτου ἰσάκις πολλαπλάσια 
τῶν τοῦ δευτέρου καὶ τετάρτου ἐσώχις πολλαπλασίων, 
καϑ' ὁποιογοῦν πολλαπλασιασμὸν, ἑκατέρον ἑχδτέρου, 
ἢ ἅμα ὑπερέχῃ, ἢ ἅμα ἴσα ἦ, ἡ ἅμα ἐλλείπῃ, ληφ- 
ϑέντα κατάλληλα. 

ς. Ὅταν δὲ τῶν ἰσάκις πολλαπλασίων τὸ μὲν 
τοῦ πρώτου παλλαπλάσιον ὑπερέχῃ τοῦ τοῦ δευτέρου 
πολλαπλασίου, τὸ δὲ τοῦ τρίτου πολλαπλάσιον μὴ 
ὑπερέχῃ τοῦ τοῦ τετάρτου πολλαπλασίου- τότε τὸ 
πρῶτον πρὸς τὸ δεύτερον μείξονα λόγον ἔχειν 
λέγεται, ἥπερ τὸ τρίτον πρὰς τὰ τέταρτον, 

ζ.. Τὰ δὲ τὸν αὐτὸν ἔχοντα λόγον μεγέϑη ἀνά- 
λογαν καλείσϑω, 

ἡ. (ἀναλογέα δὲ ἡ τῶν λόγων ταυτότης.) 


8.. 
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ϑ'. ᾿ναλογ α δὲ ἔν τρισὶν ὅροις ἐλαχίστοις ἐστίν. 9. 
(. Ὅταν δὲ τρία μεγέϑη ἀνάλογον ἦ, τὸ πρῶτον 10. 
᾿πρὸρ τὸ τρίτον διπλααίονα λόγον ἔχειν λέγεται, 
ἤπερ πρὸς τὸ δεύτερον. 

ιά. Ὅταν. δὲ τέσσαρα μεγέϑη ἀνάλογον ἦν τὸ 411. 
πρῶτον πρὸς τὸ τέταρτον τριπλασίονα λόγον ἔγειν 
λέγεται, ἤπερ πρὸς τὸ δεύτερον. καὶ ἀεὶ ἑξῆς ἕνε 
πλεῖον, ἕως ἂν ἡ ἀναλογία ὑπάρχῃ. 

48. Ὃμόλογα μεγέϑη λέγεται εἶναν τὰ μὲν 12. 
ἡγούμενα τοῖς ἡγουμένοις τὰ δὲ ἑπόμενα τοῖς ἕπο- 
μένόις. 

κΚ7. Ἐναλλὰξ' λόγος ἐστὶ λῆψις τοῦ ἡγουμέ- 13. 
ψου πρὸς τὸ ἡγούμενον, καὶ τοῦ ἑπομένου πρὸς τὸ 
ἑπόμενον᾽ 
δ", νάπαλεν λόγος ἐστὶ λῆψις τοῦ ἑπομέ- 14." 
γου, ὡς ἡγουμένου, πρὸς τὸ ἡγούμενον, ὡς ἑπόμενον. 

(4, Σύνϑεσὸς λόγου ἐστὶ λῆψις τοῦ ἡγουμένου 
μετὰ τοῦ ἑπομένου, ὡς ἑνὸς, πρὸς αὐτὸ τὸ ἑπόμενον, 

,ς- διαίρεσις δὲ λόγου ἐστὶ λῆψις τῆς ὑπερ- 16. 
οχῆς». ἥ ὑπερέχει τὸ ἡγούμενον τοῦ ἑπομένου, πρὸς 
αὐτὸ τὸ ἑπόμενον. ΄ 

ἰ. ᾿ἀναστροφὴ λόγου ἐστὲ λῆψις τοῦ ἡγου: 17. 
μένου “πρὸς τὴν ὑπεροχὴν, ἢ ὑπερέχον ἢ τὸ ἡγούμενον 
τοῦ ἑπομένου. 

ἡ. Διΐσου λόγος ἐστὶ, πλειόνων. ὄντων μεγεϑῶν 48. 
καὶ ἄλλων αὐτοῖς ἴσων τὸ πλῆϑος, σὺν δύο λαμβα- 
γομένων καὶ ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ, ἅταν ἢ ὡς ἐν τοῖς 
πρώτοις μεγέϑεσε τὰ πρῶτον πρὸς τὸ ἔσχατον, οὕτως 
ἔν τοῖς δευτέροις μεγέϑεσε' τὸ πρῶτον πρὸς τὰ ἔσχα- 
τον, (ῆνις τῶν ἄχρων καϑὶ ὑπεξαέρεσιν τῶν μέσων.) 

8’. Τεταγμένη ἀναλογέα ἐστὲν, ὅταν ἡ ὡς 419. 
ἡγούμενον πρὸς ἑπόμενον, οὕτως ἡγούμενον πρὸς 
ἑπόμενον; ἢ δὲ καὶ ὡς ἑπόμενον πρὸς ἄλλο τι, οὕτως 
ἑπόμενον πρὸς ἄλλο τε. ͵ 


15, 
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κ, Τεταραγμένη δὲ ἀναλογία ἐστὶν, ὅταν 
τριῶν ὄντων μεγεθῶν καὶ ἄλλων αὐτοῖς ἴσων τὸ 
πλῆϑας γίνηται ὡς μὲν ἐν τοῖς πρώτοις μεγέϑεσιν 
ἢγούμενον πρὸς ἑπόμενον, οὕτως ἐν τοῖς δευτέροις 
μεγέθεσιν ἡγούμενον πρὸς ἑπόμενον: ὡς δὲ ἐν τοῖς 
πρώτοις μεγέθεσιν ἑπόμενον πρὸς ἄλλο τε, οὕτως ἔν 
τοῖς δευτέροις μεγέϑεσιν ἄλλο τι πρὸς ἡγούμενον, 


" 


Πράτασις «ὦ. 

᾿Εὰν ἢ ὁποσαοῦν μεγέϑη ὁποσωψγοῦν με- 
γεϑῶν ἴσων τὸ πλῆϑος, ἕχαστον ἑἕχάστου, 
ἐσώχες πολλαπλάσια- ὁσαπλάσιόν ἐστιν ἐν 
τῶν μεγεθῶν ἑνὸς, τοσαυταπλάσια ἔσται 
καὶ τὰ πάντα τῶν πάντων, 

Ἔστω ὁποσαοῦν μεγέϑη τὰ 418 Γ4 ὁποσωναοῦν 
μεγεθῶν τῶν Ε Ζ ἴσων τὸ πλῆϑος, ἕχαστον ἑχάστου, 
ἐσάχις πολλαπλάσια» λέγω ὅτε ὁραπλάσιόν ἐστε τὸ 48 
τοῦ Ε, τοσαυταπλάσια ἔσται χαὶ τὰ 4} ΓΖ τῶν Κ Ζ. 


20. 


1. 


Τὶς. 1. 


Ἐπεὶ γὰρ ἰσάκις ἐστὶ πολλαπλάσιον τὸ 41 τοῦ 


ΒΕ, καὶ τὸ ΓΖ4 τοῦ Ζ- ὅσα ἄρα ἐστὶν ἐν τῷ 41} με- 
γέϑη ἴσα τῷ Εἰ, τοσαῦτα καὶ ἐν τῷ 14 ἴσα τῷ Ζ, 
Διῃρήσϑω τὸ μὲν Α41Β εἰς τὰ τῷ Ε μεγέϑη ἴσα τὰ 
4ΠΗ ΗΒ, τὸ δὲ ΓΖ4 εἷς τὰ τῷ Ζ ἴσα τὰ ΓΘ Θ4- 
ἔσται δὴ ἴσον τὸ πλῆϑος τῶν ΑΔ ΗΒ τῷ πλήϑει 
τῶν ΓΘ ΘΔ. Καὶ ἐπεὶ ἴσον ἐστὶ τὸ μὲν 4} τῷ 
Ε- τὸ δὲ ΓΘ τῷ Ζ' ἴσα ἄρα καὶ τὰ ΑΗ͂ [ΓΘ τοῖς 
Ε Ζ. Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ ἴσον ἐστὲ τὸ ΗΒ τῷ Ε΄. καὶ 
τὸ ΘΖ τῷ Ζ': ἴσα ἄρα καὶ τὰ ΗΒ ΘΖ4 τοῖς Ε Ζ' ὅσα 
ἄρα ἐστὶν ἐν τῷ 418 ἴσα τῷ Ε, τοσαῦτα καὶ ἐν τοῖς 
48 14 ἴσα τοῖς Ε Ζ': ὁσαπλάσιον ἄρα ἐστὶ τὸ 41 τοῦ 
ΕἾ, τοσαυταπλάσια ἔσται χαὶ τὰ 48 Γ4 τῶν Ε Ζ. 
᾿Εὰν ἄρα ἢ ὁποσαοῦν μεγέϑη ὁποσωνοῦν μεγε- 
᾿ϑῶν ἴσων τὸ πλῆϑος, ἕκαστον ἑκάστου, ἰσάκις πολλα- 


“ 
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πλάσια" ὁσαπλάσιόν ἐστιν ἕν τῶν μεγεϑῶν ἑγὸς, το- 
σαυταπλάσια ἔσται χαὶ τὰ πάντα τῶν πάντων. 


Πρόάτασις δ᾽. ΠῚ 

Ἐὰν πρῶτον δευτέρου ἐσώκις ἢ πολλα- 
πλάφεον καὶ τρίταν τετάῤτου, ἢ δὲ καὶ πέμ- 
πτον δευτέρου ἰσάκις πολλαπλάσιον καὶ 
ἔχτον τετάρτου" καὶ αυντεϑὲν πρῶτον καὶ 
πέμητον δευτέρου ἰσάκις ἔσται πολλαπλά- 
σίον καὶ τρίτον καὶ ἕχτον τετάρτου. 

Πρῶτον γὰρ τὸ 48 δευτέροψν τοῦ Γ΄ ἑαάχες ἔστω 
πολλαπλάσιον καὶ τρίτον τὸ ΖΕ τετάρτου τοῦ Ζ, 
ἔστω δὲ καὶ πέμπτον τὸ ΒΗ͂ δευτέρου τοῦ [Γ᾽ ἐσάκες 
πολλαπλόώσιον καὶ ἕχτον τὸ ΕΘ τετάρτου τοῦ 2: λέγω 
ὅτι χαὶ συντεϑὲν πρῶφην καὶ πέμπτον τὰ ΑΠ| δευτέ: 
ρου τοῦ Γ' ἰσάκις ἔσται πολλαπλάσιον καὶ τρίτον καὶ 
ἕχτον τὸ 4Θ τετάρτου τοῦ Ζ, 

Ἐπεὶ γὰρ ἐπᾳάκες ἐστὶ παλλαπλάσιον τὸ ΑΒ τοῦ 
Τ' καὶ τὸ ΔΕ τοῦ Ζ' ὅσα ἄρα ἐστὶν ἐν τῷ “18 με- 
γέϑη ἴσα τῷ 1᾽, τοσαῦτα χαὶ ἐν τῷ 4Ε᾿ ἴσα τῷ Ζ. 
Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ὅσα ἐστὶν ἐν τῷ ΒΗ ἴσα τῷ 
7, τοσαῦτα καὶ ἐν τῷ ΖΘ ἴσα τῷ Ζ' ὕσα ἄρα ἐστὶν 


2. 


υ Εἴ. 2. 


ἐν ὅλω τῷ ΑἩ ἴσα τῷ 1, τοσαῦτα καὶ ἐν ὅλῳ τῷ - 
4Θ ἴσα τῷ Ζ-’- ὁσαπλάσιου ἄρα ἐστὶ τῷ 4Α4ῃ τοῦ Π 


τοσαυταπλάσιον ἔσταν καὶ τὸ 4Θ τοῦ Ζ. δΣυντε- 
ϑὲν ἄρα πρῶτον καὶ πέμπτον τὸ ΑἸ δευτέρου τοῦ 
7 ἰσώκις ἔσταν πολλαπλάσιον καὶ τρίτον καὶ -ἕχτον 
τὸ 4Θ τετάρτου τοῦ Ζ. Ι 

Ἐὰν ἄρα πρῶτον δευτέρου ἐσάχις ἢ: . . καὶ τὰ 
ἑξῆς ὡς ἐν τῇ προτάσει .ὁ ς4 ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


Παούότατις γ. 
- Εὰν πρῶτον δευτέρου. ἐσάκις ἢ πολλα- 
πλάσιον καὶ τρίτον τετάρτου, ληφϑὴ δὲ 


ΣΤΟΙΧΕΙΩΝ ΠΕΜΠΤΟΝ. Ρ. 45: 


ἰσάκις πολλαπλάσια τοῦ πρώτου καὶ ἐρίτου, 
καὶ διΐσου τῶν ληφϑέντων ἑχάτερον ἑκατέ- 
Ὅου ἰσάκις ἔσται πολλαπλάσιον, τὸ μὲν τοῦ 
Θευτέρου, τὸ δὲ τοῦ τετάρτου. 

᾿ Πρῶτον γὰρ τὸ «Α' δευτέρου τοῦ Β ἰσάκις ἔστω 


᾿ πολλαπλάσιον καὶ τρίτον τὸ ἢ᾽ τετάρτου τοῦ 4, καὶ 


εἰλήφϑω τῶν Α Γ' ἰσάκις πολλαπλάσια τὰ ΕΖ ἨΘ.' 
λέγω ὅτι ἰσάχις ἐστὶ πολλαπλάσιον. τὸ ΕΖ τοῦ Β καὶ 
τὸ ΗἨΘ τοῦ Ζ. 

᾿Επεὶ γὰρ ἰσάκις ἐστὶ πολλαπλάσιον τὸ ΕΖ τοῦ 
Α' χαὶ τὸ ΗΘ τοῦ Γ΄ ὅσα ἄρα ἐσεὶν ἐν τῷ ΕΖ ἴσα 
τῷ 44, τοσαῦτα καὶ ἐν τῷ ΗΘ ἴσα τῷ Γ. Δηρήσϑω 
τὸ μὲν ΕΖ εἰς τὰ τῷ Α μεγέϑη ἴ ἴσα τὰ ΕΚ ΚΖ, τὸ 
δὲ ΗΘ εἰς τὰ τῷ Γ ἴσα τὰ ΜΠ... .“46Θ-. ἔσται δὴ 
ἴσον τὸ πλῆϑος τῶν ΕΚ ΚΖ τῷ πλήϑει τῶν ΠΑ 
“00. Καὶ ἐπεὶ ἰσάκις ἐστὶ πολλαπλάσιον τὸ Α͂ τοῦ 

ς. Β καὶ τὸ ἢ΄ τοῦ 4, ἴσον δὲ τὸ μὲν ΕΚ τῷ Α, τὸ 
δὲ Η 4 τῷ Γ- ἰσάχις ἄρα ἐστὶ πολλαπλάσιον τὸ ΕΚ 
τοῦ Β καὶ τὸ ΗΑ τοῦ 4. Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ ἰσάχις 

ἐστὶ πολλαπλάσιον τὰ ΚΖ τοῦ Β χαὶ τὸ .39 τοῦ 
4. Ἐπεὶ οὖν πρῶτον τὸ ΕΚ δευτέρου τοῦ Β ἰσάχις 
ἐστὶ πολλαπλάσιον καὶ τρίτον τὸ ΗΔ τετάρτου τοῦ 
4- ἐστὶ δὲ καὶ πέμπτον τὸ ΚΖ δευτέρου τοῦ Β ἰσά.. 
κις πολλαπλάσίον χαὶ ἕχτον τὸ “7Θ0" τετάρτου τοῦ 
Δ. καὶ συντεϑὲν ἄρα. πρῶτον καὶ πέμπτον τὸ ΕΖ 
δευτέρου τοῦ Β ἰσάκις ἐστὲ πολλαπλάσιον καὶ τρίτον 
καὶ ἔχτον τὸ ΗΘ τετάρτου τοῦ 2. 

Ἐὰν ἄῤα πρῶτον δευτέρου ἰσάκις ἦ .. . καὶ τὰ 
ἑξῆς ὡς ἐν τῇ προτάσει. .. ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 

Πρότασις δ’ 
᾿Εὰν πρῶτον πρὸς δεύτερον τὸν αὐτὸν 


ἔχῃ λόγον καὶ τρίτον πρὸς τέταρτον" καὶ τὰ 
ἐσάκες πολλαπλάσεα τοῦ τεπρώτου καὶ τρί- 


Τὶς. 3. 
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τοῦ 'πρὸς τὰ ἰσάκις πολλαπλάσια τοῦ δευτέ- 
ρου, καὶ τετάρτου, χαϑ' ὁποιονοῦν πολλα- 
πλασιασμὸν, τὸν αὐτὸν ἕξει λόγον, ληφϑέν- 
τα χατάλληλα. - . 

Πρῶτον γὰρ τὸ 4 πρὸς δεύτερον τὸ Β τὸν αὖ- 
τὸν ἐχέτω λόγον καὶ τρίτον τὸ 1' πρὸς τέταρτον τὸ 
2, καὶ εἰλήφϑω τῶν μὲν 4Ἢ Γ' ἰσάκις πολλαπλάσια 
τὰ Ε Ζ2, τῶν δὲ Β 4 ἄλλα ἃ ἔτυχεν ἰσάκις πολλα- 
πλάσια τὰ Η Θ- λέγω ὅτι ἐστὲν ὡς τὸ Ἐ πρὸς τὸ 
Ἡ,, οὕτως τὸ Ζ πρὸς τὸ Θ. 

Εἰλήφϑω γὰρ τῶν μὲν Ε Ζ ἰσάκις πολλαπλάσια 
τὰ Καὶ Α, τῶν δὲ ΗΙ Θ᾽ ἄλλα ἃ ἔτυχεν ἰσάκις πολλα- 
σλάσια τὰ Μ᾿ Ν., 

Καὶ ἐπεὶ ἰσώκις ἐστὲ πολλαπλάσιον τὸ μὲν Εὶ 
τοῦ Α, τὸ δὲ Ζ τοῦ 1, καὺ εἴληπται τῶν Ε Ζ ἰσά- 
κις πολλαπλάσια τὰ Ἀὶ .4. ἰσάκις ἄρα ἐστὶ πολλα- 
πλάσιον τὸ Κὶ τοῦ 4 καὶ τὸ «4 τοῦ 1, Διὰ τὰ 
αὐτὰ δὴ ἰσάχις ἐστὶ πολλαπλάσιον τὸ τοῦ Β καὲὶὲ 
τὰ Ν τοῦ 4. ΚΚαὶ ἐπεί ἔστιν ὡς τὸ ΑΙ πρὸς τὸ Β, 
οὕτως τὸ Γ' πρὸς τὸ 4, καὶ εἴληπταρ τῶν μὲν Α Γ' 


Σὲ ρ. 4, 


ἐσάκις πολλαπλάσια τὰ Καὶ (4, τῶν δὲ Β 4 ἄλλα ἃ ᾿ 


ἔτυχεν ἰσάκις πολλαπλάσια τὰ Μ Ν- εἰ ἄρα ὕπερ- 
ἔχεν τὸ Καὶ τοῦ , ὑπερέχει καὶ τὸ ΑΛ τοῦ ΙΝ. χαὶ εἶ 
ἔσον, ἴσον" χαὺ εἰ ἔλαττον, ἔλαττον. Καί ἐστι τὰ 
μὲν Καὶ Α τῶν Ε Ζ ἰσάχις πολλαπλάσια, τὰ δὲ ΜΝ 
τῶν Ἡ Θ ἄλλα ἃ ἔτυχεν ἰσάκις πολλαπλάσια. ἔστιν 
,᾿ ἄρα ὡς τὸ Ε πρὸς τὸ Ἡ, οὕτως τὸ Ζ πρὸς τὸ Θ. 

᾿Ἐὰν ἄρα πρῶτον πρὸς δεύτερον « «'. καὶ τὰ ἑξῆς 
ὡς ἐν τῇ προτάσει... ὅπερ ὅὄδει δεῖξαι. 


Πρότασις «. 


ξὰν μέγεθος μεγέϑους ἰσάκες ἦ πολλα. 


πλάσιον, ὅπερ ἀφαιρεϑὲν ἀφαιρεϑέντος- 
καὶ τὸ λοιπὸν τοῦ λοιποῦ ἰσάχες ἔσται πολ- 
.λὰαπλά- 
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λαπλάσιον, ὁσαπλάσεόν ἐστι τὸ ὅλον τοῦ 
ὅλου. 


Μέγεϑος γὰρ τὸ 48 μεγέϑους τοῦ Γ᾽ ἰσάκις 


Σὶφ. ὅ, 


ἔρτω πολλαπλάσιον, ὅπερ ἀφαιρεϑὲν τὸ 48 ἀφαιῤει 


ϑέντος τοῦ ΓΖ' λέγω ὅτε καὶ λοιπὸν τὸ ΚΒ λοιποῦ 
τοῦ Ζ4 ἰδάκχις ἔσται πολλαπλάσιον, ὁσαπλάσιόν ἐστιν 
ὅλον τὸ 48 ὅλου τοῦ ΓΔ. 

Ὁσαπλάσιον γάρ ἔστι τὸ 41 τοῦ ΓΖ, τοσαυ- 
καπλάσιον γεγονέτω καὶ τὸ ΕΒ τοῦ 1. 

Καὶ ἐπεὶ ἰσάκις ἐστὲ πολλαπλάσιον τὸ Α1 τοῦ 


ΓΖ καὶ τὸ ΕΒ τοῦ Η1΄. ἰσάκις ἄρα ἐστὶ πολλαπλα. 


σιον τὸ ΑΙ τοῦ ΓΖ καὶ τὸ .“8 τοῦ ἨΖ- κεῖται δὲ 
ἐσώκις πολλαπλάσιον τὸ . τοῦ ΓΖ καὶ τὸ 4} τοῦ 
1.4. ἐσάκις ἄρα ἐστὲ πολλαπλάσιον τὸ .41Β ἑχοτέρου 
τῶν ΗΖ ΓΔ. ἴσον ἄρα τὸ ΗΖ τῷ 1.4) κοινὸν ἀφῃ- 
θήσϑω τὸ ΓΖ" λοιπὸν ἄρῃ τὸ ἨΪ' λοιπῷ εἐῷ 4Ζ 
σον ἐστί. Καὶ ἐπεὶ ἐσάχις ἐστὶ πολλαπλάσιον τὸ 44}! 
τοῦ ΓΖ καὶ τὸ ΕΒ τοῦ ἨΪ', ἴσον δὲ τῷ ΗΓ τὸ 42. 
ἐσάκις. ἄρα ἐστὶ πολλαπλάσιον τὸ 4 τοῦ ΓΖ καὸ 
τὸ ΕΒ τοῦ Ζ4. ᾿Ἰσάκις δὲ ὑπόκειται πολλαπλάσιον 


εὸ 4Ὲ τοῦ ΓΖ καὶ τὸ ΔΒ τοῦ 7.4. ἰσάκις ἄρα ἐστὶ 


πολλαπλάσιον τὸ ΕΒ τοῦ “4 καὶ τὸ 411 τοῦ 14" 
, «αὐ λουπὸν ἄρά τὸ ἘΜ λοισιοῦ τοῦ Ζ4 ἐδάκες ἐστὶ 
,. πολλαπλάσιον, ὁσαπλάσιόν ἐστιν ὅλον τὸ 8. ὅλου 
«τοῦ ͵7' "4, 

᾿Εὰν ἄρα μέγεθος μεγέθους ἐσάκις ἢ ν νν καὶ τ 
ἐξὴς ὃς ἐν τῇ προιάϑεν ν.ν ὕπερ ἔδεε δεῖξαι. 


Πρόταδις φι 
“Βὰν δύο μεγέϑη δύο μεγεθῶν ἐδάκις ἢ 
πολλαπλασιᾶ, καὶ ἀφαιρεθέντα τινὰ τῶν 
αὐτῶν ἐσάκις ἧ πολλαπλάσεα" καὶ ξὰ λοιπὰ 
τοῖς αὐτοῖς ἤτοι ἴσα ἐσεὶν, ἢ ἰσάκες αδτεῶν 
πολλαπλάσεοαι 


[9] 
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4ύο γὰρ μεγέϑη τὰ 48 14 δύο μεγεϑῶν τῶν 


Τίς. 6. 


ΣΕ 2 ἰσάχις ἔστω πολλαπλάσια, καὶ ἀφαιρεϑέντα τὰ 


ΑῊἪ ΓΘ τῶν αὐτῶν ἢ Ζ ἰσάκις ἔστω πολλαπλάσια" 
λέγω ὅτι καὶ λοιπὰ τὰ ΗΒ ΘΖ4 τοῖς Ε 2 ἤτοι ἴσα 
ἐστὶν, ἤ ἰσάκις αὐτῶν πολλαπλάσια. 

Ἴστω γὰρ πρότερον τὸ ΗΒ τῷ ἢ ἴσον: λέγω 
ὅτι καὶ τὸ ΘΖ τῷ Ζ ἴσον ἐστίν. 

Κείσϑω γὰρ τῷ Ζ ἴσον τὸ ΓΚ. Καὶ ἐπεὶ, ἐσά- 
κις ἐστὶ προλλαπλάσιὸν τὸ 4} τοῦ ἢ καὶ τὸ ΓΘ 
τοῦ Ζ, ἴσον δὲ τὸ μὲν ΗΒ τῷ ἢ, τὸ δὲ ΚΙ τῷ 
Ζ- ἰσάκις ἄρα ἐστὶ πολλαπλάσιον τὸ 48 τοῦ Ε καὶ 
τὸ ΚΘ τοῦ Ζ. ᾿Ισάχις δὲ ὑπόχειται πολλαπλάσιον 
τὸ ΑΒ τοῦ ΚΕ, καὶ τὸ ΓΔ τοῦ Ζ: ἰσᾶκις ἄρα 


ἐστὲ πολλαπλάσιον τὸ ἈΘ τοῦ Ζ- καὶ τὸ ΓΖ τοῦ 


Ζ. Ἐπεὶ οὖν ἑκάτερον τῶν ΧΘ 7.4 τοῦ Ζ ἰσάκις 
ἐστὶ πολλαπλάσιον: ἴσον ἄρα ἐόδτὲ τὸ ΚΘ τῷ ΓΖ. 
Κοινὸν ἀφῃρήσϑω τὸ [Θ λοιπὸν ἄρα τὸ Κ΄' λοιπῷ 
τῷ. Θ4 ἴσον ἐστὶν. ᾿Αλλὰ τὸ ΚΙ τῷ Ζ ἐστὶν ἴσον" 
καὶ τὸ Θ4 ἄρα τῷ 2 ἴσον ἐστίν. 'Ὥρτε εἰ τὸ ΗΒ 
τῷ Ε ἴσον ἐστὶ, καὶ τὸ ΘΖ ἴσον ἔσται τῷ Ζ. 
Ὁμοίως δὴ δείξομεν ὅτε κἂν πολλαπλάσιον ἢ 


.; τὸ ΗΒ τοῦ Ε, τοσαυταπλάσιον ἔσται. καὶ τὸ ΘΙ τοῦ Ζ. 


᾿ΕἘὰν ἄρα δύο μεγέϑη δύο μεγεδθῶν ἰσάκις ἢ .. 


παὐ τὰ ἑξῆς ὧςκ ἐν τῷ προτάσει... ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


Πρότασις τ. 

Τὰ ἴσα πρὸς τὸ αὐτὸ τὸν αὐτὸν ἔχει λό- 
γον, καὶ τὸ αὐτὸ πρὸς τὰ ἔδα. 

Ἔστω ἴσα μεγέϑη τὰ 44 Β, ἄλλο δὲ ὃ ἔτυχε 
μέγεϑος τὸ 1. λέγω ὅτε ἑκάτερον τῶν ΑΙ Β πρὸς τὸ 
Γ' τὸν αὐτὸν ἔχεν λόγον, καὶ τὸ Τ' πρὸς ἑκάτερον 
τῶν Α' 8. . 

Εἰλφήϑω γὰρ τῶν μὲν 4 ἰσάκις πολλαπλάσια 
τὰ 4 Ε, τοῦ δὲ Γ' ἄλλο ὃ ἔτυχε πολλαπλάσιον τὸ Ζ. 


Τὶς. 7. 
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"Ἐπεὶ οὖν ἰσάκις ἐστὲ πολλαπλάσιον τὸ 24 τοῦ 
«4 καὶ τὸ Ε τοῦ ΚΒ, ἴσον δὲ τὸ. 4 τῷ ΒΒ" ἴσον ἄρα 
καὶ τὸ 4 τῷ Ε. ἴ4λλο δὲ ὅ ἔτυχε τὸ Ζ τοῦ Γ' πολ- 
λαπλάσιον" εἰ ἄρα ὑπερέχει τὸ 4 τοῦ Ζ, ὁ ὑπερέχει 
καὶ τὸ Ε τοῦ Ζ-. καὶ εἰ ἴσον, ἴσον» καὶ εἰ ἔλαττον, 
ἔλαττον, Καὶ ἔστι τὰ μὲν Δ Ἐ τῶν 44 Β ἰσάκις 


' πολλαπλάσια, τὸ δὲ Ζ τοῦ 1' ἄλλο ὃ ἔτυχε πολλα- 


πλάδιον». ἔστιν ἄρα ὡς τὸ «ἡ πρὸς τὸ 1), οὕτως τὸ Β 
πρὸς τὸ 1. 

«Ἵέγω ὅτι καὶ τὸ ΤΕ πρὸς ἑκάτερον τῶν 4 Β τὸν 
αὐτὸν ἔχει λόγον. 

Τῶν γὰρ αὐτῶν καταδχευασϑέντων, ὁμοίως δεῖ- 
ξομεν ὅτι ἴσον ἐστὶ τὸ 4 τῷ Ε- ἄλλο δέ τι τὸ Ζ: 
εἰ ἄρα ὑπερέχει τὸ Ζ τοῦ 4, ὑπερέχει χαὶ τοῦ Ἐ' καὶ 
εἰ ἴσον, ἴσον. καὶ εἰ ἔλαττον. ἔλαττον, Καί ἔστι τὸ 
μὲν Ζ τοῦ 1' πολλαπλάσιον, τὰ δὲ 4 Ε τῶν 4 Β 
ἄλλα ἃ ἔτυχεν ἰσάκις πολλαπλάσια" ἔστιν ἄρα ὡς τὸ 
ΓΙ πρὸς τὸ «4, οὕτως τὸ Γ' πρὸς τὸ 8. 

Τὰ ἴσα ἄρα πρὸς τὸ ἀυτὸ... καὶ τὰ ἑξῆς ὡς ὃν τῇ 
προτάσει κ᾿, ὕπερ ἔδει δεῖξαϊ, 
Πὸόριδ μ ὃ, 

Χ δὴ. τούτου φανερὸν ὅτι ἐὰν μεγέϑη τὰ 

ἀνάλογον ἣγ καὶ ἀνάπαλιν ἀνάλογον ὅσται. 


Πρότασις ἡ 
Τὼν ἀνίσων μεγεθῶν τὸ μεῖζον πρὸς 


τὸ αὐτὸ μείξονα λόγον ἔγει, ἥπερ τὸ ἔλατο, 


τον. χαὺ τὸ αὐτὸ πρὸς τὸ ἔλαττον μείζονα 
λόγον ἔχειλ ἥπερ πρὸς τὸ μεῖξον. 
Ἔστω ἄνισα μεγέϑη τὰ 48 7., καὶ ἔστω μεῖ- 


ζον τὸ 418 τοῦ Γι ἄλλο δὲ ὃ ἔτυχε τὸ 4" λέγω ὅτι 
τὸ 418 πρὸς τὸ 4 μείζονα λόγον ἔγει, ἥπερ τὸ Γ΄ 
πρὸς τὸ 4, καὶ τὸ 4 πρὸς τὸ 1᾽ μείζονα λόγον ὄγει, 
ἥπερ πρὸς τὸ 4Β. 


7 


Ῥὶφ 8. 


32 ᾿ς ΚΥΚΑΕΙΔΟΥ 


Ἐπεὶ γὰρ μεῖζόν ἔστι τὸ “4.8 τοῦ 7, Ἀείσϑω τῷ 


Γ ἴσον τὸ ΑΕ, τὸ δὴ ἔλασσον τῶν ΑΕ ΕΒ πολλα-᾿ 


πλαπλασιαζόμενον ἔσται ποτὲ τοῦ 4 μεῖζον. ἔστω 
πρότερον τὸ ΑΔΕ ἔλαττον τοῦ ἘΒ. καὶ πεπολλαπλα- 
σιάσϑω τὸ 4 Ε, ἕως οὗ τὸ γινόμενόν μεῖζον γένηται 
τοῦ 4, καὶ ἔστω αὐτοῦ πολλαπλάσιον τὸ ΖΗ͂ μεῖζον 
τοῦ 4, καὺ ὁσαπλάσιόν ἔστι τὸ ΖΗ τοῦ 41.) τοσαυ- 
ταπλάσιον “γεγονέτω καὶ τὸ μὲν ΗΘ τοῦ ΕΒ, τὸ δὲ 
Κὶ τοῦ 17΄. καὶ εἰλήφϑω τοῦ 4 διπλάσιον μὲν τὸ “41, 
τριπλάσιον δὲ τὸ Μ, καὶ ἑξῆς ἑνὶ πλεῖον ἕως οὗ τὸ 
λαμβανόμενον πολλαπλάσιον μὲν γένηται τοῦ Ζ, 
πρώτως δὲ μεῖζον τοῦ Κ΄. Εἰλήφϑω, χαὶ ἔστω τὸ Ν) 
, τετραπλάσιον μὲν τοῦ υἱ, πρώτως δὲ μείξην τοῦ Καὶ, 
᾿βπεὶ οὖν τὸ Καὶ τοῦ Ν πρώτως ἐστὲν ἔλαττον, τὸ 
Κὶ ἄρα τοῦ Μ οὔκχ ἐστιν ἔλαττον. Καὶ ἐπεὶ ἰσάκις 
ἐστὶ πολλαπλάσιον τὸ ΖΗ τοῦ 48 χαὶ τὸ ΗΘ τοῦ 


8, ἰσάχις ἄρα ἐστὲ πολλαπλάσιον τὸ ΖΑ͂ τοῦ 45Ε-: 


καὶ τὸ. ΖΘ τοῦ 4. ᾿Ἰσάχις δὲ ἔστι πολλαπλάσιον 
τὸ ΖΗ τοῦ 4Ε καὶ τὸ Καὶ τοῦ Γ- ἰσάκις ἄρα ἐστὶ 
πολλαπλάσιον τὸ ΖΘ τοῦ ΑΒ, καὶ τὸ Καὶ τοῦ Γ- τὰ 
ΖΘ Καὶ ἄρα τῶν 48 Γ᾽ ἰσάκις ἐστὶ πολλαπλάσια. 
Πάλιν, ἐπεὶ ἐσώχις ἐστὲ πολλαπλάσιον τὸ Η1Θ τοῦ 
ΕΒ καὶ τὸ Καὶ τοῦ Τ᾽, ἴσον δὲ τὸ ΕΒ τῷ [΄- ἔδον 


ἄρα καὶ τὸ ΗΘ τῷ Κα. Τὸ δὲ Καὶ τοῦ Μ οὐχ ἔστιν 


ἔλαττον: οὐδ' ἄρα τὸ ἨΘ τοῦ Μ ἔλαττόν ἐστι. 
Μεῖζον δὲ τὸ ΖΗ τοῦ 4- ὅλον ἄρα τὸ ΖΘ συναμ.- 
φοτέρων τῶν 4 μεῖζόν ἐστιν, ᾿4λλὰ συναμφότερα 
τὰ 4 Μ τῷ Ν᾽ ἐστὶν ἴσα: ἐπειδήπερ τὸ [ΜΝ τοῦ Δ 
τριπλάσιόν ἐστι. συναμφότερα δὲ τὰ 4 Μ, τοῦ 4 
ἐστὶ τετραπλάσιω, ἐστὶ δὲ καὶ τὸ Ν τοῦ 4 τετρα- 
πλάσιον' συναμφότερα ἄρα τὰ Μ 4 τῷ Ν ἴσα ἐστὶν. 
““λλὰ τὸ.ΖΘ τῶν 4 Μ᾿ μεῖζον ἐστίν. τὸ ΖΘ ἄρὰ 
τοῦ Ν ὑπερέχει, τὸ δὲ Κὶ τοῦ Ν οὖν ὑπερέχει, Καὶ 
ἐστε τὰ μὲν ΖΘ Καὶ τῶν 48 Γ΄ ἰσώκις πολλαπλάσια, 


- «ὦ, 
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τὰ δὲ Δ τοῦ 4 ἄλλο ὃ ἔτυχε πολλαπλᾷᾳσιον: τὸ ΑΒ 
ἄρω πρὸς τὸ 4 μείζονα λόγον ἔχει, ἥπερ τὸ 1' πρὸς 
τὸ 42. τς 

“Ἵέγω δὴ ὅτι χαὶ τὸ 4 πρὸρ τὸ Γ' μείζονα λόγον 
ἔχει, ἤπερ τὸ 4 πρὸς τὸ 418. 

Τῶν γὰρ αὐτῶν κατασχευασϑέντων ὁμοίως δεί- 
ξομεν, ὅτε τὸ μὲν Ν᾿ τοῦ Καὶ ὑπερέχει, τοῦ δὲ ΖΘ 
οὐχ ὑπερέχει. Καί ἐστι τὸ μὲν Ν᾽ τοῦ 4 πολλαπλά- 
σιον, τὰ δὲ ΖΘ Καὶ τῶν 48 Γ' ἄλλα ἃ ἔτυχεν ἐσάκις 
πολλαπλάσια, τὸ 4 ἄρα πρὸς τὸ Γ' μείζονα λόγον 
ἔχει, ἤπερ τὸ 4 πρὸς τὸ 48. 


᾿Αλλὰ δὴ τὸ 4 τοῦ ἘΠ μεῖζον ἔστω - τὸ δὴ’ 


ἔλαττον τὸ ΕΒ πολλαπλασιαζόμενον ἔσται ποτὲ τοῦ 
4 μεῖζον. ΜὨεπολλαπλααιάσϑω, καὶ ἔστω τὸ ΗΘ 
πολλαπλάσιον μὲν τοῦ ΕΒ, μεῖζον δὲ τοῦ 4’ καὶ 
ὁσαπλάσιόν ἐστε τὸ ἨΘ τοῦ ἘΒ, τοσαυταπλάσιον 
γεγονέτω καὶ τὸ μὲν ΖΗ τοῦ 41, τὸ δὲ Κὶ τοῦ 7. 


Ὁμοίως δὴ δείξομεν ὅτε τὰ ΖΘ ΚΨὶ τῶν 48 ΤΙ ἰσά- 


κις ἐστὲ πολλαπλάσια. Καὶ εἰλήφϑω ὁμοίως τὸ Ν᾽ 
πολλαπλάσιον μὲν τοῦ 4, πρώτως δὲ μεῖζον τοῦ ΖΗ͂: 
ὥςτε πάλιν τὸ ΖΗ͂ τοῦ Μ οὔκ ἐστιν ἔλασσον, μεῖ- 
ζον δὲ τὸ ΗΘ τοῦ 4" ὅλον ἄρα τὸ ΖΘ τῶν 4 Μ, 
τοῦτ᾽ ἔστε τοῦ Ν, ὑπερέχει, τὸ δὲ Καὶ τοῦ Ν οὐχ 
ὑπερέχει, ἐπειδήπερ καὶ τὸ ΖΗ μεῖζον ὅν τοῦ ἨΘ, 
τοῦτ᾽ ἔστι τοῦ Καὶ, τοῦ Ν οὖν ὑπερέχει. Καὶ ὡραύ- 
τως καταχολουϑοῦντες τοῖς ἐπάνω περαίνομεν τὴν 
ἀπόδειξιν, 

Τῶν ἄρα ἀνίσων μεγεϑῶν τὸ μεῖζον πρὸς εδὲ 
καὶ τὰ ἑξῆς ὡς ἐν τῇ προτάσει... ὅπερ ἔδες δεῖξαι. 


Πρότασες ϑ' 
Τὰ πρὸς τὰ αὐτὸ τὸν αὐτὸν ἔχοντα λό- 
γον ἴσα ἀλλήλοις ἐστί. καὶ πρὸς ἃ τὸ αὐτὸ 


34 ΕΥΚΑΕΙΔΟΥ 


τὸν αὐτὸν ἔχει λόγον, ἐκεῖνα ἴσα ἀλλήλοις 
ἐστίν. ᾿ " 


᾿Εχέτω γὰρ ἑκάτερον τῶν Α͂ Β πρὰς τὸ Γ τὸν δἰ5. 9. 


αὐτὸν λόγον" λέγω ὅτι ἴσον ἐστὶ τὸ Α' τῷ Β. 
Εἰ γὰρ μή, οὐκ ἂν ἑκάτερον τῶν Α' Β πρὸς τὰ Γ 
τὰν αὐτὰν εἶχε λόγαν' ἔχει δέ" ἴαον ἄρα ἐστὶ τὸ Α΄ τῷ Β,. 
᾿Εχέτω δὴ πάλεν τὸ Γ' πρὸς ἑκάτεραν τῶν Α Β 
τὸν αὐτὸν λόγαν' λέγω ὅτι ἴσον ἐστὶ τὸ Α' τῷ Β. 
Εἶ γὰρ μή, οὐκ ἄν τὰ 1΄ πρὸς ἑκάτερον τῶν ΑΙ Β 
τὰν αὐτὸν εἶχε λόγον' ἔχει δὲ" ἴσον ἄρα ἐστὶ τὸ «4 τῷ Β. 
Τὰ ἄρα πρὸς τὸ αὐτὸ τὸν αὐτὸν «ς. καὶ τὰ ἑξῆς 
ὡς ἐν τῇ προτάσεε. «, ὅπερ ἔδεε δεῖξαι. 
ι 


Προότασις α. 

Τῶν πρὸς τὸ αὐτὸ λόγον ἐχάντων τὸ μεῖί- 
ξονα λόγον ἔχον μεῖξόν ἐστι. Πρὸς ὃ δὲ τὸ 
αὐτὸ μείξονα λόγον ἔχει, ἐκεῖνο ἔλαττόν 
ἐστιν. 

"᾿Εχέτω γὰρ τὰ «4 πρὸς τὰ Γ μείξανα λόγον, ἤπϑῃ 
τὰ Βὶ πρὸς τὸ Γ΄ λέγῳ ὅτε μεῖζόν ἐστὶ τὸ Α͂ τοῦ Β. 

Ἐὲ γὰρ μή, ἤτοι ἴσον ἐστὶ τὸ «4 τῷ Β, ἢ ἔλασ- 
ον. Ἴσον μὲν οὖν οὔκ ἐστε τὸ “4 τῷ ΒΒ. ἑκάτερον 
γὰρ ἂν τῶν ΑἹ Β πρὸς τὸ Γ τὸν αὐτὸν εἶχε λόγον. 
Οὐκ ἔχει δὲ" οὐκ ἄρα ἴσον ἐστὶ τὸ Α τῷ ΒΒ, Οὐδὲ 
μὴν ἔλασσόν ἐστε τὸ Α τοῦ ' τὸ Α' γὰρ ἂν πρὸς 
τὰ Γ' ἐλάσσονα εἶχε λόγον, ἥπερ τὸ Β πρὸς τὸ 
ΙΓ. Οὐκ ξ ἔχει δὲ. οὐχ ἄρα ἔλασαόν ἐστε τὸ Α' τοῦ Β. 
᾿Εδεέχϑη δὲ ὅτι οὐδὲ ἴσον, μεῖζον ἄ ἄρα ἐστι τὸ 4 τοῦ Β. 

᾿Ἐγέτω δὴ πάλιν τὸ Γ᾽ πρὸς τὸ Β μείζονα λό- 
γον, ἤπερ τὸ Γ' πρὸς τὸ 44: λέγω ὅτι ἕλασσόν ἔστε 
τὸ Β τοῦ Α. 

Εἰ γὰρ 'μή, ἥτος ἴσον ἐστὶν, ἢ μεῖζον. Ἴσον μὲν 
οὖν οὔχ ἐστε τὸ Β τῷ ΑΙ: τὸ Γ΄ γὰρ ἂν πρὸς ἑκάτε- 
ρον τῶν Α Β τὸν αὐτὸν εἶχε λόγον. Οὐχ ἔχει δὲς 


10. 


Ἑΐφι 10. 
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οὐκ ἄρα ἴσον ἐστὶ τὸ ΑΙ τῷ Β. Θὺ δὲ μὴν μεῖζόν 
ἐστι τὸ Β τοῦ Α' τὸ Γ᾿ γὰρ ἂν πρὸς τὸ Β ἐλάσσονα 
λόγον εἶχεν, ἤπερ πρὸς τὸ «(. Οὐκ ἔχει δὲ οὖκ ἄρα 
μεῖζόν ἐστι τὸ Β τοῦ “4. “Ἐδείγϑη δὲ ὅτι οὐδὲ ἴσον, 
ἕλασσον ἄρα ἐστὶ τὸ Β τοῦ Α. 

Τῶν ἄρα πρὸς τὸ. αὐτὸ λόγον ἐχόντων .. . εωὠ νὰ. 
ἰπῆς ὡς ἔν τῇ προτάσει .. . ὅπερ ὅδει δεῖξαι.. 

Ψ θότασες νά. 

Οἱ τῷ αὐτῷ λόγδ" οἱ αὐτοῦ! καὶ ἀλλέλοις {. 
εἰσὶν οἱ αὐτοί, 

Ἔστωσαν γὰρ ὡς μὲν τὸ ΑΑ πρὺς τὸ Β, οὕτως Ῥ'φᾳ. {1. 
τὸ Γ πρὸς τὸ 4, ὡς δὲ τὸ Γ᾽ πρὸς τὸ 4, οὕτως τὸ Ε΄ 
πρὸς τὸ. Ζ' λέγω ὅτι ἐστὴὲν ὡς τὸ «4 πρὸς τὸ 8, οὕ- 
τῶς τὸ Ε πρὸς τὸ Ζ, 

Εἰλήφϑω γὰρ τῶν μὲν Α͂ Γ᾽ ΣΕ ἰσάχις πολλα- 
πλάσια τὰ Ἡ Θ Κὶ, τῶν δὲ Β 4 Ζ ἄλλα ἃ ἔτυχεν 
ἐσάχις πολλαπλάσια τὰ 41, Μ Ν. 

Καὶ ἐπεί ἐστιν ὡς τὸ ΑΑ πρὸς τὸ Β, οὕτως τὸ 
ΙΓ. πρὸς τὸ 4, καὶ εἴληπται τῶν μὲν Α͂ Γ΄ ἰσάκις 

πολλαπλάσια τὰ Ἡ Θ, τῶν δὲ Β 4 ἄλλα ἃ ἔτυχεν 
ἰσάκις πολλαπλάσια τὰ Α Μ' εἰ ἄρα ὑπερέχεν 
᾿ τὸ ἢ τοῦ .1, ὑπερέχει καὶ τὸ Θ τοῦ ΜΦ καὶ εἰ ἔσον, 
ἴσον: καὶ εἰ ἔλαττον, ἔλαττον. Πάλιν, ἐπεὶ ἐστυν 
ὡς τὸ Γ' πρὸς τὸ 4, οὕτως τὸ Ε πρὸς τὸ Ζ, καὶ εἴ. 
ληπται τῶν μὲν Γ΄ Ε ἰσάκις πολλαπλάσια τὰ Θ Κ, 
τῶν δὲ 4 Ζ ἄλλα ἃ ἔτυχεν ἰσάκις πολλαπλάσια τὰ 
Μ Ν' εἶ ἄρα ὑπερέχει τὸ Θ τοῦ Μ, ὑπερέχει καὶ τὰ 
Κ' τοῦ Ν. καὶ εἶ ἴσον, ἴσον καὶ εἰ ἔλασσον, ἕλασσον. 
᾿Αλλὰ εἰ ὑπερέχει τὸ Θ τοῦ Μ, ὑπερέχει καὶ τὸ Ἡ 
τοῦ .1. καὶ εἰ ἴσον, ἴσον: καὶ εἶ ἔλαττον, ἔλαττον- 
ὥςτε καὶ εἰ ὑπερέχει τὸ Ἡ τοῦ .4,, ὑπερέχει καὶ τὸ 
Κὶ τοῦ Ν. καὶ εἰ ἴσον, ἴσον- χα εἶ ἔλαττον. ἔλαττον. 
Καὶ ἐστι τὰ μὲν Ἡ Καὶ τῶν 4 Ε ἴσάκχις πολλαπλά-- 
σια, τὰ δὲ ΑΓ. Ν᾿ τῶν Β. Ζ ἄλλα ἃ ἔτυχεν ἰσάκες 
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πολλαπλάσιαι ἔστιν ἄρα ὡς τὸ Αἱ πρὸς τὰ Β, οὕτω 
τὰ Εὶ πρὸς τὸ Ζ. 

Οἱὲἑ ἄρα τῷ αὐτῷ λάγῳ οἱ αὗτοὶ .΄.. καὶ τὸ ἑξῆς 

ὡς ἐν τῇ κρυτάσιι. ΜΝ ἅπερ ἔδεε δεῖξα:,, 
Πρότασες (. 

Ἐὰν ἢ ὁποσαρφῦν μεγέϑη ἀνάλαγαηνι ἔσται 12. 
ὡς ὃν τῶν ἡγαυμένων «τΡ᾽ὸς ὃν τῶν ἑπομένων, 
οὕτως ἅπαντα τὰ ἡγούμενα πρὸς ἅπαντα 
“τὰ ἑπόμενφ. 

Ἔστωσαν ὁποσαοῦν μεγέϑη ἀνόλογαν τὰ Αἱ Β Εἰφ. 12. 
᾿ 4 ΚΕ Ζ, ὡς τὸ Α4 πρὸς τὰ Ε, οὕτως τὸ 1΄ πρὸς ᾿ 
τὰ 2, καὶ τὸ Καὶ πρὸς τὸ Ζ: λέγω ὅτε ἐατὶν ὡς τὸ 
“4 πρὸς τὴ Β, οὕτως τὰ 4 Γ Ε πρὸς τὰ Β 4 Ζ. 

Εἰλήφϑω γὰρ τῶν μέν Α΄ Γ' Ε ἰσάκις πολλα- 
πλάσια τὰ Ἡ Θ Καὶ, τῶν δὲ Β 4 Ζ2 ἄλλᾳ ἃ ἔτυχεν 
ἐσάκις πηλλαπλάσια τὰ 4 Μ Ν. 

Καὶ ἐπεί ἐστιν ὡς τὰ 4 πρὰς τὸ ΒΒ, οὕτως τὸ 
ἢ πρὸς τὰ 4, καὶ τὰ ΚΕ πρὰς τὸ Ζ, καὶ εἴληπται 
τῶμ μὲν 4 ΓΕ ἰσάχιᾳ πολλαπλάσια τὰ Η Θ 
Κὶ τῶν δὲ ΠΕ 4 Ζ ἄλλα ἃ ἔτυχεν ἐσάκις πολλαπλά- 
σια τὰ «4 Μ᾿ Ν' εἰ ἄρα ὑπερέχες τὰ Η τοῦ “4, ὑπερ- 
ἔχεις χαὶ τὰ Θ τοῦ Μ, καὶ τὰ Καὶ τοῦ Ν'΄ καὶ εἰ ἴσον, 
ἔσαν" καὶ εἰ ἔλχασον, ἔλασσον, “Ὥρτε καὶ εἰ ὑπερέχει 
τὸ Ἡ ταῦ «4, ὑπερέχεε καὺὶ τὸ ΙΘ Καὶ τῶν 4 Μ 

ΝΟ καὶ εἰ ἴσον, ἴσα" καὶ εἰ ἔλασσον, ἕλασσονα, Καί 
ἐστε τὸ μὲν Η καὶ τὰ Ἡ Θ Καὶ τοῦ Α καὶ τῶν ΑΓ 
ἢ ἰσάκις πολλαπλάσια « ἐπειδήπερ ἐὰν ἢ ὁποσαοῦν 
μεγέϑῃ ἁποσωγνγοῦν μεγεθῶν ἴσων τὸ πλῆϑος, ἕἔχασ- 
τον ἑχάστον, ἐσάκες πολλαπλάσια, ὁσαπλάσιόν ἐστον 
ὃν τῶν μεγεθῶν ἑγὸς, ταααυταπλάσιᾳ ἔσται καὶ τὼ 
πάγτα τῶν πάγτων., Διὰ τὰ αὐτὼ δὴ καὶ τὸ 41 καὶ 
τὰ ΔΑ ΜΝ τοῦ 8 χαὶ τῶν Βὶ 4 Ζ ἰαάκις ἐστὶ πολ- 
λαπλάαιᾳ" ἔστιν ἄρα ὡς τὸ 44 πρὸς τὰ ΒΒ, οὕτως 
τὰ 4 Ε πρὸς τὰ Β 4 Ζ. 


͵ 


ΣΤΟΙΧΕΙΩΝ ΠΕΜΗ͂ΤΟΝ. Κ5, 137 


Υ - , . 
.“ὖἷ ᾽Εὰν ἄρα ἢ, ὁποσαοῦν μεγέϑη ἀνάλογον .. καὶ 
ς μ “ 
«τὰ ἑξῆς ὡς ἐν τῇ προτάσει... - περ ἐδει δεῖξαι. 


Πρότασιες ιγ΄ 


Ἐὰν πρῶτον πρὸς δεύτερον τὸν αὐτὸν 13. 


ἔχῃ λόγον, καὶ τρίτον πρὸς τέταρτον,τρίτον 


δὲ πρὸς τέταρτον μείζονα λόγον ἔχῃ, ἤπερ 


πέμπτον πρὸς ἕκτον’ καὶ πρῶτον πρὸς δεύ- 


τερον μείξονα λόγον ἕξες, ἤπερ πέμπτον 

. πρὸς ἕχτον, Ν 
Πρῶτον μὲν γὰρ τὸ “4 πρὸς δεύτερον τὸ ΚΒ τὸν Τί. 13. 

αὐτὸν ἐχέτω. λόγον, καὶ τρίτον τὸ {᾿ πρὸς τέταρτον. 


τὸ 4, τρίτον δὲ τὸ Γ' πρὸς τέταρτον τὸ 24 μείζονα 
λόγον ἐχέτω, ἤπερ πέμπτον τὸ Ε' πρὸς ἕχτον τὸ Ζ. 
λέγω ὅτι καὶ πρῶτον τὸ Α' πρὸς δὲ εὔτερον τὸ Β μεέ- 
ἕονα λόγον ἕξει, ἥπερ πέμπτον τὸ Ε πρὸς ἕκτον τὸ Ζ. 

Ἐπεὶ γὰρ τὸ 1' πρὸς τὸ 4 μεέζονα λόγον ἔχεε, 


ἤπερ τὸ Ε' πρὸς τὸ Ζ- ἔστι τινὰ τῶν μὲν ΓΕ ἴσα. 


χὶς πολλαπλάσια, τῶν δὲ 4 Ζ ἄλλω ὃ ἔτυχεν ἐσάκες 
πολλαπλάσιω: χαὶ τὸ μὲν τοῦ Γ' πολλαπλάσιον τοῦ 
τοῦ 4 πολλαπλασίου ὑπερέχει, τὸ δὲ τοῦ Ε' πολλω- 
πλάσιον τοῦ τοῦ Ζ πολλαπλασίου οὐχ ὑπερέχει, ΕἾ- 


᾿λήφϑω, καὶ ἔσεω κῶν μὲν 1" ᾿ ἰσάκες πολλαπλάσιω 


τὰ Η Θ, τῶν δὲ 4 Σ- ἄλλα ἃ ἔτυχεν ἰσάχες πολλα- 
πλάσια τὰ Καὶ «, ὥςτε τὸ μὲν Ἡ τοῦ Καὶ ὑπερέχειν, 


᾿ τὸ δὲ Θ τοῦ “7 μὴ ὑπερέχεεν. χαὶ ὁσαπλάσεον μέν 


ἐστε τὸ ἢ τοῦ Γ᾿, τοσαυταπλάσιον ἔστω χαὶ τὰ Μ 
τοῦ 4: ὁσαπλάσιον δὲ τὸ Καὶ τοῦ 4, τοσουταπλόσιον 
ἔστω καὶ τὸ Ν'- τοῦ Β. 

Καὶ ἐπεί ἐστεν ὡς τὸ 4 πρὸς τὸ Β, οὕτως τὰ Γ' 
πρὸς τὸ 4, καὶ εἴληπται τῶν μὲν ΑΔ Γ' ἰσάκις πολλω- 
πλάσια τὰ Μ Ἢ, τῶν δὲ Β 4 ἄλλᾳ ἃ ἔτυχεν ἰσά- 
χις πολλαπλάαιᾳ τὰ Ν᾿ Κι εἰ ἄρα ὑπερέχεε τὸ Μ 
τοῦ Ν,, ὑπερέχει καὺὶ τὸ Η τοῦ Κ΄ καὶ εἰ ἴσον, ἴσον. 
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καὶ εἰ ἔλασσον, ἕλασσον. ὝὙπερέχει «δὲ τὸ Ηὶ τοῦ ΚΑ, 
ὑπερέχει ἄρα καὶ τὸ Μ τοῦ Ν. Τὸ δὲ Θ τοῦ Αὶ 
οὐχ ὑπερέχει" καὶ ἐστι τὰ μὲν Μ Θ τῶν 4 ΕΚ ἰσά- 
κις πολλαπλάσια, τὰ δὲ Ν 1. τῶν Β Ζ ἄλλα ἃ ἔτυ- 
χεν ἰσάκις πολλαπλάσια": τὸ ἄρα Α πρὸς τὸ Β μεί- 
ζονα λόγον ἔχει, ἤπερ τὸ ἢ πρὸς τὸ Ζ. 

᾿Εὰν ἄρα πρῶτον πρὸς δεύτερην τὸν αὐτὸν, ... 
καὶ τὼ ἑξῆς ὡς μ τῇ προτάσεε.... ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


Πρότασις εδ᾽, 


᾿Εὰν πρῶτον πρὸς δεύτερον τὸν αὑτὸν. 


ἔχῃ λόγον καὺὶ τρίτον πρὸς τέταρτον, τὸ δὲ 
πρῶτον τοῦ τρίτου μεῖξον ἢ καὶ τὸ δεύτε- 
ρον τοῦ τετάρτου μεῖξον ἔσται: κἀν ἴσον. 
ἴσον" κἀν ἔλασσον, ἔλασσον. ᾿ 

Πρῶτον γὰρ τὸ 4 πρὸς δεύτερον τὸ Β τὸν αὖ- 
τὸν ἐχέτω λόγον, καὶ τρίτον τὸ 1’ πρὸς τέταρτον τὸ 
4, μεῖζον δὲ ἔστω τὸ Α' τοῦ Γ΄. λέγω ὅτι χαὶ τὸ Β 
τοῦ 4 μεῖζόν. ἐστρν. 

᾿Ἐπεὺὲ γὰρ μεῖζόν ἐστε τὸ Α͂ τοῦ Γ᾽, ἄλλο δὲ ὃ 
ἔτυχε μέγεϑος τὸ Β- τὸ ΑἹ ἄρα πρὸς τὸ ΙΒ μείξονα 
λόγον ἔχει, ἤπερ τὸ Τ᾽ πρὸς τὸ Β. Ὡς δὲ τὸ ΑΙ πρὸς 
τὸ Β, οὕτως τὸ 1’ πρὸς τὸ 4' χαὶ τὸ Γ' ἄρα πρὸρ τὸ 
4 μείζονα λόχον ἔγχει, ἤπερ τὸ Γ' πρὸς τὸ Β, Πρὸς 
ὅ δὲ τὸ αὐτὸ μείζονα λόγον. ἔχει, ἐκεῖνο, ἔλαττόν. ἐστυν- 
ἔλαττον ἄρα τὸ 4 τοῦ Β΄’ ὥςτε μεῖζόν ἐστι τὸ Β τοῦ 4. 

Ὁμοίως δὴ δείξομεν ὅτι κἄν ἴσον ἢ τὸ Α' τῷ 
1, ἴσον ἔσται καὺ τὸ Β τῷ 4" κἂν ἔλασσον ἤ τὸ 4 
τοῦ Γ΄, ἔλασσον ἔσται καὶ τὸ Β τοῦ 4. 

᾿Εὰν ἄρα πρῶτον πρὸς δεύτερον τὸν αὐτὸν... 
καὶ τὰ ἑξῆς ὡς ἐν τῇ προκάσει ... ὅπερ δες δεῖξαι. 

Πρότασις «ἕ. 

Τὰ μέρη τοῖς ὡςκύτως πολλαπλασίοις 

τὸν αὐτὸν ἔχει λόγον, ληφϑέντα κατάλληλα. 


14Ὶ. 


Ρ ἴδ. 14. 


{ὅ͵ 


Οὐ , εἜοὯ;ὧ’ὐἂν͵ΡνΡἂνννν.ν.νἂνἂΨᾷΨᾷΨϑὃῇῤῸὃὃὃ5 6. 


----- .  --.ὄ-------- - ---- - - 


ΣΤΟΙΧΕΙΩΝ ΠΕΜΠΤΟΝ.. Κ. 1439 


Ἔστω γὰρ ἐσάκχις πολλαπλάσιον τὸ ΑΒ τοῦ Σ Εἰξ. 15. 
'καὶ τὸ ΔῈ τοῦ Ζ- λέγω ὅτι ἐστὶν ὡς τὸ Γ' πρὸς τὸ 
Ζ, οὕτως τὸ 448 πρὰς τὰ 48. 

᾿Επεὶ γὰρ ἰσάκις ἐστὲ πολλαπλάσιον τὸ .41ΒἘ τοῦ 
Γ καὶ τὰ ΔῈ τοῦ Ζ' ὅσα ἄρα ἐστὶν ἐν τῷ 418 με. 
γέϑη ἴσα τῷ Γ΄, τοσαῦτα καὶ ἐν τῷ 4Ε ἴσα τῷ Ζ. 
᾿Τιῃρήσθϑω τὸ μὲν 418 εἰς τὰ τῷ 1' μεγέϑη ἴσα, τὰ 
ΑΗ Η"ἷ| ΘΒ, τὸ δὲ 4Ε εἰς τὰ τῷ Ζ ἴσα, τὰ 4Κ 
ΚΑ “- ἔσται δὴ ἔσον τὸ πλῆϑος τῶν 45 ΗΘ 
ΘΒ τῷ πλήϑει τῶν 4Κ ΚΑ 441. Καὶ ἐπεὶ ἴσα 
ἐστὶ τὰ 452 ἨΘ ΘΒ ἀλλήλοις, ἔστι δὲ καὶ τὰ “Κ 
ΚΑ ΔῈ ἴσα ἀλλήλαις: ἔστεν ἄρα ὡς τὸ 48} πρὸς 
τὸ 4Κ, οὕτως τὸ ΗΙΘ πρὸς τὸ ΚΑ, καὶ τὸ ΘΒ πρὸς 
τὸ 4" ἔσται ἄῤα καὶ ὡς ἕν τῶν ἡγουμένων, πρὸς 
ἕν τῶν ἑπομένων, οὕτως ἅπαντα τὰ ἡγούμενα πρὸς 
ἅπαντα τὰ ἑπόμενα" ἔστιν ἄρα ὡς τὸ 4 πρὸς τὸ 
4Κ, οὕτως τὸ 4,8 πρὸς τὸ 48. Ἴσον δὲ τὸ μὲν ΑΗ 
τῷ Γ, τὸ δὲ ΔΚ τῷ Ζ' ἔστιν ἄρα ὡς τὸ Γ' πρὸς 
τὸ Ζ οὕτως τὸ 48 πρὸς τὸ ΔῈ. 

Τὰ ἄρα μέρη τοῖς ὡςαύτως . ς καὶ τὰ ἑξῆς ὡς ἐν 
τῇ προτάσει . Ὁ . ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


Πράτασις ες. 

Ἐὰν τέσσαρα μεγέϑη ἀνάλογον ἣ, καὶ 16. 
ἐναλλὰξ ἀνάλογον ἔσται. ᾿ 

"Ἔστω τέσσαρα μεγέϑη ἀνάλογον, τὰ 4 Β Γ Δ, κιρ. 18. 
ὡς τὸ Α41Ὶ πρὸς τὸ Β, οὕτως τὸ Ζ΄ πρὸς τὸ 4. λέγω 
ὅτε καὶ ἐναλλὰξ ἀνάλογον ἔσται, ὡς τὸ Αἱ πρὸς τὸ 
Γ, οὕτως τὸ Β πρὸς τὸ Δ. 

Εἰλήφϑω γὰρ τῶν μὲν ΑΙ Β' ἰσάκις πολλαπλά- 
σια τὰ Ε Ζ. τῶν δὲ Γ' 4 ἄλλα ἃ ἔτυχεν ἐσάκις πολ- 
λαπλάσια τὰ Ἡ Θ. 

Καὶ ἐπεὶ ἰσάκις ἐστὶ πολλαπλάσιον τὸ Ε τοῦ 
« καὶ τὸ Ζ τοῦ Β, τὰ δὲ μέρη τοῖς ὡραύτως πολ- 


“ 
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λαπλασίοις τὸν αὐτὸν ἔγεε λόγον, ληφϑέντα καταλ- 
ληλα’' ἔστίν ἄρα ὡς τὸ Α' πρὸς τὸ Β, οὕτως τὸ Εὶ 
πρὸς τὸ Ζ. Ὡς δὲ τὸ ΑἹ πρὸς τὸ Β, οὕτως τὸ 1’ 


πρὸς τὸ 4 καὶ ὡς ἄρα τὸ 1' πρὸς τὸ 4, οὕτως τὸ΄ 


ΕῸὶ πρὸς τὸ Ζ, Πάλιν, ἐπεὶ τὰ Η Θ τῶν Γ 4 ἰσά- 
κις ἐστὶ πολλαπλάσια" ἔστιν ἄρα ὡς τὰ Γ πρὸς τὸ 
4, οὕτως τὸ Η πρὸς τὸ Θ. Ὡς δὲ τὸ Γ' πρὸς τὸ 
4, οὕτως τὸ Εὶ πρὸς τὸ Ζ' καὶ ὡς ἄρα τὸ Ε πρὸς 
τὰ Ζ, οὕτως τὰ Ἡ πρὸς τὸ Θ. ᾿Εὰν δὲ τέσσαρα με- 
γέθϑη ἀνάλογον ἢ, τὸ δὲ πρῶτον τοῦ τρίτου μεῖζον 
ἢ" καὶ τὸ δεύτερον ταῦ τετάρταν μεῖζον ἔσται" κἂν 
σον, ἔσον- χᾷν ἔλασσον, ἔλασσον. Εὲ ἄρα ὑπερέχει 
τὸ Εἰ τοῦ Ἦ,, ὑπερέχει καὶ τὸ Ζ τοῦ Θ- καὶ εἶ ἴσον, 
ἴσον. καὶ εἰ ἔλαττον, ὅλαττον. Καί ἐστι τὰ μὲν Εὶ Ζ 
τῶν Α Β ἰσάκις πολλαπλάαια, τὰ δὲ Ἧ Θ τῶν "' 4 


ἄλλα ἃ ἔτυχεν ἰσάκις πολλαπλάσια" ἔστιν ἄρα ὡς τὸ 


«4 πρὸς "τὸ 1, οὕτως τὸ Β πρὸς τὸ 4. 
βὰν ἄρα τέσσαρα μεγέϑη ἀνάλογον ἢ «.. κα 
τὰ ξξῆς ὡς ἐν τῇ προτάσεν . .. ὅπερ δδει δεῖξαι» 


Πρότασις «ιξζ. 


τ Ρ ᾿; Ν' 
᾿Εὰν συγκείμενα μεγέϑη ἀνάλογον ἤ, 
καὶ διαιρεϑέντα ἀνάλογον ἔστα.- 


Ἔστω συγκείμενα μεγέϑῃ ἀνάλογαν τὰ 8 ΒΕ ΣιΕ. 17. 


Τά 42, ὡς τὸ 48 πρὸς τὸ ΒΕ, οὕτως τὰ ΓΔ πρὸς 
τὸ 44: «λέγω ὅτι καὶ διαιρεϑέντα ἀνάλογον ἔσται, 
ὡς τὰ 4 πρὸς τὸ ΕΒ, οὕτως τὸ ΓΖ πρὸς τὸ Ζ4. 

᾿Εἰλήφω γὰρ τῶν μὲν 4Ε ΕΒ ΓΖ Ζ4 ἰσάκις 
πολλαπλάσια τὰ ΗΘ ΘΚ .Μ ΊΆΜΝΗ. τῶν δὲ ΕΒ 
74 ἄλλα ἃ ἔτυχεν ἰσάκις πολλαπλάσια, τὰ ΚὶὶΚ' ΝΠ. 

Καὶ ἐπεὶ ζαάκες ἐστὶ πολλαπλάσιον τὸ ΗΘ ταῦ 
“48 καὶ τὸ ΘΚ τοῦ ΕΒ’ ἰσάκις ἄρα ἐστὶ πολλαπλά- 
σιρον τὰ ΗΘ τοῦ 4 χαὶ τὸ ΗΚ τοῦ 448. ᾿Ἰσάκις 
δέ ἐστι πολλαπλάσιον τὸ ΗΘ τοῦ 4} καὶ τὸ “Μ 


17. 


- ---ν-- -- 


"ς 


ΣΤΟΙΧΕΡΙΩ͂Ν ΠΕΗ͂ΜΠΤΟΝ. Κ. {1Δλ4Ὶ 


τοῦ ΓΖ- ἰσάκις ἄρα ἐστὶ πολλαπλάσιον τὸ ἩΚ τοῦ 
438 καὶ τὸ 1 τοῦ ΓΖ. Πάλιν, ἐπεὶ ἰσάκις ἐστὶ 
πολλαπλάσιον τὸ .{Μ| τοῦ ΓΖ καὶ τὸ ΜΝ τοῦ ΖΖ. 
ἐσώκις ὥρα ἐστὶ πολλαπλάσιον τὸ ΖΜ τοῦ ΓΖ καὺ 
τὸ ,1Ν τοῦ ΓΖΔ. ἸΙσάκις δὲ ἦν πολλαπλάσιον τὸ “1 
τοῦ ΓΖ καὶ τὸ ἨΚ τοῦ 448: ἰσάκις ἄρα ἐστὶ πολ- 


λαπλάσιον τὸ ΗΚ τοῦ 48 χαὶ τὸ “Ν τοῦ, Γ4.- τὰ. 


ΗΚ .Ν ἄρα τῶν 48 Γά4 ἰσάκις ἐστὶ πολλαπλάσια, 
Πάλιν, ἐπεὶ ἰσάκις ἐστὲ πολλαπλασίον τὸ ΘᾺ τοῦ 
ΓΒ χαὶ τὸ ΜΝ τοῦ ΖΖ4, ἔστι δὲ καὶ τὸ ΚΑ΄ τοῦ ΕΒ 


ἰσάχις πολλαπλάσιον χαὶ τὸ ΝΙ͂ τοῦ ΖΖΔ- χαὶ συν. 


τεϑὲν τὸ ΘΩ͂ τοῦ ΕΒ ἰσάκις ἐστὲ πολλαπλάσιον χαὶ 
τὸ ΜΠ τοῦ Ζ4. Καὶ ἐπεί ἔστιν ὡς τὸ .18Β πρὸς 
τὸ ΒΕ, οὕτως τὸ ΓΖ πρὸς τὸ 4Ζ, καὶ εἴληπται τῶν 
μὲν 48. Γ4 ἰσάκις πολλαπλάσιω τὰ ΗΝ “}Ν, τῶν 
δὲ ΕΒ Ζ4 ἄλλα ἃ ἔτυχεν ἰσάχιξ πολλαπλάσια τὰ 
Ὁ, ΜΠ: εἰ ἄρα ὑπερέχει τὸ ΗΓ τοῦ ΘΠ, ὑπερ- 
ἐχενι χαὶ τὸ ΜΝ τοῦ ΜΠ'- καὶ εἶ ἴσον, ἴσον, καὶ εἰ 
ἔλαττον, ἔλαττον. Ὑπερεχέτω δὴ τὸ ἩᾺΧ τοῦ Θ 5, 
"αὶ κοινοῦ ἀφαιρεθέντος τοῦ ΘΚ ὑπερέχει ἄρα καὶ 
τὸ ΗΘ τοῦ ΚὶΞ. ᾿4λλ᾽ εἰ ὑπερέχειν τὸ ΗΚ τοῦ Θ ἢ) 
,ὑπερέχει καὶ τὸ .(Ν τοῦ ΜΜῊΡῊΤ' ὑπερέχοντος ἄρα καὶ 
τοῦ ΓΝ τοῦ ΜΠ, καὶ κοινοῦ ἀφαιρεϑέντος τοῦ ΜΝ 
ὑπερέχει χαὶ τὸ ΑΜ τοῦ ΝΙ. ὥςτε εἰ ὑπερέχει τὸ 
ἫΘ τοῦ ΚὶΞ, ὑπερέχει καὶ τὸ «Μ' τοῦ ΝΠ. Ὁμοίως 
δὴ δείξομεν ὅτι κἂν ἴσον ἢ τὸ ΗΘ τῷ ΚΞ, ἴσον 
ἔσται χαὺ τὸ ΑΜ τῷ ΝΙΠ.-' κἀν ἔλαττον, ἔλαττον. 
Καὶ ἐστι τὰ μὲν ΗΘ 4Μ τῶν 44 [ΓΖ ἰσάκις πολ.- 
λαπλάσια, τὰ δὲ Κὶ'ΓΞ' ΝΠ τῶν ΕΒ Ζ4 ἄλλα ἃ ἔτυ- 
χεν ἰσάκις πολλαπλάσια ἔστυν ἄρα ὡς τὸ 48 πρὸς 
τὸ ΕΒ, οὕτως τὸ ΓΖ πρὸς τὸ Ζ. . 
᾿Εὰν ἄρα συγχείμενα μεγέϑη ἀνάλογον ἢ τ. 
καὶ τὰ ξξὴς ὡς ἐν 1 προτάψει . ᾿ς. ὅπερ ἐδεὶ δεῖξαι. 


- 


Γὰ 


142. ΕΥ̓ΚΑΕΙΔΟΥ 


᾿Πρότασ ἐς εἧ.- 

Ἐὰν διῃρημένα μεγέϑη ἀνάλογον ἥ, καὶ 18. 
συντεϑέντα ἀνάλογον ἔσξαιν 

Ἔστω διῃρημένα μεγέϑη ἀνάλογον, τὰ Α4Ἃ}8 ΕΒ Τίς. 18. 
ΓΖ ΖΖ4, ὡς τὸ .. πρὸς τὸ ἘΒ, οὕτως τὸ ΓΖ πρὸς 
τὸ Ζ4: λέγω ὅτι καὶ συντεθέντα ἀνάλογον ξόταυ, 
ὡς τὸ 418 πρὸς τὸ ΒῈ, οὕτως τὸ ΓΖ πρὸς τὸ ΖΔ. 

Εἰ γὰρ μή ἐστιν ὡς τὸ 48 πρὸς τὸ ΒΕ, οὕ- 
τως τὸ ΓΔ4 πρὸς τὸ Ζ4" ἔσταν ὡς τὸ 4418 πρὸς τὸ 
ΒΕ, οὕτως τὸ ΓΖΔ4 ἤτοι πρὸς ἔλασσόν τι τοῦ 42, ἢ 
πρὸς μεῖζον, 

Ἴότω πρύτερον πρὸς ἔλασσον τὸ ΠΗ. Καὶ ἐπεί 
ἐστιν ὡς τὸ 418 πρὸς τὸ ΒΕ, οὕτως τὸ [Δ πρὸς τὸ 
ΔΉ, συγκείμενα μεγέϑη ἀνάλογόν ἐστιν. ὥςτε καὶ 
διαιρεϑέντα ἀνάλογον ἔσται. ἔστιν ἄρα ὡς τὸ 4Ε. 
πρὸς τὸ ΕΒ) οὕτως τὸ ΓΗ πρὸς τὸ Η4. Ὑπόκειται 
δὲ χαὶ ὡς τὸ 4Ε πρὸς τὸ ΕΒ, οὕτως τὸ ΤΖ πρὸς 
τὸ Ζ4' καὶ ὡς ἄρα τὸ ΓΗ πρὸς τὸ Η4 οὕτως τὰ 
ΓΖ πρὸς τὸ ΖΔ. Μεῖζον δὲ τὸ πρῶτον τὸ ΓῊ τοῦ 
τρίτου τοὺ ΓΖ" μεῖζον ἄρα καὶ τὸ δεύτερον τὸ ἨΔ 
τοῦ τετάρτου τοῦ ΖΑ. Ἀλλὰ καὶ ἔλαττον, ὅπερ, ἐστὶν 
ἀδύνατον" οὐκ ἄρα ἐστὴν ὡς τὸ .“41Β πρὸς τὸ ΒΕ, 
οὕτως τὸ Γ4 πρὸς ἕλασσον τοῦ ΖΖ. Ὁμοίως δὴ 
δείξομεν, ὅτι οὐδὲ πρὸς μεῖζον". πρὸς αὐτὸ ἄρα. 

᾿Εὰν ἄρα διηρημένα μεγέϑη ἀνάλογον ἢ .--: 
καὶ τὰ ἑξῆς ὡς ἐν τῇ προτάσεϊ «.. ὅπερ ἔδεὶ δεῖξαι, 

Πρότασες «8. | 

Ἐὰν ἢ ὡς ὅλον πρὸς ὅλον, οὕτως ἀφαι». 49, 
ρεϑὲν πρὸς ἀφαλρεϑὲν, καὶ τὸ λοιπὸν πρὸς 
τὸ λοιπὸν ἔσται, ὡς ὅλον πρὸς ὅλον. 

Ἔστω γὰρ ὡς ὅλον τὸ «418 πρὸς ὅλον τὸ Γ4, Εὶρ. 149. 
οὕτως ἀφαιρεϑὲν τὸ 48 πρὸς ἀφοιρεϑὲν τὸ ΓΖ 
λέγω ὅτι Χαὶ λοιπὸν τὸ ΕΒ πρὸς λομτὸν τὸ Ζ4 ἔσται, 
ὡς ὅλον τὸ .418Β πρὸς ὅλον τὸ 1.4. 
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Ἐπεὶ γάρ ἐστιν ὡς τὸ 44 πρὸς τὸ ΓΖ4, οὕτως τὸ 
“4 πρὸς τὸ 12" χαὶ ἐναλλὰξ ἄρα ἐσεὶν ὡς τὸ ΒΑ 
πρὸς τὸ 4, οὕτως τὸ 41' πρὸς τὸ ΓΖ. Καὶ ἐπεὶ συγ-. 
κείμενα μεγέϑη ἀνάλογόν ἐστι, καὶ διαιρεϑέντα ἀνά- 
λογον ἔσται ὡς ἄρα τὸ ΒΕ πρὸς τὸ, ΕΑ͂, οὕτως τὰ 
42 πρὸς τὸ Ζ1),, καὶ ἐναλλὰξ, ὡς τὸ ΒῈ πρὸς τὸ 
42, οὕτως τὸ ΕΑ πρὸς τὸ ΖΙ. Ὡς δὲ τὸ 41 πρὸς 
τὸ ΓΖ, οὕτως ὑπόκειται ὅλον τὸ ΑΒ πρὸς ὅλον τὸ 
ΓᾺ- καὶ λοιπὸν ἄρα τὸ ΕΒ πρὸς λοιπὸν τὸ 4Ζ ἔσται 
ὡς ὅλον τὸ 41} πρὸς ὅλον τὸ 4. 

᾿Εὰν ἄρα ἢ ὡς ὅλον πρὸς ὅλον. . καὶ τὰ ἑξῆς ὡς 
ἐν τῇ προτάσει «-.. ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 

Πόρισμα. 

Ἔχ δὴ τούτου φανερὸν, ὅτε ἐὰν συγκείμενα με- 

γέϑη ἀνάλογον ἢ, καὶ ἀναστρέψαντι ἀνάλογον ἔσται. 
Π οότ αἀσϑὸ χ᾽, 

Ἐὰν ἢ τρία μεγέϑη, καὶ ἄλλα αὐτοῖς ἴσα 20. 
τὸ πλῆϑος, καὶ σύνδυο λαμβανόμενα ἐν τῷ 
αὐτῷ λόγω, διΐσου δὲ τὸ πρῶτον τοῦ τρίτου 
μεῖξον ἢ)" καὶ τὸ τέταρτον τοῦ ἔχτου μεῖ- 
ξον ἔσται: κἂν ἴσον, ἔσον" κἂν ἔλασσον, 
ἔλασσον. , 

Ἔστω -τρία μεγέϑη τὰ 4 Β 1᾽, καὸ ἄλλα αὖς γ»ηρ. Δ 
τοῖς ἴσα τὸ πλῆϑος τὰ 4 Ε Ζ, σύνδυο λαμβανόμενα 
ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ, ὡς μὲν τὸ «Α πρὸς τὸ ΒΒ, οὕτως 
τὸ 4 πρὸς τὸ Ε, ὡς δὲ τὸ Β' πρὸς τὸ 1, οὕτως τὸ Εὶ 
πρὸς τὸ Ζ, διΐσου δὲ μεῖζον ἔόοτω τὸ ΑΙ τοῦ 1᾽. λέγω 
ὅτε καὶ τὸ 4 τοῦ Ζ μεῖζον ἔσται" χᾷν ἴσον, ἴδον» 

ἂν ἔλασδον, ἔλασσον. 

᾿Επεὶ γὰρ μεῖζόν ἐστε τὸ 4 τοῦ 1Γ, ἄλλο δὲ τὶ 
τὸ Β, τὸ δὲ μεῖζον πρὸς τὸ αὐτὸ μείζονα λόγον ἔχει, 
ἤπερ τὸ ἔλαττον" τὸ ΑἹ ἄρα πρὸς τὸ Β' μεέζονα λό. 
γον ἔχει, ἤπερ τὸ 1 πρὸς τὸ Β' ᾿4λλ ὡς μὲν τὸ 
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Α' πρὸς τὸ Β, οὕτως τὸ 4 πρὸς τὸ Ζ, ὡς δὲ τὸ 1' 
πρὸς τὰ Β, ἀνάπαλιν. οὕτως τὸ Ζ πρὸς τὸ Ἐ- καὶ τὸ 
Δ ἄρα πρὸς τὸ Ε μείζονα λόγον ἔχει, ἤπερ τὸ Ζ 
πρὸς τὸ Ε, Τῶν δὲ πρὸς τὸ αὐτὰ λόγον ἐγόντων 
τὸ μείζονα λόγον ἔχον μεῖζόν ἐστι" μεῖζον ἄρα τὸ 
4 τοῦ Ζ. Ὁμοίως δὴ δείξομεν, ὅτι κἂν ἴσον ἢ τὸ 
Α' τῷ 1, ἴσον ἔσται καὶ τὸ 4 τῷ Ζ' κἄν ἔλαττον, 
ἔλαττον. 

᾿Ἐὰν ἄρα ἢ τρία μεγέϑη καὶ ἄλλα... καὶ τὸ ἑξῆς 
ὡς ἂν τῇ προτάσει . . . ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


Πρότασις κὰ. 

᾿Ἐὰν ἡ τρία μεγέϑη, καὶ ἄλλα αὐτοῖς 
ἔσα τὸ πλῆϑος καὶ σύνδυο λαμβανόμενα ἐν 
τῷ αὐτῷ λόγῳ, ἢ δὲ τεταραγμένη αὐτῶν ἢ 
ἀναλογία, διΐσου δὲ τὸ πρῶτον τοῦ τρίτου 
μεῖζον ἦ. καὺ τὸ τέταρτον τοῦ ἕχτου μεῖζον 
ἔσται" κἀν ἔσον, ἴσον: κἂν ἔλασσον, ἔλασσον. 

Ἔστω τρία μεγέϑη τὰ ΑἹ Β' 1), καὶ ἄλλα αὖ. 
τοῖς ἴσα τὸ πλῆϑος τὰ 4 Καὶ Ζ, σύνδυο λαμβανόμενα 
ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ, ἔστω δὲ τεταραγμένη-. αὐτῶν 
ἡ ἀναλογίε, ὡς μὲν τὸ ΑΑ πρὸς τὸ Β, οὕτως τὸ Εὶ 
πρὸς τὸ Ζ, ὡς δὲ τὸ Β πρὸς τὸ 1, οὕτως τὸ Δ σ«ρὸς 
τὸ Ε,, διΐσου δὲ τὸ «4 τοῦ Γ' μεῖζον ἔστω λέγω ὅτε 
καὶ τὸ 4 τοῦ Ζ μεῖζον ἔσται" κἀν ἴσον, ἴσον, κἂν 
ἔλαττον, ἔλαττον. 

"Ἐπεὶ γὰρ μεῖζόν ἔστι τὸ Α' τοῦ Γ, ἄλλο δέ τι 
τὸ Β' τὸ «Α΄ ἄρα πρὸς τὸ Β μείζονα λόγον ἔχει, ἥπερ 


21. 


Ῥίᾳ. 21. 


τὸ 1' πρὸς τὸ Β. .4λλ᾽ ὡς μὲν τὸ «4 πρὸς τὸ Ἀ, 


οὕτως τὸ Ε' πρὸς τὸ Ζ, ὡς δὲ τὸ Γ' πρὸς τὸ Β, ἀνά- 
παλιν οὕτως τὸ Ε πρὸς τὸ. 4. καὶ τὸ Ε ἄρα πρὸς 
τὸ Ζ μείζονα λόγον ἔχειν ἥπερ τὸ Τὶ πρὸς τὸ Δ. 
Πρὸς ὃ ὃ δὲ τὸ αὐτὸ μείζονα λόγον ἔχει, ἐχεῖνο ἔλασ- 


σόν ἐστιν. ἔλασσον ἄρα ἐστὶ τὸ Ζ τοῦ 4" μεῖζον ἄρα 
᾿ ξὸ 
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τὸ 4 τοῦ Ζ. Ὁμοίως δὴ δείξομεν ὅτι κἄν ἴσον ἢ τὸ Α τῷ “ 


1, ἴσον ἔσται κὰὶ τὸ 4 τῷ Ζ' κἄν ἔλασσον, ἔλασσον. 
᾿Εὰν ἄρα ἢ τρία μεγέϑη καὶ ἄλλα... ς καὶ τὰ δῆς 


. ὡς ἐν τὶ ἢ προτάσει . .. ὅπερ ἄδει δεῖξαι. 


Πρότασιες κβ. 
᾿ . Ὁ ’ 
Ἐὰν ἢ ὁποσαοῦν μεγέϑη, χαὶ ἄλλα αὐ- 


τοῖς ἔσα τὸ πλῆϑος καὶ σύνδυολαμβανόμενα 


ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ" καὶ διΐσου -ὃν τῷ αὐτῷ 
λόγῳ ἔσται. 


᾿ ΛΈστω ὁποσαοῦν μεγέϑη τὰ 4 Β 1, καὶ ἄλλα Ρίφ. 22, 


αὐτοῖς ἴσα τὸ πλῆϑος τὰ 4 Εἰ Ζ σύνδυο λαμβαγό- 
μδνὼ ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ, ὡς μὲν τὸ ΑἹ πρὸς τὸ Β, οὕτως 


τὸ 4 πρὸς τὸ Ε, ὡς δὲ τὸ Β πρὸς τὰ Γ᾽, οὕτως τὸ Εὶ 
πρὸς τὸ Ζ' λέγω ὅτι χαὶ διΐσου ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ 


ἔσται, ὡς τὸ Αβ πρὸρ τὸ Γ, οὕτως τὸ 4 πρὸς τὰ Ζ. 
Εἰλήφϑω γὰρ τῶν μὲν 4 4 ἰσάκις πολλαπλάσιοι. 
τὰ Η Θ, τῶν δὲ Β ' ἄλλα ἃ ἔτυχεν ἐσέκις πολλο- 


᾿ πλάσια τὰ Καὶ “4, καὶ ἔτι τῶν Γ' Ζ ἄλλα ἃ ὦ ἔξυχεν 


ἰσάκις πολλαπλάσια τὰ Τ. Ν. τω. 

Καὶ ἐπεί ἐστὶν ὡς τὸ 4 πρὸς. τὸ Β, οὕτως τὸ 
4' πρὸς τὸ Ε, καὶ εἴληπται τῶν μὲν Α 4 ἰδάχις πολ- 
λαπλάσια τὰ Ἡ Θ, τῶν δὲ Β Εἄλλα ἃ ἔτυχεν ἰσά-. 
κις πολλαπλάσια τὰ Καὶ “4 ἔστιν ἄρα ὡς τὸ Ἡ πρὸς 
τὸ Καὶ, οὕτως τὸ Θ πρὸς τὸ «1. Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ 
ὡς τὸ Καὶ πρὸς τὸ Μ, οὕτως τὸ .4 πρὸς τὸ ΙΝ. ᾿Επεὶ 
οὖν τρία μεγέϑη ἐστὶ τὰ Η Καὶ Μ, καὶ ἄλλα αὐτοῖς ἴσα 
τὸ πλῆϑος τὰ Θ Α'ὶ Ν καὶ σύνδυο λαμβανόμενα ἐν τῶ 
αὐτῷ λόγῳ" δείσου ἄρα, εἰ ὑπερέχει τὸ ΗΕ τοῦ Μ, ὑπερέχει 
καὶτὸ Θ τοῦ Ν. καὶ εἰ ἴσον, ἔσον" καὶ δὲ ἔλαττον, ἔλαττον. 
Καί ἔστι τὰ μὲν Ἡ Θ τῶν 44 4 ἐσάχκις πολλαπλάσια, 
τὰ δὲ Ὲ Ν τῶν Γ Ζἄλλα ἃ ἔτυχεν ἰσάκις πολλαπλά- 


σια" ἔστιν ἄρα ὡς τὸ 4) πρὸς τὸ Γ᾽, οὕτως τὸ 4; πρὸς τὸ Ζ, 


'Εὰν ἄρα ἢ ὁποσαοῦν μεγέϑη, καὶ ἄλλα αὐτοῖς ... 
καὶ τὸ ἑξῆς ὡς ἐν τῇ προτάσει ν.. ὅπερ ἔδεν δεῖξαι. 
[10] 


22. 


48 ΕΥ̓ΚΑΕΙΔΟΥ 


Πρότασις »γ. 
᾿Εὰν ἢ τρία μεγέϑη, καὶ ἄλλα αὐτοῖς ἴσα 
τὸ πλῆϑος σύνδυο λαμβανόμενα ἐν τῷ αὖ- 
τῷ λόγῳ͵ ἢ δὲ τεταραγμένη αὐτῶν ἡ ἀνα- 
λογία- καὶ διΐσου ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ ἔσται. 
"ξστω τρία μεγέϑη τὰ ΑΙ Β 1, καὶ ἄλλα αὐτοῖς 
ἔσα τὸ πλῆϑος σύνδυο λαμβανόμενα ἐν τῷ αὐτῷ λό- 
γῳ τὰ Δ Ε Ζ, ἔστω δὲ τεταραγμένη αὐτῶν ἡ ἄνα- 
λογία, ὡς μὲν τὸ Α͂ πρὸς τὸ Β, οὕτως τὸ Ε' πρὸς τὸ 
Ζ, ὡς δὲ τὸ Β πρὸς τὸ 1, οὕτως τὸ 4 πρὸς τὸ δ" 
λέγω ὅτι ἐστὶν ὡς τὸ 44 πρὸς τὸ Γ᾽, οὕτως τὸ 4 πρὸς τὸ Ζ. 
Εἰλήφϑω γὰρ τῶν μὲν Α Β 4 ἰσάχις πολλαπλά- 
σια τὰ Η Θ Κὶ, τῶν δὲ Γ' Ε Ζ ἄλλα ἃ ἔτυχεν ἰσά- 
κἰς πολλαπλάσια τὰ ΑΙ Μ Ν. 
Καὶ ἐπεὶ ἐἰσάχις ἐστὲ πολλαπλάσια τὰ Ἡ Θ τῶν 
"Α Β, τὰ δὲ μέρη τοῖς ὡφαύτωρ πολλαπλασίοις τὸν 
αὐτὸν ἔχεν λόγον. ἔστιν ἄρα. ὡς τὸ ΑἹ πρὸς τὸ Β, 
οὕτως τὸ ΗἩ πρὸς τὸ Θ. Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ὡς 
τὸ Ε πρὸς τὸ Ζ, οὕτως τὸ Μ, πρὸς τὸ Ν: καί ἐσξιν 
ὡς τὸ Α' πρὸς τὸ Β, οὕτως τὸ Ε' πρὸς τὸ Ζ- καὶ ὡς 
ἄρα τὸ Ἡ πρὸς τὸ Θ, οὕτως τὸ Μ πρὸς τὸ Ν, Καὶ 
ἐπεί ἐστὸν ὡς τὸ Βὶ πρὸς τὸ Γ, οὕτως τὸ 4 πρὸς τὸ 
Ε' καὶ ἐναλλὰξ ἄρα ὡς τὸ Β πρὸς τὸ 4, οὕτως τὸ Γ πρὸς 
τὸ Ε. Καὶ ἐπεὶ τὰ Θ Χὶ τῶν Β 4 ἰσδάχις ἐστὶ πολ- 
᾿λαπλάσια, τὰ δὲ μέρη τοῖς ὡςαύτως πολλαπλασίοις τὸν 
αὐτὸν ἔχει λόγον" ἔστιν ἄρα ὡς τὸ Β' πρὸς τὸ 4, 
οὕτως τὸ Θ πρὸς τὸ Κ' ἀλλ᾽ ὡς τὸ Β πρὸς τὸ 4, 
οὕτως τὸ Γ' πρὸς τὸ Ἐ- καὶ ὡς ἄρα τὸ Θ πρὸς τὸ 
Κ, οὕτως τὸ Γ πρὸς τὸ Ε. Πάλιν, ἐπεὶ τὰ 4 Μ 
τῶν Γ΄ Ε' ἰσάκις ἐστὶ πολλαπλάσια" ὄστεν ἄρα ὡς τὸ 
Γ' πρὸς τὸ ΤῈ, οὕτως τὸ .4 πρὸς τὸ Μ΄ ᾿4λλ: ὡς τὸ 
Γ' πρὸς τὸ Ε, οὕτως τὸ Θ πρὸς τὸ ΚΧ' καὶ ὡς ἄρα 
τὸ Θ πρὸς τὸ Καὶ, οὕτως τὸ Α' πρὸς τὸ Μ, χαὶ ἐναλ- 
λὰξ ὡς τὸ Θ πρὸς τὸ 44, οὕτως τὸ Κὶ πρὸς τὸ Μ. 


23. 


Ἑὶρφ. 23, 


ΤΠ πΠΠΕορψᾳᾳρ[ὲ[ΡῪῈΟΜΡΓ 8 Π-ᾷῷᾷῺῸΘῸΘῸ8}8}8 ΒΨ 
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᾿Εδείχϑη δὲ καὶ ὡς τὸ Η πρὸς τὸ Θ, οὕτως τὸ Μ 
πρὸς τὸ Ν' ἐπεὶ οὖν τρία μεγέϑη ἐστὶ τὰ Ἡ. 6 4, 


καὶ ἄλλα αὐτοῖς ἴσα τὸ πλῆϑος τὰ Καὶ Μ Ν. οὐν.. 


δυο λαμβανόμενα ἐν τῷ αὐτῷ. λόγῳ, καί ἔστιν αὖ 
τῶν τεταραγμένη ἡ ἀναλογία" δεΐσου ἄρα,, εἰ ὕπερ. 
ἔχει τὸ Ἡ τοῦ. Αἰ, ὑπερέχει καὶ τὸ Καὶ τοῦ. Ν᾿. καὶ εἰ 
ἴσον, ἴσον. καὶ εἰ ἔλαττον, ἔλαττον. Καὶ ἐστι τὼ 


μὲν Η͂ Καὶ τῶν 4 4 ἰσάκις πολλαπλάσια, τὰ δὲ ΑΓ, 


᾿ Ἦ τῶν 1 Ζ. ἔστιν ἄρα ὡς τὸ 41 πρὸς τὸ 7), οὕτως 
τὸ 4 πρὸς τὸ 2. 


᾿Εὰν ἄρα ἢ τρία μεγέϑη, καὶ ἄλλα... καὶ τὰ ἑξῆς ὡς 
ἐν τῇ προτάσει ὕπερ ἔδει δεῖξαι. 
Πρότασες κὃ. 

᾿δὰν πρῶτον πρὸς δεύτερον τὸν αὑτὸν 


ἔχῃ λόγον, καὶ τρίτον πρὸς τέταρτον, ἔχῃ δὲ 


καὶ πέμπτον πρὸς δεύτερον τὸν αὐτὸν λό- 
γον, καὶ ἕκτον πρὸς τέταρτον" καὶ συντεϑὲν 
πρῶτον καὶ πέμπτον πρὸς δεύτερον τὸν αὖ- 
τὸν ἕξεις λόγον, καὶ τρίτον καὶ ἕκτον πρὸῤ 
τέταρτον. 


24. 


Πρῶτον γὰρ τὸ 41 πρὸς δεύσερον τὸ Γ΄ τὸν Ρὶς, 24. 


αὐτὸν ἐχέτω λόγον, καὶ τρίτον τὸ 4 πρὸς τέταρτον 
τὸ Ζ' ἐχέτω δὲ χαὶ πέμπτον τὸ ΒΗ πρὸς δεύτερον 
τὸ Γ᾿ τὸν αὐτὸν λάγον, χαὶ ἕκτον τὸ ΕΘ πρὸς τές 
ταρτον τὸ Ζ' λέγω ὅτι καὶ συντεϑὲν πρῶτον χοὰ 
πέμπτον τὸ 4 πρὸς δεύτερον τὸ 1' τὸν. αὐτὸν ὅξεε 
λόγον, καὶ τρίτον καὶ ἕκτον τὸ 4Θ πρὸρ τέταρτον τὸ Ά, 

᾿ ᾿Επεὶ γάρ ἐστιν ὡς τὸ ΒΗ πρὸς τὸ Τ᾽, οὕτωρ τὸ 
ἘΘ πρὸς τὸ Ζ.' ἀνάπαλιν ἄρα ὡς τὸ Γ΄ πρὸς τὸ ΒΗ, 
οὕτως τὸ Ζ πρὸς τὸ ΕΘ. ᾿Επεὶ οὖν ἐστιν ὡς τὸ 45 
πρὸς τὸ Γ᾽ οὕτως τὸ 4 πρὸς τὸ Ζ, ὡς δὲ τὸ Ζ' 
πρὸς τὸ ΒΗ͂, οὕτως τὸ Ζ πρὸς τὸ ΕΘ' διίσου ἄρα 
ἐστὶν ὡς τὸ 448 πρὸς τὸ ΒΗ͂, οὕτως τὸ 48 πρὸς τὸ 
ΕΘ, Καὶ ἐπεὶ διῃρημένα μεγέϑη ἀνάλογόν ἐστι, καὶ 


Δ. ον ΕΥ̓ΚΜΕΙΖΟΥ 


συντεθέντα ἀνάλογον ἔσταν" ἔστεν ἄρα ὡς τὸ 4 


πρὸς τὸ ΒΗ, οὕτως τὸ 4Θ0 πρὸς τὸ ΘΕ. Ἔστι 
δὲ καὶ ὡς τὸ ΒΗ πρὸς τὸ Γ, οὕτως τὸ ΕΘ πρὸς 
τὸ Ζ. διΐσου ἄρα ἐστὶν ὡς τὸ ΑἸ πρὸς τὸ 1 
οὕτως τὸ 4Θ πρὸς τὸ Ζ. 

᾿Εὰν ἄρα πρῶτον πρὸς δεύτερον . .. καὶ τὰ "πε 
ὡς ἐν τῇ προτάσει... ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 

Πρότασες κέ. 
Ἐὰν τέσσαρα μεγέϑη ἀνάλογον ἢ, τὸ 


μέγιστον καὶ τὸ ἐλάχιστον τῶν δύο λοιπῶν 


μεέζονά ἐστιν. 

Ἔστω τέσσαρα μεγέϑη ἀνάλογον, τὰ 48 Γά 
Ε Ζ, ὡς τὸ 48 πρὸς τὸ ΓΔ, οὕτως τὸ Ε πρὸς τὸ 
Ζ. ἔστω δὲ μέγιστον μὲν αὐτῶν τὸ “18, ἐλάχιστον δὲ 
τὸ Ζ. λέγω ὅτι τὰ 4Β Ζ τῶν 714 .Ε μείζονά ἔστι; 

Κείσϑω γὰρ τῷ μὲν Φ ἴσον τὸ ΑΠ, τῷ δὲ Ζ 
ἔσον τὸ. ΓΘ. 

᾿ἔπεὺὶ οὖν ἐστιν ὡς τὸ 48Β πρὸς τὸ ΓΖά, οὕτως 
τὸ ΣΕ πρὸς τὸ Ζ, ἴσον δὲ τὸ μὲν Ε τῷ 4}, τὸ δὲ 
Ζ τῷ ΓΘ. ἔστιν ἄρα ὡς τὸ 48 πρὸς τὸ ΓΖ, οὕτως 
τὸ 4Η πρὸς τὸ ΓΘ. Καὶ ἐπεί ἐστιν ὡς ὅλον τὸ 
“448 πρὸς ὅλον τὸ 114, οὕτως ἀφψαιρεϑὲν τὸ 4}Π πρὸς 
ἀφαιρεϑὲν τὸ [Θ᾿ καὶ λοιπὸν ἄρα τὸ ΕΒ πρὸς λοιῖο 
πὸν τὸ ΘΑ ἔσται ὡς ὅλον τὸ 48 πρὸς ὅλον τὸ ΓΩ͂. 


25. 


Γῇ 25. 


ἹΜεῖζον δὲ τὸ 418 τοῦ ΓΔ: μεῖζον ἄρα καὶ τὸ ΗΒ. 


τοῦ ΘΖ4. ΚΚαὶ ἐπεὶ ἴσον ἐστὲ τὸ μὲν ΑΗ͂ τῷ ἢ, τὸ 
δὲ ΓΘ τῷ Ζ’ τὰ ἄρα ΑΠ} Ζ ἴσα ἐστὶ τοῖς ΤΘ Ε΄, 
Καὶ ἐὰν ἀνίσοις ἴσα. προρτεϑῇ, τὰ ὅλα ὄνισα 
ἐστίν. ᾿Εὰν ἄρα, τῶν ΗΒ ΘΔ ἀνίσων ὄντων καὶ μεέ- 
ἕονος τοῦ 5,1, τῷ μὲν ἨΒ προρτεϑῇ τὰ 45 Ζ, τῷ 
δὲ 64 προρτεϑῇ τὰ ΓΘ 1: συνάγεται τὰ ΑΒ Ζ 
μείζονα τῶν ΓΔ Ε. ᾿ 
Ἐὰν ἄρα τέσσαρα μεγέϑη ἀνάλογον. ., "αὶ «τὰ 


δξῆς ὡς ἐν τῇ προτάσει. .ς ὅπερ ὅδε, δεῖξαι. 
Τέλος τοῦ πέμπτου βεβλέου. 
-- ὡς το ρ ᾿ 


ΕΥΚΖΖΕΙΔΟΥ͂ ΣΤΟΙΧΕΙΩΝ 
ΒΙΒΑΙΟΝ ἝΚΤΟΝ, 


Ὅρου 

ἀἃ. Ὅμοια σχήματα εὐθύγραμμα ἔστιν, 4 
ὅσα τάς τε γωνίας ἴσας ἔχει, κατὰ μίαν, καὶ τὰς περὶ 
τὰς ἴσας γωνίας πλευϑθὰς ἀνάλογον. 

β. ᾿ἀντειπεπονθότα δὲ σχήματά ἔστιν, ὅταν Ἅ. 
ἐχατέρῳ τῶν σχημώτων ἡγούμενοἑ τὰ καὶ ἑπόμενοι 
λόγων ὅροι ὦσιν. 

γ. Ἄχρον καὶ μέσον λόγον εὐθεῖα τε. 8, 
τμῆσϑαι λέγεται, ὅταν ἡ ὡς ἡ ὅλη πρὸς τὸ μεῖζον 
τμῆμα, οὕτως τὸ μεῖζον στρὸς τὸ ἔλασσον. 

ὃ. Ἕψος ἐστὶ πώντος σχήματος ἣ ἀπὸ τῆς 4. 
κορυφῆς ἐπὶ τὴν βάσιν κάϑετος ἀγομένη. 

(. (“όγες ἐκ λόγων συγκεῖσϑαν λέγεται, ὅταν αἱ 
τῶν λόγων πηλικότητες ἐφ ἑωυτὰς πολλαπλασιασϑεῖ- 
σαν ποιῶσέ τινα.) 


Ὁ 


Ὡρότασις ἁ. 

Τὰ τρέγωνα καὶ τὰ παραλληλόγραμμα 4 
τὰ ὑπὸ τὰ αὐτὸ ὕψος ὄντα πρὸς ἄλληλά 
ἔστιν, ὡς αἱ βάσεες. 

Ἔστω τρίγωνα μὲν τὰ ΑΒΓ 44, παραλληλό- Ῥὶς. 1. 
γραμμα δὲ τὰ ΕΓ ΓΖ' ὑπὸ τὸ αὐτὸ ὕψος ὄντα τὸ 
.411΄.. λέγω ὅτι ἐστὶν ὡς ἡ ΒΓ βάσις πρὸρ τὴν 14 
βάσιν, οὕτως τὸ 487 τρίγωνον πρὸς τὸ 44 Γ4 τρί 
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γώνον, καὶ τὸ ΕΤ' παραλληλόγραμμον πρὸς τὸ ΓΖ 
παραλληλόγραμμον. 

. ΠΧβεβλήσϑω γὰρ ἡ ἘΒ4 ἐφ᾽ ἑκάτερα τὰ μέρη 
ἐπὶ τὰ Θ 41 σημεῖα, καὶ κείσϑωσαν τῇ μὲν ΒΓ βά- 
σεις ἴσας ὁσαιδηποτοῦν αἱ ΒΗ ΗΘ, τῇ δὲ ΓΔ4 βά- 
σευ ἴσαι ὁσαιδηπατοῦν αἱ 4Κὶ ΚΑ͂, καὶ ' ἐπεξεύχϑω- 
σαν αἱ 4 46 4Κ “4... 

Καὶ ἐπεὶ ἔσαι εἰσὶν αἱ Γ ΒΗ ΗΘ ἀλλήλαις, 
ἴσα ἐστὶ καὶ τὸ ΑΘΗ 458 ΑΒΓ τρίγωνα ἀλλή. 
λοις" ὁσαπλασίων ἄρα ἐστὶν ἡ ΘΙ βάσις τῆς ΒΓ 
θάσεως, τοσαυταπλάσιόν ἐστὲ καὶ τὸ 4ΘΓ' τρίγωγαν 
τοῦ ΑΒΓ τριγώνου. Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ ὁσαπλασίων 
ἐστὶν ἡ ΓΖ βάσις τῆς [4 βάσεως, τοσαυταπλάσιόν 
ἐστε καὶ τὸ 4.1 τρίγωνον τοῦ Α4|[4. τριγώνου. χαὶ 
εὲ ἴση ἐστὶν ἡ ΘΙ βάσις τῇ ΓΑ βάσει, ἴσον ἐστὶ 
καὶ τὸ Α401' τρίγωνον τῷ 4.1 τριγώνῳ. καὶ εὲ 
ὑπερέχει ἡ ΘΓ βάσις τῆς ΓΑ͂ βάσεως, ὑπερέχει καὶ 
τὸ 46ΘΓ τρίγωνον τοῦ Α.1{᾿ τριγώνου. καὶ εἶ ἐλάφ- 
σων, ἔλασσον, ἹΤεσσάρων δὴ ὄντων μεγεϑῶν, δύο 
μὲν βάσεων τῶν ΒΓ ΓΔ, δύο δὲ τριγώνων τῶν ΑΒΓ 
. ΑΠ 4, εἴληπται ἐσάχις πολλαπλάσια, τῆς μὲν ΒΓ βά- 
σεως χαὶ τοῦ 48ΒΓ τριγώνου ἥτε ΘΙ βάσις καὶ τὸ 
ΑΘΓ τρίγωνον, τῆς δὲ 4 βάσεως. καὶ τοῦ 44 
τριγώνον ἄλλα ἃ ἔτυχεν ἰσάχις πολλαπλάσια ἥτε 
4 βάσις καὶ τὸ 4.1 τρίγωνον" καὶ δέδεικται ὅτε, 
εἰ ὑπερέχει ἡ ΘΙ. βάσις τῆς ΤΑῚ βάσεως, ὑπερέχει 
ζαὶ τὸ 4ΘΓ]᾽ τρίγωνον τοῦ 4.41 τριγώνου. καὸ εὖ 
ἔση, ἔσον" χαὶ δὲ ἐλάττων, ἔλατεοψε ἔστιν ἄρα ὡς ἡ 
ἘΓ βάσις πρὸς τὴν ΓΔ βάσιν, οὕτως τὸ 48} 
τρίγωνον πρὸς τὸ 4 4 τρίγωνον. 

Καὶ ἐπεὶ τοῦ μὲν ΑἸΒΙ' τριγώνου ᾿διπλάσιόν 
ὅστι τὸ ΕΓ' παραλληλόγραμμον, τοῦ δὲ .4“1Γ4 τριγώςι 
γου διπλάσιόν ἐστε τὸ Ζ Γ' παραλληλόγραμμον, τὼ 
δὲ μέρη τοῖς ὠφαύτως πολλοπλασίοις τὸν αὐτὸν ἔχει 


ᾶ.  ---. 


ΣΤΟΙΧΕΙΩ͂Ν ἙἜΚΤΟΝ. ΣΙ. 51 


λόγον. ἔστιν ἄρα ὡς τὸ 41ΒΓ΄ τρίγωνον πρὸς. τὸ 


᾿ 4Γ4 5τρίγωνον,' οὕτως τὸ ΕΓ’ παραλληλόγραμμον 


πρὸς τὸ ΖΙ' παραλληλόγραμμον. "Ἐπεὶ οὖν ἐδείχϑη, 
ὡς μὲν ἡ ΒΙ᾽ βάσις πρὸς τὴν ΓΖ, οὕτως τὸ 48 
τρίγωνον πρὸς τὸ 414, ὡς δὲ τὸ ΑΒΙ΄ τρίγωνον 
πρὸς τὸ ΑΓΔ τρίγωνον, οὕτως τὸ Ε΄ παραλληλό- 
γραμμον πρὸς τὸ ΖΓ παραλληλόγραμμον. καὶ ὡς 
ἄρα ἡ ΒΓ βάσις πρὸς τὴν ΓΖά βάσιν, οὕτως τὸ ΕΓ 
παραλληλόγραμμον πρὸς τὸ ΖΓ παραλληλόγραμμον. 

Τὰ ἄρα τρίγωνα καὶ τὰ παραλληλόγραμμα τὰ 
ὑπὸ τὸ αὐτὸ ὕψος ὅντα πρὸς ἄλληλά ἐστιν ὡς αἑ 
βάσεις. ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


Πρότασις ρ. 
Εὰν τριγώψγου παρὰ μίαν τῶν πλευρῶν 2. 
ἀχϑῇ τις εὐθεῖα, ἀνάλογον τεμεῖ τὰς λοι- 


πὰς τοῦ τριγώνου πλευράς" καὶ ἐὰν αἱ τοῦ 


τριγώνου δνο πλευραὶ ἀνάλογαν τμηϑῶσιν, 

ἡ ἐπὶ τὰς τομὰς ἐπιξευγνυμένη εὐθεῖα παρά. 

τὴν λοιπὴν ἔσται τοῦ τριγώνου πλευράν. 
Τριγώνου γὰρ τοῦ ΑΒΙΓ πὰράλληλος μιᾷ τῶν ΡῬίφ. 2. 

πλευρῶν τῇ ΒΓ ἤχϑω ἡ 4" λέγω ὅτι ἐστὶν ὡς ἡ 

Β4 πρὸς τὴν ΔΑ͂, οὕτως ἡ ΓΕ πρὸς τὴν ΕΑ͂. 
᾿Επεζεύχϑωσαν γὰρ αἱ ΒΕ 74. 

Ἴσον δή ἐστι τὸ Β4 τρίγωνον τῷ ΓΔῈ τριγώνῳ» 
ἐπίτε γὰρ τῆς αὐτῆς βάσεώς ἐστι τῆς 4} καὶ ἐν ταῖς αὐ- 
ταῖς παραλλήλοις ταῖς 4 ΒΓ ἄλλο δέ τι τὸ 448 
τρίγωνον, Τὰ δὲ ἴσα πρὸς τὸ αὐτὸ τὸν αὐτὸν ἔχεν λόγον" 
ἐστὴν ἄᾳα ὡς τὸ Β4 Ε τρίγωνον πρὸς τὸ “14 τρίγωνον, 
οὕτως τὸ ΓΔΕ τρίγωνον πρὸς τὸ 4148 τρίγωνον, 
᾿4λλ᾿ ὡς μὲν τὸ Β4Ε ταίγωνον πρὸς τὸ 44, οὕτως 
ἡ ΒΖ4 πρὸς τὴν 444. ὑπὸ γὰρ τὸ αὐτὸ ὕψος ὄντα, 
τὴν ἀπὸ τοῦ Ε ἐπὶ τὴν 41 κάϑετον ἀγομένην, πρὸς 
ἄλληλά εἰσιν ὡς αἱ βάσεις. Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ ὡς τὸ 
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[48. τρίγωνον πρὸς. τὸ 441, οὕτως ἡ ΓΕ πρὸς. τὴν 
ΚΑ: καὶ ὡς ἄρα ἣ ΒΔ πρὸς τὴν 444, οὕτως ἡ ΓΕ 
πρὸς τὴν ΒΑ. 

“Αλλὰ δὴ αἱ τοῦ ΑΒΓ τριγώνου πλευραὶ αὖ 
48. 411 ἀνάλογον τετμήσϑωσὰν κατὰ τὰ 4 ΚΕ ση- 
μεῖα, ὡς ἡ ΒΑ πρὸς τὴν 44, οὕτως ἡ ΓΕ πρὸς τὴν 
ἘΔ, καὶ ἐπεζεύγϑω ἡ 4Ε- λέγω ὅτι παράλληλός 
ἔστιν ἡ 4 τῇ ΒΓ. 

Τῶν γὰρ αὐτῶν χατασκευασϑέντων, ἐπεί. ἐστιν 
ὡς ἡ Β24 πρὸς τὴν 444, οὕτως ἡ. ΓΕ πρὸς τὴν ἘΑ͂, 
, ἄλλ᾽ ὡς μὲν ἡ ἘΑ͂ πρὸς τὴν 44, οὕτως τὸ ΒΔΕ τρί- 
γῶνον πρὸς τὸ 44, ὡς δὲ ἡ ΓΕ πρὸς τὴν ΒΑ, αὕ- 
τως τὸ 14 τρίγωνον πρὸς τὸ 4{4Ἐ- καὶ ὡς ἄρα τὸ 
Β4Ε τρίγωνον πρὸς τὸ .44}, οὕτως τὸ 14Ε τρίγω- 
ΝῸΡ πρὸρ τὸ 44. «Ἑχάτερον ἄφω τῶν Β4Ε 1Δ4Ὲ 


τριγώνων πρὸς τὸ. Α4 τὸν αὐτὸν ἔγχεα λόγον. ᾿ 


σον ἄρα, ἐστὶ τὸ ΒΔΕ τρίγωνον τῇ ΓΖ4Ε τρι- 
γώψῳ »" "καί εἶσεν ἐπὰὲ τῆς αὐτῆς βάσεως τῆς 4Ε. Τὰ 
δὲ ἴσα τρίγωνα κὰ ἐπὶ τῆς αὐτῆς βάσεως ὄντα καὶ ἐμ 
ταῖς αὐταῖς παραλλήλοις ἐστί... “ἰαραλληδος ἄρα 
α ξατὶν ἡ 4Ε τῇ ΒΓ. 

Ἐὰν ἄρα τριγώνου παρὼ μίων .«.«. καὶ τὰ ἑξῆς 
ὡς ᾿ φῇ προτάσει... ὅπερ ἔδεε δεῖξαι. 


Πρότασις γ.. 


οἘὼν τριγώνου γωνία δίχα τμηϑῇ, ἡ δὲ 
εἰμναυσα τὴν γωνίαν εὐϑεῖα τέμνῃ καὶ τὴν 


βάᾳιν: τὰ τῆς βάσεως τμήματα τὸν αὐτὸν. 


ἔξει λόγον ταῖς λοιπαῖς τοῦ τριγώνου πλευ- 
ραῖρφ. καὶ ἐὰν τὰ τῆς βάσεως τμήματα τὸν 
αὐτὸν ἔχῃ λάγον ταῖς λοιπαῖς τοῦ τρεγώγου 
πλευραῖς, ἢ ἀπὸ τῆς χορυφῆς. ἐπὶ τὴν το- 
μὴν ἐπεξζουγνυμένη εὐϑεῖα δίχα τεμεῖ τὴν 
τοῦ τριγώνου γωνίαν... 


- 
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. ἌἙστῶ τρίγωνον τὰ .4΄151΄, καὶ τετμήσϑω ἡ ὑπὸ Ρίφ. 8. 
ΒΑΓ γωνία δίχα ὑπὸ τῆς 44 εὐϑείας" λέγω ὅτι 
ἐστὶν ὡς ἡ Β4 πρὸς τὴν 41), οὕτως ἡ ΒΑ πρὸς τὴν 4. 

Ἤχϑω. γὰρ «διὰ τοῦ 1΄ τῇ 44 παραλλήλος ἡ 
ΓΕ, καὶ διωχϑεῖσα ἡ ΒΑ͂ συμπιπτέτω αὐτῇ κατὰ τὸ Ἀ, 

Καὶ ἐπεὶ εἰς παραλλήλους τὰς Α4 ΕΓ εὐϑεῖα 
ἐνέπεσεν ἡ Α΄. ἡ “ἄρα ὑπὸ ΑΓΕ γωνία ἴση ἐστὶ 
τῇ ὑπὸ ΓΑΔ. .4λλ' ἡ ὑπὸ. ΓΑ͂4 τῇ ὑπὸ ΒΑ44' ὑπό- 
δεταῖ ἔση" καὶ ἡ ὑπὰ Β44 ἄρα τῇ ὑπὸ. 4ΓῈ ἐατὲν 
ἴση. 1]άλεν, ἐπεὶ. εἰς παραλλήλους τὰς Α4 ΕΓ εὖ- 
ϑεῖα ἐνέπεσεν ἡ ΒΑΚ" ἡ ἐχτὸς γωνία ἢ ὑπὸ Β44 
ἴση ἐστὶ τῇ ἐνζὸς τῇ ὑπὸ ΑΕΓ. ᾿Ἐδείχϑη δὲ καὶ ἡ 
ὑπὸ ΑΓῈ τῇ ὑπὸ ΒΑ4 ἴση, καὶ ἡ ὑπὸ ΑΓΕ ἄρα 
γωνία τῇ ὑπὸ Α΄ ἐατὶν ἴση" ὥρτε καὶ πλευρὰ τἡἢ 
“4 πλευρᾷ τῇ 41 ἐστὲν ἔσήη. Καὶ ἐπεὶ τριγώνοψ 
τοῦ ΒΓΕ παρὰ μέαν τῶν πλευρῶν τὴν ΕΓΓ ἧχται ἡ 
“414.-. ἀνάλογον ἄρα ἐστὸν ὡς ἡ 4 πρὸς τὴν 41) 

οὕτως. ἡ ΒΑ͂ πρὸς τὴν 4Ε. Ἴση δὲ ἡ 48 τῇ 4Γ.᾿ 
ὡς ἄρα ἐστὶν ἡ Β4. “πρὸς τὴν 41, αὕτωρ ἡ ΒΑ πρὸς 
τὴν 41. 

. Μλλὰ δὴ ἔστω ὡς ἥ ΒΑ4 πρὸς τὴν 41, οὕτως 
μι ΒΑ πρὸς τὴν 42, καὶ ἐπεζεύχϑω ἡ “4. λέγω 
ὅτι δίχα. τέτμηταῦ ἢ ὑπὸ 54} γωνΣ ὑπὸ τῆς Α4 
εὐϑεέαο. 

᾿ ων γὰρ αὐτῶν. , χαξνσκενοσϑέντων, ἐπεί. ἔστεν 
ὡς ἡ Β4 πρὸς τὴν 4, οὕτως ἡ ΒΑ͂ πρὸς τὴν 41, 
ὠλλὰ χαὶ ὡς ἡ Β4 πρὸς τὴν 4Γ, οὕτως ἐστίν ἡ ΒΑ͂ 
πρὸς τὴν 4Ε- τριγώνου γὰρ τοῦ ΒΓΕ παρὰ μίαν 
τῶν πλευρῶν τὴν ΕΓΓ ἧχται ἡ 44- καὶ ὡς ἄρα ἡ 
ΒΑ͂ πρὸς τὴν Α,οὕτως ἡ ΠΑ πρὸς τὴν 4. ἴση 
ἄρα ἡ 4Γ τῇ 44, ὥρτε καὶ γωνία. ἡ ὑπὰ ΑΕΓ’ γω- 
ψίᾳ τῇ ὑπὸ ΑΓῈ ἐστὶν ἔση. ᾿Α41λλ ἡ μὲν ὑπὸ ΑΕΓ 
τῆ ἐκτὸς τῇ ὑπὸ 8.44 ἐστὶν. ἴση, ἴση. δὲ καὶ ἡ ὑπὸ 
ΜΓῈ τῇ ἐναλλὰξ τῇ ὑπὸ Γ44" καὶ ἡ ὑπὸ ΒΜ 4 


454 ΕΥ̓ΚΑΕΙΖΟΥ 


ἄρω τῇ ὑπὸ ΓΑ ἐστὶν ἴση. Ἢ ἄρω ὑπὸ ΒΑΤ' 
γωνία δίχα τέτμηται ὑπὸ τῆς 44 εὐϑείας. 

᾿ΕἘὰν ἄρα τριγώνου γωνία δίχα τμηϑῇ, ἡ δὲ 
τέμνουσα αὐτὴν εὐθεῖα τέμνῃ «.. . καὶ τὰ ἑξῆς ὡς ἐν 
φῇ προτάσει, ,, ὅπερ ὅδεε δεῖξαι 


Πρότασις δ΄. -- 

, Τῶν ἰσογωνίων τριγώνων ἀνάλογόν εἰ- 
σιν αἱ πλευραὶ αἱ περὶ τὰς ἴσας γωνίας, χκαὸ 
ὁμόλογοε αἱ ὑπὸ τὰς ἴσας γωνίας ὑποτεί- 
γουσαι. 

Ἔστω ἰσογώνια τρίγωνα τὰ ΑΒΙ 4ΓΕ ἴσην 
ἔχοντα τὴν μὲν ὑπὸ ΒΑ͂Γ' γωνίαν τῇ ὑπὸ ΓΔΕ, τὴν 
δὲ ὑπὸ 4ΓΒ τῇ ὑπὸ ΔΕΓΙΓ, καὶ ἔτε τὴν ὑπὸ ΑΒΓ 
τῇ ὑπὰ ΔΓΕ. λέγω ὅτε τῶν ΑΒΓ 41Ὲ τριγώνων 
ἀνάλογόν εἶσιν αἱ πλευραὶ αἱ περὶ τὰς ἴσας γωνίας, 
καὶ ὁμόλογοι αἱ ὑπὸ τὰς ἴσας γωνέας ὑποτείνουσαι. 

Κείσϑω γὰρ ἐπὶ εὐθείας ἡ ΒΓ τῇ ΓΕ. Καὶ 


ἐπεὶ αἱ ὑπὸ ΑΒΓ ΑΓΒ γωνίαε δύο ὀρϑῶν ἐλάσσο- 


σονές εἶσιν, ἴση δὲ ἡ ὑπὸ 4ΓΒ τῇ ὑπὸ 4ΕΙ͂, αἱ 
ἄρα ὑπὸ ΑΒΓ ΔΕΙ͂ δύο ὀρθῶν ἐλάσσονές εἰσιν. αἱ 
Β4Α Ε4 ἄρα ἐχβαλλόμενας συμπεσοῦνται. ᾿᾽Ἔχβε- 
θλήσϑωσαν, καὶ συμσιττέτωσαν κατὰ τὸ Ζ, 

Καὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἡ ὑπὸ 4ΓΕ γωνία τῇ ὑπὸ 


ΟΆΒΓ, παράλληλος ἄρα ἐσὼν ἡ ΒΖ τῇ Γ4. Πάλιν, 


ἐπεὶ ἴση ἐστὴν ἡ ὑπὸ 418 τῇ ὑπὸ .4ΕΙ͂,, παράλλη.-. 


Ῥίρ. 4. 


λός ἐστιν ἡ ΑΓ τῇ ΖΕ. παραλληλόγραμμον ἄρα ΄ 


ἐστὶ τὸ ΖΑΗΓ4- ἴση ἄρα ἡ μὲν Ζ4 τῇ 41, ἡ δὲ 


ΑΓ τῇ Ζ4. Καὶ ἐπεὶ τριγώνου τοῦ. Ζ28ΒΕ παρῶ. 


μίαν τῶν πλευρῶν τὴν ΖΕ ἥχται ἡ ΑΓ, ἔστιν ἄρα 


ὡς ἡ ΒΑ͂ πρὸς τὴν 442, οὕτως ἡ ΒΠ'᾿ πρὸς τὴν ΓΕ ἡ 


Ἴση δὲ ἡ 42 τῇ Γ4" ὡς ἄρα ἡ ΒΑ͂ πρὸς τὴν 4, 
οὕτως ἡ ΒΓ πρὸς τὴν ΓΕ, καὶ ἐναλλὰξ ὡς ἡ 48 
πρὸς τὴν ΒΓ, οὕτως ἡ 41 πρὸς τὴν ΓΕ. Πάλιν, 
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ἐπεὶ παράλληλός ἐστιν ἡ 1 4 τῇ ΒΖ, ἔστιν ἄρα ὡς 
ἡ ΒΙ᾽ πρὸς τὴν ΓΕ, οὕτως ἡ Ζ4 πρὸς τὴν 4" 
Ἴση δὲ ἡ ΖΖ4 τῇ 41. ὡς ἄρα ἡ ΒΙ᾽ πρὸς τὴν ΓΕ, 
οὕτως ἡ 4Γ πρὸς τὴν ἘΔ, καὶ ἐναλλὰξ ὡς ἡ ΒΙ᾽ 
πρὸς τὴν ΓΑ͂, οὕτως ἡ ΓΕ πρὸς τὴν Ε4. Καὶ ἐπεὶ 
ἐδείχϑη ὡς μὲν ἡ 48 πρὸς τὴν ΒΓ, οὕτως ἡ 4 
πρὸς τὴν ΓΕ, ὡς δὲ ἡ ΒΓ πρὸς τὴν ΓΑ͂, οὕτως ἡ 
ΓΕ πρὸς τὴν ΕΔ. καὶ διῖσον ἄρα ὡς ἡ ΒΑ4 ρὸς 
τὴν 41, οὕτως ὴ [4 πρὸς τὴν 46. 

Τῶν ἄρα ἐσογωνίων τριγώνων ἀνάλογον... 
καὶ τὰ ἑξῆς ὡς ἐν τῇ προτάσει ... ὅπερ ὅδεε δεῖξαι. 


Πρότασις ἐ. 

᾿Εὰν δύο τρίγωνα τὰς πλευρὰς ἀνάλο- 
γον ἔχῃ" ἰσογώνια ἔσταε τὰ τρίγωνα, καὶ 
ἴσας ἕξει τὰς γωνίας, ὑφ ἃς αἱ ὁμόλογοι 
πλευραὶ ὑποτείνουσιν. 

Ἔστω δύο τρίγωνα τὰ 48ΒΓ 4ΕΖ τὰς πλευρὰς 
ἀνάλογον ἔχοντα, ὡς μὲν τὴν ΑΒ πρὸς τὴν ΒΓ, αὕ- 
τως τὴν 48 πρὸς τὴν ΕΖ, ὡς δὲ τὴν ΒΓ πρὸς τὴν 


ΤῬίρ. 5. 


ΓΑ͂, οὕτως τὴν ΕΖ πρὸς τὴν Ζ4, καὶ ἔτε ὡς τὴν 


Β4 πρὸς τὴν 4, οὕτως τὴν ΕΔ πρὸς τὴν 4Ζ. λέ- 


γω ὅτι ἰσογώνιαν ἔσται τὸ ΑΒΓ τρίγωνον᾽ τῷ 42 


τριγώνῳ, καὶ ἔσας ἕξουσι τὰς γωνίας, ὑφ ἃς αἴ ὁμό- 
λογοι σλευραὶ ὑποτείγουσι, τὴν μὲν ὑπὸ 48} τῇ 
ὑπὸ 4ΕΖ2Ζ, τὴν δὲ ὑπὸ ΒΓΑ͂ τῇ ὑπὸ ΕΖΖ, καὶ ἔτι τὴν 
ὑπὸ ΒΑ4Γ τῇ ὑπὰ 42. 

Συνεστάτω γὰρ πρὸς τῇ ΕΖ εὐθείᾳ, καὶ τοῖς 
πρὸς αὐτῇ σημείοις τοῖς Εἰ Ζ τῇ μὲν ὑπὸ 48 γω" 
νίῳ ἴση ἡ ὑπὰ ΖΕΗ͂, τῇ δὲ ὑπὸ ΒΓΔ ἴση ἡ -ὑπὰ 
ΕΖΗ- λοιπὴ ἄρα ἡ ὑπὸ Η4Γ λοιπῇ τῇ ὑπὸ ΕΗΖ 
ἐστὶν ἴση. 

Ἰσογώνιον ἄρα ἐστὶ τὸ 4ΒΓ' τρίγωνον τ τῷ ΕΒΖ 


τριγώνῳ «τῶν ἄρᾳ ΑΒΙ' ἘΗΖ τριγώνων ἀνάλογόν 


4 . ΞΕΥΚΆΑΣΡΙΖΟΥ. -. 


εἶσιν αἱ πλευραὲ, αἱ περὶ τὰς ἔσας γωνίας, καὶ ὁμό- 
λογον καἰ ὑπὰ τὰς ἴσας γωγέας ὑπατείνουσαι.: ἔστιν 
ὥρα ὡς. ἡ 41 πρὸς τὴν ΒΓ, οὕτως ἡ ΗἨΣ πρὰς 
τὴν ΕΖ. ᾿Αλλ ὡς ἡ 4:18 πρὸς τὴν ΒΓΙ᾽ οὕτως ὑπό- 
κειταν ἡ ΔΕ πρὸς τὴν ΕΖ: ὡς ἄρα ἡ 4 πρὸς 
τὴν ΕΖ, αὕτως ἢ ἨΔ πρὸς τὴν ΕΖ. ἑχατέρα ἄρα 
τῶν 4Ἑ ἨΕ πρὸς τὴν ΕΖ τὸν αὐτὰν ἔχεν λόγον: ἴση 
ἄρα ἐστὶν ἡ 4Ε τῇ ΗἙ. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ἡ 
4Ζ τῇ ΗΖ ἐστὶν ἴση. ᾿Επεὶ οὖν ἴσῃ ἐατὶν ἡ 4 τῇ 
ἘΠ, χοινὴ δὲ ἡ ΕΖ, δύο δὴ αἱ 48 1Ζ δυσὶ ταῖς 


ἨΔ ΕΖ ἴσαι εἰσὶ, καὶ βάσις ἡ Ζά βάσει τῇ ΖΗ. 


ἴση" γωνία ἄρα ἡ ὑπὸ 412 γωνίᾳ τῇ ὑπὸ ἨΕΖ 
ἐστὴν ἴση, καὶ τὸ 42 τρίγωνον τῷ ΠΙΕΖ τριγώνῳ 
ἔσον, χαὶ .αἷ λοιπαὶ γωνίαι ταῖς λοιπαῖς γωνέαες ἴσαι, 
ὑφ᾽ ἃς αἱ ἴσαν πλευραὶ ὑποτείγουσιν" ἔφη ἄρα ἐστὶ 
καὺ ἣ μὲν ὑπὰ 4ΖΕ γωνία τῇ ὑπὸ ἨΖΕ, ἡ δὲ ὑπὸ 


Ε42Ζ τῇ ὑπὸ ΕΗΖ. Καὶ ἐπεὶ ἡ μὲν ὑπὸ ΖΕ4 τῇ 


ὑπὸ ΖΕῊΗ ἐστὶν ἴση. ἄλλ᾽ ἡ ὑπὸ ἨΕΖ τῇ ὑπὰ ΑΒΓ 
ἐστὶν ἴση" χαὶ ἡ ὑπὰ 48' ἄρα γωνίᾳ τὴ ὑπὸ 4ΕΖ 
ἐστὺν ἴση. Διὰ τῷ αὐτὰ δὴ καὶ ἡ ὑπὸ 48 τὴ ὑπὸ 


4ΖΕ ἐστὶν ἴση, καὶ ἔτι ἡ πρὸς τῷ «4 τῇ πρὸς τῷ 


4: ἰσογώνιαν ἄρα ἐστὶ τὸ 4181' τρίγωνον τῷ 482 
τριγώνῳ. 

᾿Εὰν ἄρα δύο τρίγωνα, τὰς πλευρὰς ἀνάλογαν “9.2 
κοὐ τὰ ἑξῆς ὡς ἐν τῇ προτάσει. ». ὅπερ ἔδει δεῖξαι, 


᾿Πρότασις ς. 

᾿Εὰν δύο τρίγωνα μίαν γωνίαν μεᾷ γω- 

γίᾳ ἴσην ἔχῃ, περὶ δὲ τὰς ἴσας γωνίας τὰῤφ 

πλευρὰς ἀνάλογον. ἐσογώνια ἔσται τὰ τρί- 

γωνα, καὶ ἴσας ἔξει τὰς γωνέας, ὑφ᾽ ἃς αἕ 
ὁμόλογοι πλευραὶ ὑποτείνουσιν. 


Ἔστω δύρ τρίγῳνα τὰ ΑΒΓ 4ΕΖ, μέαν γωνίαν Ῥὶφ. 6. 
τὴν ὑπὸ. ΒΑΓ μιᾷ γωγίᾳ τῇ. ὑπὸ ἘΖ4Ζ ἴσην ἔχοντα, 
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περὶ “δὲ τὰς ἴσας γωνίας τὰς πλευρὰς ἀνάλογον, ὡς 
τὴν ΒΑ πρὸς τὴν 41, οὕτως τὴν Ἐ4 πρὸς τὴν 42: 
λέγω ὅτι ἰσογώνιον ἐστι τὸ 4181' τρίγωνον τῷ 4Ε2 
τριγώνῳ, καὶ ἴσην ἕξειν τὴν μὲν ὑπὸ ΑΒΙ᾽ γωνίαν τῇ 
ὑπὸ 4ΕΖ2Ζ, τὴν δὲ ὑπὸ 418 τῇ ὑπὸ 4ΖΕ. 

. Συνεστάτω γὰρ πρὸς μὲν τῇ 4Ζ εὐθείᾳ καὶ 
τοῖς πρὸς αὐτῇ σημείοις τοῖς 4 Ζ2 ὁποτέρᾳ “μὲν 
τῶν ὑπὸ ΒΑ͂Τ' Ε42Ζ γωνιῶν ἴση ἡ ὑπὸ ΖΔΉ, τῇ δὲ 
᾿ ὑπὸ 4ΓΒ ἔση ἡ ὑπὸ 4ΖΗ:- λοιπὴ ἄρα ἢ πρὸς τῷ 
᾿Β λοιπῇ τῇ πρὸς τῷ Ἡ ἴση ἐστίν. 

᾿Ισογώνιον ἄρα ἐστὶ τὸ ΑΒΓ τρίγωνον τῷ ΔῊΖ 
τριγώνῳ- ἀνάλογον ἄρα ἐστὶν ὡς ἡ ΒΑ πρὸς τὴν 
ΑΓ, οὕτως ἡ ΗΔ πρὸς τὴν 4Ζ. Ὑπόκχειται δὲ καὶ 


ὡς ἡ ΒΑ͂ πρὸς τὴν ΑΓ, οὕτως ἡ ἘΔ4 πρὸς τὴν 4Ζ 


καὶ ὡς ἄρα ἡ ΕΖΔ πρὸς τὴν 42, οὕτως ἡ δ πρὸς 
τὴν 4Ζ: ἴση ἄρα ἡ Εά4 τῇ 4Η4, καὶ κοινὴ ἡ 4Ζ- 
δύο δὴ αἱ ΕΔ4 4Ζ δυσὶ ταῖς ΗΔ 42 ἴσαι εἰσὶ, καὶ 
γωνία ἡ ὑπὸ Ε4Ζ γωνίᾳ τῇ ὑπὸ Ἠ4Ζ ἴση". βάσις 
ἄρα ἡ ΕΖ βάσει τῇ ΖΗ ἐστὶν ἴση, καὶ τὰ 4ΕΖ τρί- 
γωνον τῷ 4}ΙΖ τριγώνῳ ἴσον ἐστὶ, καὶ αἱ λοιπαὶ γω- 
γίαι ταῖς λοιπαῖς γωνίαις ἴσαν ἔσονται ἑχατέρο ἕχα- 
τέρᾳ, ὑφ᾽ ὃς αἱ ἴσαι πλευραὶ ὑποτείνουσιν. ἔση ἄρα 
ἐστὶν ἡ μὲν ὑπὸ 4ΖΗ τῇ ὑπὸ 4ΖΕ, ἡ δὲ ὑπὸ 4ῊΖ 


τῇ ὑπὸ 4ΕΖ. ᾿4λλ: ἡ ὑπὸ 4ΖΗ τῇ ὑπὸ 418 ἐστὶν ᾿ 


ἔση, καὶ ἣ ὑπὸ 4Γ8Β ἄρα τῇ ὑπὸ 4ΖΕ ἐστὶν ἴση. 


ὙὝπόχειται δὲ χαὶ ἡ ὑπὸ ΒΑΓ τῇ ὑπὸ ἘΖΖ ἴση, καὶ. 


λοιπὴ ἄρα ἥ πρὸς τῷ Βὶ λοιπῇ τῇ πρὸς τῷ ΕΚ ἴση 
στιν" ἰσογώνιον ἄρα ἐστὶ τὸ ΑΒΓ τρίγωνον τῷ 4ΕΖ 
τριγώνῳ. 

᾿Εὰν ἄρα δύο τρίγωνα μίαν γωνίαν μιᾷ γωγίᾳ . «« 
καὶ τὰ ἑξῆς ὡς ἐν τῇ προτάσεν ... ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 
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Πρότασις ζ. 

᾿Εὰν δύο τρίγωνα μίαν γωνίαν μιᾷ γω- 7. 
᾿ς ψίᾳ ἴσην ἔχῃ, περὶ δὲ ἄλλας γωνίας τὰς 
πλευρὰς ἀνάλογον, τῶν δὲ λοιπῶν ἑκατέραν 
ἅμα τοι ἐλάσσονα ἢ μὴ ἐλάσσονα ὀρϑῆς" 
ἐσογώντα ἔσταν τὰ τρίγωνα, καὶ ἴσας ἕξει 
τὰς γωνίας, περὶ ἃς ἀνάλογόν εἶσιν α 
πλευραί. 

Ἔστω δύο τρίγωνα τὰ ΑΒ 4ῈΖ μίαν γω- Εὶφ. 1. 
γίαν μιᾷ γωνίᾳ ἴσην ἔχοντα, τὴν ὑπὸ ΒΑΓ τῇ ὑπὸ 
Ε42, περὶ δὲ ἄλλας γωνίας, τὰς ὑπὸ ΑΒΓ 482, 

,. τὰς πλευρὰς ἀνάλογον, ὡς τὴν ΑΜΒ πρὸς τὴν ΒΙ, 
οὕτως τὴν 4Ε πρὸς τὴν ΕΖ, τῶν δὲ λοιπῶν τῶν 
πρὸς τοῖς Γ΄ Ζ πρότερον ἑκατέραν ἅμα ἐλάσσονα ὀρ- 
ϑῆς" λέγω ὅτε ἰσογώνιον ἔσται τὸ ΑΒΓ τρίγωνον τῷ 
4ΕΖ τριγώνῳ, καὶ ἴση ἔσται ἡ ὑπὸ 418 γωνία τῇ 
ὑπὸ 4ΕΖ, καὶ λοιπὴ δηλονότευ ἡ πρὸς τῷ 1 λοιπῇ. 
τῇ πρὸς τῷ Ζ ἴσης. 

Εἰ γὰρ ἄνισός ἐστιν ἡ ὑπὸ 487 γωνία τῇ ὑπὸ 
4ΕΖ. μία αὐτῶν μείζων ἐστίν. "Ἔστω μείζων ἡ ὑπὸ 
ΑΒΓΙΓ. καὶ συνεστάτω πρὸς τῇ 48 εὐϑείᾳ καὶ τῷ 
πρὸς αὐτῇ σημείῳ τῷ Β τῇ ὑπὸ 4ΕΖ γωνίᾳ ἴση ἡ 
ὑπὸ 486. 

Καὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἡ μὲν Α γωνία τῇ 4. ἡ δὲ 
ὑπὸ 48} τῇ ὑπὸ 4ΕΖ2, λοιπὴ ἄρα ἢ ἡ ὑπὸ 4η8Β 
λοιπῇ τῇ ὑπὸ 4ΖΕ ἐστὶν ἴση» ἰσογώνιον ἄρα ἐστὶ τὸ 
48Η τρίγωνον τῷ 4ΕΖ τριγώνῳ' ἔστιν ἄρα ὡς ἥ 

“48 πρὸς τὴν ΒΗ, οὕτως ἣ 4} πρὸς τὴν ΕΖ. Ὡς 
δὲ ἡ ΔΕ πρὸς τὴν ΕΖ, οὕτως ὑπόκειται ἡ 4418 πρὸς 
τὴν ΒΓ. χαὶ ὡς ἄρα ἢ 448 πρὸς τὴν ΒΓ, οὕτως ἡ 
ΑΒ πρὸς τὴν ΒΗ, ἡ 44 ἄρα πρὸς ἑχατέραν τῶν 
ΒΓ ΒῊ τὸν αὐτὸν ἔχεν λόγον. ἔση ἄρα ἐστὶν ἡ ΒΙ' 

- τῇ ΒΗ: ὥρτε καὶ γωνία ἡ πρὸς τῷ 1΄ γωνίᾳ τῇ ὑπὸ 

ΒῊΓ' ἐστὶν ἴση. ᾿Ελάττων δὲ ὀρϑῆς ὑπόκειται ἥ 
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. πρὸς τῷ 1΄- ἐλάττων ἔρα ἐστὶν ὀρθῆς καὶ ἡ ὑπὸ 


ΒΗΓ’, ὥρτε ἡ ἐφεξῆς αὐτῇ γωνία ἡ ὑπὸ 4118 μεῖ- 
ζων ἐστὶν- ὀρϑῆς:. Καὶ ἐδείχϑη ἔση οὖσα τῇ πρὸς 
τῷ Ζ, καὶ ἡ πρὸς τῷ Ζ ἄρα μείζων ἐσεὶν ὀρϑῆς. 


Ὑπόχειται δὲ ἐλάσσων ὀρϑῆς, ὅπερ ἄτοπον. Θὺχ ἄρα 


ἄνισός ἐστὶν ἡ ὑπὸ 487 γωνία τῇ ὑπὸ 42, ἴση 
ἄρα. Ἔστι δὲ καὶ ἡ πρὸς τῷ ΑἹ ἴση τῇ πρὸς τῷ 4, 
καὶ λοιπὴ ἄρα ἡ πρὸς τῷ 1' λοιπὴ τῇ πρὸς τῷ Ζ 
ἔση ἐστὶν" ἰσογώνιον ἄρα ἐστὶ τὸ 481’ τρίγωνον τῷ 
42 τριγώνῳ. ' 

᾿Αλλὰ δὴ πάλιν ὑποχείσϑω ἑχατέρα τῶν πρὸς 
τοῖς Γ᾽ Ζ μὴ ἐλάσσων ὀρθῆς: λέγω πάλιν ὅτε χαὺ 


οὕτως ἰσογώνιόν ἐστε τὸ 48ΒΓ τρίγωνον τῷ 4ΕΖ 


τριγώνῳ. 


Τῶν γὰρ αὐτῶν κατασχευασϑέντων, ὁμοίως δεί- 


ἕξομεν ὅτι ἴση ἐστὶν ἡ ΒΓ τῇ ΒΗ͂- ὥςτε χαὶ γωνία. 


ἡ πρὸς τῷ Γ τῇ ὑπὸ ΒΗΓ ἴση ἐστίν. Οὐχ ἐλάτ- 
των δὲ ὀρϑῆς ἡ πρὸς τῷ ΓΓ, οὐχ ἐλάττων ἄρα ὀρϑῆς 
οὐδὲ ἡ ὑπὸ ΒΗΓ. Τριγώνου δὴ τοῦ ΒΗΓ αἱ δύο 
γωνίαν δύο ὀρϑῶν οὔκχ εἶσιν ἐλάττονες, ὅπερ ἐστὶν 
ἀδύνατον. οὐχ ἄρα πάλιν ἄνισός ἐστιν ἡ ὑπὸ ΑΒΓ 
γωνία τῇ ὑπὸ 4ΕΖ' ἴση ἄρα. Ἔστι δὲ καὶ ἡ πρὸς τῷ Αἴ 
τῇ πρὸς τῷ 4 ἴση, λοιπὴ ἄρα ἡ πρὸς τῷ 1᾽ λοι- 
πῇ τῇ πρὸς τῷ Ζ ἴση ἐστίν: ἰσογώνιον ἄρα ἐστὶ τὸ 
ΑΒΓ τριγώνον τῷ 42 τριγώνῳ. 


ϑ 3 δή [4 ᾿ μ ᾿ “- ᾿ 
Ἐὰν ἄρα δύο τρίγωνα μίαν γωνίαν μιᾷ γωνίᾳ... - 


καὶ τὰ ἑξῆς ὡς ἐν τῇ προτάσει... ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


Πρότασις ὦ | 
᾿Εὰν ἐν ὀρθογωνίῳ τριγώνῳ ἀπὸ τῆς ὁρ- 
ϑῆς γωνίας ἐπὶ τὴν βάσιν κάϑετος ἀχϑ ἢ» 
τὰ πρὸς τῇ καϑέτῳ τρίγωνα ὅμοιά ἐστὶ τῷ 
τε ὅλῳ καὶ ἀλλήλοες. 


[Ὁ . - ΕΥΚΑΕΙΔΟΥ 


᾿ς Ἔστω τρίγωνον ὄὀρϑογώνιον τὸ ΑΒΙΓ ὀρϑὴν Τὶς: 8. 


ἔχον. τὴν ὑπὸ. ΒΑ γωνίαν, καὶ ἤχϑω ἀπὸ τοῦ Α 
ἐπὶ τὴν ΒΙ᾽ κάϑετος ἡ 414. λέγω ὅτε ὅμοιόν ἐστιν 
ἑχάτερον τῶν 484 .441᾽΄ τριγώνων ὅλῳ τῷ ΑΒΓ καὶ 
ἀλλήλοις... 

Ἐπεὶ γὰρ ἴση ἐστὶν ἡ ὑπὸ ΒΑ͂Γ᾽ γωνία τῇ ὑπὸ 
“4448, ὀρϑὴ γὰρ ἑκατέρα, καὶ κοιγὴ τῶν. δύο τριγώ- 
νων τοῦ τὲ 481’ καὶ τοῦ .,.384 ἡ πρὸς τῷ Β΄" λοι- 
πὴ ἄρα ἡ ὑπὸ 43 λοιπῇ τῇ ὑπὸ Β444 ἐστὲν ἴση, 
ἐσογώνιον ἄρα ἐστὶ τὸ ΑΒ7' τρίγωνον τῷ 4184 ὲτρι- 
γώγῳ, ᾿Εστὶν ἄρα ὡς ἡ ΒΙ ὑποτείνουσα τὴν ὀρϑὴν 
τοῦ ΑΒΓ τριγώνου πρὸς τὴν ΒΑ ὑποτείνουσαν τὴν 
ἐρϑὴν τοῦ 4Β4 τριγώκου, οὕτως αὐτὴ. ἡ .448Β ὑπο- 
τείνουσα τὴν πρὸς τῷ 1᾽ γωνίαν τοῦ 4187΄. τριγώς-- 
γου πρὸς τὴν Β4 ὑποτείνουσαν τὴν ἴσην τῇ πρὸς 
τῷ 1, τὴν ὑπὸ Β44 τοῦ 484 τριγώνου, καὶ ἔτι ἡ 
ΑΓ πρὸς τὴν 44 ὑποτείνουσαν τὴν πρὸς τῷ ΒΒ. γω- 
νίαν, κοινὴν αὐτῶν τῶν δύο τριγώνων. τὸ 48 ἄρα 
τρίγωνον. τῷ 484 τριγώνῳ ἰσογώνιόν τέ ἐστι, καὶ 
τὰς περὶ τὰς ἴσας γωνίας πλευρὰς ἀνάλογον. ἔχει 
ὅμοιον ἄρα ἐστὶ τὸ 44ΒΓ τρίγωνον τῷ 484 τριγώνῳ. 
Ὁμοίως δὴ δείξομεν, ὅτε καὶ τῷ 4441’ τριγώνῳ δμοιόν 
ἐστι τὸ 4481’ τρίγωνον: ἑχάτερον ἄρα τῶν 4184. 
Α4Γ τριγώνων ὅμοιόν ἐστιν ὅλῳ τῷ 41 τριγώνῳ. 

““έγω δὴ, ὕτε καὶ ἀλλήλοις ἐστὲν ὅμοια τὰ 4184 
44 τρίγωνα. 

Ἐπεὶ γὰρ ὀρϑὴ ἡ ὑπὸ Β44 ὀρϑῇ τῇ ὑπὸ Α24Γ 
ἐστὶν. ἴση, ἀλλὰ μὴν καὶ ἡ ὑπὸ ΒΑΖ τῇ πρὸς τῷ Γ 
ἐδείχϑη ἴση. καὶ λοιπὴ ἄρα ἡ πρὸς τῷ ΜΒ λοιπῇ τῇ 
ὑπὸ ΔΑΓ ἐστὶν ἴση" ἰσογώνιον ἄρα ἐστὶ τὸ 4824 
τρίγωνον τῷ ΑΔΓ τριγώνῳ: Ἔστιν ἄρα ὡς ἡ Β4 
τοῦ 44Β4 τριγώνου ὑποτείνουσα τὴν ὑπὸ Β.44 πρὸς 
τὴν 44 τοῦ 414 τριγώνου ὑποτείνουσαν τὴν πρὸς 
τῷ Γ γωνίαν ἴσην τῇ ὑπὸ Β.44, οὕτως αὐτὴ ἡ 44 

τοῦ 


.-.. 


μ-- »».;.. 


' 
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τοῦ 484 τριγώνου, ὑποτείνουσα τὴν πρὸς τῷ Β γω-» 
ψίαν, πρὸς τὴν 41 ὑποτείνουσαν τὴν ὑπὸ 44 τοῦ 
444 τριγώγου, ἴσην τῇ πρὸς τῷ 1. καὶ ἔτε ἡ Β4 
ὑποτείνουσα τὴν ὀρϑὴν τὴν ὑπὸ 414} πρὸς τὴν ΑΓ 
ὑποτείνουσαν τὴν ὀρϑὴν τὴν ὑπὸ .441΄. ὅμοιον ἄρα 
ἐστὶ τὸ 4184 τρίγωνον τῷ «44 τριγώνῳ. 
᾿Εὰν ἄρα ἐν ὀρθογωνίῳ τριγώνῳ ἀπὸ τῆς ὀρϑῆς 
γωνίας ὁ ὁ. καὶ τὰ ἑξῆς ὡς ἐν τῇ προτάσεν. ... ὅπερ ἔδει δεῖξα!ι 
Πόρισμα. ." 
ἐκ δὴ τούτου φανερὸν,. ὅτε ἐὰν ἐν ὀρϑογωνίῳ 
τριγώνῳ ἀπὸ τῆς ὀρϑῆς γωνίας ἐπὶ τὴν βάσιν κάϑε. 


“τὸς ἀχϑῇ, ἡ ἀχϑεῖσα τῶν τῆς βάσεως τμημάτων 


μέση ἀνάλογόν ἔστιν" καὶ ἕτι τῆς βάσεως καὶ ἑνὸς 


ὁποτερουοῦν τῶν τμημάτων ἡ πρὸς τῷ τμήματι πλευρά 


μέση ἀνάλογόν ἐστιν. 


“Πρότασις ϑ΄. 


Τῆς δοϑθείδης εὐθείας τὸ προρταχϑὲν 


ἱμέρος ἀφελεῖν, 

Ἔότω ἡ δοϑεῖσα εὐθεῖα ἡ 418. δεῖ δὴ τῆς “48 
τὸ προορ᾽αχϑὲν μέρος ἀφελεῖν. 

᾿Επιτετάχϑω δὲ τὸ τρίτον: καὶ διήχϑω τις εὺ- 

ϑεῖα ἀπὸ τοῦ ΑΔ ἢ 41, γωνίᾶν περιέχουσα μέτα τῆς 
48 τυχοῦσαν" καὶ εἰλήφθω τυχὸν θημεῖον ἐπὶ τῆς 
4Ξ43, Γ' τὸ 4, καὶ κείσθωσαν τῇ 44 ἔσαν οἷ 4 ΕΓ, 
Χαὺ ἐπεξεύχϑω ἡ ΒΙ,, καὺ διὰ τοῦ 4 παράλληλος αὖς 
τῇ ἤχϑω ἡ 4Ζ. 

᾿Επεὶ οὖν τριγιόνου τοῦ ΑΒ παρὰ μίαν τῶν 
πλευρῶν τὴν ΒΓ ἧκται ἢ ΖΔ" ἀνάλογον. ἄρα ἐστὶν 
ὡς ἡ [4 πρὸ τὴν 44, οὕτως ἡ ΒΖ πρὸς τὴν ΖΑ͂. 
Διπλῆ δὲ ἡ 14 τῆς 444: διπλῆ ἄρα «ὧὸλ ἡ ΒΖ τῆς 
Ζ4.- τριπλῆ ἄρα ἢ ΒΑ͂ τῆς 42. 


9. 


Βὰφ. Ὁ. 


Τῆς ἄρα δοϑείσης εὐθείας τῆς 41 τὸ ἐπιταγο. 


ϑὲν τρίτον μέρος ἀφήρηται τὸ 42" ὅπερ ἔδει ποιῆσοαιν 
[111 


- ΑῚ 


182 ΕΥ̓ΚΑΕΙΔΟῪ 


Πρότασις {. 
Τὴν δοθεῖσαν εὐθεῖαν ἄτμητον τῇ δο- 10. 
ϑείσῃ εὐθείᾳ τετμημένῃ ὁμοίως τεμεῖν. ᾿ 
Ἔστω ἡ μὲν δοϑεῖσα εὐθεῖα ἄτμητος ἡ Α8, ἡ Εἰᾳ. 10. 
δὲ τετμημένη ἡ ΑΓ, κατὰ τὰ 4 ΕΗ σημεῖα. δεῖ δὴ 
τὴν 48 ἄτμητον τῇ 41 τετμημένῃ ὁμοίως τεμεῖν. 
Κείσϑωσᾶν ὥςτε γωνίαν τυχοῦσαν περιέχειν, καὶ 
ἐπεζεύχϑω ἡ ΓΒ, καὶ διὰ τῶν 4 Ε τῇ ΒΙ παράλ- 
ληλονι ἤχϑωσαν αἱ 42 ΕΗ, διὰ δὲ τοῦ Δ τῇ 48 
παράλληλος ἤχϑω ἡ 4ΘΚ. 
“ὩΠαραλληλόγραμμον ἄρα ἐστὶν ἑκάτερον τῶν ΖΘ 
ΘΒ. ἴση. ἄρα ἡ μὲν 4Θ0 τῇ ΖΗ͂, ἡ δὲ ΘΚ τῇ Η8. 
Καὶ ἐπεὶ τριγώνου τοῦ ΔΚΙ' παρὰ. μίαν τῶν πλευ- 
ρῶν τὴν ΚΙ εὐϑεῖα ἠκται ἡ ΘΕ: ἀνάλογον ἄρα, 
ἐστὶν ὡς ἡ ΓΕ πρὸς τὴν Ἐ4, οὕτως ἡ ΚΘ πρὸς τὴν 
Θ4. Ἴση δὲ ἡ μὲν ΚΘ τῇ ΒΗ, ἡ δὲ ΘΖ τῇ 32: 
ἔστιν ἄρα ὡς ἡ ΓΕ πρὸς τὴν Ε4, οὕτως ἡ ΒΗ πρὸς 
τὴν ΗΖ. Πάλιν, ἐπεὶ τριγώνου τοῦ 4}8Π8Ε παρὰ 
μίαν τῶν πλευρῶν τὴν ΕΗ ἥἧχται “ Ζ4- ἀνάλογον 
ἄρα ἐστὶν ὡς ἡ ΕΖΔ πρὸς τὴν 4Α͂, οὕτως ἡ ΗΖ πρὸς 
τὴν ΖΑ. ᾿Εδείχϑη δὲ καὶ ὡς ἡ ΓΕ πρὸς τὴν ΕΔ, 
οὕτως ἡ ΒΗ πρὸς τὴν ἨΖ- ἔστιν ἄρα ὡς μὲν ἡ 
ΓΕ πρὸς τὴν ἘΔ, οὕτως ἡ ΒῊ πρὸς τὴν ΗΖ, ὡς 
δὲ ἡ ΕΖ4 πρὸς τὴν ΔΑ͂, οὕτως ἡ ΗΖ πρὸς τὴν ΖΑ͂. 
Ἢ ἄρα δοϑεῖσα εὐθεῖα ἄτμητος ἢ 448 τῇ δο- 
ϑείσῃ εὐϑείᾳ τετμημένῃ τῇ 4΄ ὁμοίως τέτμηται" 
ὅπερ ἔδει ποιῆσαι 


᾿Πρότασις, ιά. 
Δύο δοθεισῶν εὐθειῶν τρίτην ἀνάλο- 11. 
γον προρευρεῖν. 
"Ἔστωσαν αἱ δοθεῖσαν δύο εὐθεῖαι αἱ 48 Α΄ Σὶν. 41. 
δεῖ δὴ τῶν 418 4 τρίτην ἀνάλογον. προςευρεῖν. 


ς ο΄ πω 


ΣΤΟΙΧΕΙΩΝ ἝΚΤΟΝ. ΚΓ 188 


Κείσϑωσαν γωνίαν περιέχουσαι τυχοῦσαν αἱ 48 
47' χαὶ ἐχβεβλήσϑωσαν ἐπὲ τὰ 4 Ε' σημεῖα, καὶ 
κείσϑο; τῇ 4 ἴση ἡ Β4, καὶ ἐπεξεύγϑω ἡ ΒΓ, καὶ 
διὰ τοῦ 4 παράλληλος αὐτῇ ἤχϑω ἡ 4Ε. 

Ἐπεὶ οὖν τριγώνου τοῦ Α4Ε παρὰ μίαν τῶν 
πλευρῶν τὴν ΔΕ ἥχται ἡ ΒΙ᾽. ἀνάλογόν ἐστιν ὡς ἡ 
ΑΒ πρὸς τὴν Β4, οὕτως ἡ 41 πρὸς τὴν ΓΕ. Ἴση 
δὲ ἡ ΒΔ τῇ 41᾽. ἔστιν ἄρα ὡς ἡὶ ΑΒ πρὸς τὴν 47 
οὕτως ἡ ΑἹ πρὸς τὴν ΓΕ. 

Δύο ἄρα δοϑεισῶν εὐϑειῶν τῶν 48 47, τρίτη 
ἀνάλογον προρεύρηταν ἡ ΤῈ" ὅπερ ἔδει στοιῇσαιν 


Πρότασις «(β. 


Τριῶν δοϑεισῶν εὐθϑειῶφ τετάρτην 12. 


ἀνάλογοφ προρευρεῖν. 


Ἔστωσαν αἱ δοϑεῖσαι τρεῖς εὐθεῖαι αἱ ΑἹ Βὶ ΓΤ. Εἰς. 12. 


δεῖ δὴ τῶν 4Α Βὶ Γ΄ εὐθειῶν τετάρτην ἀνάλογον 
προρςφευρεῖν. 
᾿Εχχκείσϑωσαν δύο εὐϑεῖαν, αἱ 4} 4Ζ, γωνίὰν 
περιέχουσαν τυχοῦσαν τὴν ὑπὸ Κ4Ζ. καὶ κείσϑω τῇ 
μὲν 4 ἴση ἡ 48, τῇ δὲ Β ἴση ἡ ΗΠ, καὶ ἔτι τῇ 
7' ἴση ἡ 4Θ.' καὶ ἐπιζευχϑείσης τῆς ΗΘ, παράλλη. 
λος αὐτῇ ἤχϑω διὰ τοῦ ΚΕ ἡ ΕΖ: 
, ᾿Ἐπεὶ οὖν τριγώνου τοῦ 4Ε2Ζ παρὰ μίαν τῶν 
πλευρῶν τὴν ΕΖ ἤχται ἡ ΗΘ, ἔστεν ἄρα ὡς ἡ ΜῊ 
πρὸς τὴν ΗΕ, οὕτως ἣ 4Θ πρὸς τὴν ΘΖ. Ἴση δὲ 


᾿ ἡ μὲν ΔῊ τῇ «4, ἡ δὲ ἨΕ τῇ 8, ἡ δὲ 4Θ τῇ 1) 


ἔστιν ἄρα ὡς ἡ Α πρὸς τὴν Β, οὕτως ἢ 1΄ πρὸς 
τὴν ΘΖ. 

"Τριῶν ἄρα δοϑεισῶν εὐθειῶν τῶν 4Ἅ Βὶ Γ τι. 
ταἀρτη ἀνάλογον προφρεύρητον ἡ ΘΖ" ὃ ὅπερ ἔδει ποιῆσαει 


404. ΕΥ̓ΚΔΕΙΑ ΟΥ 


Π ρότασις ιγ΄. 
"“4ύο δοϑεισῶν εὐθειῶν μέσην ἀνάλο- 13, 
γον προςευρεῖν. 
Ἔστωσαν αἱ δοϑεῖσαν δύο εὐϑεῖαν αἱ ΑΒ ΒΓ. Εὶρ. 13 

δεῖ δὴ τῶν 48 ΒΙ᾽ μέσην ἀνάλογον προρευρεῖν. 

ἈΚείσϑωσαν ἐπὶ εὐθείας, καὶ γεγράφϑω ἐπὶ τῆς 
“41 ἡμικύκλιον τὸ 444, καὶ ἤχϑω ἀπὸ τοῦ Β ση- 
μείου τῇ Α΄ εὐθείᾳ πρὸς ὀρϑὰς ἡ Β4, καὶ ἐπε- 
ζεύχϑωσαν αἱ 44 4. 

Καὶ ἐπεὶ ἐν ἡμιχυχλίῳ γωνία ἐστὶν ἡ ὑπὸ 44- 
᾿ ὀρϑή ἔστιν. Καὶ ἐπεὶ ἐν ὀρϑογωνίῳ τριγώνῳ- τῷ 
447 ἀπὸ τῆς ὀρϑῆς γωνίας ἐπὶ τὴν βάσιν κάϑετος 
ἦχται ἡ 48. ἡ 48Β ἄρα τῶν τῆς βάσεως. τμημάτων 
τῶν «1 ΒΙ᾽ μέση ἀνάλογόν ἔστιν, 

Δύο ἄρα δοϑεισῶν εὐθειῶν τῶν 48 ΒΓ, μέση 
ἀνάλογον '“προρεύρηται ἡ Β4- ὅπερ ἔδει ποιῆσαι. 

πρότασις δι τ᾿ Ἷ 

Τῶν ἴσων τε καὶ ἰσογωνίων παῤαλληλο- {4͵ 
γράμμων ἀντιπεπόνθασιν αἱ πλευραὶ αἱ στ 
περὺ τὰς ἴσας γωνίας: καὶ ὧν ἰσογωνίων 
πάῤαλληλογράμμων ἀντιπεπόνθασιν αἱ 
πλευραὶ αἱ περὶ τὰς ἴσας γωνίας, ἔσα ἐστὶν 
ἐκεῖν αι 

ἜἜσίω ἴσα τε καὶ ἰσογώνια, παρρλληλόγραμμα Εὶρ. ἐ4. 
τὰ 48 81, ἴσας ἔγοντα τὰς πρὸς τῷ Β γωγίας, λέ- 
τ γῳ ὅτι τῶν 4,18 ΒΓ ἀντὶπεπόνϑασιν αἱ πλευραὶ. αἵ 
στερὶ τὰς ἴσας γωνίας, τοῦτ᾽ ἔσειν ὅτι ἐστὶν ὡς κ᾿ 4Β 
πρὸς τὴν ΒΕ, οὕτως ἡ ΗΒ πρὸς τὴν ΒΖ. , 

Κείσϑωσαν γὰρ ἐπὶ εὐθείας αἱ 4Β ΒΕ, ἐπὶ 
εὐϑείας ἄρα εἰσὶ καὶ αἱ ΖΒ ΒΗ: καὶ συμπεπλη- 
ρώσϑω τὸ ΖΕ παραλληλόγραμμον. 
Ὑπεὶ οὖν ἴσον ἐστὶ τὸ 48 παραλληλόγραμμον 
τῷ ΒΙ' παραλληλογράμμῳ, ἄλλο δέ τε τὸ ΖΕ. ἔστιν 


ΣΤΟΙΧΡΙΩΝ ἝΚΤΟΝ, Ί. 166. 


ἄρα ὡς τὰ “8 πρὸς τὰ ΖΕ, οὕτως τὰ ΒΓ πρὸς τὸ 
ΖΕ. ᾿4λλ ὡς μὲν τὸ 418 πρὸς τὰ ΖΕ, οὕτως ἡ 48 
πρὸς τὴν ΒΕ, ὡς δὲ τὸ ΒΓ πρὸς τὸ ΖΕ, οὕτως ἥ 
ΗΒ πρὸς τὴν ΒΖ' χαὶ ὡς ἄρα ἡ 48 πρὰς τὴν ΒΕ, 
οὕτως ἡ ΗΒ' πρὸς τὴν ΒΖ: Τῶν 48 ΒΙ' ἄρα παρ- 
αλληλογράμμων ἀντιπεπόνϑασιν αἵ πλευραὺ αἱ περὶ 
τὰς ἴσας γωνίαρ. 

᾿Αλλὰ δὴ ἀντιπεπογϑέτραον αἕὲ πλευρρὶ αἱ περὶ 
τὰρ ἔσας γωνίας, χαὶ ἔστω ὡς ἡ 48 πρὸς τὴν ΒΕ, 
ηὕτως ἡ ἨΒ πρὸς τὴν ΒΖ: λέγω ὅτι ἔσον ἐστὶ τὸ 48Β 
παραλ ληλόγρομμον τῷ ΒΓ παραλληλογράμμῳ, 

᾿Επεὶ 746 ἐστιν ὡς ἧ, 48 πρὸς τὴν ΒΕ, οὕτως 


ἣ ΗΒ πρὸς τὴν ΒΖ, ἀλλ᾿ ὡς μὲν ἥ 48 πρὰρ᾽ τὴν 


ΒΕ, αὕτως τὸ Α͂Β παραλληλόγραμμον πρὸς τὰ ΖΕ 


, παραλληλόγραμμον, ὡς δὲ ἡ ἨΒ πρὸς τὴν ΒΖ, οὕ- 


τως τὸ ΒΙ᾽ παραλληλόγραμμον πρὴς τὰ ΖΕ παραλ- 
ληλόγραμμον. καὶ, ὡς ἄραι τὸ 48 πρὸς τὸ ΖΕ, οὕ- 
τως τὸ ΒΓ πρὸς τὸ ΖΕ" ἴσον ἄρα ἐστὶ τὸ “8 παρ- 
αλληλόγραμμον. τῷ ΒΓ παραλληλογράμμῳ. 

Τῶν ἄρα ἴσων τε χαὶ ἰσογωνίων . . . καὶ τὰ ἑξῆς 
ὡς ὲν τῇ προτάσει .. . ὅπερ ἔδει δεῖξαι, 


Πρότασις ΠΝ 

Τῶν ἔσων καὶ μίαν μιᾷ ἴσην ἐχόντων 45. 
γωνίαν τριγώνων ἀντιπεπόνθασιν αἷ πλευ- 
βθαὶ αἱ περὶ τὰς ἴσας γωνίας: καὶ ὧν μέαν 
μιᾷ ἔσην ἐχόντων γωνίαν τριγώνων ἄντιπε- 
πόνθιασιν αἱ πλευραν᾽ αἱ περὶ τὰς ἴσας γὼ- 
γίας, ἴσα ἐστὶν ἐκεῖνα. 

Ἔστω ἴσα τρίγωνα τὰ ΑΒΙ 448 μίαν μιᾷ ξιρ. 15. 
ἴσημ ἔχοντα γωνίαν τὴν ὑπὸ ΒΑ͂Γ τῇ ὑπὸ 445’ 
λέγω ὅτῳ τῶν 4ΒΓ' 448 τριγώνων ἀντιπεπόνθασιν 
αἷ πλευραὶ, αἱ περὶ τὰς ἴσας. γωνίας, τοῦτ᾽ “ἔστιν ὅτι 
ἐστὶν ὡς ἡ ΓΑ͂ πρὸς τὴν. 44, οὕτως ἡ ΕΑ͂ πρὸς τὴν 48. 


[6θ ΕΥ̓ΚΙΕΙΔΟΥ 


Κείσθω γὰρ ὥςτε ἐπὶ εὐθείας εἶναε τὴν ΓΑ͂ τῇ 
44: ἐπὶ εὐθείας ἄρα -ἐστὶ χαὶ ἡ ΒΑ τῇ 48: καὶ 


οι ἐπεξεύχϑω ἡ 824. 


Ἐπεὶ οὖν ἔσον ἐστὶ τὸ 4ΒΓ' τρίγωνον τῷ 44ῈΕ 
τριγώνῳ, ἄλλο δέ τι τὸ 4.84: ἔστιν ἄρα ὡς τὸ [48 
τρίγωνον πρὸς τὸ Β4Α4 τρίγωνον, οὕτως τὸ 448 
τρίγωνον πρὸς τὸ Β44 τρίγωνον. "᾿Αλλ ὡς μὲν τὸ 
ΓΑΒ πρὰς τὸ ΒΑ44, οὕτως ἡ ΓΑ͂ πρὸς τὴν 444, ὡς 
δὲ τὰ ΕΑΔ πρὸς τὸ ΒΑ4, οὕτως ἡ ΕΑ͂ πρὸς τὴν 
448’ χαὶ ὡς ἄρᾳ ἡ ΓΑ͂ πρὸς τὴν 44, αὕτως ἡ ΕΑ 


"πρὸς τὴν 48. τῶν 4181 448 ἄρα τριγώνων ἀἄντι- 


πεπόνϑασιν αἱ πλευραὶ, αἱ περὶ τὰς ἴφας γωνίας. 
ἄλλᾳ δὰ ἀντιπεπονϑέτωσαν αὖ πλευραὶ τῶν 
ΑΒΙ' 448 τριγώνων, καὶ ἔστω ὡς ἡ ΓΑ͂ πρὸς τὴν 
4, οὕτως ἡ ΕΑ͂ πρὸς τὴν 418. λέγω ὅτι ἴσον ἐστὶ 
τὰ Α48Γ τρίγωνον τῷ 444 τριγώνῳ. 
᾿Επιζευχϑείσης. γὰρ πάλιν τῆς Β4, ἐπεί ἐστιν 


ὧς ἡ ΓΑ πρὸς τὴν Α4, οὕτως ἡ ΒΑ͂ πρὸς τὴν 48, 


ἀλλ ὡς μὲν ἡ ΓΑ͂ πρὸς τὴν Α4, αὕτως τὸ ΑΒΓ 
τρίγωνον πρὸς τὰ Β444 τρίγωνον, ὡς δὲ ἡ ΕΑ͂ πρὸς 
τὴν 48, οὕτως τὰ ΕΑΔ τρίγωνον πρὸς τὸ Β44 τρί- 
γωνον ὡς ἄρα τὰ ΑΒΗ τρίγωνον πρὸς τὸ 44, 
οὕτως τὸ ΕΖ“4 τρίγωναν πρὸς τὸ Β44- ἑκώτερον ἄρα 
τῶν 48 44Ε πρὸς τὰ Β44 τὸν αὐτὸν ἔχει λόχον. 
ἴαον ἄρα ἐστὶ τὸ 48 τρίγωνον τῷ Ε'44 'τριγώνως 

Τῶν ἄρα ἔσων καὶ μέων μιᾷ ἴσην ἐχόντων «ςς 
καὶ τὸ ἑξῆς ὡς ἐν τῇ προτάσει... ὅπερ δεῖς δείξαςι 


ράτασες ιςς 


Ἐὰν τέσααρες εὐθεῖαι ἀνάλαγον ὦσι, 


τὰ ὑπὸ τῶν ἄχρων περιεεχάμενον ὀρϑογώνιον 
σον ἐστὶ τῷ ὑπὰ τῶν μέσων περιεχομένῳ 
ὀρϑογωγίῳ" καὶ ἐὰν τὰ ὑπὸ τῶν ἄκρων πε- 


10. 


----.------------------ 


ΣΤΟΙΧΕΙΩΝ ἙΚΤΟΝ. ΡῚ, 1687 


-Υ͂ ϑ , , ψΨ -ς ε : “« 
ριεχόμενον ὀρϑαγωνιεον ἴσον ἢ τῷ ὑπὸ τῶν 


μέσων πεῤιεχαμένῳ ἀρϑογωνίῳ, αἱ τέσσα- 
ρὲς εὐθεῖαι ἀνάλογον ἔσονται. 


"βστωσαν τέσσαρες εὐϑεῖαν ἀνάλογον αἱ. 448 ΣΞίᾳ. 16. 


Γά ΕΖ, ὡς ἡ 48 πρὸς τὴν Γ4, οὕτως ἡ Ε πρὸς 
τὴν Ζ' λέγω ὅτε τὸ ὑπὸ τῶν ΑΒ Ζ περιεχόμενον 
ὀρϑογώνιον ἔσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ τῶν ΓΔ Ε περιεχομένῳ 


,ι, ὀρϑογωνγνίῳ. 


Ἤχϑωσαν γὰρ ἀπὸ τῶν Α Γ' σημείων ταῖς 48 
Γ4 εὐϑείαις πρὸς ὀρθὰς αἱ 41 ΓΘ, καὶ κείσϑω 


τῇ μὲν Ζ ἴση ἡ ΑΠ, τῇ δὲ Ε ἴση ἡ ΓΘ. καὶ συμ-' 
᾿πεπληρώσϑωσαν τὰ ΒΗ 4Θ παραλληλόγραμμα. 


Καὶ ἐπεὶ ἐστιν ὡς ἡ 44Β πρὸς τὴν [4,, οὕτως ἡ 
Ε πρὸς τὴν Ζ, ἴση δὲ ἡ μὲν Ε τῇ ΓΘ, ἡ δὲ Ζ, τῇ 
42: ἔστιν ἄρα ὡς ἡ ΑΒ πρὸς τὴν ΓΖά,. οὕτως ἢ 
1 πρὸς τὴν ΑΗ. τῶν ΒΗ 4Θ ἄρα παραλληλο- 
γράμμων ἀντιπεπόνθασιν αἱ πλευραὺ αἱ περὶ τὰς 


᾿ ἔσας γωνίας. Ὧν δὲ ἐσογωνίων παραλληλογράμμων 


ἀντιπεπόνϑασιν αἱ πλευραὶ αἱ περὶ τὰς ἴσας γω- 
γνίας, ἴαα ἐστὶν ἐχεῖνα" ἴσον ἄρα ἐστὲ τὰ ΒΗ παρ- 
αλληλόγραμμον τῷ 4Θ παραλληλογράμμῳ. Καί ἐστε 
τὸ μὲν ΒΗ τὸ ὑπὰ τῶν 48 Ζ, ἴση γὰρ ἡ 4Η τῇ 
Ζ- τὸ δὲ 2Θ τὸ ὑπὸ τῶν 14 Εἰ, ἴση γὰρ ἡ ΓΘ τῇ 
Ε. τὸ ἄρα ὑπὰ τῶν 448 Ζ περιεχόμενον ἀρϑογώνιον 
ἔσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ τῶν ΓΑ ΕΚ περιεχομένῳ ὀρϑογωνίῳ. 
᾿Δλλὰ δὴ τὸ ὑπὸ τῶν 418 Ζ περεεχόμενον. ὄρϑο- 
γώγιον ἴσον ἔστω τῷ ὑπὸ τῶν 14 Ε περιεχομένῳ ἄρϑο- 
γωνίῳ: λέγω ὅτι αἱ τέσσαρες εὐθεῖαν ἀνάλογον ἔσον- 
ται, ὡς ἡ 48 πρὸς τὴν ἘΔ, οὕτως ἡ Ε' πρὸς τὴν Ζ. 
Τῶν γὰρ αὐτῶν κατασχευασϑέντων, ἐπεὶ τὸ ὑπὸ 


τῶν 4,8 2 ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ τῶν Γά Ε, χαί ἐστι, 


τὸ μὲν ὑπὸ τῶν ΑΒ 2 τὸ ΒΗ, ἴση γὰρ ἡ 48 
τῇ Ζ, τὸ δὲ ὑπὸ τῶν ΓΔ4 Ε τὸ 4Θ, ἴση γὰρ ἡ ΓΘ 


" τῇ Ε' τὸ ἄρα ΒΗ ἴσον ἐστὶ τῷ 4Θ. καί εἰσιν ἰσο- 


{68 ᾿ς ΡΥΚΑΡΙΔΟΥ͂ 


κώνια, Τῶν δὲ ἴσων καὶ ἰσογωνίων παραλληλογράμ.- 
μωμ ἀντιπεπόγϑασιν αἱ πλευρᾳὶ αἱ περὶ τὸς ἴαας 
γωνίας" ἔατιν ἄρα ὡς ἡ 418 πρὸς τὴν ΓΖ, αὕτως ἡ 
ΓῸ πρὸς τὴν ΑΗ: ἴση δὲ ἡ μὲν ΓΘ τῇ ΕἾ, ἡ δὲ 
ΛΗ τῇ “2: ἔστεν ἄρα ὡς ἡ .418 πρὸς τὴν [445 οἵε 
τῶς ἡ Εὶ πρὸς τὴν Ζ, 

. Ἐὰν ἄρα τέσσαρες εὐϑεῖαε ἀνάλογον. . . καὶ τὰ 
ἑξῆς ὡς ἐν τῇ προτάσει... . ὅπερ ἔδεν δεῖξας, 


Πρότασις ιζ΄. 


᾿ΕἘὰν τρεῖς εὐθεῖαι ἀνώλαγον ὦσε, τὰ 47, 


ὑπὸ τῶν ἄκρων περιεεχάμεμον ἀρϑογώνιον 


ἄσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆς μέσης τετραγώνῳ: καὶ 
ἐὰν τὸ ὑπὸ τῶν ἄκρων περιεχόμενον ὀρϑο- 
χώνεον ἴσαν ἡ τῷ ἀπὸ τῆς μέσης τετρα- 
γώνῳ, αἱ τρεῖς εὐϑεῖαι ἀνάλογον ἔσαντα!. 
Ἔστωσων τρεῖς εὐθεῖαε ἀνάλογον αἱ 4 ΒΕ ἢ 
ὡς ἡ Α΄ πρὸς τὴν Β, οὕτως ἡ Β πρὸς τὴν Γ΄. λέγω 
ὅτι τὸ ὑπὰ τῶν Α' Γ' περιεχόμενον ὀρϑογώνιον ἴσον 
ἐστὶ τῷ ἀπὰ τῆς Β Ζετραγώνῳ. 
“Κείαϑω τῇ Β ἴαη ἡ 4. 
Καὶ ἐπεί ἐστιν ὡς ἢ Ψ᾽ πρὸς τὴν Β, οὕτως ἡ 
Β πρὸς τὴν ἔ΄, ἴση δὲ ἢ Εὶ τῇ 4: ἔστιν ἄρα ὡς ἡ 
Α͵ πρὸρ τὴν Β, οὕτως ἡ 4 πρὸς τὴν 1΄. ᾿Βξὰν δὲ 
τέσσαρες εὐθεῖωε ἀνάλογον ὦαι, τὰ ὑπὸ τῶν ἄχρων 
πδριεχόμεγον ὀρθογώνιον ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ τῶν μέ- 
σωμ περιεχομένῳ ὀρϑαγωνίῳ: τὰ ἄρα ὑπὰ τῶν Α' [' 
ἔσον ἐστὶ τῷ ὑπὰ τῶν ὶ 4. ᾿Αλλὰ τὰ ὑπὰ τῶν Κὶ 
4. τὸ ἀπὸ τῆς Β ἐστὶν, ἴση γὰρ ἣ Β τῇ 4: τὰ ἄρα 
ὑπὸ τῶν κἱ Γ περιεχόμενον ἀρϑογώνιον ἴσον ἐστὶ 
τῷ ἀπὸ τῆς ΒΚ τετρωγώνῳ. 
ἀλλὰ δὴ τὸ ὑπὸ τῶν 4. ἴσον ἔστω τῷ πὰ 
τῆς Β. λέγω ὅτε ἐστὶν ὡς ἡ ΑἹ πρὸς τὴν Β, οὕτωρ 
ἡ ΗΠ πρὸς τὴν Γ 


4 Σέ. 17. 


οοΨΠΨους Κῶ, 4 ΜΝ 


ΣΤΟΙΧΕΙΩΝ ἙΚΤΟΝ. ΡΠ 4696. 


. 7Τῶν γὰρ αὐτῶν κατασχευασϑέντων, ἐπεὶ τὸ ὑπὸ 
τῶν ΑἹ Γ΄ ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆς ΒΒ, ἀλλὰ τὸ ἀπὸ 
τῆς Β τὸ ὑπὸ τῶν Β 4 ἐστὶν, ἴση γὰρ ἡ Β τῇ 4' 
τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν 4 Γ' ἴσαν ἐστὶ τῷ ὑπὰ τῶν Β 4. 


2υπι ς« κΑ “ῳ ΕΝ ΕΣ ΕῚ “ἢ. - , 
Ἐὰν δὲ τὸ ὑπὸ τῶ» ἄχρων ἴσαν ἢ τῷ ὑπὸ τῶν μέ- 


σων, αἱ τέσσαρες εὐθεῖαι ἀνώλογόν εἰσεν. ἔστιν ἄρα 
ὡς ἡ ΑΓ! πρὸς τὴν Β, οὕτως ἡ 4 πρὸς τὴν Γ, Ἴση 


. δὲ ἡ Β τῇ 4- ὡς ἄρα ἡ ΑΓ πρὸς τὴν ΗΕ, αὕτως ἡ Β 


πρὰς τὴν Γ᾽ 
Ἐὰν ἄρα τρεῖς! εὐϑεῖαν ὠνάλογον «. « καὶ τὰ ἑξῆς ὡς 
ἐν τῇ προτάσει... ὅπερ ὄδει δεῖξαμ" 


Πρότασες ἐή. 

. ᾿ΑΜπὸ τῆς δοϑείσης εὐθείας τῷ δοθέντι 
εὐθυγράμμῳ ὅμοιόν τὲ καὶ ὁμοίως κείμενον 
εὐθύγραμμον ἀναγράψαι. 

ἤξστω ἡ μὲν δοϑεῖσα εὐθεῖα ἡ 48, τὸ δὲ δο.- 
ϑὲν εὐθύγραμμον τὸ ΓΕ- δεῖ δὴ ἀπὸ τῆς ..418 εὑ- 
ϑείας τῷ ΓΕ εὐθυγράμμῳ ὅμοιόν τε καὶ ὁμοίως κεί- 
μενον εὐθύγραμμον ἀναγράψαι. 

᾿Επεξεύχϑω ἡ. 42, καὶ συνεστάτω πρὰς τῇ ΑΒ 
εὐθείᾳ καὶ τοῖς πρὸς αὐτῇ σημείοις τοῖς 'Α΄ Β τῇ 
μὲν πρὸς τῷ Γ᾽ γωνίᾳ ἴση ἡ ὑπὸ Η.418, τῇ δὲ ὑπὸ 
142 ἴση ἡ ὑπὸ 48Β6Η: λοιπὴ ἄρα ἡ ὑπὸ ΓΖΖ λοι- 
πῇ τῇ ὑπὸ 4818 ἐστὶν ἴση" ἐσογώγιον ἄρα ἐστὶ τὰ 
ΖΓ[Δ4 τρίγωνον τῷ Ἠ48Β τριγώνῳ- ἀναλάγον ἄρα 
ἐστὲν ὡς ἡ Ζά πρὸρ τὴν ΗΒ, οὕτως ἡ ΖΓ πρὸρ τὴν 


18. 


Τρ. 18. 


Η4, καὶ ἡ ΓΔ πρὸς τὴν 48. Πάλιν συνεστάτῷ ᾿ 


πρὸς τῇ ΒΗ εὐϑείᾳ καὶ ταῖς πρὸς αὐτῇ αημείοις 
τοῖς Β Η τῇ μὲν ὑπὸ 24ΖΕ γωνίᾳ ἴση ἡ ὑπὸ ΒΗΘ, 
τῇ δὲ ὑπὰ Ζ4Ε ἴση ἡ ὑπὰ ΗΒΘ: λοιπὴ ἄρα ἥ πρὸς 
τῷ Εἰ λοιπῇ τῇ πρὸρ τῷ Θ ἐστὶν ἔση: ἐσογώνιον ἄρα 
ἐστὶ τὰ Ζ4Ε τρίγωνον τῷ Η8Θ τριγώνῳ: ἀνάλογον 
ἄρα ἐστὶν ὡς ἡ 42 πρὸς τὴν ΗΒ, οὕτως ἡ ΖΕ πρὸς 


170 ΕΥ̓ΚΑΕΙΖΟΥ 


᾿τὴν ΗΘ, καὶ ἡ ἘΔ4 πρὸς τὴν ΘΒ, ᾿Εδείχγϑη δὲ καὶ 


ὡς ἡ Ζ4 πρὸς τὴν ΗΒ, οὕτως ἡ ΖΙ πρὸς τὴν ἨΔ, 


καὶ ἡ [4 πρὸς τὴν ΑΒ. χαὶ ὡς ἄρα ἡ Ζ1 πρὸς 
τὴν ΔΗ, αὕτως ἥ τὲ Γά πρὸς τὴν ΑΒ χαὶ ἡ ΖἙ 
πρὸς τὴν ΗΘ, καὶ ἔτει ἡ ΕΔ4 πρὸς τὴν ΘΒ. Καὶ 
ἐπεὶ ἔση ἐστὶν ἡ μὲν ὑπὸ [Ζ4 γωνία τῇ ὑπὸ 4148, 
ἡ δὲ ὑπὸ 4ΖΕ τῇ ὑπὸ ΒΗΘ. ὕλη ἄρα ἡ ὑπὸ ΓΖΕ 
ὅλῃ τῇ ὑπὰ 44Π|Ρ ἐστὶν ἴση. Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ 
ἡ ὑπὸ [48 τῇ ὑπὸ 448Θ ἐστὶν ἴση, ἔστε δὲ χαὶ ἡ 
μὲν πρὸς τῷ 1' τῇ πρὸς τῷ Α ἴση, ἡ δὲ πρὸς τῷ Ε 
τῇ πρὸς τῷ Θ' ἰσαγώνιον ἄρα ἐστὶ τὸ 4ὉΘ τῷ ΓΈ, 
καὶ τὰς περὶ τὰς ἴσας γωνίας πλευρὰς ἀνάλογον 
ἔχει. ὅμοιον ἄρα ἐστὶ τὰ 4 εὐθύγραμμον τῷ ΓΕ 


. εὐθυγράμμῳ. 


᾿Απὸ τῆς δοϑείσης ἄρα εὐϑείας τῆς 448 τῷ δο- 
ϑέντι εὐθυγράμμῳ τῷ Εἰ Ὁμοιόν τε καὶ ὁμοίως κεί- 
μενον εὐϑύγραμμον ἀναγέγραπται τὰ 4{0- ὅπερ ἔδει 
ποιῆσαι. 


. Πρότασις «8. 

Τὰ ὅμοια τρίγωνᾳ πρὸς ἄλληλα ἐν δι- 
πλασίονε λόγῳ ἐστὶ τῶν ὁμολόγων πλευρῶν. 

Ἔστω ὅμοια τρίγωνα τὰ ΑΒΙ' 4ΕΖ ἴαην 
ἔχοντα τὴν πρὸς τῷ Β γωνίαν τῇ πρὸς τῷ 4, ὡς 
δὲ τὴν ΑΒ πρὸς τὴν ΒΓ, οὕτως τὴν 4Ε πρὸς τὴν 
ΕΖ, ὥςτε ὁμόλογον εἶναι τὴν ΒΓ τῇ ΕΖ- λέγω ὅτε 
τὸ ΑΒΓ τρίγωνον πρὸς τὸ 4ΕΖ τρίγωναν διπλασίονα 
λόγον ἔχει, ἥπερ ἡ ΒΙ᾽ πρὸς τὴν ΕΖ. 

Εἰλήφϑω γὰρ τῶν ΒΙ' ΕΖ τρίτη ἀνάλογον ἡ 
ΒΗ, ὥρτε εἶναι ὡς τὴν ΒΓ πρὸς τὴν ΕΖ, οὕτως τὴν 
ΕΖ πρὸς τὴν ΒΗ͂' καὶ ἐπεξζεύχϑω. ἡ ΗἨΑ͂. 

Ἐπεὶ οὖν ἐστιν ὡς ἡ 4 Β πρὸς τὴν ΒΓ, οὕτως 
ἡ ΔΕ πρὸς τὴν ΕΖ' ἐναλλὰξ ἄρα ἐστὶν ὡς ἡ 48 
πρὸς τὴν ΔΕ, οὕτως ἡ ΒΙ᾽ πρὸς τὴν ΕΖ. ᾿4λλ᾽ ὡς 


-. 


19. 


Ἑίρ. 19. 


ΣΤΟΙΧΕΙΩ͂Ν ἙΚΤΟΝ. Κὶ. 4171 


ἡ ΒΓΙ᾽ πρὸς τὴν ΕΖ, οὕτως ἐστὶν ἡ ΕΖ πρὸς τὴν 
ΒΗ. καὶ ὡς ἄρα ἡ 41Β πρὸς τὴν 4, οὕτως ἡ ΕΖ 
πρὸς τὴν ΒΗ: τῶν ΑΒΗ 482 ἄρα τριγώνων ἄντι- 
πεπόνϑασιν πὲ πλευραὶ αἱ περὶ τὰς ἴσας γωνίας. 
Ὧν δὲ, μίαν μιᾷ ἴσην ἐχόντων γωνίαν τριγώνων ἀν- 
τιπεπόνϑασιν αἱ πλευραὶ αἱ περὶ τὰς ἴσας γωνίας, 
ἴσα ἐστὶν ἐχεῖνα " ἴσον ἄρα ἐστὶ τὸ 4 ΒΗ τρίγωνον 
τῷ 4ΕΖ τριγώνῳ. Καὶ ἐπεί ἔστιν ὡς ἡ ΒΙ᾽ πρὸς 


τὴν ΕΖ, οὕτως ἡ ΕΖ πρὰς τὴν ΒΗ, ἐὰν δὲ τρεῖς εὖ. 


ϑεῖαι ἀνάλογον ὦσιν, ἡ πρώτη πρὸς τὴν τρίτην δι- 
πλασίονα λόγον ἔχειν λέγεται, ἥπερ πρὸς τὴν δευτέ- 
ραν: ἡ ΒΙ᾽ ἄρα πρὸς τὴν ΒΗ διπλασίονα λόγον ἔχει, 
ἤπερ ἡ Β΄' πρὸς τὴν ΕΖ. Ὡς δὲ ἡ ΒΓ' πρὸς τὴν 
ΒΗ, οὕτως τὸ 48Γ τρίγωνον πρὸς τὸ ΑΒΗ τρίγω- 
γον" καὶ τὰ ΑΒΓ ἄρα τρίγωνον πρὸς τὸ 48ΒΗ δι- 
πλασίονα λόγον ἔχει, ἤπερ ἡ ΒΙ᾽ πρὸς τὴν ΚΖ. Ἴσον 


δὲ τὸ 488 τρίγωνον τῷ 4ΕΖ τριγώνῳ: καὶ τὸ 487 “ 


ἄρα τρίγωνον πρὸς τὸ 44Ζ τρίγωνον διπλασίονα λό- 
γον ἔχει, ἥπερ ἡ ΒΙ' πρὸς τὴν ΕΖ. 

Τὰ ἄρα ὕμοια τρίγωνα πρὸς ἄλληλα. .. καὶ τὰ 
ἑξῆς ὡς ἐν τῇ προτάσει. .. ὅπερ ἔδεν δεῖξαι. 
Πόρισμα, 

Ἔχ δὴ τούτου φανερὸν, ὅτε ἐὰν τρεῖς εὐθεῖαι 


ἀνάλογον ὦσιν, ἔστιν ὡς ἡ πρώτη πρὸς τὴν τρίτην,. 


οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς πρώτης τρίγωνον πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς 
δευτέρας ὅμοιον καὶ ὁμοίως ἀναγραφόμενον. πες 
δηπξερ ἐδείχϑη, ὡς ἡ ΓΒ πρὸς τὴν ΒΗ͂, οὕτως τὸ 


48 Γ΄ τρίγωνον πρὸς τὸ ἌΒΗ τρίγωνον, τοῦτ᾽ ἔστε ὁ 


τὸ 42.) 


ἨἩρότασις κ«. 
Τὰ ὅμοια πολύγωνα εἴς τὸ ὅμοια τρί- 
γωνᾳ διαιρεῖται καὶ εἰς ἴσα τὸ πλῆϑος καὶ 
ὁμόλογα τοῖς ὅλοις" καὶ τὸ πολύγωνον πρὸς 


20. 


7γὰῷ το ἸΟΚΥΚΑΕΙΔΟῪ 


τὸ παλύγωνμον διπλασίονα λόγον ἔχει, ἥπερ 


ἡ ὁμόλογος πλευρὰ πρὸς τὴν ὁμόλογον. 


πλευράν. 

ἤξστω ὅμοια. πολύγωνα τὸ ΑΒΓΔΕ ΖΗΘΚΑ, 
ὁμάλογος δὲ ἔστω ἡ 41Β τῇ ΖΗ͂: λέγω ὅτι τὰ 48Β14Ε 
ΖΗΘΚΑ͂ πολύγωνα εἴς τε ὅμοια τρίγωνα διαιρεῖται 
καὶ εἰς ἴσα τὸ πλῆϑος καὶ ὁμάλογα τοῖς ὅλοιρ, χαὶ 


͵ τὰ 4874} πολύγωνον πρὸς τὰ ΖΗΘΧΚΑ͂ πολύγωναν 


διπλασίονα λόγον ἔχει, ἤπερ. ἡ 418 πρὸς τὴν ΖΗ. 
᾿βπεξεύχϑωσον γὰρ αἱ ΒΕ ἘΓ Η4 ΑΘ. 


Καὶ ἐπεὶ ἅμοιάν ἐστε τὸ ΜΒΙΔΕ παλύγωνον 


τῷ ΖΗΘΚΑ͂ πολυγώνῳ, ἴαη ἐατὶν ἡ ὑπὰ Β4Ε γω- 
ψία τῇ ὑπὸ ΗΖΩΑΩ͂: καί ἐστιν ὡς ἡ ΒΑ͂ πρὰρ τὴν 46, 
οὕτως ἡ ΖΗ͂ πρὸς τὴν ΖΑ. ᾿Ἐπεὶ οὖν δύο τρίγωνα 
ἐστε τὰ 4ΠΕ ΖΗ4 μίαν γωνίαν μιᾷ γωνίᾳ ἴσην 
ἔχοντα, περὶ δὲ τὰς ἴσας γωνίας τὰς πλευρὰς ἀνάλο- 
γονι ἰσογώνιον ἄρα ἐστὶ τὰ 44ΒΕ τρίγωνον τῷ ΖΗΑ͂ 
τριγώνῳ, ὡςτε καὶ ὅμοιον. ἔση ἄρα ἐστὶν ἡ ὑπὸ 488 
γωνία τῇ ὑπὸ ΖΗ, Ἔατι δὲ καὶ ὅλη ἡ ὑπὸ ΑΒΓ 
ὅλῃ τῇ ὑπὸ ΖΗ!6 ἴαη, διὰ τὴν ἁμοιότητα τῶν πολυ- 
γώνων" λοιπὴ ἄρα ἡ ὑπὸ ΕΒΤ' γωνία λοιπῇ τῇ ὑπὰ 
ΑΗΘ ἐστὶν ἴση. Καὶ ἐπεὶ διὰ τὴν ὁμοιότητα τῶν 
ΑΒΕ ΖΗ. τριγώνων ἐστὶν ὡς ἡ ΕΒ πρὸς τὴν ΒΑ͂, 
οὕτως ἡ ΑΗ πρὸς τὴν ΗΖ, ἀλλὰ μὴν καὶ διὰ τὴν 
ὁμοιότητα τῶν πολυγώπον ἐστὶν ὡς ἡ 438 πρὸς τὴν ΒΓ, 
οὕτως ἡ ΖΗ πρὸς τὴν ΗΘ. διΐσου ἄρα ἐστὶν ὡς ἧ 
ΕΒ πρὰς τὴν ΒΙ, οὕτως ἡ 4752 πρὸς τὴν ΗΘ, χαὺ 
περὲ τὰς ἴσας γωνίας τὰς ὑπὰ ΕΒΙ' ΗΘ αἱ πλευ- 


ραὺ ἀνάλογόν εἶσιν. ἐσογώγιον ἄρα ἐστὺ τὸ ΕΒΓ τρί- 


γωνον τῷ ΑΗΘ τριγώνῳ, ὥςτε καὶ ὅμοιον ἔτι τὸ 
ΕΒΤ' τριγώνον τῷ ΜΗ] Θ τριγώνῳ, Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ 


καὶ τὸ ΕΓᾺ τρίγωνον ὅμοιόψ ἔστι τῷ 1ΘΚ τριγώνῳ! . 


τὰ ἄρα ὕμοια. πολύγωνα τὰ 4ΒΓ4Ὲ ΖΗΘΧΚΩ εἴς 
τε ὕμοια τρίγωγα διήρηται καὶ εἰς ἴα τὸ πλῆϑορ. 


{ 


. ὐδουαπιδπανοι.. Ὃς ,πασπανδον 


ΣΤΟΙΧΈΕΙΩΝ ἝΚΤΟΝ. ΣΙ, {73 


“Μέγω ὅτε καὶ ὁμόλογα τοῖς δλοίς, τοῦτ᾽ ἔστιν, 
ὥξτε ἀνάλογον εἶναι τὰ τρίγωνα, καὶ ἡγούμενα μὲν 
εἶναν τὰ 48 ΕΒΙ. ΕΓ 4, ἑπόμενα δὲ αὐτῶν τὰ 
ΖΗ. ΗΘ ΑΘΚ, καὶ ὅτι τὸ ΑΒΓΔΕ πολύγωνον 
πρὸς τὸ ΖΗΘΚ, πολύγωνον διπλασίονα λόγον ἔχει; 
ἥπερ ἡ ὁμόλογος πλευρὰ πρὸς τὴν ὁμόλογον πλευ- 
ρὰν τοῦτ᾽ ἔστιν ἡ 418 πρὸς τὴν ΖΗ. 

᾿Επεζεύχϑωσαν γὰρ αἱ ΑΓ ΖΘ. 

Καὶ ἐπεὶ διὰ τὴν ὁμοιότητα τῶν πολυγώνων ἴση 
ἐστιν ἡ ὑπὸ ΑΒ γωνία τῇ ὑπὸ ΖΗΘ, καὶ ἐστὶν ὡς ἡ 
48 πρὸς τὴν ΒΓ; οὕτως ἡ ΖΗ πρὸς τὴν ΗΘ" ἰσογώ- 
γιόν ἐστι τὸ 4ΒΓ τρίγωνον τῷ ΖΗΘ τριγώνῳ. ἴση 
ἄρα ἐστὶν ἡ μὲν ὑπὸ ΒΑ͂Ι γωνία τῇ ὑπὸ ΗΙΖΘ, ἥ 
δὲ ὑπὸ ΒΙΓΑ͂ τῇ ὑπὸ ἨΘΖ. Καὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὺν ἦ β 
ὑπὸ ΒΑ͂Μ γωνία τῇ ὑπὸ ΗΖΝ, ἐδείχϑη δὲ χαί ἣ 
ὑπὸ 48}Μ| τῇ ὑπὸ ΖΗ͂Ν ἴση" καὶ λοιπὴ ἄρα ἡ ὑπὸ 
4Μ8 λοιπὴ τῇ ὑπὸ ΖΝΗ ἴση ἐστίν- ἰσογώνιον ἄρα 
ἐστὶ τὸ “ΒΜ τρίγωνον τῷ ΖΗΝ τριγώνῳ. “Ὁμρίως,. 
δὴ δείξομεν ὅτε καὶ τὸ ΒΜ’ τρίγωνον ἰσογώνιον ἐστὺ 
τῷ ΗΝΘ τριγώνῳ. ἀνάλογον ἄρα ἐστὶν, ὡς μὲν ἡ 
ΑΜ πρὸς τὴν ΜΒ, οὕτως ἡ ΖΝ πρὸς τὴν ΝΗ, ὡς 
δὲ ἡ ΒΜ πρὸς τὴν ΜΙ, οὕτως ἡ ΗΝ πρὸς τὴν ΝΘ. 
ὥςτε καὶ διΐσου, ὡς ἡ ΑΔ πρὸς τὴν ΜΙ οὕτως ἡ 
ΖΝ πρὸς τὴν ΝΘ. ᾿Αλλ ὡς ἡ ΑΜ πρὸς τὴν ΜΓ, 
οὕτως τὸ ΑΒΜ. τρίγωνον πρὸς τὸ ΜΈΓ, καὶ τὸ 
ΜΕ πρὸς τὸ ΕΜ], πρὸς ἄλληλα γάρ εἶσιν ὡς αἱ 
βάσεις" καὺ ὡς; ἄρα ἔν τῶν ἡγουμένων πρὸς. ὃν τῶν 
ἑπόμενων, οὕτως ἅπαντα τὰ ἡγούμενα πρὸς ἅπαντα 
τὰ ἑπόμενα" ὡς ἄρα τὸ ΑΜΒ τρίγωνον πρὸς τὸ 
ΒΜΓ, οὕτως τὸ 48} πρὸς τὸ ΓΒΕ: ᾿4λλ. ὡς τὸ 
“{Μ8. πρὸς τὸ ΒΜΕ, οὕτως ἡ ΑΜ πρὸς τὴν ΜΙ. 
καὶ ὡς ἄρα ἡ ΑΜ πρὸς τὴν ΜΓ, οὕτως τὸ 488 
τρίγωνον πρὸς τὸ ΕΒΙΓ τρίγωνον. Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ 
καὶ ὡς ἡ ΖΝ πρὸς τὴν ΝΘ, οὕτως τὸ ΖΗ. τρίγωνον 


ἼᾺ ὃ -- δΕΥ̓ΚΑΕΙΔΟΥ 


πρὸς τὸ Η.37Θ τρίγωνον. Καί ἐστιν ὡς ἡ ΑΜ πρὸς 
τὴν ΜΙ, οὕτως ἡ ΖΝ πρὸς τὴν ΝΘ’ καὶ ὡς ἄρα τὸ 
Α8Β8 τρίγωνον πρὸς τὸ ΒΕΓ τρίγωνον, οὕτως τὸ 


ΖΗΑ͂ τρίγωνον πρὸς τὰ ΗΘΑ͂ τρίγωνον, καὶ ἔναλ- ᾿ 


λὰξ ὡς τὸ ΑΒΕ τρίγωνον πρὸς τὸ ΖΗ τρίγωνον, 
οὕτως τὸ ΒΕΙ͂Γ τρίγωνον πρὸς τὸ Η..31ΤΘ τρίγωνον. 
ὋὉμοίως δὴ δείξομεν, ἐπιζευγϑεισῶν τῶν Β4 ΗΚ, ὅτε 
καὶ ὡς τὸ ΒΕΙ͂Γ τρίγωνον πρὸς τὸ Η͂Θ τρίγωνον, 
οὕτως τὸ ΕΓΓά τρίγωνον πρὸς τὸ ΑΘΚ τρίγωνον͵ 
Καὶ ἐπεί ἐστιν ὡς τὸ 4 ΒΕ τρίγωνον πρὸς τὸ ΖΗΑ͂ 
τρίγωνον, οὕτως τὸ ΕΒ πρὸς τὸ ΨΗ͂Θ, χαὶ ἔτε τὸ 
Ε1 4 πρὸς τὸ ΑΘΚ- καὶ ὡς ἄρα ἕν τῶν ἡγουμένων 
πρὸς ἕν τῶν ἑπομένων, οὕτως ἅπαντα τὰ ἡγούμενα 
πρὸς ἅπαντα τὰ ἑπόμενα". ἔστιν ἄρα ὡς τὸ ΑΒΕ 
τρίγωνον πρὸς τὸ ΖΗ. τρίγωνον, οὕτως τὸ 418Β14Ε 
σολύγωγνον πρὸς τὸ ΖΗΘΚΑ͂ πολύγωνον. ᾿Αλλὰ τὸ 
48} τρίγωνον πρὸς τὸ ΖΗ. τρίγωνον διπλασίονα 
λόγον ἔχει,. ἥπερ ἡ .418 ὁμόλογος πλευρὰ πρὸς τὴν 
ΖΗ ὁμόλογον πλευράν» τὰ γὰρ ὅμοια τρίγωνα ἐν δι- 
πλασίονν λόγῳ ἐστὲ τῶν ὁμολόγων πλευρῶν: καὶ τὸ 
4848 ἄρα πολύγωνον πρὸς τὸ ΖΗΘΚ. πολύγως 
γον διπλασίονα λόγον ἔχει, ἥπερ ἡ .44Β ὁμόλογος 
πλευρὰ πρὸς τὴν ΖΗ ὁμόλογον πλευράν. 

Τὰ ἄρα ὅμοια πολύγωνα εἴς τὲ... καὶ τὰ ἑξῆς 
ὡς ἐν τῇ προτάσει ιν. ὅπερ δδεὺ δεῖξαιι 

᾿ Πόρισμα «, 

ἙΩραύτως δὲ καὶ ἐπὶ τῶν ὁμοίων τετραπλεύρων 
δειχθήσεται, ὅτι ἐν διπλασίονε λόγῳ ἐστὶ τῶν. ὅὁμο- 
λόγων πλευρῶν, ᾿Εδείχϑη δὲ καὶ ἐπὶ τῶν τριγώνων» 
ὥςτε καὶ χαϑόλου τὰ ὅμοια εὐθύγραμμα σχήματα 
πρὸς ἄλληλα ἐν διπλασίονι λόγῳ εἰσὶ τῶν ὁμολόγων 
πλευρῶν, 


4 
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Πόρισμα ῥ. 

Καί ἐὰν τῶν 48Β ΖΗ τρίτην ἀνάλογον λάβω» 
μὲν τὴν ,Ξ, ἧ 418 πρὸς τὴν (΄ὶ!ὶ διπλασίονα λόγον 
ἔγει, ἤπερ ἡ 448 πρὸς τὴν ΖΗ. Ἔχει δὲ καὶ τὸ 
᾿ πολύγωνον πρὸς τὸ πολύγωνον, χαὶ τὸ τετράπλευρον 
πρὸς τὸ τετράπλευρον διπλασίονα λόγον, ἤπερ ἡ ὃμό- 
λογος πλευρὰ πρὸς τὴν ὁμόλογον πλευρὰν, τοῦτ᾽ ἔστιν 
ἡ 48 πρὸς τὴν ΖΗ: ἐδείχϑη δὲ τοῦτο χαὶ ἐπὶ τῶν 
᾿ τριγώνων" ὥςτε καὶ καϑόλου φανερὸν, ὅτι ἐὰν τρεῖς 
εὐθεῖαν ἀνάλογον ὦσιν, ἔσται ὡς ἡ πρώτη πρὸς τὴν 
τρίτην οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς πρώτης εἶδος πρὸς τὸ ἀπὸ 
τῆς δευτέρας τὸ ὅμοιον καὶ ὁμοίως ἀναγραφόμενον. 


πρότασις κά. 

Τὰ τῷ αὐτῷ εὐθυγράμμῳ ὅμοια καὶ ἀλ- 94 
λήλοις ἐστὲν ὅμοια" 

Ἔστω γὰρ ἑκάτερον τῶν ΑΔ Β εὐθυγράμμων τις. 21. 
τῷ «Γ' ὅμοιον" λέγω ὅτι καὶ τὸ Α,[Ι τῷ Β' ἐστὶν ὅμοιον. 

᾿Επεὶ γὰρ ὅμοιόν ἐστι τὸ 44Ἁ τῷ 7’: ἰσογώνιόν 
τέ ἐστιν αὐτῷ, καὶ τὰς περὶ τὰς ἴσας γωνίας πλευ- 
ρὰς ἀνάλογον ἔχει. ]]άλιν, ἐπεὶ ὅμοιόν ἐστι τὸ Β 
τῷ [Γ΄. ἰσογώνιόν τέ ἐστὶν αὐτῷ, καὶ τὰς περὶ τὰς 
ἴαας γωνίας πλευρὰς ἀνάλογον ἔχει. ᾿Ἑχάτερον ἄρα 
τῶν Αἱ Βὶ τῷ Γ' ἰδογωνιόν τέ ἐστι καὶ τὰς περὶ τὰς 
ἴσας γωνίας πλευρὰς ἀνάλογον ἔγειγ ὥςτε καὶ τὸ Α 
τῷ ΒΒ ἰσογώνιόν τέ ἔστι χαὶ τὰς περὶ τὰς ἴσας γω. . 
γνίας πλευρὰς ἀνάλογον ἔχει" ὅμοιον ἄρα ἐστὶ τὸ 4 
τῷ 8. 

Τὰ ἄρα τὸ αὐτῷ ἐὐθυγράμμῳ ... καὶ τὰ ἑξῆς ὡς ἕν τῇ 

τ ͵ μὰ Ν 

προτάσεε. .. Οἥξρ ἔδει δεῖξαν, 


͵ 


Ι Πρότασις κβ'. 
᾿Εὰν τέσσαρες εὐϑεῖαι ἀνάλογὸν ὦσι, 22, 
καὶ τὰ ἀπ᾿ αὐτῶν εὐθύγραμμα ὅμοιά τε καὶ 
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ὁμοίως ἀναγεγραμμένα ἀνάλογον ἐσταν καὶ 


ἐὰν τὰ ἀπὶ αὐτῶν εὐϑύυγραμμα ὅμοιά. τε χαὶ 
ὁμοίως ἀναγεγραμμένα ἀνάλογον ἢ, καὶ 
αὐταὶ αἱ εὐθεῖαν ἀνάλογον ἔσονται. 

Ἔστωσαν τέσσαρες εὐθεῖαν ἀνάλογον αἱ 48 κῆρ 22. 
ΓΖ ΕΖ ΗΘ, ὡς ἡ .8 πρὸς τὴν Γά, οὕτως ἡ ΕΖ 
πρὸς τὴν ΗΘ, χαὶ ἀναγεγράφϑωσαν ἀπὸ μὲν τῶν 
.- 408 714 ὅμοιξ τε καὶ ὁμοίως κείμενα εὐθύγραμμα 
τὰ ΚΑΒ 414, ἀπὸ δὲ τῶν ΕΖ ΗΘ ὕμοιά τε καὶ 
ὁμοίως κείμενα εὐθύγραμμα τὰ ΜΖ ΝΘ. λέγω ὅτι 
ἐστὶν ὡς τὸ ΚΑΑ8 πρὸς τὸ 41 4, οὕτως τὸ ΜΖ πρὸς 
τὸ ΝΟ. 

. Εἰληφϑὼ γὰρ τῶν μὲν 48 Γ 4 τρίτη ἀνάλογον 
ἡ (ΞΞ, τῶν δὲ ΕΖ ΗΘ τρίτη ἀνάλογον ἡ Ὁ. Καὶ 
ἐπεί ἐστιν ὡς μὲν ἡ 4418 πρὸς τὴν Γ4, οὕτως ἡ ΕΖ 
πρὸς τὴν ΗΘ, ὡς δὲ ἡ ΓΖ πρὸς τὴν ,5Ξ, οὕτως ἡ ΗΘ 
πρὸς τὴν Ο. διΐσου ἄρα ἐστὲὴν ὡς ἡ ΑΒ πρὸς τὴν " 
Υν οὕτως ἡ ΕΖ πρὸς τὴν Ο.. ᾿4Δ} ὡς μὲν ἡ ΑΒ 
πρὸς τὴν ἥν οὕτως τὸ ΚΑΒ πρὸς τὸ 414, ὡς δὲ ἡ 
ΕΖ πρὸς τὴν 0, οὕτως τὸ ΜΖ πρὸς τὸ ΝΘ. “α 
ὡς ἄρα τὸ ΚΑ πρὸς τὸ 414, οὕτως τὸ ΜΖ πρὸς 
τὸ Νὅ. 

. ᾿Αλλὰ δὴ ἔστω ὡς τὸ ΚΑΒ πρὸς τὸ 4114, ον 
τὺς τὸ ΜΖ πρὸς τὸ ΝΘ- λέγω ὅτι ἐστὲ καὶ ὡς ἣ 
“αἱ πρὸς τὴν ΓΖ, οὕτως ἢ ἘΖ πρὸς τὴν ΗΘ. 

Γεγονέτω γὰρ ὡς ἡ 418 πρὸς τὴν 14, οὕτως 
ἡ ἘΖ πρὸς τὴν ΠΡ, καὶ ἀφαγεγράφϑω ἀπὸ τῆς 
ΠΡ ὁποτέρῳ τῶν ΜΖ ΝΘ ὅμοιόν τὲ καὶ ὁμοίως 
κείμενον εὐθύγραμμον τὸ Σ, - 

᾿Επεὶ οὖν ἐστὶν ὡς ἡ 4} πρὸς τὴν Τ᾽, οὕτως 
ἡ ΕΖ πρὸς τὴν ΠΡ, χαὶ ἀναγέγραπταν ἀπὸ μὲν 
τῶν 48 [4 ὅμοιά τε καὶ ὁμοίως χείμενὰ τὰ ΚΑΒ 
ΑΓ 4, ἀπὸ δὲ τῶν ΕΖ ΠΡ ὅμοιά τε καὶ ὁμοίως κεί. 

μένα τὰ ΜΖ ΣΡ ἔστιν ἄρα ὡς τὸ ΚΑΒ πρὸς τὸ᾿ 
' - «414 
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“414, οὕτως τὸ ΜΖ πρὸς τὸ ΣΡ, Ὑπόχειται δὲ καὶ 
ὡς τὸ ΚΑΒ πρὸς τὸ .114,, οὕτως τὸ ΜΖ πρὸς τὸ 


ΝΘ: καὶ ὡς ἄρα τὸ ΜΖ πρὸς τὸ ΣΡ, οὕτως τὸ ΜΖ. 


πρὸς τὸ ΝΘ. τὸ ΜΖ ἄρα πρὸς ἑκάτερον. τῶν ΝΘ 


ΣΡ τὸν αὐτὸν ἔχει λόγον" ἴσον ἄρα ἐστὶ τὸ ΝΘ τῷ 


ΣΡ. ἼἜσει δὲ αὐτῷ ὅμοιον καὶ ὁμοίως κείμενον. ἔσῃ 
ἄρα ἔστιν ἡ ΗΘ τῇ ΠΡ. Καὶ ἐπεί ἐστιν ὡς ἡ 48 
πρὸς τὴν ΓΑ, οὕτως ἡ ΕΖ πρὸς τὴν ΠΡ, ἔσῃ δὲ ἡ 
ΠΡ τῇ ΗΘ' ἔσειν ἄρα ὡς ἡ .41Β πρὸς τὴν ΓΔ4, οὕ- 
τως ἡ ΕΖ πρὸς τὴν ΗΘ. 

᾿ξὰν ἃ ὅρα τέσσαρες εὐθεῖαε . .. καὶ νὰ ἑξῆς ὡς ἔν 
τῷ προτάσει . . " ὅπερ ἔδεν δεῖξαι, 


“ἄἀ ἢ μα. 
(Ὅτι δὲ, ἐὰν εὐθύγραμμα σα ἢ καὶ ὅμοῖα, α 
ὁμόλογον. αὐτῶν πλευραὶ ἴσαι ἀλλήλαις εἰδὶ, δείξομεν 
οὕτως. 

Ἔστω ἔσα καὶ ὅμοια εὐδύυγράμμα τὰ ΝΘ ΣΡ 
παὺ ἕστω ὡς ἡ ΘΗ͂ πρὸς τὴν ἮΝ, οὕτως ἢ ΠΡ πρὸς 
τὴν ΠΣ» λέγω ὅτι ἴση ἐστὶν ἡ ῬΠ τῇ ΘΗ. 

Εἰ γὰρ ἄνισος εἰσι» μία αὐτῶν μείζων ἐστίν. 
Ἔστω μείζων ἡ ῬΠ τῆς ΘΗ͂. αὶ ἐπεί ἔστιν ὡς ἡ 


. ΡΠ πρὸς τὴν ΠΣ, οὕτως ἡ ΘΗ͂ πρὸς τὴν ἮΝ, καὶ 


ἐναλλὰξ ὡς ἡ ΠΡ πρὸς τὴν ΘΗ, οὕτως ἡ ΠΙΣ πρὸς 


. τὴν ΙΝ. Μείξζων δὲ ἡ ΠΡ τῆς ΘῊ: μείζων ἄρα 


καὶ ἢ ΠΣ τῆς ἮΝ. ὥςτα χαὶ τὸ ἘΣ μεῖζόν ἔστι τοῦ 


ΘΝ" ἀλλὰ καὶ ἴσον, ὅπερ ἀδύνατον. οὐκ ἄρα ἄνισός 


ἐστιν ἡ ΠΡ τῆς ͵ὯΘ, ἴϑη ἄρα" ὅπερ ἔδει δεῖξαι.) 


ΟΠρότασις ψ. 


Ἠὰ ἐδογώνεα παραλληλόγραμμα πρὸς 
ἄλληλα λόγον ἔχει τὸν συγκείμενον ἐκ τῶφ 
πλευρῶν. 
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Ἔστω ἰσογώνια παραλληλόγραμμα τὰ ΑΓ ΓΖ, Εἰς. 33, 1 
ἴσην ἔχοντα τὴν ὑπὸ ΒΙΓ4 γωνίαν τῇ ὑπὸ ΕΓΗ͂' 
λέγω ὅτε τὸ ΑΙ παραλληλόγραμμον “πρὸς τὸ ΓΖ 
παραλληλόγραμμον λόγον ἔχει. τὸν συγκείμενον ἐχ 
τῶν πλευρῶν, τοῦ τε, ὃν ἔχει ἡ ΒΓ πρὸς τὴν ΓΗ͂ ᾿ 


. καὶ τοῦ, ὃν ἔχει ἡ 4Γ πρὸς τὴν ΓΕ. 


Κείδϑω γὰρ ὥῤξτε ἐπὶ εὐθείας εἶναι τὴν ΒΓ τῇ 
ΤῊ: ἐπὶ εὐθείας ἄρα ἐστὶ καὶ ἡ 4Γ τῇ ΓΕ. καὶ 
συμπεπληρώσϑω τὸ 4 ΕΠ παρἀλληλόγράμμον, καὶ ἐχ- 
κείσϑω τις εὐθεῖα ἡ Χὶι, χαὶ γεγονέτω ὡς μὲν ἡ ΒΓ ᾿ 
πρὸς τὴν ΓΗ͂, οὕτως ἡ Καὶ πρὸς τὴν “243, ὡς δὲ ἡ 4 
πρὸς τὴν ΓΕ, οὕτως ἡ «4 πρὸς τὴν Μ. 

Οὲ ἄρα λόγοι τῆς τε Καὶ πρὸς τὴν Α΄ καὶ τῆς «Α( 
σρὸς τὴν Μ οὗ αὐτοί εἶσι τοῖς λόγοις τῶν πλευρῶν, 
τῆς τε ΒΙ πρὸῤ τὴν ΓῊ καὶ τῆς 4Γ πρὸς τὴν ΓΕ. 
"4λλ ὁ τῆς Καὶ πρὸς τὴν Μ λόγος σύγκειται ἔχ Τὰ 
τοῦ τῆς Κ πρὸς τὴν Α λόγου καὶ τοῦ. τῆς «Αὶ πρὸς 
τὴν Μ' ὥρτε καὶ ἡ Καὶ πρὸς τὴν Μ λόγον ἔχει τὸν 
συγκείμενον ἐχ τῶν πλευρῶν. Καὶ ἐπεί ἐστὶν ὡς ἡ 
ΒΓ πρὸς τὴν ΓΗ͂, οὕτως τὸ ΑΤ' παραλληλόγραμμον 
πρὸς τὸ ΤΘ' ἂλλ ὡς ἡ ΒΓ πρὸς τὴν ΓΗ͂, οὕτως ἡ 
Χ πρὸς τὴν «Δ. ζχαὶ ὡς ἄρα ἡ Καὶ πρὸς τὴν Α͂, οὕτως 
τὸ 41 πρὸς τὸ ΓΘ. Πάλιν, ἐπεί ἐστιν ὡς ἡ 4 
πρὸς τὴν ΓΕ, οὕτως τὸ ΓΘ παραλληλόγραμμον πρὸῤ 
τὸ ΓΖ: ἀλλ᾽ ὡς ἣ 41 πρὸς τὴν ΓΕ, οὕτως ἢ Α 
πρὸς τὴν Μ' καὶ ὡς ἄρά ἢ Α πρὸρ τὴν Μ,. οὕτως 


τὸ ΓΘ παραλληλόγραμμον πρὸς τὸ 12 παραλληλό- 
γραμβον» "Ἐπεὶ οὖν ἐδείχϑη,͵ ὡς μὲν ἡ Κα πρὸῤ τὴν 


«Αἴ, οὕτως τὸ 41 παραλληλόγραμμον. πρὸς τὸ ΓΘ 
παραλληλόγῤαμμον, ὡὧὸ δὲ ἡ Αὶ πρὸς τὴν Μ, οὕξως 
τὸ ΓΘ παραλληλόγραμμον, πρὸῤ τὸ ΓΖ πάραλληλό- 
γραμμον" δῶσου ἄρα ἐστὶν ὡς ἡ Κ πρὸς τὴν ΜΗ, οὕ- 
τῶς τὸ ΑΓ παραλληλόγφαμμον πρὸς τὸ ΓΖ παρα» 
ληλόγραμμον. Ἢ δὲ Καὶ πρὸῤ τὴν Μ λόγον ἔχει τὸν 


.,,ν, 
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συγκείμενον ἕξ τῶν πλευρῶν" χαὰ τὸ ΑΓ ἄρα πρὸῤ 
τὸ 7.2 λόγον ἔχει τὸν συγκχείμενον ἐκ τῶν πλευρῶν. 
᾿ς Τὰ ἄρα ἰσογώνια παραλληλόγραμμα ««. καὶ εὰ 
ἑξῆς ὡς ἐν τῇ προνάδει ἐνν ὅπερ ἔδεὺ δεῖξαι, 


Πρόταδιες κὁ. 

Παντὸς παραλληλογράμμου τὰ περὶ τὴν 54, 
διάμετρον παραλληλόγραμμα ὅμοιά ἐσεὲ 
τῷ τὲ ὅλῳ καὶ ἀλλήλοϊο, ' 

Ἔστω παραλληλόγραμμον τὸ 484, διάμεξρος Ῥιῳ. 4. 
δὲ αὐτοῦ ἡ 41, περὶ δὲ τὴν “41 παραλληλόγραμμα 
ἔστω τὰ Ὴ ΘΚ' λέγω ὅτι ἑκάτερον τῶν ΕῊ ΘΚ 
παραλληλογράμμων ὅμοιόν ἐστὶ τῷ τὲ ὅλῳ τῷ 4ΒΓ4 
καὶ ἀλλήλοις. 

ἜἘπεὶ γὰρ τριγώνου τοῦ 487 παρὰ μίαν τῶν 
πλευρῶν τὴν ἘΒΠ' ἧἤκτον ἢ ἘΖ'ι ἀνάλογόν ἐστὰν ὡς 
ἡ ΒΕ πρὸς τὴν ἘΔ, οὕτως ἡ ΤΖ πρὸς τὴν ΖΑ͂. 
Πάλιν, ἐπεὶ τριγώνου τοῦ «414 παρὸ μίαν τῶν 
πλευρῶν τὴν 4 ἧχται ἢ ΖΗ, ἀνάλογόν ἐστὶν ὡς 
ἢ 12 πρὸς τὴν ΖΑ͂, οὕτως ἢ ΔΗ πρὸς τὴν ἮΙΑ. 
᾿λλ᾿ ὡς ἡ ΓΖ πρὸς τὴν Ζ4, οὕτως ἐδείψϑη καὶ ἡ 
ΡΕἙ πρὸς τὴν ἘΔ καὶ ὡς ἄρα ἡ ΒΕ πρὸς τὴν ἘΩ͂, 
οὕτως ᾧ 4Η| πρὸς τὴν ἨΩ͂, καὶ δυντεϑένενυ ὡς ἢ 
841 πρὸς τὴν 48, οὕτως ἢ Δ πρὸς τὴν 4, καὶ 
ἐναλλὰξ ὡς καὶ Β.4. πρὸς τὴν 42, οὕτως ἡ ΚΑ ϑιρὸς 
τὴν 45" τῶν ἄρα 41872 ΕΗ παραλληλογράμμων 
ἀνάλογόν ἐΐσιν αὐ πλευραὶ αἱ περὶ τὴν κοινὴν γω- 
ψέαν τὴν ὑπὸ Β44. Καὶ ἐπεὶ παράλληλός ἔσειν ἢ 
ἪἫΖ τῇ 41, ἔση ἐστὴν ἢ μὲν ὑπὸ 4 ἨἈΖ γωνία τῇ 
ὑπὸ “441. ἡ δὲ ὑπὸ Π.Ζ4 τῇ ὑπὸ 41.448, χαὶ κοινὴ 
τῶν δύο τριγώνων τῶν 44 ἡ ΝΖ καὶ ὑπὸ 4.41 γω. 
ψία» ἐσογώνιον ἄρα ἐστὶ τὸ «44: τρίγωνον τῷ ΜΗ 
τριγώνῳ. Διὰ τὰ εὐτὰ δὴ καὶ τὸ ΤῊ τρίγωΣ 
ψὸν» ἐσογώφιόφ ἐστι τῷ .3ΖΕ τριγώνῳ, καὶ ὅλον τὸ 
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«ΑΒΓΔ παραλληλόγῥαμμον τῷ ἘῊ παραλληλογράμμῳ 
ἐσογώνιόν ἐστιν. ἀνάλογον ἄρα ἐστὶν ὡς ἡ “44 πρὸς 
τὴν 4Γ, οὕτως ἡ 41 πρὸς τὴν ΗΖ' ὡς δὲ ἡ 4Γ 
πρὸς τὴν ΓΑ͂; οὕτως ἢ ΗΖ πρὸς τὴν Ζ4.: ὡς δὲ ἡ 
. ΑΓ πρὸς τὴν ΤῈ, οὕτως ἡ 4142 πρὸς τὴν ΖΕ" καὶ 
ἔτι ὡς ἡ ΓΒ πρὸς τὴν ΒΑ͂, οὕτως ἡ ΖΕ πρὸς τὴν 
ἘΔ. Καὶ ἐπεὶ ἐδείχϑη ὡς μὲν ἡ 417 πρὸς τὴν ΓΑ͂, 
οὕτως ἡ ΗΖ πρὸς τὴν ΖΑ, ὡς δὲ ἡ 41 πρὸς τὴν 
ΤῈ, οὕτως ἡ 42 πρὸς τὴν ΖΕ" διΐσου ἄρα ἐστὶν. 
ὡς ἡ 4Γ' πρὸς τὴν ΒΓ, οὕτως ἡ ΗΖ πρὸς τὴν ΖΕ' 
τῶν ἄρα Α4ΒΓ.4 ΕΗ παραλληλογράμμων ἀνάλογόν 
εἶσιν αἱ πλευραὶ αἱ περὶ τὰς ἴσας γωνίας "ὅμοιον ἄρα ἐστὶ 
τὸ ΑΒΓΔ παραλληλόγραμμον τῷ ΕΗ παραλληλο- 
γράμμῳ. Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ τὸ 4487 4 παραλληλό- 
γραμμον καὶ τῷ ΘΚ παραλληλογράμμῳ ὅμοιόν ἐστυν- 
ἑχάτερον ἄρα τῶν ΕΗ ΘΚ παραλληλογράμμων τῷ 
ΑΒΙ4 παραλληλογράμμῳ ὅμοιόν ἐστι. Τὰ δὲ τῷ 
αὐτῷ εὐθυγράμμῳ ὅμοια καὶ ἀλλήλοις ἐστὶν ὅμοια" 
καὶ τὸ ΕΗ ἄρα παρολληλόγραμμον τῷ ΘΚ παραλ.- 
ληλγοράμμῳ ὅμοιόν ἔστι. 
Παντὸς ὥρα παραλληλογράμμου τὰ περὶ . . ὁ 
καὶ τὰ ἑξῆς ὡς ἐν εὖ προτάσει. .. ὅπερ δδεν δεῖξαι. 


Πρότασες κέ. 


Τῷ δοθέντι εὖ ϑυγφράμμῳ ὅμοιον καὶ 4258, 
ἄλλῳ τῷ δοθέντε ἴσον τὸ αὐτὸ συστή-. 
σασϑαι. 

Ἔστω τὸ μὲν δοϑὲν εὐθύγραμμον, ᾧ δεῖ. ὅμοιον κ;ρ. 25. 
συστήσασϑαι, τὸ 48, ᾧ δὲ ἴσον, τὸ 4. δεῖ δὴ τῷ 
μὲν 487 ὕμοιον, τῷ δὲ 4 ἴσον τὸ αὐτὸ συστήσασϑαι. 

Παραβεβλήσϑθω παρὰ μὲν τὴν ΒΓ τῷ 4857 
τριγώνῳ ἴσον παραλληλόγραμμον τὸ ΒΕ, παρὰ δὲ 
τὴν ΓΕ τῷ 4 ἴσον παραλληλόγραμμον, τὸ ΓΜ ἐν 
γωνίᾳ τῇ ὑπὸ ΖΓΕ, ἡ ἐστιν ἴση τῇ ὑπὸ ΓΒΑ" ἐπὶ 
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εὐθείας ἄρα ἐστὶν ἡ μὲν ΒΓ τῇ ΓΖ, ἡ δὲ 48 τῇ 
ἘΜ. Καὶ εἰλήφϑω τῶν ΒΓ ΓΖ μέαη ἀνάλογαν ἡ 
ἨΘ, καὶ ἀναγεγράφϑω ἀπὸ τῆς ἨΘ τῷ Α48ΒΓ 
. ὅμοιόν τῷ καὶ ὁμοίως χείμενον τὸ ΚΗΘ. 

Καὶ ἐπεί ἐστιν ὡς ἡ ΒΓ πρὸς τὴν ΗΘ, οὕτως 
ἡ ΗΘ πρὸς τὴν ΓΖ». ἐὰν δὲ τρεῖς εὐθεῖαι ἀνάλογον 
ὦσιν, ἔστέν ὡς ἡ πρώτη πρὸρ τὴν τρέτην, οὕτως τὸ 
ἀπὸ. τῆς πρώτης εἶδος πρὸς τὸ ἀπὰ τῆς δευτέρας, τὸ 
ὅμοιον καὶ ὁμοίως ἀναγραφόμενον. ἔατειν ἄρα ὡς ἡ 
ΒΙ᾽ πρὸς τὴν ΓΖ, οὕτως τὸ ΑΓ τρίγωνον πρὸς 
τὸ ΚΗΘ τρίγωνον. ᾿Αλλὰ καὶ ὡς ἡ ΒΙ πρὸς τὴν 
ΓΖ, οὕτως τὸ ΒΕ παραλληλόγραμμον πρὸς τὸ ἘΖ 
'παραλληλόγραμμον: καὶ ὡς ἄρα τὸ Α͂ΒΙΓ τρίγωνον ᾿ 
πρὸς τὸ ΚΗΘ τρίγωνον, οὕτως τὸ “ΒΕ παραλληλό- 
γραμμον πρὸς τὸ ΕΖ παραλληλόγραμμον" ἐναλλὰξ 
ἄρα ὡς τὸ 41 τρίγωνον πρὸς τὸ ΒΕ παραλληλό- 
γραμμον, οὕτως τὸ ΚΗΘ τρίγωγον πρὸς τὸ ΕΖ παρ- 
αλληλόγῥαμμον. σον δὲ τὸ 4181' τρίγωνον τῷ ΒΕ 
παραλληλογράμμῳ" ἴσον ἄρα καὶ τὸ ΚΗΘ τρίγωνον 
τῷ ΕΖ παρωλληλογράμμῳ. ᾿Αλλὰ τὸ ΕΖ παραλλη- 
λόγραμμον τῷ 4 ἐστὶν ἴσην: χαὺ τὸ ΚΗΘ ἄρα τῷ 
4 ἐστὶν ἴσον. Ἔστι δὲ τὸ ΚΗΘ καὶ τῷ 48 ὅμοιον. 

Τῷ ἄρα δοϑέντι εὐθυγράμμῳ τῷ ΑΒΓ ὅμοιον 
καὶ ἄλλῳ τῷ δοϑέντε τῷ Δ ἴσον τὰ αὐτὸ συνέσταται - 
τὸ ΚΗΘ. ὅπερ ἔδει ποιῆσαι. 


Πράτασις κς΄. , 

Ἐὰν ἀπὸ παραλληλογρώμμου πωραλλη. 26. 
λόγραμμον ἀφαιρεθῇ ὅμοιόν τε τῷ ὅλῳκαὶ 
ὁμοέως κείμενον, χοῦνὴν γωμέαν ἔχον αὐτῷ" 
᾿ περὶ τὴν αὐτὴν διάμετρόν ἔστι τῷ ὅλῳ. 

᾿Απὸ γὰρ παραλληλογράμμου τοῦ 48{4 παρ- Εἰφ. 26. 
αλληλόγραμμον- ἀφῃρήσϑω τὸ ΕΖΗ, ὅμοιον τῷ 
“484 καὶ ὁμοίως κείμενον, κοενὴν γωνίαν ἔχον αὐτῷ 


| ΓΓ 


{88 ΕΥ̓ΚΩΗΕΙΔΟΩΥ͂. 


τὴν ὑπὰ 4448. λέγω ὅτε περὶ τὴν ὁ αὐτὴν διάμετρόν 
ἐστε τὸ 4814 τῷ ΑἘΕΖΗ͂. 

Μὴ γάρ' ἀλλ᾽ εἰ δυνατὰν, ἔστω αὐτοῦ ἡ διά- 
μέτρος ἡ 4ΘΓ, καὶ ἐχβληδϑεῖσα ἡ ΗΖ διήχϑω ἐπὶ 
τὸ Θ, καὶ ἤχϑω διὰ τοῦ ΘΟ ἁποτέρᾳ τῶν 44 Β΄ 
παράλληλος ἡ ΘΚ. 

Ἐπεὶ οὖν περὶ τὴν αὐτὴν διάμετρόν ἐστι τὰ 
ΑΒΓΆΑ4 τῷ ΚΗ, ὅμοιόν ξατε τὸ 484 τῷ. ΚΗ." 
ἔστιν ἄρα ὡς ἡ ΔΑ͂ πρὸς τὴν 448, οὕτως ἡ ΠΑ͂ 
πρὸς τὴν ΑΚ. Ἔστε δὲ καὶ διὰ τὴν ὁμοιότητα 
τῶν ΑΒΓ4 ΕΉ, ὡς ἡ 44 πρὸς τὴν 48, αὕτως ἡ 
ἨᾺΜ πρὸς τὴν ΑΚ. χαὶ ὡς ἄρα ἣ ΠΑ πρὸς τὴν 
ΑΚ, οὕτως ἡ ἨΜ πρὸς τὴν 4 ἡ ἨΑ͂ ἄρα πρὸς 
ἑκατέραν τῶν ΑΚ 44 τὸν αὐτὸν ἔχει λόγον. ἴση 
ἄρα ἐατὶν ἡ 4 τῇ ΑΚ, ἡ ἐλάττων τῇ μείζονι, ὅπερ 
ἐστὶν ἄδύνατογ' οὐκ ἄρα οὔκ ἐστε περὶ τὴν αὐτὴν διά- 
μτρον τὸ ΑΒΓ[4' τῷ ΕΗ͂' περὶ τὴν αὐτὴν ἄρα ἐστὶ 
διάμετρον τὰ 48Γ4 παραλληλόγραμμον τῷ 4Ε2Η 
παραλληλογράμμῳ. 

'ξὰν ἄρα ἀπὸ παραλληλεγράμμου παραλληλόγραμα 
ΜΟΨ᾿ « « καὶ τὰ. ἑξῆς ὡς ἐν τῇ προτάσεν ... ὅπερ ἔδεε δεῖξαι 


Πρότασες κξ. 

Πάντων τῶν παρὰ τὴν αὐτὴν εὐϑεῖαν 
παραβαλλομένων παραλληλογράμμων καὶ 
ἐλλειπόντων εἴδεσς παραλληλογράμμοις 
ὁμοέοες τὸ χαὶ ὁμοίως κειμένους τῷ ἀπὸ τῆς 
ἡμισεξας ἀναγραφομέψῳ μέγιστόν ἔστι τὰ 
ἀπὸ τῆς ἡμισείας παραβαλλόμενον παραλ- 
ληλόγραμμον, ὅμοιον ἂν τῷ ἐλλείμματι, 

ἔστω εὐθεῖα ἡ 48, καὶ τετμήσϑῳ δίχα κατὰ 
τὸ ἢ᾽, καὶ παραβεβλήσϑῳ παρὰ τὴν ΑΒ εὐϑεῖαν τὸ 
“44 παραλληλόγραμμον ἐλλεῖπαν εἴδεε παραλληλο- 


γρόμμῳ τῷ ΓΕ, ὁμοίῳ τὲ καὶ ὁμοίως κειμένῳ τῷ 


- 


27. 


Εὶφ « 27, 
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ἀπὸ τῆς ἡμισείας ἀναγραφένει τῆς 418, τοῦτ᾽ ἔστι τῆς 
ΓΒ. λέγω ὅτι πάντων τῶν παρὰ τὴν 44} παραβαλ- 
λομένων παρολληλογράμμων. χαὺ ἐλλειπόντων εἴδεσε 
παραλληλογράμμοις ὁμοίοις τ καὶ ὁμοίως κειμένοις 
τῷ ΓΕ μέγιστόν ἐστι τὸ 44. Παραβεβλήσθϑω γὼρ 
παρὰ τὴν 448 εὐθεῖαν τὸ 42 παραλληλόχραμμον, 
ἐλλεῖπον εἴδει παραλληλογράμμῳ τῷ ΚΘ, ὁμοίῳ τε 
χαὶ ὁμοίως κειμένῳ τῷ ΓΕ. λέγω ὅτι μεῖζόν ἐστι τὸ 
Α4 τοῦ 4Ζ. 
᾿Επεὶ γὰρ ὅμοιόν ἐστε τὸ ΓΕ παραλληλόγραμ- 

μον τῷ ΚΘ παραλληλογράμμῳ, περὶ τὴν αὐτήν εἰσι 
διάμετρον. Ἤχϑω αὐτῶν διάμετρος ἡ 48, χαὶ κα- 
ταγεγράφϑω τὸ σχῆμα. ᾿ 

ἙἘπεὶ οὖν ἴσον ἐστὶ τὸ ΓΖ τῷ ΖΕ, κοινὸν προρ- 
χείσϑω τὸ ΚΘ- ὅλον ἄρα τὸ 176 ὅλῳ τῷ ΚΕ ἐστὶν 
ἴσον. ᾿Αλλὰ τὸ [Θ τῷ ΓΗ ἐστὶν ἔσον, ἐπεὶ" καὶ ἡ 
ΑΓ τῇ ΓΒ ἐστίν ἴση" χαὺ τὸ ΗΓ ἄρα τῷ ἘΚ ἴσον 
ἐστὶν, Κοινὸν προρκείσϑω τὸ τὸ ΓΖ. ὅλον ἄρα τὸ 4Ζ 
τῷ ΑΜΝ γνωώμονί ἐστὸν ἔσον: ὥρτε καὶ τὸ ΓΕ παρ- 
" αλληλόγραμμον, τοῦτ᾽ ἔστε τὸ τὸ Δ, τοῦ 42 παραλ- 
λολογράμμου μεῖξόν ἐστιν. 

Ἔστω πάλιν ἢ 44 τμηϑεῖσα δίχα. κατὰ τὸ ἔ, 
καὶ παραβληϑὲν τὸ 4.4. ἐλλεῖπον εἴδεε τῷ ΓΜ, καὶ 

παραβεβλήσθω πάλιν παρὰ τὴν 418 τὸ 4Ε παραλ- 
λόγραμμον ἐλλεῖπον τῷ 42, ὁμοίῳ τε χαὶ ὁμοίως 
κειμένῳ τῷ ἀπὸ τῆς ἡμισείας τῆς 418, τῷ ΓΜ' λέγω 
ὅτι μεῖζόν ἐστε τὸ ἀπὸ τῆς ἡμισείας παραβληϑὲν 
τὸ 4.41 τοῦ 48. ᾿ 

᾿Επεὶ γὰρ ὅμοιόν ἐστι τὸ 42 τῷ ΓΜ, περὺ τὴν 
αὐτήν εἰσε διάμετρον" ἔστω αὐτῶν διάμετρος ἡ ΕΒ, 
καὶ καταγεγράφϑω τὸ σχῆμα. 

Καὶ ἐπεὶ ἴσον ἐστὶ τὸ 42 τῷ .10, ἐπεὶ καὶ ἡ 
. ΖΗ τῇ Η1,9Θ:!: μεῖζον ἄρα τὸ 42 τοῦ ΚΕ. Ἴσον δὲ 
τὸ 42 τῷ 44- μεῖζον ἄρα καὶ τὸ 444 τοῦ ΕΚ. 


Κοινὸν προοκείσϑω τὸ ΚΖ. ὅλαν ἤρα τὸ 4.41 ὅλου 
τοῦ 41Π᾿ μεῖζόν ἐστιν. 

Πάντων ὥρα τῶν παρὰ τὴν αὐτὴν . « « καὶ τὰ 
ἐξ ὡς ἐν τῇ προτάαεε.. .. ὅπερ ἐδξει δεῖξαι, - 


Πράτωσες κή. 

Πωρὼ τὴν δοϑεῖσαν εὐθεῖαν τῷ δοθέντι 
εὐθυγράμμῳ ἔσον παραλληλόγραμμον παρῶ- 
βαλεῖν, ἐλλεῖπον εἴδει παραλληλογράμμῳ, 
ἁὁμοέῳ ὄντε τῷ δοϑέντε' δεῖ δὲ τὸ διδόμενον 
εὐθύγραμμμον, ᾧ δεῖ ἴσον παραβωλεῖν, ρμιὴ 
μεῖζον εἶνωι τοῦ ἀπὸ τῆς ἡμισείας πωρα- 
βαλλομένου, ὅὁμαίων ὄντων τῷ ἐλλεέματ 
φοῦ τὲ ἀπὸ τῆς ἡμισείας καὶ τοῦ, ᾧ δεῖ 
ὅμοιον ἐλλεέπευν, 


Ἔστω ἡ μὲν δοϑεῖσα εὐθεῖα ἡ ΑΒ, τὸ δὲ δο- Σίᾳ. 28, 


ϑὲν εὐθύγραμμον, ᾧ δεῖ ἔσον παρὼ τὴν 48 παρα- 
βαλεῖν, τὸ 1, μὴ μεῖζον ὃν τοῦ ἀπὸ τῆς ἡμισείας 
τῆς 48 παραβαλλομένου ὁμοίου τῷ ἐλλείματι, ᾧ δὲ 
δεῖ ὅμοιον ἐλλείπειν, τὸ Δ4- δεῖ δὴ παρὰ τὴν δοϑεῖ- 
σαν εὐθεῖαν τὴν 41} τῷ δοθέντι εὐθυγράμμῳ τῷ Τ' 
ἔσον παραλληλόγραμμον παραβαλεῖν ἐλλεῖπον εἴδεᾷξ 
παραλληλογράμμῳ ὁμοίῳ ὄντε τῷ 4. 

Τετμήσθω ἡ 418 δίχα κατὰ τὸ Εὶ σημδῖον, καὶ 
ἀναγεγράφϑω ἀπὸ τῆς ΕΒ τῷ 4 ὕμοιον καὶ ὁμοίως 
κείμενον τὸ ΕΒΖΗ, καὶ συμπεπληρώσϑω τὸ “38 
παραλληλόγραμμον. 

Εἰ μὲν οὖν ἴσον ἐστὶ τὸ 4Ἢ τῷ 1, γεγονὸς ἂν 
εἴη τὸ ἐπιταχϑέν: παραβέβληται γὰρ παρὰ τὴν δο- 
ϑεῖσαν εὐθεῖαν τὴν 48 τῷ δοϑέντε εὐθυγράμμῳ 
τῷ 1 ἔσον παραλληλόγραμμον τὸ 4}83ᾷϑᾳ ἃ ἐλλεῖπον εἴ- 
δὲι παραλληλογράμμῳ τῷ ΕΖ, ὁμοίῳ ὄντε τῷ 4' 
Ἐ δὲ οὔ" μεῖζόν ἐστε τὸ ΘΕ τοῦ Γ΄. Ἴσον δὲ τὰ 


ΘῈ τῷ ΗΒ. μεῖζον ἄρα καὶ τὸ ἨΒ τοῦ Γ΄ Ὧι 


28. 


τσ » ἁναρισιιπεππεασσ". --- 


{ 
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δὴ μεῖζόν ἐστε τὸ ΗΒ τοῦ ᾿, ταύτῃ νῇ ὑπεροχῇ 
ἴσον, τῷ δὲ Δ ὅμοιον καὶ ὁμοίως κείμενον τὸ ωὐτὸ 
συνεστάτω τὸ ΚΑ͂ΜΝ. ᾿4λλὰ τὸ 4 τῷ ἘΓΒ ἐστὶν 
ὅμοιον. καὶ τὸ ΚΗ ἄρα τῷ ΗΒ ἐσεὶν ὅμοιον. Ἔστω 
ὁμόλογος ἡ μὲν ΚΑ τῇ ΗΕ ἡ δὲ ,4],1. Μ τὴ ΗΖ. Καὶ 
ἐπεὶ ἴσον ἐστὲ τὸ ΗΒ τοῖς Γὶ ΚΗ, μεῖζον ἄρω ἐστὶ 
τὸ ΗΒ τοῦ ΚΗ μιίζων ἄρα ἐστὶ χαὶ ἡ μὲν ΗΕ 
τῆς ΚΑ, ἡ δὲ ΗΖ τῆς 4“3Μ. Κείσθω τῇ μὲν ΚΑ 
ἔση ἡ ἨΞ, τῇ δὲ ΑΜ ἴση ἡ ἨΘ, καὶ συμπεπλη- 
ρώσϑω τὸ ΞΉΟΙΣ παραλληλόγραμμον. ἴσον ἄρα 
καὶ ὅμοιόν ἐστε τὸ ἩΠ τῷ ΚΜ. ᾿4λλὰ τὸ ΚΜ τῷ 
8 “ὅμοιόν ἔστι. κοὺ τὸ ἯἩΠ ἄρα τῷ ΗΒ ὃδμοιόν 
ἐστι. περὸ τὴν αὐτὴν ἄρα διάμετρόν ἐστε τὸ Η͂Π 
τῷ ἨΒ. Ἔστω αὐτῶν διάμετρος ἢ Ἠ1ΠΒ, καὶ κα- 


. ταγεγράφϑω. τὸ σχῆμα. 


Ἐπεὶ οὖν ἴσον ἐστὶ τὸ ΒῊ τοῖς Γ ΚΙ, ὧν τὸ 
ἯΠΪ τῷ ΚΙ ἐστὶν ἔσον: λοιπὸς ἄρα ἁ ΥΦΧ γνώ- 
μων λοιπῷ τῷ ἢ ἴσος ἐστί, Καὶ ἐπεὶ ἴσον ἐστὶ τὸ 
ὉΡ τῷ ΕἸΣ, κοινὸν προρκείσϑω τὸ ΠΡ. ὅλον ἄρα 
τὸ 608 ὃ ὅλῳ τῷ 5Ξ38Β ἴσον ἐστίν. ᾿Δλλὰ τὸ ΞΞῈ τῷ 
ΤῈ ἐστὶν ἴσον, ἐπεὶ χαὶ πλευρὰ ἡ 44 πλευρῷ τῇ. 
ΕΒ ἐστὶν ἔση- καὶ τὰ ΤῈ ἄρω τῷ ΟΒ ἐατεὶν ἴσον. 
“Κοινὸν προρχείσϑω τὸ (ΕΣ. ὅλον ὥρω τὰ ΤΙΣ ὅλῳ 
τῷ ὙΦῪ γνώμονι ἔσον ἐστί. ᾿Αλλὰ ὁ ὙΦΧ γνώμων 


τῷ [ ἐδείχϑη ἴσος: χαὶ τὸ Σ Τ' ἄρα τῷ 1' ἐστὶν ἴσον. 


Σᾶαρὰ τὴν δοϑεῖσαν ἄρω εὐϑεῖων τὴν 418 τῷ 
δοϑέντε εὐθυγράμμῳ τῷ Τ' ἴσον παραλληλόγραμμον 
παραβέβληται τὸ ΣῈ ἐλλεῖπον εἴδεε παραλληλο- 
γράμμῳ τῷ ΜΒ ὁμοίῳ ὄντι τῶ 4 (ἐπειδήπερ τὸ ΖΒ 


τῷ ἨῊ ὅμοιόν ἐστιν)" ὅπερ ἔδεε ποιῆσαι. 


Πράτασιρ κϑ'. 


Παρὰ τὴν δαϑεῖσαν εὐθεῖων τῷ δοϑέντι 29. 


εὐθυγράμμῳ ἴσον παραλληλόγραμμον πα- 


, 


16 ᾿ ΕΥ̓ΚΑΕΙΔΟῪ 


ραβαλεῖν, ὑπερβάλλον εἴδει παραλληλο- 
γράμμῳ ὁμοίῳ τῷ δοϑέντι. 


Ἔστω ἡ μὲν δοϑεῖσα εὐθεῖα ἡ 8, τὸ δὲ δο- Εἰφ. 29. 


ϑὲν εὐθύγραμμον, ᾧ δεῖ ἴσον παρὼ τὴν ΑΔΒ παρα- 
βαλεῖν, τὸ 1), ᾧ δὲ δεῖ ὅμοιον ὑπερβάλλειν, τὸ 4:- 
δεῖ δὴ παρὰ τὴν 418 εὐθεῖαν τῷ Γ' εὐθυγράμμῳ 
ἔσον παραλληλόγραμμον παραβαλεῖν, ὑπερβάλλον εἴ- 
δεε παραλληλογράμμῳ ὁμοίῳ τῷ- Δ. 

Τετμήσϑω ἡ 4 δίχα κατὰ τὸ Ε, καὶ ἀναγε- 
γράφϑω ἀπὸ τῆς ἘΒ τῷ 4 ὅμοιον καὶ ὁμοίως κεί- 


ὡ μενον παραλληλόγραμμον τὸ ΒΖ, καὶ συναμφοτέροις 


μὲν τοῖς ΒΖ Γ᾽ ἴσον, τῷ δὲ 4 4 ὅμοιον καὺ ὁμοίως 
χείμεγον τὸ αὐτὸ συνεστάτω τὸ ΗΘ- ὅμοιον ἄρα ἐστὶ 


“τὸ ΗΘ τῷ ἘΖ“. “Ομόλογος δὲ ἔστω ἡ μὲν ΚΘ τῇ 


ΖΑ, ἡ δὲ 'ΚΗ τῇ ΖΕ. Καὶ ἐπεὶ μεῖζόν ἐστι τὸ ΗΘ, 
τοῦ ΖΒ, μείζων ἄρα ἐστὶ καὶ ἡ μὲν ΚΘ τῆς ΖΑ͂, 
ἡ δὲ ΚΗ͂ τῆς ΖΕ, ᾿Εχβεβλήσϑωσαν αἱ ΖΑ ΖΕ, καὶ 
τῇ μὲν ΚΘ ἴση ἔστω ἡ ΖΑΜ, τῇ δὲ ΚΗ ἴση ἡ 


, ΖΕΝ, καὶ συμπεπληρώσϑω τὸ ΜΝ: τὸ ΜΝ ἄρα 


τῷ ἨΘ ἴσον τέ ἐστι καὶ ὅμοιον. ᾿Αλλὰ τὸ ΗΘ τῷ 
ΕΑ ἐστὶν ὅμοιον" καὶ τὸ ΜΝ ἄρα τῷ ΚΑ͂ ὅμοιόν 
ἐστι" “περὶ τὴν αὐτὴν ἄρα διάμετρόν ἐστε τὸ ΕΑ τῷ 
ΜΝ. Ἤχϑω αὐτῶν ἡ διάμετρος ἡ ΖΞ καὶ κατα- 
γεγράφϑω᾽ τὸ σγῆμα. 

Ἔπεϊ οὖν ἴσον ἐστὶ τὸ ΗΘ τοῖς ἘΑ Γ' ἀλλὰ 
τὸ ΗΘ τῷ ΜΝ ἴσον ἐστί: χαὶ τὸ ΜΝ ἄρα τοῖς 
Ἐ4 Γ᾽ ἴσον ἐστί, Κοινὸν ἀφῃρήσϑω τὸ ΚΑ͂: λοι- 
πὸς ἄρα ὁ ΨΧΦ γνώμων τῷ Τ᾽ ἐστὶν ἴσος. Καὶ 
ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἡ 4Ε τῇ ΕΒ, ἴσον «ἐστὶ καί τὸ ΑΝ 
τῷ ΝΒ, τοῦτ᾽ ἔστι τῷ «40. Κοινὸν προρκείσϑω τὸ 
ΕΞ. ὅλον ἄρα τὸ Α͂Ξ' ἴσον ἐστὶ τῷ ΦΧ γνώμονι. 
᾿Δλλὰ ὁ ΦΧΨ γνώμων τῷ 1 ἴσος ᾿Ιστί- καὶ τὸ ΑἹ Ξ' 
ἄρα τῷ Γ᾽ ἴσον ἐστίν. 

Παρὰ τὴν δοθεῖσαν ἄρα εὐθεῖαν τὴν 448 τῷ 


τσ στ Ὸπϑ---  -,το---.------ ----- 
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δοϑέντῃ εὐθυγράμμῳ τῷ Γ' ἴσον παραλληλόγραμμον 


παραβέβληήται τὸ 443, ὑπερβάλλον εἴδεε παραλληλο- 


γράμμῳ τῷ ΠῸ ὁμοίῳ ὄντι τῷ 4, (ἐπεὶ καὶ τῷ ΒΑ. 


ἐστὲν ὅμοιον τὸ ΟΠ)" ὕπερ ἔδεε ποιῆσαι, 


Πρότασις κ. 
Τὴν δοθεῖσαν εὐϑεῖαν πεπερασμένην 
ἄχρον καὶ μέσον λόγον τεμεῖν, 


80. 


Ἔστω ἡ ᾿δοϑεῖσα εὐϑεῖα πεπερασμένη ἣ 48. Κὶς. 80. 


δεῖ δὴ τὴν ΑΒ εὐθεῖαν ἄκρον χαὶ μέσον λόγον τε- 


μεῖν, 

«ἀναγεγράφϑω ἀπὰ τῆς 48 τετράγωνον τὸ ΒΓ, 
καὶ παραβεβλήσθω παρὰ τὴν 4 τῷ ΒΙ' ἴσον παρ- 
αλληλάγραμμον τὸ [4 ὑπερβάλλον εἴδει τῷ “44 
ὁμοίῳ τῷ ΒΓ. 

ἹΤεεράγωνον δὴ ἐστε τὸ 81΄.: τετράγωνον ἄρα 
ἐστὶ χαὺ γὸ 442. Καὶ ἐπεὶ ἴφον ἐστὶ τὸ ΒΙ᾽ τῷ 
14, κοριγὸν ἀφῃρήσϑω τὸ ΓΕ. λοιπὸν ἄρα τὸ ΒΖ 
λοιπῷ τῷ 444 ἐστὶν ἴσον, Ἔστι δὲ αὐτῷ καὶ ἰσογώ- 
γιονγε τῶν ΒΖ 44 ἄρα ἀντιπεπόνθασιν αἱ πλευραὶ 
αἱ περὶ τὰς ἴσας γωνίας" ἔστιν ἄρα ὡς ἡ ΖΕ πρὸς 
τὴν Ε4, οὕτως ἡ 4 πρὸς τὴν ΕΒ, Ἴση δὲ ἡ μὲκ 
ΖΕ τῇ ΑΙ, τοῦτ᾽ ἔστε τῇ 48, ἡ δὲ Ἐ4 τῇ 458: 
ἔστιν ἄρᾳ ὡς ἡ ΒΑ πρὸς τὴν 4, οὕτως ἡ .4 πρὸς 
τὴν ἘΒ' Μείζων δὲ ἡ ΒΑ͂ τῆς 48: μείζων ἄρα καὶ 

ἢ 4Ε τῆς ΕΒ. 

Ἡ ἄρα Α48 εὐθεῖα ἄχρον καὶ μέσον λόγον τέ- 
τμήτας κατὰ τὰ Ε, καὶ τὸ μεῖζον αὐτῆς τμῆμά ἐστε' 
τὸ 4’ ὅπερ ἔδεε ποιῆσαι, ΄ 


Πρότασιες λά. 
Ἔν τοῖς δρ ϑοχωνίοις τοιγώνοις τὸ ἀπὸ 
τῆς τὴν ὀρϑὴν γωνέαν ὑποτεινούσης πλευ- 
ρᾶς εἶδος ἴσον ἐστὶ τοῖς ἀπὸ τῶν τὴν ὃρ- 
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ϑὴν γωνίαν περιεχουσῶν πλευρῶν εἶδεσε, 
τοῖς ὁμοίοις τε χαὶ ὁμοίως ἀναγραφομένοις. 

Ἔστω τρίγωνον ὀρϑογώνιον τὸ ΑΒΙ᾽, ὀρϑὴν Κι. 81. 
ἔγον τὴν ὑπὸ ΒΑΓ' γωνίαν. λέγω ὅτι τὸ ἀπὸ τῆς 
ΒΓ εἶδος ἴσον ἐστὶ τοῖς ἀπὸ τῶν ΒΑ͂ ΑΙ εἴδεσι, 
τοῖς ὁμοίοις τε καὶ ὁμοίως ἀναγραφομένοις. 

Ἤχϑω κάϑετος ἡ 444. 

Ἐπεὶ οὖν ἐν ὀρθογωνίῳ τριγώνῳ τῷ 48ΒΓ ἀπὸ 
τῆς πρὸς τὰ Α ὀρϑῆς γωνίας ἐπὶ τὴν ΒΓ βάσιν 
πάϑετος ἤχται ἡ 444: τὰ 4184 Α4Τ᾿ ἄρα πρὸς τῇ 
καϑέτῳ τρίγωνα ὅμοιά ἐστι τῷ τε ὅλῳ τῷ 48 καὶ 
ὠλλήλοις. ἸΚοὶ ἐπεὶ ὅμοιόν ἔστι τὸ 481 τῷ 484, 
ἔστιν ἄρα ὥς ἣ ΓΒ πρὸς τὴν Β4, οὕτως ἡ ΑΒ 
πρὸς τὴν ΒΖ4. Καὶ ἐπεὶ τρεῖς εὐθεῖαι ἀνάλογόν εἰ- 
σιν, ἔστιν ὡς ἡ πρώτῃ πρὸς τὴν τρίτην, οὕτως τὸ 
ἀπὸ τῆς πρώτης εἶδος πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς δευτέρας, 
τὸ ὕμοιον χαὸδ ὁμοίως ἀναγραφόμενον. ὧρ ἄρα ἥ 
ΓΒ πρὸς τὴν 4, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς ΓΒ εἶδορ πρὰς 
“ τὸ ἀπὸ τῆς ΒΑ τὸ ὅμοιον καὶ ὁμοίως ἀναγραφόμε- 
ψον. Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ὡς ἡ ΒΙ πρὸς τὴν 14, 
οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς ΒΙΓ εἶδας πρὰς τὸ ἀπὸ τῆς ΓΑ͂. 
ὥςτε χαὶ ὡς ἡ ΒΓ πρὸς τὰς Β4 4, οὕτως τὸ ἀπὸ 
τῆς ἘΠ᾿ εἶδος πρὸς τὰ ἀπὸ τῶν ΒΑ͂ 41 τὰ ὅμοια, 
καὶ ὅμοίως ἀναγραφόμενα. Ἴση δὲ ἡ ΒΓ ταῖς Β4 
4. ἴσον ἄρα καὶ τὰ ἀπὸ τῆρ ΒΓΓ εἶδος τοῖς ἀπὸ 
τῶν ΒΑ͂ ΑΓ εἴδεσι, τοῖς ὁμοίοις τε καὶ ὁμοίως 
ἀναγραφομένοις, ὡς 

ν ἄρα τοῖς ὀρϑογωνίοις τρίγωνοις τὸ ἀπὸ. .ς 
καὶ τὰ ἑξῆς ὡς ἐν τῇ προτάσει .. - ὅπερ ὄδεν δεῖξαι. 
Πρότασες 16. 
᾿Εὰν δύο τρίγωνα συντεθῇ κατὰ μίαν 532, 


γωνέαν, τὸς δύο πλευρὰς ταῖς δυσὶ πλευ- - 
φαῖς ἀνάλογον ἔχοντα, ὥςτε τὰς ὁμολόγους 
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αὑτῶν πλευρὰς καὶ παραλλήλους εἶναι. αἴ 
᾿λόιπαὶ τῶν τριγώνων πλευραὶ ἐπὶ εὐϑείας 
ἔσονται. 

Ἔστω δύο τρίγωνα τὰ ΑΒΓ ΓΕ, τὰς δύο ΣΡ. 82. 
πλευρὰς τὰς ΒΑ 411 ταῖς δυσὶ πλευραῖς ταῖς [24 
, 48 ἀνάλογον ἔχοντα, ὡς μὲν τὴν 41Β πρὸς τὴν ΑΙ, 
᾿οὕτως τὴν 4Γ᾽ πρὸς τὴν 4, παράλληλον δὲ τὴν 
μὲν 48 τῇ 4Γ,τὴν δὲ ΑΓ τῇ 4: λέγω ὅτε ἐπὶ εὖ- 
ϑείας ἐστὶν ἡ ΒΙ᾽ τὴ 1Ὲ. 

᾿Επεὶ γὰρ παραλληλός ἔστιν ἡ ΑΒ τῇ 41 καὶ 
εἰς αὐτὰς ἐμπέπτωκεν εὐθεῖα ἡ 4, αἱ ἐναλλὰξ γω-.. 
ψγίαν αἱ ὑπὸ ΒΑΓ 414 ἴσαι ἀλλήλαις εἰσί, Διὰ τὰ 
αὐτὰ δὴ καὶ ἡ ὑπὸ [ΔΕ τῇ ὑπὸ 414 ἐστὶν ἔσης 
ὥςτε καὶ ἡ ὑπὸ Β4Γ τῇ ὑπὸ Γ4Ε ἐστὶν ἴση. Καὶ 
ἐπεὶ δύο τρίγωνά ἐστι τὰ 4ΒΓ 4ΓΕ μίαν γωνίαν 
τὴν πρὸς τῷ «4 μιᾷ γωνίᾳ τῇ πρὸς τῷ 4 ἴσην ἔχον-. 
τα, περὶ δὲ τὰς ἴσαρ γωνίας τὰς πλευρὰς ἀνάλογον, 
ὡς τὴν ΒΑ͂ πρὸς τὴν ΑΓ, οὕτως τὴν ΓΖ πρὸς τὴν 
4" ἰσογώνιον ἄρα ἐστὶ τὸ 418 τρίγωνον τῷ 4ΓΕ,ῖ - 
τριγώνῳ" ἴση ἄρα ἡ ὑπὸ ΑΒΙ᾽ γωνία τῇ ὑπὸ 41 ῈἙ. 
᾿Εδείχϑη δὲ καὶ ἡ ὑπὸ 41Γ4 τῇ ὑπὸ ΒΑΓ ἔση- ὕλη. 
᾿ ἄρα ἡ ὑπὸ ΑΓΕ δυσὶ ταῖς ὑπὸ ΑΒΓ ΒΑΓ ἴσῃ 
ἐστί, Κοινὴ προρχείσϑω ἡ ὑπὸ 48 αἱ ἄρα ὑπὸ 
ΑΓῈ 41Ἐ ε ταῖς ὑπὸ ΒΑΓ ΑΒ 4Γ8Ἐ ἴσαν εἰσίν. 
᾿Αλλ αἱ ὑπὸ ΒΑΓ 48Γ᾿ 48 δυσὶν ὀρϑαῖς ἴ ἔσαι 
εἰσί. χαὺ αὐ ὑπὸ 4ΓΕ 4Γ8Β ἄρα δυσὶν ὀρϑαῖς ἴ ἔσαι 
εἰσί... Ἰρὸς δή τινν εὐθείᾳ τῇ Α΄, καὶ τῷ πρὸς 
αὐτῇ σημείῳ τῷ Γ᾽ δύο εὐθεῖαι αἱ ΒΓ 1Ὲ μὴ ἐπὶ 
τὰ αὐτὰ μέρη κείμεναν τὰς ἐφεξῆς γωνίας τὰς 
ὑπὸ ΑΓΕ 418 δυσὶν ὀρϑαῖς ἴσας ποιοῦσιν. ἐπὶ 
εὐθείας ἄρα ἐσεὶν ἡ ΒΓ τῇ ΓΕ. 

᾿Εὰν ἄρα δύο τρίγωνα. συντεϑὴ κατὰ ..-. καὶ τὰ ἑξῆς 
ὃς ἐν τῇ προτάσει ὅπερ ἐδεν δεῖξαι» 


440. ΕΥ̓ΚΑΕΙΔΟΥῚ 


Ἰρότασις )γ. 

Ἔν τοῖς ἴσοις κύχλοις αἱ γωνίαι τὸν τὺ. 53͵ 
τὸν λόγον ἔχουσι ταῖς περιφερείαις, ἐφ ὧν 
βεβήκασεν ἐὰν τε πρὸς τοῖς κέντροις, ἐάν 
τε πρὸς τοῖς περιφερείαις ὦσι βεβηκυῖαν 
(ἔτει δὲ καὶ οἱ τομεῖς, ὅτε πρὸς τοῖς κχέν- 
τροις συνισταμενοὶν) 

Ἔστωσαν ἶσοι χύκλοι οἱ 481" 4ΕΖ, καὶ πρὸς μὲν Ῥὶρ. 833. 
τοῖς κέντροις αὐτῶν τοῖς Ἡ Θ γωνίαι ἔστωσαν αἷ ὑπὸ 
ΒΗΓ ΕΘΖ, πρὸς δὲ ταῖς περιφερείαις αἱ ὑπὸ ΒΑΓ ΄ 
Ἐ4Ζ. λέγω ὅτι ἐστὶν ὡς ἢ ΒΓ περιφέρεια πρὸς τὴν 
ΕΖ περιφέρειων, οὕτως ἢ τε ὑπὸ ΒΗΤ' γωνία πρὸὰ 
τὴν ὑπὸ ΕΘΖ, καὶ ἡ ὑπὸ ΒΑΓ πρὸς τὴν ὑπὸ Κ4Ζ: 
(καὶ ἔτι ὑ ΗΒΓ τομεὺς πρὸς τὸν ΘΕΖ τομέα.) 

Κείσθωδὰν γὰρ τῇ μὲν Βὲ' περιφερείᾳ ἴσαι κατὰ 
τὸ ἑξῆς ὁσαιδηποτοῦν αἱ ΓΚ ΚΑ, τῇ δὲ ΕΖ περι» 
φερείᾳ ἔσαν ὅσοιδηποτοῦν. ε ΖΜ ΜΝ, καὶ ἐπεξεύχο 4 
ϑωσαν αἱ ΗΚ ΗἨΖ ΘΜ ΘΝ, β 
᾿ Ἠπεὶ οὖν ἴσαι εἰσὶν αἱ ΒΓ ΓΚ ΚΑ περιφέρειαν “1 
ἀλλήλαις, ἴσαν εἰσὶ καὶ αἱ ὑπὸ ΒΗΓ ΓΗΚ ΚΗΛΑ 
γωγίαι ἀλλήλαις" ὁδαπλασίων ἄρα ἐστὶν ἡ Β.4 περὺ- 
φέρεια τῆς ΒΓ. τοδαυταπλασίων ἐστὶ καὶ ἡ ὑπὸ ΒΗ“ 
γωνία τῆς ὑπὸ ΒΗ, Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ χαὶ ὁδαπλα- 
σίων ἐδτὶν ἡ ἘΝ πεῤιφέρενα τῆς ἘΖ, τοδαυπλαδίων 
ἐστὲ χαὶ ἡ ὑπὸ ΕΘΝ γωνία τῆς ὑπὸ ΕΘΖ, Εἰ δὲ 
, ἔση ἐστὶν ἡ Β.1 περιφέρεια τῇ ἘΝῚ περιφερείᾳ, Ἰδὴ 
ἐστὶ καὶ γωνία ἡ ὑπκὸ ΒΉΚ τῇ ὑπὸ ΕΘΝ. καὶ εἰ 
μείζων ἐστὶν καὶ Β.1] περιφέρεια τῆς ἘΝ περιφερείαὸν - 
μείζων ἐστὲ καὶ ἡ ὑπὸ ΒΗ“ γωνία τῆς ὑπὸ ἘΘΝ ᾿ 
γωνίας" αὶ εἰ ἐλάσδων, ἐλάσσων. Τεδδάρων δὴ ὅν». 
των μεγεθῶν, δύο μὲν περιφερειῶν τῶν ΒΤ' ΚΖ, δύο: 
δὲ γωμνῶν τῶν ὑπὸ ΒΗ7' ΕΘΖ, εἴληπεξαι τῆς μὲν 
ΒΙ᾽ περιφερείας καὺ τῆς ὑπὸ ΒΗΤ' γωνίας ἰσάκις 
πολλαπλασίων, ἢ τε Β.4 περιφέρεια καὶ κα ὑπὸ ΒΗ. 
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γωνία, τῆς δὲ ΕΖ περιφερείας καὶ τῆς ὑπὸ ΕΘΖ γω- 
νίας ἥ τε ΕΝ περιφέρεια καὶ ἡ ὑπὸ ΕΘΝ γωνία" καὶ 
δέδεικταν ὅτε εἰ ὑπερέχει ἤ ΒΑ͂ περιφέρεια τῆς ΕΝ 
«περιφερείας, ὑπερέχεν καὶ ἡ ὑπὸ ΒΗ, γωνία τῆς ὑπὲ 
ΕΘΝ γωνίας: καὶ εἰ ἔση, ἴση" καὶ εἰ ἐλάσσων, ἐλάσ- 
σων: ἔστιν ἄρα ὡς ἡ ΒΓ περιφέρεια πρὸς τὴν ΕΖ, οὗ. 
τως ἡ ὑπὸ ΒΗΓ γωνία πρὸς τὴν ὑπὸ ΕΘΖ. "4λλ 
ὡς ἡ ὑπὸ ΒΗΓ γωνία πρὸς τὴν ὑπὸ ΕΘΖ, οὕτως ἡ 
ὑπὸ ΒΑΓ πρὸς τὴν ὑπὸ Ε2ΖΖ2, διπλασίων γὰρ ἔχα- 
τέρα ἐχατέρας" καὶ ὡς ἄρα ἢ ΒΙΓ ᾿ περιφέρεια πρὸς τὴν 
ΕΖ περιφέρειαν, οὕτως ἢ τὲ ὑπὸ ΒΗΓ' γωνία πρὸς 
τὴν ὑπὸ ΕΘΖ, καὶ ἡ ὑπὸ ΒΑ Τ' πρὸς τὴν ὑπὸ ἘΖΖ, 

Ἔν ἄρα τοῖς ἴσοι κύυχλοιὼ αἱ γωνίαι τὸν αὐτὸν 
ἔχουσι λόγον ταῖς περιφερείαις, ἐφ᾽ “ὧν βεβήκασιν» 
ἐάν τε πρὸῤ τοῖὸ χέντροιῷ, ἐάν τε πρὸς ταῖς περιφ- 
ρείαις ὦσι βεβηκῦζαιν ἃ ὅπεὸ ἔδει δεῖϊξαν. 

(«έγω ὅτι καὶ ὡς ἢ ΒΙ' περιφέρεια πρὸς τὴν ΕΖ 
περιφέρειαν, οὕτως ὁ ΗΒΓ τομεὺς πρὸς τὸν ΘΕΖ τομέα. 

᾿Επεζεύχϑωσαν γὰρ αἱ ΒΓ ΓΚ. καὶ ληφϑέντων 
ἐπὶ τῶν ΒΓ ΓΙᾺ περιφερειῶν τῶν αὶ Ο σημείων, 
ἐπεξζεύχϑωσαν καὶ αἱ Β,5 ΚΓ ΓΟ ΟΚ. 

Καὶ ἐπεὶ δύο αἱ ΒΗ ΗΤ δυσὶ ταῖς ΓῊ ἩΚ 
ἴσαι εἰσὶ, καὶ γωνίας ἴσας περιέχουσι χαὶ βάσις ἡ 
ΒΓ τῇ ΓΚ ἐστὶν ἴση. ἴσον ἄρα ἐστὶ καὶ τὸ ΒΗΤ' 
τρίγωνον τῷ ΗΓΚ τριγώνῳ. Καὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἢ 
ΒΙ περιφέρειο τῇ ΓΚ περιφερείῷ, καὶ καὶ λοϊπὴ ἡ 
εἰς τὸν ὅλον χύχλον περιφέρεια ἴση ἐστὶ τῇ λοιπῇ τῇ 
εἰς τὸν ὅλον κύκλον περὶ φερεΐᾳ: ὥξτε καὶ γωνία ἡ ὑπὸ 
ΒΕΓ γωνίᾳ τῇ ὑπὸ ΓΟΚ ἐστὶν ἴση" ὅμο)ὸ» ἄρω 
ἐστὶ τὸ ΒΞΓ τμῆμά τῷ ΓΟᾺΧ τμώματι- καὶ εἶσιν 
ἐπὶ ἴσων εὐθειῶν τῶν ΒΓ ΓΑ. Τὰ δὲ ἐπὶ ἔσὼν εὖ- 
ϑειῶν ὑμοιὰ τμήματα κύχλων ἴσὰ ἀλλήλοις ἐστίν" 
ἴσὸν ἄρα ἐστὶ τὸ Β,Ι͂Τ' τμῆμα τῷ ΤῸΚ τμήματι: 
Ἔστι δὲ καὶ τὸ ΒΗ͂Γ τρίγωνον τῷ ΗΙΚ τριγώνῳ 


΄ 


Α͂᾿ 


’ 
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τομεῖ ἔσος ἐστί, Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὺ ὁ ΠΚΑ͂ τος. 
μεὺς ἑχατέρῳ τῶν ΚΙ ΗΓΒ ὥσος ἐστίν" οἱ τρεῖς 
ἄρα τομεῖς οἱ ΒΕ ΗΓΚ ΗΚΑ͂ ἴσον ἀλλήλοις εἰσί, 
Διὰ τὰ αὐτὰ δὰ χαὶ οἱ ΘΕΖ ΘΖΜ ΘΗΝ τομεὶς ἴσοι 
ἀλλήλοις εἰσίν. ὁσαπλασίων ἄρα ἐστὶν ἡ Β.Ύ περιφέρεια 
τῆς ΒΙ᾽ περιφερείας, τοσαυταπλασίων ἐστὶ καὶ ὁ ΗΒ. 
τομεὺς τοῦ ἩΒΙ' τομέωρ. 4 ὰ τὼ αὐτὰ δὴ χαὶ ὁσαπλα«- 
σίων ἐστὶν αὶ ΕΝ περιφέρεια εῆς. ἘΖ περιφεβϑείαρ, 
τοσαυταπλασίων ἐστὶ καὶ ὁ ΘΕΝ τομεὺς τοῦ ΘΕΖ 
τομέως. ΕΚ δὲ ἴση ἐστὶν ἡ ΒΑ͂ περιφέρεια τῇ ΕΝ 
περιφερείᾳ, ἴσος ἐστὸὴ καὶ ὁ ἨΒΑΑ͂ τομεὺς τῷ ΘΕΝ 
τομεῖ. καὶ εἰ ὑπερέχειν ἢ ΒΑ περιφέρεια τῆς ΕΝ 
περιφερείας, ὑπερέχει καὶ ὁ Ε1Β.4 τομεὺς͵ τοῦ ΘΕΝ 
τομέως» καὶ εἰ ἐλλείπει, ἐλλείπει. Τεσσάρων δὴ ὄντων 
μεγεϑῶν, δύη μὲν τῶν Β1' ΕΖ περιφερειῶν, δύο δὲ τῶν 
ἨΒΙ ΘΕΖ τομέων, εἴληπται ἰσάκις πολλαπλάσια, 
τῆς μὲν ΒΓ περιφερείας καὶ τοῦ ἨΒ1' τομέως ἥ τὰ 
Β.4 περιφέρεια καὶ ὁ 18.141 τομεὺςρ, τῆς δὲ ΕΖ πε- 
ριφερείας μαὺὶ τοῦ ΘΕΖ τομέως ἰσάκις πολλαπλάσια, 
ἢ τὲ ΕΝ περιφέρεια χαὶ ὁ ΘΕΝ τομεύς. καὶ δέδεικε 
ταῦ ὅτι εἶ ὑπερέχεν ἡ Β.Α4 περιφέρεια τῆς ΕΝ περυ- 
φερείας, ὑπερέχει καὶ ὁ Η1Β.4 τομεὺς τοῦ ΘΕΝ το- 
μέως" καὶ εἰ ἔση, ἔσος" καὶ εἰ ἐλλείπει, ἐλλείσει" ἔστιν 
ἄρα ὡς ἣ ΒΙ᾽ περιφέρεια πρὸς τὴν ΕΖ, οὕτως ὁ 
ΗΒ. τομεὺς πρὸς τὸν ΘΕΖ τομέα.) 


Πόρισμα. 
(Καὶ δῆλον ὅτε καὶ ὡς ὁ τομεὺς πρὸς τὸν τομέα 
οὕτως καὶ ἡ γωνία πρὸς τὴν γωνίαν.) 


τέλος τοῦ ἵκεοῦυ βιεβλῖου, 


ΕΥ̓ΚΑΣΙΔΟΥ͂ ΣΤΟΙΧΕΙΩΝ 
ΒΙΒΑ͂ΙΟΝ ἝΒΔΟΜΟΝ. 


Ὅροευ: 


ἁ, Μονάς ἔστι, χαϑ' ἣν ἕκαστον τῶν ὄντων 


ἦν λέγεται, 
β. ᾿Αρειϑμὸς δὲ τὸ ἐκ μονάδων συγκείμενον 
πλῆϑος. 
γ. Μέρος ἐσεὶν ἀριϑμὸς ἀρεϑμοῦ, δ. ἐλάσσων 
τοῦ μείζονος, ὅταν χαταμετρῇ τὸν μείζονα. ἡ 
, δ΄, ΜΠ έρη δὲ, ὅταν μὴ καταμετρῇ. 
ἐ Πολλαπλάσιος δὲ ὃ μείζων τοῦ ἐλάττο- 
ψος, ὅταν καταμετρῆταε ὑπὸ τοῦ ἐλάττονος. 
«. "ἄρτιος δὲ ἀρεϑμός ἐστιν ὃ δίχα διαιρού- 
μενος. 
᾿ς ζῇς ὩΕερισσὸς δὲ ὃ μὴ διαιρούμενος δίχα, ἢ ὃ 
μονάδι διαφέρων ἀῤτίου ἀριϑμοῦ. 
τς ἡ, ᾿Αρτιάκις ἄρτιος ἀρεϑμός ἐστιν ὃ ὑπὸ 
ἀρτίου ἀριϑμοῦ μετρούμενος χατὰ ἄρτιον ἀρυϑμόν. 
ες ῷ', Αρτιάκις δὲ περισσὸς ὅ ὑπὸ ἀρτίου 
ἀριϑμοῦ μετρούμενος" κατὰ περισσὸν ἀρυϑμόν. 
τ ᾧ (Περισσάκις δὲ ἄρτιός ἐστιν, ὁ ὑπὸ πε- 
ρισσοῦ ἀριϑμοῦ μετρούμενος κατὰ ἄρτιον ἀριϑμόν. 
ὦ, Περισσάχες δὲ περισσὸς ἀρεϑμός 
ἐστιν ὃ ὑπὸ περισσοῦ ἀριϑμοῦ “μετρούμενος κατὰ πε- 
οισσὸν ἀριϑμόν. 
ιβ. Πρῶτος ἀρεϑμός ἔστιν ὃ μονάδε μόνῃ 
μετρούμενος, ᾿ 
[13] 


11. 


42, 


Γ᾿ 
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γ. Πρῶτον δὲ πρὸς ἀλλήλους ἀριϑμοὶ 
εἶσιν οἱ μονάδι μόνῃ μετρούμενοι κουνῷ μέτρῳ. 

ὅδ, Σύνϑετος ἀριϑμὸς ἐστιν ὁ ἀριϑμῷ τινι 
μετρούμενος. 

“ὠς Σύυνϑετοι δὲ πρὸς ἀλλήλους ἀριᾶμοῖ 
εἶσιν οἱ ἀριϑμῷ τινε μετρούμενοι χοινῷ μέϊῥῳ. 

ες ᾿Αφιϑμὸς ἀριϑμὸν πολλαπλασιάξειν 
λέγεται, ὅταν ὅσαι εἰσὶν ἐν αὐτῷ μονάδες τοσαῦτά- 
χις συντεθῇ ὁ ὗ πόλλαπλᾳδιαζόμενος, καὶ γένηταϊ τις. 


εξ. Ὅταν δὲ δύο ἀριϑμοὶ πολλαπλασιάσαντες 
ἀλλήλους ποιῶσί τινα, ὁ γενόμενος ἐπίπεδὸς καλεῖ- 
ται" πλευραὶ δὲ αὐτοῦ "οἱ πολλαπλασεάφανχες ἀλ- 
λήλους ἀριϑμοί. 

ἡ. Ὅταν δὲ τρεῖς ᾿ἀριϑμοὶ πολλαπλασιάσαντες 
ἀλλήλους σοιῶσί, τινα, ὁ γενόμενος στερεὸς καλεῖ- 
ται, πλεῦραὶ δὲ αὐτοῦ. οἱ πολλάπλαδιάσαντες ἀλ- 
λήλουῤ ἀρυϑιμοΐ,. 
τς 49’. Ῥετδάγώνος, ἀριϑμὸς ἦστε» δ᾽ ἰσάκις 
ἴσος, ἢ ὁ ὑπὸ δύο ἴσων ᾿ἀριϑμῶν περιεχόμενος. 

" Κύβος δὲ ὃ ἰσάκις ἴσος ἰσάχις, ἢ ὃ ὑπὸ 
τριῶν ἀρυϑμῶν ἔσων περιεχόμενοῤ. 

κά, ᾿Δριϑμοὸὺ ἀνάλοχόν εἶδεν, ὅταν ὃ πρῶ- 
τος τοῦ δευτέρου. χὰὶ ὁ τρϊτὸῤ τοῦ ζετάρτοῦ ἐσάχιρ 

ἢ πολλαπλάσιος, ἤ τὸ αὐτὸ “μέρῤοῤ, ἢ τὰ αὐτὰ μέρη- 
κβ, Ὅμοιαι ἐπίπεδοι χαὶ στεῤεοὶ ἀριϑ-: 
μοΐέ εἴσιν οἱ ἀμάλόγὸν “ἔχοντες τὰς πλευρὰ. 

«γ΄. Τέλεινος ἀῤεθμός ἔστιν, ὃ τοῖς ἑαυτοῦ. 
μέρεσιν ἴσοῦ ὦγ, 
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“ Ἰρόταϑις ἀ. “ΝΗ 

Δύο ἀριϑμῶν ἀνισῶν ἐχκχει μένων, ἄνϑο. 4. 
φανυῤροὐμένου δὲ ἀεὶ τοῦ ἐλάσσονος ἀσὸ 
τὸ μεΐϊξζονος, ἐὰν ὁ λειπόμενος μηδέποτε 
ἀατὰμετρῥῇ τὸν πρὸ ἑαυτοῦ, ἕως οὗ λήφϑῇ 
μὸνάφ., οἱ ἐξ ἀρχῆς ἀριϑῃ οἱ πρῦτοι πρὸ 
ἀλλήλους ἔδονται. - ι: 
. δύὸ γὰρ ἀνίδων ἀῤυθμῶν τῶν 48. 72 ἀνϑυφρίρου. δι 1. 
ἡγοῦ ἀεὶ τοῦ ἐλάσσονος ἀπὸ τοῦ μεϊδονοὶ ὅ λειπόμενος 
μηδέποτε βάτάμϑερείξω τὸν βρὸ ἑαυτοῦ, ἕώς οὗ Χηφϑῇ 
“ὀνάς. λέγω ὅτι οἱ ΑΒ Τά πρῶξτοϊ πρὸς ἀλλήλους εἶο 
οὶ, τοῦτ᾽ ἔστιν, ὅτι τοὺς 418 Τά μονὰς μόνη μετρεῖν 

δὲ γὰῤ γνή εἶδεν -οἱ 4} 12 πρῶώξοι πρὸς ἀλλή. 
λοῦς, ῥεερήσει τι αὐτοὺς ᾿ἀριϑμός. ἹΜεερείξω, πὰὰ 
ἄοξὼ ὁ Ἐπ. καὶ ὃ δι μὲν" 1.4 τὸν «18 μεξγὼνφ λεμτέτω 
ἑαυξοῦ ἐλάσδονα τὸν Ζ.4, ὁ δὲ 24 τὸν 47 γιεργῶφ 
Δλευπέτω. ἑαυτοῦ ἐλάσσονα τὸν 51, “ὃ δὲ, ΤΗ͂Ι. τὸν 24 
μερῶν λειιέξω μονάδα. Ἐὴῤ ΘΑ͂... 
᾿ς πὲ οὖν ὃ Ἐ τὸν 1.4 Μιετρεῖ, ὃ. δὲ Ῥὰ πὸ 
Ζ8 μετρεῖ" 'χαὶ ὁ Ἐ' ἄρα τὸν ΖΕ ᾿μεξρεῖν μετρεῖ 
δὲ χαὶ ὅλον τὸν «48. χαὺ λομιὸν ἄρα τὸν “«7Ζ μὲ» 
πρήϑε, Ὃ δὲ “2 τὸν 43 βεξρεῖν χαὺ ὃ δὲ ᾿ἄρά 
τὸν Ἢ ξξρήσει" μετρεῖ δὲ καὶ ὅλον τὸν 7΄45 καὶ 
δοιπὸν ἄρα τὸν ΤῊ μεϊρήδει. Ὃ δὲ ΤῊ τὸν ΖΘθ 
μεξρεῖ. καὰ ὃ Ἐ ὅρα τὸν ΖΘ μετρήδει" μεδρεῖ -- δὲ 
καὶ ὅλὸν τὸν ΖΩ͂. καί λοιπὴν ἄρα τὴν 10 μονάδα 


“ μεξρήσει, ἀριθμὸς ὧν, ὕπερ ἐστὶν ἀδύνατον " οὐχ ἄρα 


τοὺς 48. Τ4 ἀριϑροὺς βεερήσει τὶς ἀρνϑμὸξν οἱ ΔΒ 
“4 ὅρὰ προ πρὸ ἀλλήλονὲ εἰσίν ὅν ἔδει δεῖξον. 


πρόξαδις ἀν 


. 409 ἀριδμῶν δοϑέντων Ἠΐ πρώξων 5, 
πρὸς ἀλληλοῦὸὰ, τὸ μέγεδεον. πὐτῶν αουνὸν 
μέξρον εὐ ρὲῖθν ᾿ -- τὶν το 


{08 ,; ΕΥ̓ΚΑΕΙ4ΟΥ 


Ἔστωσαν οὗ δοϑέντες δύο ἀριϑμοὶ μὴ πρῶτος Γὶρ. 2. 


πρὸς ἀλλήλους οἱ 48 14, καὶ ὄστω ἐλάσσων ὁ [Γ4- 
δεῖ δὴ τῶν 48 [4 τὸ μέγιστον κοινὸν μέτρον εὑρεῖν, 

Εἰ μὲν οὖν ὁ Γ4 τὸν .4 μετρεῖ, μετρεῖ δὲ καὶ 
ἑαυτὸν. ὁ ΓΔ4 ἄρα τῶν 4} [4 κοινὸν μέτρον ἐστέ. 
«Καὶ φανερὸν ὅτι καὶ μέγιστον" οὐδεὶς γὰρ μείζων 
τοῦ ΓΔ τὸν 14 μετρήσει, 

Εἰ δὲ οὗ μετρεῖ ὁ Γ4 τὸν ΑΒ, τῶν 48ΒἘ 14 
ἀνθυφαιρουμένου ἀεὶ τοῦ ἐλάττονος ἀπὸ τοῦ μείξζο- 
ψος, ληφϑήσεταΐ τις ἀριϑμὸς, ὃς μετρήσει τὸν πρὸ 
ξαυτοῦ. Ιονὰς μὲν γὰρ οὗ ληρϑήσεται" εἰ δὲ μή» 


ἔσοντοι οἱ 4 1.4 πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους, ὅπερ οὐχ 


ὑπόχειται, ““ηφϑήσεται ὥρα τις ἀριϑμὸς, ὃς μετρήσει 
τὸν πρὸ ἑαυτοῦ, Καὶ ὁ μὲν ΓΔ τὸν 418 «μετρῶν 
λειπέτω ἑαυτοῦ ἐλάσσονα τὸν ΕΑ͂. ὃ δὲ Ε4 τὸν 4Γ 
μετρῶν λειπέτω ἑαυτοῦ ἐλάσσονα τὸν ΖΙ, ὃ δὲ ΓΖ 
τὸν ΒΑ͂ μετρείτω. ᾿Επεὶ οὖν ὁ ΓΖ τὸν 4 μετρεῖ, 
ὁ δὲ 48 τὸν 4Ζ μετρεῖ: χαὶ ὃ ΓΖ ἄρα τὸν 4Ζ με. 
τρήσει" μετρεῖ δὲ καὶ ἑαυτόν. καὶ ὅλον ἄρα τὸν ΓΔ 
“μετρήσει. Ὁ δὲ ΓΔ τὸν ΒΕ μετρεῖ. καὶ ὁ ΓΖ ἄρῳ 
τὸν ΒΕ μετρεῖ. μετρεῖ δὲ καὶ τὸν ἘΑ͂- καὶ ὅλον 
ἄρα τὸν ΒΑ͂ μετρήσει. μετρεῖ δὲ καὶ τὸν 1 4. ὁ ΓΖ 
ἄρα τοὺς 43,ἃΒ 4 μετρεῖ. ὃ ΓΖ ἄρα τῶν 48 ΓΔ 
χουμὸν μέτρον ἐστέ, «“έγω ϑὴ ὅτι καὶ μέγιστον. Ἐξ 
γὰρ μή ἐστιν ὁ ΓΖ τῶν 48 114 μέγιστον χοινὸν 
- μέτρον, μετρήσει τις τοὺς ΑΒ Γ4 ἀριϑμοὺς ἀριϑ- 
μὸς μείζων ὧν τοῦ ΓΖ. Μετερείτω, καὶ ἔστω ὁ Η. 
Καὶ ἐπεὶ ὁ Ἡ τὸν ΓΖ4 μετρεῖ, ὁ δὲ Γ4 τὸν ΒΕ με- 
τρεῖ. καὶ ὁ Ἡ ἄρα. τὸν ΒΡ. μετρεῖ. μετρεῖ δὲ καὶ 
ὅλον τὸν ΒΑ͂. καὶ λοιπὸν ἄρα τὸν «44 μετρήσει, 
Ὃ δὲ 48 τὸν 4Ζ μετρεῖ. καὶ ὁ Ἡ ἄρα τὸν 4Ζ με- 
τρήσει!" μετρεῖ δὲ καὶ ὅλον τὸν 4. καὶ λοιπὸν ἄρα 
τὸν ΓΖ μετρήσει, ὁ μείζων τὸν ἐλάσσονα, ὅπερ ἐστὶν 
ἀϑύνατον. οὐκ ἄρα τοὺς 48 7.4 ἀριϑμοὺς ἀριϑμός 


ι 
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᾿ ζιὶς μετρήσει μείζων ὧν τοῦ ΓΖ. ὁ ΓΖ ὥρα τῶν ΑΒ 
ΓΖ μέγιστόν ἐστε κοινὸν μέτρον. ὅπερ ὅδεν δεῖξαι, 


Πόρισμα, 


Ἔχ δὴ τούτου φανερὸν, ὅτι ἐὰν ἀριϑμὸς δύδ᾽ 


ἀριϑμοὺς μετρῇ, καὶ τὸ μέγιστον αὐτῶν κοινὸν μές 
τρον μετρήσει. 


πρότασις γ. 
Τριῶν ἀριϑμῶν δοθέντων μὴ πρώτων 
πρὸς ἀλλήλους, τὸ μέγιστον αὐτῶν κοινὸν 
μέτρον εὑρεῖν. 


Ἄστωσαν οἱ δοϑέντες τρεῖς ἀρεϑμοὶ μὴ πρῶτοι: 


πρὸς ἀλλήλους οἱ 4 Β Γ΄. δεῖ δὴ τῶν ΑΙ Β 1 τὸ 
μέγιστον κοινὸν μέτρον εὑρεῖν. 

Ἐβλήφϑω γὰρ δύο τῶν Α Β τὸ μέγιστον, Χο- 
γὸν μέτρον ὁ 4. ὁ δὴ 4 τὸν 1' ἤτοι μετρεῖ, ἢ οὗ 


μετρεῖ. ἹΜετρείτω πρότερον. μετρεῖ δὲ καὶ τοὺς 4«' 


Β. ὃ 4 ἄρα τοὺς Α͂ Β 1" μετρεῖ. ὁ 4 ἄρα τῶν ΑἹ 
Β Τ' κοινὸν μέτρον ἐστί. ,«Τέγω ὅτε καὶ μέγιστον. 
Εἰ γὰρ μή ἔστιν ὁ 4 τῶν ΑΙ Β Γ μέγιστον χοινὸν 
μέτρον. μετρήσει τις τοὺς ΑΙ Β Γ' ἀριϑμοὺς ἀριϑμὸς 
μείζων ὧν τοῦ 4. δετρείτω, καὶ ἔστω ὁ Ε. ᾿Επεὶ 
οὖν ὁ Ε τοὺς ΑΙ Β 1' μετρεῖ: καὶ τοὺς ΑΙ Β ἄρα με- 
τρήσας καὶ τὸτῶν Αἴ Βὶ μέγιστον χοινὸν μέτρον μετρή- 
σει, Τὸ δὲ τῶν ΑΔ Β μέγιστον κοινὸν μέτρον ἐστὶν 
ὁ 4: ὁ Ε ἄρα τὸν 4 μετρεῖ, ὁ μείζων τὸν ἐλάσσονα, 


ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον. οὐκ ἄρα τοὺς Α͂ Βὶ Π' ἀριϑ. 


μοὺς ἀριϑμός τις μετρήσει μείζων ὧν τοῦ 4: ὁ 4 ἄρα 
τῶν 4 Β 1) μέγιστόν ἐστε κοινὸν μέτρον. 

ΜΜῊΗ μετρείτω δὴ ὁ 4 τὸν Γ΄. λέγω πρῶτον, ὅει 
οἱ 4 Γ οὔκ εἰσε πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους, ᾿Επεὶ γὰρ 


Τὶς. 8. 


οἱ 4. ΒΓ οὔχ εἰσι πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους, μετρήσεο 


τις αὐτοὺς ἀριϑμός" ὁ δὲ τοὺς 4 Β Γ μετρῶν. καὶ 


“8. ΕΥ̓ΚΑΕΙΔΟΥ ο 
τρὺς Αὶ Β ματρήσει, ἀπὲ τὸ τῶν Α΄ ὶ μέγεστον, κου-. 


γὸν,; βέξρον. τὸ 4 μεξζρήσει" μετρεῖ δὲ χροὶ τὸν 1. 
τους 4 1" ἄρα ἀριϑμός τις μετρήσει. οἱ Δ Τ ἄρ χ 
οὔχ ξίσε πρῶτος πρὸς ἀλλήλους, - πἰλήφϑω οὖν αὐὖὐ- 
τῶν τὸ μέγιστον κοινὸν. μέτρον, ᾧ. , Καὶ ἐπεὶ ὁ 
Ε τὸν 4 μετρεῖ; ὁ δὲ 4 τὴς 4 Β μετρεῖ! χορὸ ὁ ΚΑ. 
ἄρα: τοὺς. 44 Καὶ μετρεῖ. μετρεῖ δὲ καὶ τὰν 1. ὁ Εὶ 
ἄρα τοὺς 4 Β {᾿ μετρεῖ. ἃ Ε ἄρα τῶν Α Βὶ 1᾽ κοι- 
γόν, ἔστε μέτρου. Αέγῃ δὴ ὅτε καὶ μέγιστον. Εἰ 
γὰρ μή ἔστιν: ἃ Εὶ τῶν Α( Βὶ Γ΄ τὰ μέγιστον χδινὸν 
μέτρον», μετρήσεῳ τες τοὺς 4 Βὶ Γ᾿ ἀριϑμοὺς ἀριϑ.: 
μείζων. ὧν τοῦ ΕΚ. Μετρείτω, καὶ ὄστω. ὁ Ζ.΄. 


οἰ αὶ ἐπεὶ ἃ Ζ τοὺς ΑΓ! ἢ 1 μετρεῖ, καὶ τοὺς Α Β΄. 


μετρεῖ, ξαὶ τὰ τῶν .( Βὶ ἄρα μέγιστον χοινὰν, μέτρον 
μετρήσει. Τὰ δὲ τῶν 44 ΒΒ. μέγεσταν κορνὰν. μέξρον, 
ξατὲν ὁ 4: ἀ Ζ ἄρα τὸν 4 μετρεῖν. μετοξῖ δὰ καὶ 
τὸν ζ΄ ἁ Ζ ἄρα τοὺς 4 {᾽ μετρεῖκ χαὶ τὸ τῶν 4 1 


ἄρα μέγισται κοινὰ. μέξραν μετρήσει: Τὰ δὲ τῶγ {᾽" 


4 μέγισταν καινὰν μέτρον ἐστὶν ἃ Ει ὁ Ζ2 ἄρα τὸν 
ἔὶ μεξρεῖς ὁ μείζῳ τὸν ἐλάσᾳονᾳ, ὅπερ ἐατὸν ἀδύνα- 
τανε αὐὖκ ἄρα τοὺς «4. {΄ ἀριϑμός τις μετρήσες 
μείζων ὧν τοῦ ξ΄ ὁ Καὶ ἄρα τῶν «4 Βὶ {' μέγιατόν 
ἐστε. κορνὸμ μέεραν' ὅπερ ἔδει δεῖξαμ: 


Πάρεᾳ μ ᾶς 
(ΣΝ δὴ ταύτωγ φαγερὸν, ὅτε ἐὰν ἀριϑμὸς ἀριᾶς 
μαὺς τρεῖς μετρῇ» καὶ τὰ μέγιστον αὐτῶγ κοινὸν μέ- 
τρῶν μετρήσει, 
Τὰν αὐτὰν δὲ τράπογμ καὶ πλειόνωι ἀριϑμῶν 


δοϑέντων τὰ μέγεστον κοιγὰν μέτρον εὑρήσομεγ,) 


οι Ὁ ρόταοαις ἅ. 
Πᾶς ἀρεϑμὸς παντὸς ἀρεὥμοῦ, ἁ ἔλάσ- 


σῶν τοῦ.- Ῥείζονος, ἤτοι: μέρος. ἐστὲμ ἢ 
μέθη τιν 
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"Ἔστωσαν, δύο ἀριϑμοὶ, οἱ Α΄ ΒΓ, χαὶ ἔστω Ρ'φ. 4. 


ἐλάσσων ὃ' ΒΓ. λέγω ὅτε ὃ. ΒΙ' τοῦ “ἴτω μέρος 


ἐστὸν ἢ μέρη. 

Οὲ Α ΒΓ γὰρ ἤτοι πρῶτοι. πρὸς ἀλλήλους εἰ: 
σίν, ἢ οὔ. Ἔστωσαν πρότερον πρῶτοι πρὸς ἀλλή- 
᾿δοῦν. Διαιρεϑέντος δὴ. τοῦ ΒΥ͂' εἰς τὰς ἐν αὐτῷ μο- 
γάδας, ἔσται ἑχάστη μονὰς τῶν ἐν τῷ ΒΓ μέρος τι 
τοῦ 4, ὥςτε μέρη ἐστὶν ὁ ΒΓ τοῦ Α. 


Μὸὴ ἔστωσαν δὴ οἱ Α΄ ΒΓ. πρῶτοι πρὸς ἀἄλλή- 
λους: ὃ δὴ ΒΙ᾽ τὸν Α ἤτοι μετρεῖ, ἢ οὐ μετρεῖ. τὶ 
μὲν οὖν χαταμέτρει ὁ ΒΓ τὸν 4. μέρος ἐστὶν ὃ Β7' 
τοῦ Α. Εἰ δὲ οὔ: εἰλήφϑω τῶν 4. ΒΓ μέγιστον κού- 
γὸν μέτρον ὁ 4, καὶ διῃρήσϑω ἃ ΒΓ εἰς τοὺς τῷ 4 
 ἔσους, τοὺς ΒΕ ΕΖ ΖΙ. αὶ ἐπεὶ ὃ 4 τὸν 4 με- 
τρεῖ, μέρος ἐστὶν ὁ 4 τοῦ Α͂- ἴσος δὲ ἑχάστῳ τῶν 
ΒΕ ΕΖ ΖΓ- καὶ ἕκαστος ἄρα τῶν ΒΕ ΕΖ ΖΓ τοῦ 
Α' μέρος ἐστίν" ὥςτε μέρη ἐστὶν ὁ ΒΙ᾽ τοῦ Α. 


“ἅπας ἄρα ἀριϑμὸς παντὸς ἀριϑμοῦ . .. καὶ τὰ 
ἑξῆς ὡς ἐν τῇ προτάσει... . ὅπεῤ ὅδει ϑεῖξαι.. , 


Πρότασεις ἐ 
᾽Εὰν ἀρεϑμὸς ἀρεϑμοῦ μέρος ἢ, καὶ ἔτε- 
θος. ἑτέρου τὸ αὐτὸ μέρος: καὶ συναμφότε- 
" θ0ος συνάμφοτέρου τὸ αὐτὸ μέρος ἔσται, 
ὅπερ ὁ εἷς τοῦ ἑνός. 
“Αριϑμὸς. γὰρ ὁ 4“ ἀριϑμοῦ τοῦ ΒΓ μέρος ἔστω, 


καὶ ἕτερος ὃ 4 ἑτέρου τοῦ. ΕΖ τὸ αὐτὸ μέρος, ὕπερ. 


Ῥίρ. 5. 


ὁ ΑΙ τοῦ ΒΓ. λέγω ὅτι καὶ συναμφότερος ὁ 4. 4 


συναμφοτέρου. τοῦ ΒΓ ΕΖ τὸ αὐτὸ μέῤος ἐστὶν, ὕπερ 
ὁ 4 τοῦ ΒΓ. 


Ἐπεὶ γὰρ ὃ μέρος ἐστὶν ὁ Α τοῦ ΒΓ, τὸ αὐτὸ 


μέρος ἐστὶ χαὶ ὁ Δ τοῦ ΕΖ- ὥὕσοι ἄρα εἰσὶν ἐν τῷ 


400 ΕΥ̓ΚΑΕΙΔΟῪ 
ΒΓ ἀριϑμοὶ ἴσοι τῷ 44, τοσοῦτοί εἰσι καὶ ἐν τῷ ΕΖ 


ἐριϑμοὶ ἔσοι τῷ Δ. ΔδΔιῃρήσϑω ὁ. μὲν ΒΓ εἰς τοὺς. 


τῷ Α ἴσους τοὺς ΒΗ ΓΙ, ὁ δὲ ΕΖ εἷς τοὺς τῷ 4 
ἴσους τοὺ ΕΘ ΘΖ- ἔσται δὴ ἴσον τὸ πλῆϑος τῶν 
ΒΗ ἫΓ τῷ πλήϑει τῶν ΕΘ ΘΖ. ΚΚαὶ ἐπεὶ ἴσος 
ἐστὶν ὁ μὲν ΒΗ τῷ 44, ὁ δὲ ΕΘ τῷ 4. καὶ οἱ ΒΗ 
ΕΘ ἄρα τοῖς Α΄ 4 ἴσοι εἰσί. Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ, 
οἱ ΗΓ ΘΖ τοῖς «4 4 ἴσοε εἰσίν. ὅσου ἄρα εἰσὲν ἐν τῷ 
ΒΓ ἀριϑμοὶ ἴσος τῷ 44, τοσοῦτοί εἶσι καὶ ἐν τοῖς 
Β΄ ΕΖ ἴσοι τοῖς Α' 4: ὁσαπλασίων ἄ ἄρα ἐστὶν ὁ ΒΓ 
τοῦ ΑΛ, τοσαυταπλασίων ἐστὶ καὶ συναμιρότερος ὃ 
ΒΓ Ζ συναμφοτέρου τοῦ ΑἹ 4: ὃ ἄρὰ μέρος 
ἐστὶν ὃ Α͂ τοῦ ΒΙ,, τὸ αὐτὸ μέρος ἐστὲ καὶ συναμ- 


φότερος ὁ Αἱ 4 συναμφοτέρου τοῦ ΒΓ ΕΖ' ὅπερ 


ἔδει δεῖξαι. 


Πρότασις ς΄" 

"Ἐὰν ἀριϑμὸς ἀριϑμοῦ μέρη ἢ, καὶ ἕτε- 
ρος ἑτέρου τὰ αὐτὰ μέρη" καὶ συναμφότε- 
ρος συναμφοτέρου τὰ αὐτὰ μέρη ἔσται, 
ἅπερ ὃ εἷς τοῦ ἑνός. 

᾿Δριϑμὸς γὰρ ὃ 4 ἀριϑμοῦ τοῦ Τ᾽ μέρη ἔστω, 
καὶ ἕτερος ὁ 4 ἑτέρου τοῦ Ζ τὰ αὐτὰ μέρη, ἅπερ 
ὁ 418 τοῦ Γ' λέγω ὅτε καὶ συναμφοτέρος ὁ 48Β 4Ε 
συναμφοτέρου τοῦ Τ' Ζ τὰ αὐτὰ μέρη ἐστὶν, ἅπερ 
ὃ 418 τοῦ Γ. . 

᾿Επεὶ γὰρ, ἃ μέρη ἐστὶν ὃ 418 τοῦ Γ,, τὰ αὐτὰ 
μέρη ἐστὶ χαὶ ὁ 4 τοῦ Ζ. ὅσα ἄρα ἐστὶν ἐν τῷ 


Τὶς 8 


«4 μέρη τοῦ 1, τοσαῦτά ἔστε καὶ ἐν τῷ 4Ε μέρη. 


"τοῦ Ζ, διῃρήσθω ὁ μὲν. 4,8 εἰς τὰ τοῦ Γ᾽ μέρη τὼ 
Δ4}} ΗΒ, ὁ δὲ 48 εἰς τὰ τοῦ Ζ μέρη τὰ 46 ΘΕ: 
ἔσταν δὴ ἴσον τὸ. πλῆϑος τῶν ΜΉ ἈΔΒ τῷ πλή- 


ὅει τῶν 40 ΘῈ. Καὶ ἐπεὶ ὃ μέρος ἐστὶν ὁ 4 ᾿ 
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τοῦ Γ, τὸ αὐτὸ μέρος ἐστὶ καὶ ὁ 468 τοῦ Ζ- ὃ ἄρα 
μέρος ἐστὶὲν ὁ ΑΗ τοῦ Γ᾽, τὸ αὐτὸ μέρος ἐστὶ καὶ 
συναμφότερος ὁ ΑΗ 40Θ συναμφοτέρου τοῦ 1' Ζ.- 
Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ὃ μέρος ἐστὶν ὁ ΗΒ τοῦ 7), τὸ 
αὐτὸ μέρος ἐστὶ καὶ συναμφότερος ὁ ἨΒ ΘΕ συν. 
ἀαμφοτέρου τοῦ 1' 2: ἃὡ ἄρα μέρη ἐστὶν ὁ 418 τοῦ 
Γ, τὰ αὐτὰ μέρη ἐστὲ καὶ συναμφότερος ὃ 48 4Ε 
συναμφοτέρου τοῦ 1᾽ Ζ' ὅπερ ἔδεν δεῖξαι. 


Πρότασις ξζ. 


Ἐὰν ἀριϑμὸς ἀριϑμοῦ μέρος ἥ, ὅπερ. 


ἀφαιρεϑεὶς ἀφαιρεθέντος: καὶ ὃ λοιπὸς 


τοῦ λοιποῦ τὸ αὐτὸ μέρος ἔσται, ὕπες ἋΣ 


ὅλος τοῦ ὅλου. 


᾿Αριϑμὸς γὰρ ὁ ΑΒ ἀριϑμοῦ τοῦ Τά μέρος 
ἔστω, ὕπερ ἀφαιρεϑεὶς ὁ 44 ἀφαιρεϑέντος τοῦ ΓΖ- 


λέγω ὅτι χαὶ λοιπὸς ὃ ΕΒ λοιποῦ τοῦ ΖΔ τὸ αὐτὸ. 


μέρος ἐστὶν, ὕπερ ὅλος ὁ 44Β ὅλου τοῦ 14. 


Γίξ. 7. 


Ὃ γὰρ μέρος ἐστὶν ὁ 4 τοῦ 12, τὸ αὐτὸ μέ- 


ρος ἔστω χαὶ ὁ ΕΒ τοῦ ΓΗ. ΜΚΚαὶ ἐπεὶ, ὃ μέρος 


. ἐστὶν ὁ 4} τοῦ 1Ζ, τὸ αὐτὸ μέρος ἐστὶ χαὶ ὁ ΕΒ 


τοῦ ΓΗ͂. ὃ ἄρα μέρος ἐστὶν ὁ 41 τοῦ ΓΖ, τὸ αὐτὸ 
μέρος ἐστὶ καὶ ὃ 48 τοῦ ΗΖ᾽ ὃ δὲ μέρος ἐστὶν ὃ 
ΑΒ τοῦ ΓΖ, τὸ αὐτὸ μέρος ὑπόχειταν καὶ ὁ 48 
τοῦ [Δ- ὃ ἄρα μέρος ἐστὲν ὃ 4} τοῦ ΗΖ, τὸ αὐτὸ 
μέρος ἐστὶ χαὶ ὁ 41 τοῦ ΓΔ" ὁ ..38 ἄρα ἑκατέρου 


τῶν ΗΖ Γ4 τὸ αὐτὸ μέρος ἐστίν. ἴσος ἄρα ἐστὶν ὃ 


ἨΖ τῷ 14. οινὸς ἀφηρήσϑω ὁ ΓΖ: λοιπὸς ἄρα 


ὁ ἯΓ λοιπῷ τῷ ΖΑΩ4 ἴσος ἐστὶ, Καὶ ἐπεὶ, ὃ μέρος᾽ 


ἐστὶν ὁ 41 τὸῦ ΓΖ, τὸ αὐτὸ μέρος ἐστὲ καὶ ὁ ΕΒ 


τοῦ ἯΙ, ἴσος δὲ ὁ ΗΓ τῷ .Ζ4' ὃ ἄρα μέρος ἐστὶν. 


ὁ 4 τοῦ ΓΖ, τὸ αὐτὸ μέρος ἐστὲ καὶ ὁ ΕΒ τοῦ 
Ζ4. ᾿Αλλὰ, ὃ μέρος. ἐστὶν ὁ 48 τοῦ. ΓΖ, τὸ αὐτὸ 
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μέρος. ἐστὶ καὶ ὁ «48 τοῦ ΓΔ. ὃ ἄρα μέϑος ἐστὶν ὅ 
ἘΒ ταῦ Ζ4, τὸ αὐτὸ μέρος ἐσεὶ καὶ ὁ 448 τοῦ 1.4. 
καὶ λοιπὸς ἄρα ὁ ΕΒ λρουτοῦ τοῦ Ζά τὸ αὐτὸ μέ- ᾿ 
θοὸς ἐστὶν, ὅπερ ὅλος ὁ δ “418 ὅλου. τοῦ Γ4- ὅπερ 
ἔδεε δεῖξαι. 


Πρότασες ἡ. 
᾿Εὰν, ἀριϑμὸς ἀρεϑμοῦ. μέρη ἢ, ἅπερ 
ἀφαιρεϑεὶς ἀφαιρεϑέντος: καὺ ὁ λοιπὸς τοῦ 
λοιποῦ. τὰ αὐτὰ μέρη ἔσται, ἅπερ ὃ ὁ ὅλος 
τοῦ ὅλου. 


᾿Αριϑμὸς γὰρ ὃ ΑΒ ἀριϑμοῦ τοῦ Τ΄4 μέρη; Εἰφ. 8. 


ἕστω, ἅπερ ἀφαιρεϑεὶς ὁ 4Ὲ ἀφαιρεϑέντος τοῦ 1 Ζ- 
λέγω ὅτι χαὶ λοιπὸς ὃ ΕΒ λοιποῦ τοῦ Ζ4 τὰ αὐτὰ 
μέρη͵ ἐστὶν, ἅπερ ὅλος ὁ 48 ὅλου. τοῦ [Μ4. 

Κείσϑω͵ γὰρ. τῷ .3.8 ἴσος ὁ ΗΘ. ἃ ἄρα μέρη 
ἐστὶν ὁ ΜΉ τοῦ. Γά, τὰ αὐτὰ μέρη ἐστὶ χαὶ ὁ 48 
τοῦ, ΓΖ. Διῃρήσϑυ, ὁ μὲν ΗΘ εἰς τὰ τοῦ ΓΔ. μέρη 
τὰ ΗΚ ΚΘ, ὁ δὲ 48 εἰς τὰ, τοῦ ΓΖ μέρη τὰ 44 
4 Ει ἔσται δὴ ἴσον τὸ πλῆϑος. τῶν. ΗΚ ΚΘ τῷ 
πλήϑει τῶν ΑΑ “ἍῈΕ. Καὶ ἐπεὶ, ὃ μέρος ἐστὶν. ὃ 
ΗΚ τοῦ ΓΔ, τὸ αὐτὰ μέρος ἐστὶ καὶ ὁ 444 τοῦ ΓΖ: 
μείζων, δὲ ὃ ΓΔ τοῦ ΓΖ: μείζων ἄρα καὶ ὁ ΗΚ τοῦ 
4.4. Κείσϑω τῷ ΑΑ ἴσος ὁ ΗΜ. δ᾽ ἄρα. μέρος 
ἐφεὶῃ. ὁ ΗΚ τοῦ ΓΔ, τὸ, αὐτὸ μέρος ἐστὶ καὶ ὁ ΗΜ 
τοῦ. ΓΖ-. καὶ. λοιπὸς ἄρα ὁ ΜΚ λοιποῦ τοῦ Ζά τὸ 
αὐτὸ͵ μέρος, ἐστὲν, ὅπερ ὅλος ὃ ἫΚ ὅλου. τοῦ ΓΔ. 
Πάλιν, ἐπεὶ, δ' μέρος ἐστὶν. ὁ ΚΘ τοῦ. Γ4, τὸ αὐτὸ 
μέρος ἐστὶ καὶ ὁ 4 τοῦ ΓΖ, μείζων δὲ ὁ ΓΖ4 τοῦ 
ΓΖ'. μείζων ἄρα καὶ ὃ, ΚΘ τοῦ .1Ε. Κείσθω τῷ 
ΔῈ ἴαος ὁ, ΚΝ". ὃ ἄρα μέρος ἐστὶν ὃ ἈΘ τοῦ ΓΑ, 


'τὰ αὐτὰ μέρος ἐστὶ χαὶ ὃ ΚΝ τοῦ ΓΖ: καὶ λοιπὸς 


ἄρα ὁ ΝΘ λοιποῦ τοῦ ΖΖ4 τὸ αὐτὸ μέρος ἐστὶν, 


Η͂᾽ --ἱὦ 
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ὅπερ. ὅλος ὁ ΚΘ ἅλου. τοῦ. [4. ᾿δείχϑη δὲ χαὶ ὁ 
λριπῤρ. ὁ ΜΚ λοιπαῦ. τοῦ. ΖΑ τὸ αὐτὸ μέρος ὦ», 
ὅπερ. ὅλος ἃ. ΚΗ ὅλο τοῦ 4 καὶ συναμφότερος 
ἄρᾳ ὁ ΜΚ ΝΘ τοῦ 4Ζ τὰ οὐτὰ μέρη ἐστὶν, ἅπεῃ 
ὅλος ᾧ ΘΗ ὕλονυ. ταῦ. 41. Ἴσος δὲ. συναμρρύτέρος 
μὲν ὃ ΜΚ ΝΘ τῷ ΕΒ, ᾧ δὲ ΘΗ τῷ Β.4.- καὶ λοι- 


πὸς ἄρα ὁ ΕΒ λοιποῦ τοῦ Ζ4 τὰ αὐτὰ μέρη ἐστὶν, ᾿ 


ὥπερ ὅλος ὁ 448, ὅλου. τοῦ Γ4- ὅπερ ὄδει δεῖξαι. 


,α Πρότασις ϑ'. ο ᾿ 
Ἐὰν, ἀρφρεϑμὸς ἀριϑμοῦ μέρος ἦ, καὶ 
ἕτερος, ἑτέρου, τὸ αὐτὰ μέρος" καὶ ἐναλ- 


λὰξ, ὃ, μέρος ἐστὶν ἢ μέρη ὃ πρῶτος τοῦ 


τρίτου, τὸ αὐτὰ μέρος ἔσται, ἢ τὰ αὐτὰ. μές 
ρθη, καὶ ὃ δεύτερος τοῦ τετάρτου. 


᾿Δριϑμὸς. γὰρ. ὃ Α΄ ἀριϑμοῦ τοῦ ΒΓ μέρος 


 ἕστῳ, καὶ ἕτερος ὁ Δ ἑτέρου. τοῦ. ΕΖ τὸ αὐτὸ μέρος, 
. "δ 4τ ͵ὸ μέρορ, 


ὕπερ, ὃ. ( τοῦ. ΒΓ. λέγω ὅτε .«χἀὶ. ἐναλλὰξ, ὃ μέρος 
ἐσεὶν ὁ ΑΙ τοῦ. 4 ἢ μέρη , τὸ αὐτὰ μέρος ἐστὶ ζαὺ ὁ 
ΒΙ' τοῦ ΕΖ, ἢ τὰ «αὐτὰ μέρη. .Ν 

Ἐπεὶ γὰρ ὃ μέρος ἐστὶν ὁ .4 τοῦ 81, τὸ αὐτὸ 
μέρος. ἐστὲ καὶ ὃ, 4 τοῦ ΕΖ: ὅσρι. ἄρα εἰσὴν ἐν τῷ 
ΒΓ ἀρεϑμοὶ ἴσοι τῷ «4, τοσοῦτοί εἰσε καὶ ἐν τῷ ΕΖ 
ἴσοι τῷ, 4. Διῃρήαϑω, ὁ μὲν ΒΙ' εἰς τοὺς τῶ Α( 
σους τοὺς. ΒΗ ΗΓ, ὁ δὲ ΕΖ εἰς τοὺς. τῷ 4 ἴσους. 
τοὺς. ΕΘ ΘΖε΄ ἴσον. ἔσταν δὴ τὸ πλῆϑος τῶν. ΒῊ 
ἯΧ' τῷ πλήϑει τῶν. ΕΘ. ΘΖ, 

Καὶ ἐπεὶ ἴσος εἰσὶν, οἱ ΒΗ ἩΓ’ ἀριϑμοὶ ἀλλή- 
λοις, εἰσὲ δὲ καὶ οἱ ΕΒ ΘΖ. ἐρεϑιμοὶ ἴσοι ἀλλή- 
λοις, χαξ ἔστιν. ἴσον τὸ πλῆθος. τῶμ, ΒΗ 1 τῷ, 
πλήϑει τῶν. ΚΘ. ΘΖ. ὃ ἄρρ μέρος. ἐσεὸν ὅ. ΒΗ τοῦ, 
ΕΘ ἢ μέρη, τὸ, αὐτὺ μέρορ ἐστὲ καὶ ὁ ΗΓ τοῦ ΘΖ 
ἢ τὰ. αὐτὰ μέρη" ὥρτε χαὶ ὃ μέρος ἐστὴν ᾿ὁ ΒΕ τοῦ 


Εΐξ. 9. 
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ἘΘ ἢ μέρη, τὸ αὐτὸ μέρος ἐστὲ καὶ συναμφότερος ὅ 


ΒΤ συναμφοτέρου τοῦ ἘΖ, ἢ τὰ αὐτὰ μέρη « ἴσος δὲ 
ὁ μὲν ΒΗ͂ τῷ 4, ὁ δὲ ΕΘ τῷ 4: ὃ ἄρα μέρος 
ἐστὶν ὃ Α'! τοῦ 4 ἢ μέρη, τὸ αὐτὸ μέρος ἐστὶ καὶ 
ὅ ΒΓ τοῦ ΕΖ, ἢ τὼ αὐτὰ μέρη" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


Ποότασις ι. 

Ἔὰν ἀρεϑμὸς ἀρεϑμοῦ μέρη ἢ, χαὶ ἔτε- 
οος ἑτέρου τὰ αὐτὼ μέρη’: καὶ ἐναλλὰξ, ἃ μέ- 
ρη ἐστὶν ὁ πρῶτος τοῦ τρίτου ἢ μέρος, τὰ 
αὐτὰ μέρη ἔσται καὶ ὃ δεύτερος τοῦ τετάρ- 
του, ἢ τὸ αὐτὸ μέρος. 


"Δριϑμὸς γὰρ ὁ .18ΒἘ ἀριϑμοῦ τοῦ Γ μέρη ἔστω, Εἰς. 10. 


κοΐ ἕτερος ὁ 4 ἑτέρου τοῦ Ζ τὰ αὐτὰ μέρη λέγω 
ὅτε καὶ ἐναλλὰξ, ἃ μέρη ἐστὶν ὁ .“ τοῦ 48, ἢ μέ- 
οος, τὰ αὐτὰ μέρη ἐστὶ καὶ ὃ Γ᾽ τοῦ Ζ, ἢ τὸ αὐτὸ 


μέρος. 


μέρη ἐστὶ καὶ ὁ. 4Ε τοῦ Ζ- ὅσα ἄρα ἐστὶν ἐν τῷ 
“4 μέρη τοῦ 7, τοσαῦτα καὶ ἐν τῷ 4ῈΕ μέρη τοῦ 
Ζ. δΔιῃρήσϑω ὁ μὲν 448 εἰς τὰ τοῦ Γ΄ μέρη τὰ ΑΗ 
ἩΒ, ὃ δὲ 4Ὲ εἰς τὰ τοῦ Ζ μέρη τὰ 40 ΘΕ. ἔσται 
δὴ ἴσον τὸ πλῆϑος τῶν ΔῊ ΗΒ τῷ πλήϑει τῶν 
400 ΘΕ. ΚΚαὶ ἐπεὶ, ὃ μέρος ἐστὶν ὃ ΜΗ τοῦ Γ, τὸ 
αὐτὸ μέρος ἐστὶ “καὶ ὃ 4Θ τοῦ Ζ, καὶ ἐναλλὰξ, ὃ 
μέρος ἰἐσεὶν ὃ ΑἩ τοῦ 40 ἢ μέρη, τὸ αὐτὸ μέρος 
ἐστὶ καὶ ὁ Γ τοῦ Ζ, ἢ τὰ αὐτὰ μέρη. Διὰ τὰ αὐτὰ 
δὴ καὶ, ὃ μὲρος ἐστὶν ὃ ΗΒ τοῦ ΘΕῈ ἢ μέρη, τὸ 
αὐτὸ μέρος ἐστὶ καὶ ὁ Γ τοῦ Ζ, ἢ τὰ αὐτὰ μέρη»ς 
ὥςτε καὶ, ὃ᾽ μέρος ἐστὴν ὁ 4 τοῦ Θ4 ἢ μέρη, τὸ 
αὐτὸ μέρος ἐστὶ καὶ ὁ ΗΒ τοῦ ΘΕ, ἢ τὰ αὐτὰ μέ. 


ρη" καὶ ὃ ἄρα μέρος ἐσεὶν ὃ ΑΗΠὀ τοῦ 46, ἢ μέρη», 


τὸ αὐτὸ μέρος ἐστὸ καὶ ὁ 48 τοῦ 43, ἢ: τὰ αὐτὰ 


᾿Επεὶ γὰρ, ἃ μέρη ἐστὶν ὃ 448 τοῦ Γ, τὰ αὐτὰ 


10. 


“Ὁ 
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μέρη" ἀλλ ὃ μέρος ἐστὶν ὃ ΑΗ τοῦ 46 ἢ; μέρη; 
τὸ αὐτὸ μέρος ἐδείχϑη καὶ ὁ Γ' τοῦ Ζ, ἢ τὰ αὐτὰ 
μέρη, καὶ ἃ ἄρα μέρη ἐστὶν ὃ 4,8 τοῦ 4Ε ἢ μέρος, 
τὰ αὐτὰ μέρη ἐστὶ καὶ ὃ Γ' τοῦ Ζ, ἢ τὸ αὐτὸ μέροφο. 
ὕπερ ἔδει δεῖξαι. 


Πρότασες «ἀ, 
Ἐὰν ἢ ὡς ὅλος πρὸς ὅλον, οὕτως ἀφαιρεὶ 41. 

ϑεὶς πρὸς ἀφαιρεϑέντα- καὶ ὃ λοιπὸς πρὸς 
τὸν λοιπὸν ἔσται, ὡς ὅλος πρὸς ὅλον, 
᾿ς Ἔστω ὡς ὅλος ὃ .4}Ἐ πρὸς ὅλον τὸν [[24, οὕτως Εἰφ. 11. 
ἀφαιρεϑεὶς ὃ 41 πρὸς ἀφαιρεθέντα τὸν ΓΖ' λέγω 
ὅτι -χαὶ λοιπὸς ὃ ΕΒ -πρὸς λοιπὸν τὸν Ζ4 ἐστὶν, ὡς 
ὅλος ὃ «4 πρὸς ὅλον τὸν ΓΖ. 

᾿Επεὶ γάρ ἐστιν ὡς ὁ 41Β πρὸς τὸν 14, οὕτως 
ὃ 4 πρὸς τὸν ΓΖ' ὃ ἄρα μέρος ἐστὶν ὃ 44Β τοῦ᾽ 
Γ4 ἢ μέρη, τὸ αὐτὸ μέρος ἐστὶ καὶ ὃ 4 τοῦ ΓΖ, 
ἢ τὰ αὐτὰ μέρη" καὶ λοιπὸς ἄρα ὁ ΕΒ λοιποῦ τοῦ 
Ζ4 τὸ αὐτὸ μέρος ἐστὶν ἢ μέρη, ἅπερ ὃ 448 τοῦ 
Γ4. Ἔστιν ἄρα ὡς ὁ ΕΒ πρὸς τὸν ΖΖ, οὕτως ὃ 48 
πρὸς τὸν ΓΔ" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


πρότασις «Ρ. 

Ἐὰν ὦσιν ὁποσοιοῦν ἀρεϑμοὶ ἀνάλο- 412, 
γον" ἔσται ὡς εἷς τῶν ἡγουμένων πρὸς ἕνα 
τῶν ἑπομένων, οὕτως ἅπαντες οἱ ὑἡγούμε-. 
γοι πρὸς ἅπαντας τοὺς ἑπομένους. 

. ἌἜστωσαν ὁποσοιοῦν ἀριϑμοὶ ἀνάλογον οἱ «4  Σὶρ. 12. 
Γ 4, ὡς ὁ 41 πρὸς τὸν Β, οὕτως ὁ Γ πρὸς τὰν 4.- 
λέγω ὅτι ἐστὶν ὡς ὁ ΑΙ πρὸς τὸν ΒΒ, οὕτως οἱ 4 Γ΄ 

Ἐπεὶ γάρ ἐστιν ὡς ὃ 44 πρὸς τὸν Β, οὕτως ὦ 
Γ πρὸς τὸν 4. ὃ ἄρα μέρος ἐστὶν ὁ Α τοῦ Β ἢ 
μέρῃ, τὰ αὐτὸ μέρος ἐστὶ καὶ ὁ Γ' τοῦ 4, ἢ τὰ αὐτὰ 
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μέρη" καὶ συναμφότερος ἄρα ὃ Α Τ' δυναμφοξέρρυ. 
τοῦ Β 4 τὸ αὐτὸ μέρος ἐστὶν, ἢ τὰ οὐὐξτὰ μέρη, ἅπερ 
ὃ Α.[Ι[ τοῦ Β. Ἔοτιν ἀρὰ "ὡς ὃ «Αὶ πρὸς πὸν ΒΒ, οὕτως. 
«σὲ 44 1' πρὸς γνοὺς 4. ὅπερ. ἔδει δεῖξαι. 
Πόρτασις ψ. "ἢ ΕΝ 
᾽Εὰν τέσσαρες. ἀούϑμοὶ ἀνάλογον ὦσι. 13. 
ἐς Δαὺὶ ἐναλλὰξ ἀνάλογον ἔδονταυ, 
᾿ "Ἑστωδὰν τέσδαρεξ ἀριϑμοὶ ἀνάλογον οὗ 4 Ἔ ᾿ Ἐΐφ. 13. 
4, ὡς ὁ .4 πρὸς Τὸν Β, οὕτως ὁ ὁ 1' πρὸς τὸν 4. λέ- 
γω ὅτι καὶ ἐναλλὰξ ἀνάλογον ἔδονται, ὡς ὃ ὁ 4 πρὸὰ 
τὸν 1), οὕτως ὃ Καὶ πρὸς τὸν 2. 
᾿Επεὶ γάρ' ἐότιν ὡδ ὃ Α πρὸς τὸν ΚΒ, οὕτως ὃ. 1 
πρὸς τὸν 4. ὃ ἃ ἀρὰ μέρος ἐστὶν ὃ «ΑΓ τοῦ 8, ἢ διξρήη, 
τὸ αὐτὸ μέρος ἐστὶ καὶ ἐ 1' τοῦ 4, ἢ τὰ αὐτὰ μέρη: 
ἐναλλὰξ ἄρα, ὃ μέρος Ἐστὶν ὁ «4 τοῦ 1 ἢ μέρη, τὸ 
αὐτὸ μέρὸς ἐστὶ χαὶ ὁ Β τοῦ 4, ἢ τὰ αὐτὰ Ἀέρης 
"Ἔστιν ἄρα 'δὸ ὃ -“4 πρὸῤ Σὸν "ΝᾺ οὕτωῤ ὁ Ἐ πρὸὰῤ 
τὸν 4. ὅπερ ἔδεν δεῖξὰι. 


Ἡρδεαδιὲ ε΄. 
᾿Εὰν ὦσιν ὁποσοιοῦν ἀῤιϑμοὶ, καὶ ἄλω. 14 
λοι αὐτοῖς ἴδοι τὸ πλῆϑοὶκ καὶ σύνδυο λαμ" 
βανόμενοι ἐν τῷ αὐτῷ λόγῴν καὶ διϊδοῦ ἐν 
τῷ αὐτῷ λόγῳ ἔδονται, ᾿ 
»Εστυδὰν ὁποδοιοῦν ἀριϑμοὶ οἱ ΑΔ Ἀ Τ΄, καὶ Ἑὴξ. 14, 
ἄλλαι ὐὐξοῖς ἔσο! τὸ πληϑοὰ καὶ Οὐϑδῦο λαμβανό: 
μενοι ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ, οἱ Δ Ῥ Ζ, (δὲ μὲν ὁ ὦ πρὸ 
. τὸν 8, οὐξωὸ ὃ 4 πρὸ τὸν Ἐ, ὧς δὲ ὁ Β πρὸς 
τὸν Τ', οὐ ὁ ᾿ ᾿ πρὸ τὸν Ζ)» λέγὼ τὺ χαὶ διδοῦ 
᾿ ἐσεὶν 'ιὡς ὃ “41 πρὸς τὸν ΤΠ, οὕϑος, ὁ 4 Ἡρδὸ τὸν Ζ. 
πε γάρ ἐστὶν ὡς ὃ «αἱ πρδὸ τὸν Β, οὕτω ὃ 
4 γρὸὰ τὸν Ἐς ἐναλλὰξ ὥρα ἐδεὶν ὡς ὃ «1 πρδὲ τὸν 
4 οὕτως ὁ 8 πρὸξ τ τὸν Ὁ). πάλ, ἐκεί ἐστιν δ 
ὃ Β Ἰρὸς τὸν {΄, ᾿οϑέωὰ ὁ -Β πρὸὰ τὸν .Ζ' ἐναλλὰξ 
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ἄρα ἐστὶν ὡς ὁ Β πρὸς τὸν Ἴ, οὗ τωῤ᾿ ὁ. «' πρὸς τὸν 
Ζε Ὡς δὲ δ' Ἢ πρὸς τὸν Ἐ, οὕτως. ὁ Α( πρὸς τὸν 4: 
καὶ ὡς ἄρα ὃ .4 πρὸς τὸν 4, οὕτως ὁ Γ πρὸς τὸν 
Ζ' ἐνἀάλλὰξ ὥρα ἐστὶν ὡς ὁ Ψ»Ί πρὸς τὸν 7, οὕτως ὁ. 
4 πρὸξ τὸν Ζ- ὅπεῤ ἔδει 'δεϊξαις- 


Πρότασις κε, 

Ἐὰν μονὰς ἀριϑμόν τινα μετρῆ, ἰσάχες [5. 
δὲ ἕτεῤος ἀριϑμὸς ἄλλον τινὰ ἀριϑμὸν με- 
τρῦ" κἀὶ ἐναλλὰξ ἰσάκις ἢ μονὰς τὸν τρί- 
τον ἀριϑμὸν μετρήσει, καὶ ὃ δεύξερος 
τέταρτον. 

Μονδᾷ γὰρ ἡ 4 ἀριϑμὸν τινὰ τὸν ΒΓῚ μετρεί- Τὶφ. 15. 
τω, Ἰσάκις δὲ ἕτερος ἀριϑμὸς ὁ 4 ἄλλὸν τινὰ ἄριϑ'-" 
μὸν τὸν ΕΖ μετρείτω: λέγω ὅτι καὶ ἐναλλὰξ ἰσάκες 
. ἡ Α μογὰς τὸν Δ ἀριθμὸν μετρεῖ, χαὶ ὃ ΒΓ τὸν ΕΖ. 

᾿ ᾿Ἐπεὶ γὰῤ Ἰσάκιξ ἢ Α μονὰβ τὸν ΒΓ ἀριϑμὸν 
μετρεῖ, καὶ ὁ 4 τὸν ἘΖ' δοαὺ ἄρα εἰσὶν ἐν τῷ ΒΓ 
μονάδες, τοσοῦτοί εἰσι χαὶ ἐν τῷ ΕΖ ἀῤιϑμοὶ ἴ ἴσον 
τῷ Δ. Δδιῃρήσϑὼῶ ὁ μὲν ΒΓ' εἰς τὰ ἐν αὐτῷ μοϑάδας 
τὰς ΒῊ ἨΘ ΘΓ, ὃ δὲ ἘΖ εἰς τοὺς τῷ 4 ἴσους, 
τοὺς ἘΚ ΚΑ .1Ζ. Ἔοται δὴ ἴδὸν τὸ πλῆϑὸς τῶν 
ΒΗ ἨΘ ΘΓ τῷ πλήϑει τῶν ἘΚ Κὰ .1Ζ. Καὶ 
ἐπεὶ ἴσαι εἰσὶν αἱ ΒῊ ἨΘ ΘΓ μογάδε ἀλλήλαϊὸ, 
εἷσὶ δὲ καὶ οἱ ἘΚ ΚΑ. 4Ζ ἀρυϑιμιοὶ ἴσοι ΄ ἀλλήλοιὰ 
καί ἐστιν ἴδον τὸ πλῆηϑὸς τῶν ΒΗ͂ ΗΘ ΘΤΓΙ͂ βονᾶ- 
δὼν τῷ πλήϑει τῶν ἘΚ ΚΑ .ΧΖ ἀριϑμῶν. ἔστιν 
ἄρα ὡς ἡ ΒΑ’ μονὰφςφ τερδῤ τὸν ΕΚ ἀρυϑμὸν, οὕτωὰ 
ἡ ἨΘ μονὰς πρὸῤ τὸν ΚΑ, ἀῤυϑμὸν, χαὶ ἢ ΘΖ' μὸν 
γνὰς πρὸς τὸν .4Ζ ἀριϑμόν. Ἔσται ἄρα χρὰ δὸ εἶ 
τῶν ἡγοθβόνων. πρὸὰ ἕνα τῶν ἑπομένων, οὕτω ἅπαν- 
τεῷ οἱ ἡγούμενοι πρὸς ὅπανξας τοὺς ἑἐπὰμένουβ ο. 
ἔστιν ἄρά ΄ὸξ. ἡ Ὦδ δὲς. πρὸῤ τὸν ἘᾺΝ ἀρυϑμὸν, 
οὕτως ὃ ΒΓ πρὸς τὸν ἘΖ. Ἴση δὲ ἡ ΒῊ μονὰς τῇ 
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Ἡ μονάδι, ὃ δὲ ἘΚ ἀριϑμὸς τῷ 4 ἀριϑμῷ". ἔστιν 
ἄρα ὡς ἥ «4 μονὰς πρὸς τὸν 4 ἀρεϑμὸν, οὕτως. ὃ ΒΓ᾽ 
σρὸς τὸν ΕΖ. ᾿Ισάχις ἄρα ἡ ΑΙ μομὰς τὸν 4 ἀριᾶ- 
μὸν μετρεῖ, καὶ ὁ ΒΓ τὸν ΕΖ' ὅπερ ὅδει δεῖξαι... 


πρότασις ες΄. 
Ἐὰν δύο ἀρὶϑμοὶ πολλαπλασιάσαντες 1θ. 
ἀλλήλους ποιῶσί τενας" οὗ γενόμενοι ἐξ 
αὐτῶν ἴσον ἀλλήλοις ἔσονται. 


͵ ἤξστωσαν δύο ἀριϑμοὶ οἱ 44 Β, καὶ ὁ μὲν Α Ῥίς. 16. 
“τὸν Β πολλαπλασιάσας τὸν 1᾽ ποιείτω, ὁ δὲ Β τὸν 
.«Α4Ἅ πολλαπλασιάσας τὸν 4 ποιείτω. λέγω ὅτε ἔσος 
ἐστὴν ὃ 1' τῷ 4. 

᾿Επεὶ γὰρ ὃ Α“' τὸν Β πολλαπλασιάσας τὸν Τ' 
πεποίηκεν" ὁ Β ἄρα τὸν Γ μετρεῖ κατὰ τὰς ἐν τῷ 
Α4 μονάδας. Μετρεῖ δὲ χαὶ ἡ Ε' μονὰς τὸν 4“ ἀριϑι-. 
μὸν κατὰ τὰς ἐν αὐτῷ μονάδας" ἰσάκις ἄρα ἡ Εὶ 
μονὰς τὸν ΔΑ͂ ἀρυϑμὸν μετρεῖ καὶ ὃ Β τὸν Γ΄. ἔναλ- 
λὰξ ἄρα ἰσάκις ἡ Εἰ μονὰς τὸν Βὶ ἀριϑμὸν μετρεῖ 
καὶ ὃ «Δ τὸν Γ, Πάλιν, ἐπεὶ ὁ Β τὸν “44 πολλαπλα- 
σιάσας τὸν 4 πεποίηκεν" ὁ Α͂ ἄρα τὸν 4 μετρεῖ κα- 
τὰ τὰς ἐν τῷ Βὶ μονάδας. Ὥϊετρεῖ δὲ καὶ ἢ Ε μο-. 
γὰς τὸν Β χατὰ τὰς ἐν αὐτῷ μονάδας. ἰσάχις ἄρα 
ἡ Ε μονὰς τὸν Β ἀριϑμὸν μετρεῖ, καὶ ὃ Α,Δ' τὸν Δ. 
σάχις δὲ ἡ Ε μονὰς τὸν Βὶ ἀριϑμὸν μετρεῖ καὶ ὅ 
«Α τὸν Γ- ἰσάκις ἄρα ὁ «4 ἑκάτερον τῶν ἔ' 4 με- 
τρεῖ, Ἴσος ἄρα ἐστὶν ὃ Γ' τῷ 4: ὅπερ ἔδει δεῖξαι 


Πρότασις «ιζ. 
"Ἐὰν ἀρειϑμὸς δύο ἀρεϑμοὺς πολλαπλα- 45, 
σεώσας ποιῇ τινας" οὗ γενόμενοι ἐξ αὐτῶν 
τὸν αὐτὸν λόγον ἕξουσι τοῖς πολλαπλαὲ 


σιασϑ'εῖσενγ. 
᾿Δριϑμὸς 


ΣΤΘΙΧΕΙΩΝ ἘΒΑΘΜΟΝ, Κλ 909 
᾿Δριϑμὸς γὰρ .ὃ .Α. δύο ἀριϑμοὺς τοὺς "ΒΒ Γ' Ῥὲρ, 17. 
πολλαπλασιάσας τοὺς 4 Ἐ ποιείτω" λέγω ὅτε ἐστὶ» 
ὡς ὃ 8 πρὸς τὸν 1), οὕτως ὁ Δ πρὸς τὸν Ἐ, 
Ἐπεὶ γὰρ ὃ Α τὸν Β. πολλαπλασιάδας τὸν 2 
πεποίηχεν» ὁ 13 ἄρα τὸν 4 μεῖρεῖ κατὰ τὰς ἐν τῷ 
«Α4 μονάδας. Μετρεῖ δὲ καὶ ἡ Ζ μονἀῤ τὸν «Α΄ ἀριϑ- 
μὸν κατὰ τὰς ἐν αὐτῷ ἀϑνάδας. ἰσάκις ἄρα ἡ Ζ 
ι μονὰς τὸν ΑἹ ἀριϑμὸν μετρεῖ, καὶ ὃ Βὶ τὸν 4. ἔστιν 
ἄρα ὡς ἡ Ζ μονὰς ἀρὸς τὸν Α ἀριϑμὸν, οὕτως ὃ 
Β πρὸς τὸν 4. Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ὡς ἡ Ζ2 μονὰς 
πρὸς τὸν 4 ἀριϑιμὸν, οὕτως ὁ Γ' πρὸς τὸν Ε" χαὺ 
ὡς ἄρα ὁ Β πρὸς τὸν 4, οὕτως ὃ 7 πρὸς τὸν Ε-. 
᾿ῬἘναλλὰξ ἄρα ἐστὶν ὡς ὁ Βὶ πρὸς τὸν 17, οὕτως ὃ 4 
πρὸς τὸν Κ΄. ὅπερ ἔδει δεῖξαν.. 
Ἡρόϊταδιὸ (ἷ, 
Σὰν δύὸό ἀριθμοὶ ἀριϑιμόν τινὰ πολλά- 48. 
ἀλασιάσαντες ποόιῶσ τὶνκρ᾽ οἵ γενόμενοι 
ἐξ αὐτῶν τὸν αὐτὸν ἔξουσε λόγον τοῖς πολε: 
λαπλαδιάδασι. 
Δύὸ γὰρ ἄριϑιμοὶ οἵ ἃ Ἀ ἀριϑμὸν τ τινὰ τὸν Ἐὶρ. Ἰδν 
Τ' πολλαπλασιασαντξεὸ τοὺς 4 Ἔ ποιείτωσαν: λέγω 
ὅτυ ἐστὶν ὡς ὃ Α: πρὸς τὸν , οὕτως ὃ 4 πρὸς τὸν ἢ, 
Ἐπεὶ γὰρ δ 4 τὸν Γ' πολλαπλασιάδας τὸν Δ 
πεποΐηχει χαὶ ὁ Γ ὰ ἄρα τὸν κί πολλαπλασιάσας τὸν 
Δ πεποίΐηχε, Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ὃ 1' τὸν Βὶ πολ- 
λαπλὰσιάσαὰ τὸν Ἐ πεδοίηχὲν. ᾿4ριϑμὸς δὴ ὁ ἀ' ᾿ 
δύο ἀριϑμοὺς τοὺὰ “4 ΒΕ παλλαπλασιάσαὰ τοὺς Δ} 
πεποίηκεν: ἔότὶν ἄρῃς ὠὰ ὃ Α͂ πρὸς τὸν Β, οὕτως 
ὃ 4 πρὸς τὸν Ε΄, ὕπερ ἔδει δεῖξανι 


Ππρόταδες ,᾽. 


"Εὰν τέσσαβὲς ἀριδμοὶ ἂν ἀλογὸν ἂσιῳ, ὃ, 
. ὁ ἐκ τοῦ πρώτου. καὶ τετάρτου γενόβενος 


[14] 
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ἄρεϑμὸς ἴσος ἔσται τῷ ἐκ τοῦ δευτέρου καὶ 
τρίτου γενομένῳ ἀριϑμῷ" κχαὶ ἐὰν ὁ ἐκ τοῦ 
πρώτου καὶ τετάρτου γενόμενος ἀριϑμὸς 
ἴσος ἢ τῷ ἐκ τοῦ δευτέρου καὶ τρίτου, οἱ 
τέσσαρες ἀριϑμοὶ ἀνάλογον ἔσονται. 


ἴΕστωσαν τέσσαρες ἀρυϑμοὶ ἀνάλογον οἱ 4 8 Ρ"ις. 19. 


Ι 4, ὡς ὁ 4 πρὸς τὸν ΚΒ, οὕτως ὁ Γ' πρὸς τὸν 4, 
καὶ ὁ μὲν ΑἹ τὸν 4 πολλαπλασιάσας τὸν Ε ποιείτω, 

ὁ δὲ Β τὸν Γ' πολλαπλασιάσας τὸν Ζ ποιείτω" λέγω 
ὅτι ἔσος ἐστὴν ὁ Ε' τῷ Ζ. 


Ὃ γὰρ «4 τὸν Γ΄ πολλαπλασιάσας τὸν Ἡ ποιείτω. 
Ἔπεὶ οὖν ὃ 44 τὸν Γ πολλαπλασιάσας τὸν Ἡ πε- 
ποίηχε, τὸν δὲ Δ΄ πολλαπλασιάσας τὸν πεποίηκεν» 
ἀριϑμὸς δὴ ὁ Α' δύό ἀριϑμοὺς τοὺς Γ' 4 πολλαπλα- 
σιάσας τοὺς Ἡ ἢ πεποίηχεν": ἔστιν ἄρα ὡς ὁ Γ' πρὸς 


τὸν 4, οὕτως ὁ Ἡ πρὸς τὸν Ε΄. ᾿Αλλ ὡς ὁ Γ᾿ πρὸς. 


τὸν 4, οὕτως ὁ 4 πρὸς τὸν Β' καὶ ὡς ἄρα ὃ Αἴ πρὸς 
τὸν Β, οὕτως ὁ Η πρὸς τὸν Ε. Πάλιν, ἐπεὶ ὁ Α͂ 
τὸν Γ᾽ πολλαπλασιάσας τὸν Ἡ πεποίηχεν, ἀλλὰ μὴν 
καὶ ὁ Β τὸν 1Τ' πολλαπλασιάσας τὸν Ζ . πεποίηκε" 
δύο δὴ ἀριϑμοὶ οἱ Α Βὶ ἀριϑμόν τινα τὸν Γ' πολ- 
λαπλασιάσαντες τοὺς Ἡ Ζ2 πεποίηχασιν" ἔστιν ἄρα 
ὡς ὁ ΑΙ πρὸς τὸν ΜΒ, οὕτως ὁ ΗΠ πρὸς τὸν Ζ. ᾿Αλλὰ 
μὴν καὶ ὡς ὃ ΑΓΔ πρὸς τὸν Βι, οὕτως ὁ ΗἩ πρὸς τὸν 
Ἐ: καὶ ὡς ἄρα ὁ Ἡ πρὸς τὸν ΚΕ, οὕτως ὁ Ἡ πρὸς 
τὸν Ζ' ὁ Η ἄρα πρὸς ἑἕχαάτερον τῶν Ε' Ζ τὸν αὐτὸν 
ἔχει λόγον. ἴσος ἄρα ἐστὶν ὃ Ε τῷ Ζ. 

Ἔστω δὴ πάλιν ἴσος ὁ ΚΕ τῷ Ζ' λέγω ὅτι ἐστὶν 
ὡς ὃ 4 πρὸς τὸν Β, οὕτως ὁ Γ΄ πρὸς τὸν Δ. 

Τῶν γὰρ αὐτῶν κατασχευασϑέντων, ἐπεὶ ὃ ΑἹ 
τοὺ Γ᾽ 4 πολλαπλααιάσας τοὺς Ἡ Ε πεποίηκεν- 
ἔστιν ἄρα ὡς ὁ 1' πρὸς τὸν 4, οὕτως ὁ Η πρὸς τὸν 
Β, Ἴσος δὲ ὃ Ε τῷ Ζ- ἔστιν ἄρα ὡς ὁ Ἡ πρὸς 


πο τσ τὰ Ὁ 


΄ 


. 
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, φὸν Ἐ, οὕτως ὃ Ἡ πρὸς τὸν Ζ, ᾿,41λλ ὡς μὲν. ὁ Ἡ 


πρὸς τὸν ἢ, οὕτως ὃ 1 πρὸς τὸν .1. καὶ ὡς ἄρα ὃ 
Γ' πρὸς τὸν 4, οὕτως ὃ Ἡ πρὸς τὸν Ζ. Ὡς δὲ ὃ 
Ἡ πρὸς τὸν Ζ, οὕτως ὁ «4 πρὸς τὸν Β' καὶ ὡς ἄρα 
ὃ ΑἹ πρὸς τὸν Β, οὕτως ὃ Τ' πρὸς τὸν 4: ὕπερ 
ἔδει δεῖξαι, . 


Ἁ 
πρότασις κ. 

Ἐὰν τρεῖς ἀρειϑμοὶ ἀνάλογον ὦσιν, ὃ 
ὑπὸ τῶν ἄχρων ἴδος ἔστου τῷ ἀπὸ τοῦ μέσου» 
ἐὰν δὲ ὁ ὑπὸ τῶν ἄκρων ἔσος ἢ τῷ ἀπὸ τοῦ 
μέσου, οἱ τρεῖς ἀριϑμοὶ ἀνάλογον ἔσονται. 


᾿“Βόστωσαν τρεῖς ἀριϑμοὶ ἀνάλογον οἱ «ἄ Β ΓΤ, ὴξ. Ἴ0. 


4 


ὡς ὃ 4 πρὸς τὸν 8, οὕτως ὃ Β πρὸς τὸν 7. λέγω 
ὅτε ὃ ἐκ τῶν «4 1' ἴσος ἐστὶ τῷ ἀπὸ τοῦ Β. 

Ἀείσϑω γὰρ τῷ Ἐ ἴσος ὃ 4" ἔστιν ἄρα ὡς ὃ Α 
πρὸς τὸν Β, οὕτως ὃ 4 πρὸς τὸν 1. ὅ ἄρα ἐκ τῶν 
«4 Σ' ἴσος ἐστὶ τῷ ἐκ τῶν Β 4. Ὃ δὲ ἐκ τῶν Βὶ 4 
ἔσος ἐστὶ τῷ ἀπὸ τοῦ Β' ἴσος γὰρ ὃ. ὶ τῷ 4" ὃ ἄρα 
ἐχ τῶν “ ;Γ ἔσος ἐστὶ τῷ ἀπὸ τοῦ 8. 

᾿"λλὰ δὴ ὃ ἐχ τῶν Ἁ Τ' ἴσος ἔστω τῷ ἀπὸ τοῦ 


Β- λέγω ὅει ἐσεὶν ὡς ὁ «4 πρὸς τὸν Β, οὕτως δ 8. 


σρὸς τὸν 1. . 

Ἐπεὶ γὰρ ὃ ἐκ τῶν ΑἹ 1' ἴσος 'ἐστὶ τῷ ἀπὸ τοῦ 
ΜΒ, ὃ δὲ ἀπὸ τοῦ Β ἔσος τῷ ὑπὸ τῶν Β 4.. ἔστιν 
ἄρα ὡς ὃ Ἢ πρὸς τὸν Β, οὕτως ὃ 4 πρὸς τὸν Ζ. 
Ἴσος δὲ ὃ 8 τῷ 4" ἔστον ἄρα ὡς ὃ ΑἹ πρὸς τὸν 5, 
οὕτως ὁ Β πρὸς τὸν Ζ- ὅπερ ἔδει δεῖξον. 


πρότασις χὰ. 
Οὲ ἐλάχιστοι ἀριϑμοὶ τῶν τὸν αὖ- 
τὸν λόγον ἐχόντων αὐτοῖς μετροῦσε τοὺς 
τὸν αὐτὸν λόγον ἔχοντας ἐσάκες, ὃ τὲ 


90. 


21. 
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μείξων τὸν μείξονα, καὶ ὃ ἐλάττων τὸν 
ἐλάττονα. 


"Ἔστωσαν γὰρ ἐλάχιστοι ἀριϑμοὶ τῶν τὸν αὖ- Ἑὶϊρ. 21. 


τὸν λόγον ἐχόντων τοῖς ΑἹ Β, οἱ 14 ΕΖ. λέγω ὅτε 
ἰσάκις ὃ ΓΖΔ τὸν Α͂ μετρεῖ 'χαὶ ὁ ΕΖ τὸν Β. 


Ὃ Τά γὰρ τοῦ Α' οὔκ ἐστι μέρη. Εὶ γὰῤ δυ- 
γνατόν, ἔστω: χαὶ ὁ ΕΖ ἄρα τοῦ Β τὰ αὐτὰ μέρη 
ἐστὶν, ἅπερ ὃ Τά τοῦ 4- ὅσα ἄρα ἐστὶν ἐν τῷ 14. 
μέρη τοῦ «4, τοδαῦτά ἐστὶ καὶ ἐν τῷ ΕΖ μέῤη τοῦ 
Β. Διῃρήσϑω ὃ μὲν ΓΔ εἰς τὰ τὸδ Α μέρη τὰ 
ΤῊ ἮΖ4, ὃ δὲ ἘΖ εἰς τὰ τοῦ Βὶ μέρη τὰ ΕΘ ΘΖ. 
ἔσται δὴ ἴσον τὸ πλῆϑος τῶν ΤῊ ἨΔ τῷ πλήϑεν 
τῶν ἘΘ ΘΖ. Καὶ ἐπεὶ ἴσοι οἱ ΤῊ ΗΖ4 εἰσὶν ἀλ- 
λήλοις, εἰσὲ δὲ καὶ οἱ Θ ΘΖ ἀριϑμιοὶ ἔσοιε ἀλλήι 
λοις, καὶ ἔστιν ἔσον τὸ πλῆϑος τῶν ΓῊ ἨΔ τῷ 
πλήϑευ τῶν ΕΘ ΘΖ: ἔστιν ἀρα ὡς ὃ Τ Ἢ πρὸς τὸν 
ΕΘ, οὕτως ὃ ἨΔ πρὸς τὸν ΘΖ' ἔσται ὥρα καὶ ὡς 
εἷς τῶν ἡγουμένων πρὸς ἕνα τῶν ἑπομένων, οὕτως 
ὥὕπαντες οἱ ἡγούμενοι πρὸς ἅπαντας τοὺς ἑπομένους» 
᾿ ἔστιν ἄρα ὡς ὁ ΓΗ πρὸς τὸν ἘΘ, οὕτως ὁ ΓΔ 
πρὸς τὸν ἘΖ. οἱ ΤῊ ἘΘ ἄρα τοῖς Γά ΕΖ 
ἐν τῷ οὐτῷ λόγῳ εὐσὺὸν, ἐλάττονες ὄντες αὐτῶν, 
ὅπερ ἀδύνατον. ὑπόκεινται γὰρ οἱ ΓΔ ΕΖ ἐλάχιστον 
τῶν τὸν αὐτὸν λόγον ἐχόντων αὐτοῖς. οὐχ ἄρα μέρη 
ἐστὶν ὁ Γά τοῦ Α΄ μέρος ἄρα" καὶ ὃ ἘΖ τοῦ 8 τὸ 
αὐτὸ μέρος ἐστὶν, ὅπερ ὃ ΓΔ τοῦ. Α΄. ἰσάχις ἄρα 
ὃ ΓΔ τὸν Α4' μετρεῖ, καὶ ὁ ΕΖ τὸν ΜΒ’ ὕπερ ἔδες 
δεῖξαι, 


Ἡρόέασ τὸ αβ΄. 


. ὁπ ὰφ ὦσι τρεῖς ἀρεϑμοὺὶ, χαϊ ἄλλοὶ αὖ- Ὁ, 


τοῖς ἴσοι τὸ πλῆϑος καὶ σύνδυο λαμβαν ό. 
μένον ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ, ἢ δὲ τεταραγμένη 


τᾶν... 


! 
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«, 


αὐτῶν ἡ ἀἐνᾳλογία" καὶ διΐσου ἐν τῷ αὐτῷ 
φόγῳ ἔσονται.’ ' 
Ἔστωσαν τρεῖς. ἀριϑμοὶ , οἱ Α Β ΓΙ καὶ ἄλλοι Ῥίφᾳ. 22. 

αὐτοῖς ἴσοι τὸ πλῆϑος. καὶ σύνδυο λαμβανόμενοι ἐν 
τῷ αὐτῷ λόχῳ, οἱ 4 Ε Ζ, ἔστῳ δὲ τεταραγμένη αὖ- 
τῶν ἡ ἀναληγία, ὡς. μὲν ᾿ ὃ ΑἹ πρὸς τὸν Β, οὕτως 
ὅ Ε' πρὸς τὰν Ζ, ὡς δὲ ὃ Β πρὸς τὸν Γ,, οὕτως ὁ 4 
πρὸς τὸν, Ε- λέγω ἅτε καὶ διΐσου ἐστὶν ὡς ὃ, 461 πρὸς 
τὸν 1, οὕτῳς ὁ 4 πρὸς τὸν Ζ. 

, Ἐπεὶ γάρ ἐστῷν ᾧς ὁ Α πρὸς τὸν Β, οὕτως. ὁ Ε 
πρὸς τὸν Ζ' ὁ ἄρα ἐκ τῶν ΑἹ Ζ ἴσος ἐστὶ τῷ ἐκ 
τῶν ΒΕ, Πάλιν, ἐπεί ἐστιν ᾧς ὃ Β πρὸς τὸν 1, 
οὕτως ὁ 4 πρὸς τὸν ΚΕ: ὁ ἄρα ἐκ τῶν Γ 4 ἴσος ἐστὶ 
τῷ ἐκ τῶν Βὶ ΚΕ, ᾿ἘΕδείχϑη δὲ καὶ ὃ ἐκ τῶν Α Ζ 
ἴσος τῷ ἐκ τῶν αὶ Ε΄ καὶ ὁ ἐκ τῶν Α Ζ ἄρα ἴσος 
ἐστὶν τῷ ἔχ τῶν 1᾿' 4" ἔστιν ἄρα ὡς ὃ ΑἍΑ͂ πρὸς 
τὸν 7, οὕτως ὁ 4 πρὸς τὸν Ζ' ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


΄ 


. 


Ἰρότασις "γ᾽ 

θι πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους ἀρεϑμοὶ ἐλά- 93, 
χίστου εἰσὶ τῶν τὸν αὐτὸν λόγον ἐχόντων 
αὐτοῖς. 

Ἔστωσαν. πρῶτον πρὸς ἀλλήλους ἀριϑμοὶ οἱ ΑἹ χιρ. 23. 
Β. λέγω ὅτι οἱ Α͂ Βὶ ἐλάχιστοί εἰσε τῶν τὸν αὐτὸν 
λόγον ἐχόντων αὐτοῖ. 

Εἰ γὰρ μή εἶσιν οὗ Α Β. ἐλάχιστοι τῶν. τὸν. αὖ- 
τὸν λόγον. ἐχόντων αὐτοῖς" ἔσονταί, τινες τῷν ΑΓ. Β 
ἐλάσσονες. ἀρεϑμοὶ ἐλάχιστοι ἐν, τῷ αὐτῷ λόγῳ ὄγεες 
τοῖς. 4 Β. Ἔστωσαν. οἱ Τὶ 1. .Ν , 

ἜἜπεὶ αὖν. οἱ ἐλάχιστου ἀριϑιμοὶ τῶν τὸν αὐτὸν 
λόγον ἐχόντων μετροῦσρ τοὺς. τὸν αὐτὸν λόγον ἔχογ- 
τας, ἰσάκις, ὅ τε μείζωγ. τὸν μείζονᾳ, καὶ ὁ ἐλάττων. 
τὸν ἐλάττονα, τοῦτ᾽ ἔστιν, ὅ τε ἡχούμενος. τὸν ἡγού- 
μένον, καὸ ὃ, ἑπόμενος τὸν ἑπόμενον: ἰσάκις ἄρα ὃ 1’ 


ο΄’ 


. 
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ἐὸν 41 μετρεῖ χαὶ ἃ 4 τὸν Β. Ὁσάχες δὴ ἃ Γ τὸν 
“1 μετρεῖ, τοααῦταν μονάδες ἔστωσαν ἐν τῷ ΚΕ' καὶ 
ὁ 4 ἄρα τὸν Β μετρεῖ κατὰ τὰς ἐν τῷ ἙῈ μονάδας. 
Καὶ ἐπεὶ ἃ Γ' τὰν 4 μετρεῖ κατὰ τὰς ἐν τῷ Ε' μο- 
ψάδας: χαὶ ὃ Ε ἄρα τὸν Αἱ μετρεῖ χατὰ τὰς ἐν τῷ 
Γ' μονάδας. Διὼ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ὁ Εὶ τὸν Βὶ μετρεῖ 
κατὰ τὰς ἐν τῷ 4 μονάδας" ὁ Ε ἄρα τοὺς 4 Βὶ με- 
τρεῖ, πρώτους ὄντας πρὸς ἀλλήλους, ὅπερ ἐστὶν ἀδύ- 
γατον, ΘΟὺχ ἄρα ἔσανταὲ τινες τῶν ΑἹ Βὶ ἐλάσσανες 
ἀρεϑιμοὶ ἐλάχιστοι ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ ὄντες τοῖς 4 Β. 
Οἱ 4 Β ἄρα ἐλάχιστοί εἰσι τῶν τὸν αὐτὸν λάγαν 
ἐχοντῶν αὐτοῖς" ὅπερ ἔδει δεῖξαι, 


ἸΠρότασις κδ. 
Οἱ ἐλάχιστοι ἀριϑμαοὶ τῶν τὸν αὐτὸν 24 
λάγαν ἐχόντων αὐτοῖς, πρῶτοι πρὸς ἀλλη- 
λαυς εἰσίν. 


Ἔστωσαν ἐλάχερτοις ἀρεϑμοὶ τῶν τὰν αὐτὸν λά- γῆς, 24 
γαν ἐχόντων αὐτοῖς οἱ Αἴ ΒΒ λέγω ὅτι οἱ 4 Β πρῶ- 
τοι πρὸς ἀλλήλους εἰσέν. 

᾿ξὲ γὰρ μή εἰσε πρῶτος πρὸς ἀλλήλους οἱ Αἱ Β, 
μετρήσεε τις αὐτοὺς ἀρεϑμάς. ἸΜεερείτω, καὶ ἔστω 
ὁ Γ. Καὶ ὁσάκις μὲν ὁ Γ΄ τὸν .«4 μετρεῖ, τοααῦται 
μονάδες ἔστωσαν ἐν τῷ 4, δαάκις δὲ ἃ Γ τὸν Β με- 
τρεῖ, τοσαῦταε μονάδες ἔστωσαν ἐν τῷ ἢ. 

Καὶ δπεὶ ὁ Γ' τὸν 4' μετρεῖ κατὰ τὰς ἐν τῷ Δ 
μονάδας: ὁ 1΄᾿ ἄρα τὸὐ 4 πολλαπλασιάσας τὸν Α 
πεποίηχε. Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ὁ Τ' τὸν Ε πολλα- 
πλασιάσας τὸν Ἐυπεποίηχεν" ἀριϑμὸς δὴ ὁ Γ᾽ δύο 
ἀρεϑμοὺς τοὺς 4 Ε' πολλαπλααιάέσας τοὺς Α ΒΒ πε- 
ποέηχεν" ἕστέν ἄρα ὡς ὁ 4 πρὸς τὸν Ε, οὕτως ὁ Α 
πρὸς τὸν Β' οἱ 4 Τ᾽ ἄρα τοῖς ΑΔ Β ἐν τῷ αὐτῷ 
λόγῳ εἰαὶν, ἐλάσσονες ὄντες αὐτῶν, ὅπερ ἐστὶν ἀδύ- 
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γατον. Οὐχ ἄρα τοὺς Α͂ Β ἀριϑμοὺς ἀριϑμός τις 
μετρήσει. ᾽Οἱ ΑΙ Β ἄρα πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσίν: 
ὕπερ ἔδεε δεῖξαι. 


! 


ρότασις κέ. 


᾿δὰν δύο ἀρεϑμοὶ πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους 45, 
ὦσιν, ὃ τὸν ἕνα αὐτῶν μετρῶν ἀριϑμὸς 
πρὸς τὸν λοιπὸν πρῶτος ἔσται. 

Ἔστωσαν δύο ἀρυϑμοὶ πρῶτο πρὸς ἀλλήλους κς. 25, 
οἱ 4 Β, τὸν δὲ 44 μετρείτω τις ἀριϑμὸς ὁ 7. λέγω 
ὅτε καὶ οἱ Βὶ Γ' πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσίν, 

Εὲ γὰρ μή εἰσιν οἱ Βὶ Π' πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους, 
μετρήσεν τις αὐτοὺς ἀριϑμὸς, ἹΜετρείτω, χαὶ ἔστω 
ὁ 4. Καὶ ἐπεὶ ὁ 4 τὸν 1' μετρεῖ, ὁ δὲ Γ' τὸν Αἴ 
μετρεῖ- χαὶ ὁ 4 ἄρα τὸν Α μετρεῖ. ἹΜετρεῖ δὲ χαὶ 
τὸν Β' ὁ 4 ἄρα τοὺς 4 Β μετρεῖ πρώτους ὄντας 


πρὸς ἀλλήλους, ὅπερ ἐστὲν ἀδύνατον. Οὐκ ἄρα τοὺς 
ἡ Β ἀριϑμοὺς ἀριϑμός τις μετρήσει. Οἱ 1 Β ἄρα 


πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσίν: ὅπερ ἔδεε δεῖξαι. 


Πρότασ ψῷ κς. 

᾿ξὰν δύο ἀρεϑιμοὶ πρός τινα ἀφιϑμὸν 26. 
πρῶτον ὥσιν, καὶ ὁ ἐξ αὐτῶν γενόμενος ᾿ 
πρὸς τὸν αὐτὸν πρῶτος ἔσται. 

Δύο γὰρ ἀριϑμοὶ οἱ Α Βὶ πρός τινὰ ἀριϑμὸν ΕῚρ. 26. 
τὸν. Γ᾿ πρῶτοι ἔστωσαν, καὶ ὁ «4. τὸν Βὶ πολλαπλα- 
σιάσᾳς. τὸν 4 ποιείτω. λέγω ὅτι καὶ οἱ Γ' 4 πρῶτοι 
πρὸς ἀλλήλους εἰσίν. 

Εἰ γὰρ μή εἰσιν οἱ Γ' 4 πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους, 
μετρήσει τις αὐτοὺς ἀριϑμός. ἹΜετρείτω, καὶ ἔστω 
ὁ Ε. Καὶ ἐπεὶ οἱ Γ' ΑΙ πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσὶ, 
τὸν δὲ Γ' μετρεῖ τις ἀριϑμὸς ὁ Ε- οἱ Ε Α' ἄρα 


9186.ὃϑΘ ΕΥΚΆΕΜΟΥ 


πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους δἰσίν.. ᾿Οσάκες. δὴ δ᾽ Ε΄ τὸν. 
4] μετρεῖ, τοσαῦται μονάδες ἔστωσαν ἐν τῷ Ζ' καὶ 
ὁ Ζ ἄρᾳ τὸν. 4 μετδεῖ κατὰ τὰς ἕν. τῷ .Ε μονάδαρ: 
ὁ ΚΕ ἄρα τὸν Ζ πολλαπλᾳσιάσας τὸν 4 πεποίηκεν. 
᾿4«λλὰ μὴν χρὰ ἃ ΑἹ τόν Βὴ πολλαπλασιάσας τὸν 
4 πεποίηκεν" ἴσος ἄρω ἐστὶν ὃ ἐκ τῶν Ε Ζ τῷ ἐκ 
τῶν ΑΒ.’ Ἐὰν δὲ ὁ ὑπὸ τῶν ἄχρων ἴσος. ἢ τῷ ὑπὰ 


«ὧν. μέσων, οἑ τέσσαρες ἀρυϑιμοὶ ἀνάλογον εἰσένε 


ἔστιν ἄρᾳ ὡς ὁ Εὶ πρὸς τὸν 4, οὕτως ὁ Β πρὸς τὸν 
Ζ. Οἱ δὲ 4 Ε' πρῶτοι, οἱ δὲ πρῶτον καὶ ἡ ἐλάχιστοι, 
οὗ δὲ ἐλάχιατον ἀριϑμοὶ τῶν τὸν αὐτὸν λάγον ἐχόναε 
τῶν αὐταῖς μετροῦσι τοὺς. τὰν αὐτὸν λάγαν ἔχοντας. 


ἰσάχις, ἃ τὰ μείζων τὰν μείξζονω » Χαὺ ὁ. ἐλάσσων τὸν 
ἐλάσσανα, τοῦτ᾽ ἔστιν, ὅ τϑ᾽ ἡγούμενος. τὰν ἡχούμενον, 


καὶ ὃ ἑπόμεδνας τὸν ἑπόμενον, ὃ Εἰ ἄρα τὰν Β' μᾶ- 
«ρεῖ., Μετρεῖ δὲ καὶ τὸμ Γι ὃ Εὶ ἄρα τοὺρ. Βὶ Τ' μα- 


φτρεῖ, πρώτους. ὄντας. πρὸς ἀλλήλους, ὅπερ ἐστὲν. ἀδύ-. 
ψατον. Οὐχ ἄρα τοὺς 1΄ 4 ἀριϑμοὺς ἀριϑιμιός. τις. 
μετρήσει. Οὲ 1' 4 ἄρα πρῶτρι πρὸς ἀλλήλους. εἰσίχ. 


ὅπερ ἔδες; δεῖξαι, 


Ἡρφάτασιρ κζ΄. 
Ἐὰν δύο ἀρεϑμοὶ πρᾶτοε πρὸς ἀλληή- 
λους ὦσιν, ἃ ἐς τοῦ ἕνὰς ἀὐτῶν γενάμενος 
φρὸς τὸν λοιπὸν πρῶτος ἔσται. " 


Ὡ7., 


Ἔστωσαν δύο ἀριϑμοὶ πρῶτοι πρὸς. ἀλλήλους Τίδ. 27. 


οὗ 4 Β., καὶ ὁ “4 ἑαυτὸν πολλαπλασιάσας τὸν 7᾽ 


ποιξέτω, λέγω, ὅτε οἱ Π' αὶ πρῷτοι πρὰς ἀλλήλους εἰσί, 

Κείαϑω γὰρ τῷ Α' ἴσος ὃ 4. Καὶ ἐπεὶ οἱ Α 
Β πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους. εἰσὶν, ἔσος δὲ ὃ Α' τῷ 4: 
μαὶ οἱ 4 ἢ ἄρα πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσίν. ἔχά-- 
τέρος ἄρᾳ τῶν 4 Α πρὸς τὸν ΕΗ πρῶτός ἐστῳρ" χαὺὶ 
ὁ ἐκ τῶν 4 4 ἄρα γενόμενος πρὸς τὸν Βὶ πρῶτος 
ἔστας, Ὁ δὲ ἐκ τῶν 4 Δ γενόμενος ἀριᾶμός ἔστιν ὁ 1 


-- ,ὐντασ. ὦ “Φήρασπαδοαμμανθν. .- -πο...- Ὁρις ,.σττοὐσσπσσυυσσνσιν. αὐδο, 
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θὲ Γ' Βὶ ἄρα πρῶται πρὸς ἀλλήλαυς. εἰσίμ". ὕπερ ἔδει 
δεῖξαι 


πρότασις. κή 
ἜἘλν. δύο ἄρεϑμοὶ πρὸς δύο. ἀριϑμοὰς, 


ἀμφότεροι πρὸς ἑκάτερον, πρῶτοι ὦσι" καὶ 
οἱ ἐξ αὐτῶν γενόμενοι πρῶτοι πρὸς ἀλλή-͵ 


λους ἔσονται. 


238. 


4ὖο γὰρ ἄρεϑιμοὶ οἱ 4 Β' πρὸρ δύο ἀριϑμοὺς Εἰς. 28. 


τοὺς. Τ' 4, ἀμφότεροι πρὸς ἑκάτερον, πρῶτον ἔστω- 


σαν, καὶ ὃ μὲν 461! τὸν Β πολλαπλασιάσας τὸν Ε 


ποιείτω, ὃ δὲ Γ' τὸν 4 πολλαπλασιάσας τὸν Ζ' ποι- 
εἰτω" λέγω͵ ὅτι οἱ Ε' Ζ πρῶτορ πρὸς. ἀλλήλους. εἰσίν. 


᾿Επεὶ γὰρ ἑκάτερος τῶν. Α΄ Β' πρὸς τὸν 1 πρὰ- 
τός ἔστι, καὶ ὃ ἐκ τῶν ΑΓ! Β ἄρα γενόμενος πρὸς. 
τὸν [Γ' πρῶτος ἔσται. Ὁ δὲ ἐκ τῷν. Α Β γενόμενός, 
ἐστιν ὃ, Ε- οἱ ΕΓ ἄρα πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσί... 
Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ οὗ Ε 4 πρῶτοι σιρὸς ἁ ἀλλήλους. 
εἰσίν. ἑκάτερος ἄρα τῶν Τ' 4 πρὸς τὸν πρῶτός. 


ὃ 


ἐστι. καὶ ὁ ἐχ τῶν Γ᾿ 4 ἄρα γενόμενος πρὸς τὸν Ε' 


πρῶτος ἔσται. ὋὉ. δὲ ἐκ τῶν 1) 4 γενόμενός ἐστιν ὁ Ζ. 
Οἱ ΕΖ ἄρα πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους. εἰσίν" ὅπερ ἔδεᾳ 
δεῖξαις 


Τξρότασεις κ«8'. 


| Ἐὰν. δύο, ἄρεϑ'μαὶ ᾳρῶτοι πρὸς ἀλλή: 
λους ὦσε, καὶ πολλαπλᾳσειάσας. ἑχάτερος.. 
ἑαυτὸν. ποιῇ τινα, οἱ γενόμενοι ἐξ αὐτῶν, 


πρῶτοι πρὸς. ἀλλήλους δὅσανται. καὸ ἐὰν. οἱ 


"δ ἀρχῆς τοὺς γενομένους. πολλαπλασιάσαν- 
τες πριῶσέ τινας, χαὶ ἐχεῖνοι πρῶτοι πρὸς 


ἀλλήλους ἔσανταιι χαὶ ἀεὶ πφερὺ τοὺς ἄχρους 
τοῦτα συμβαίγεω 


ἂν 


99. 


᾿218 ΕΥ̓ΚΑΕΙΔΟΥ 


“Ἑατωσαν. δύο ἀριϑμοὶ πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους Ῥίφ. 29, 
οἱ Α͂ Β, καὶ ὃ ΑΔ ἑαυτὸν πολλαπλασιάσας τὸν Γ 
σοιείτω,. τὸν δὲ 1΄ πολλαπλασιάσας τὸν Ε΄ ποιείτω, 
ὁ δὲ ΒΕ ἑαυτὸν πολλαπλασιάσας τὸν 4 παιείτω, τὸν 
δὲ 4 πολλαπλασιάσας τὸν Ζ ποιείτω" λέγω ὅτε οἵ τε 
Γ΄ Ε καὶ οἱ 4 Ζ πρῶτοι πρὰς ἀλλήλους εἰσίν. ὦ 

᾿Επεὶ γὰρ οἱ 44 Βὶ πρῷτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσὶ, 
χαὶ ὃ 4 ἑαυτὸν. πολλαπλασιάσας τὸν 7΄ πεποίηχεν" 
οἱ Γ᾿ Βὶ ἄρα πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσί, ᾿Επεὶ οὖν 
οἱ Γ' Βὶ πρῶτον πρὸς ἀλλήλους εἰσὶ, καὶ ὃ Β ἑαυτὸν 
πολλαπλασιάσας τὸν 4 πεποίηκεν, οἱ 1 4 ἄρα πρῶ- 
τοι πρὸς ἀλλήλους εἰσί. Πάλιν, ἐπεὶ οἱ ΑΑ Β πρῶ- 
τοι πρὸς ἀλλήλους εἰσὶ, χαὰ ὁ Βὶ ἑαυτὸν πολλαπλα- 
σιάσας τὸν 4 πεποίηχεν" οἱ Α( 4 ἄρα πρῶτοι πρὸς 
ἀλλήλους εἰσίν. ᾿Επεὶ οὖν δύο, ἀριϑμοὶ οἱ ΑἹ Γ' πρὸς 
νι δύο ἀριϑμοὺς τοὺς Βὶ 4 ἀμφόκερον πρὸς ἑκάτερον 
πρῶτοί εἶσι. καὶ ὁ ἐκ τῶν 4 7' ἄρα γενόμενος πρὸ 
τὸν ἔχ τῶν Βὶ 4 πρῶτός ἐστι. Καὶ. ἔστιν ὁ μὲν ἐκ 
τῶν Α Γ ὃ ΑΕ, ὁ δὲ ἐκ τῶν Β4 ὃ Ζ. Οἱ ΕΖ 
ἄρα πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσὰὴν.. ὅπερ ἔδεε δεῖξαι. 


Πρότασις κ. 


“Ἐὰν δύο ἀρεϑμοὶ πρῶτοι ᾿πρὸς ἀλλή- 30. 
λους ὦσι, καὶ συναμφότερος πρὸς ἑκάτερον 
αὐτῶν πρῶτος ἔσται" καὶ ἐὰν συναμφότερος 
πρὸς ἕνᾳ τινὰ αὐτῶν πρῶτος ἢ, καὶ οἱ ἐξ 
ἀρχῆς ἀρεϑμοὶ πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους ἔσον- 
ται. 

Συγχείαϑωσαν. γὰρ δύο ἀριϑμοὶ πρώτον πρὸς Ρὶρ. 80. 
ἀλλήλους οἱ 48 ΒΓ. λέγω ὅτι καὶ συναμφάτερος ὃ ᾿ 
41 πρὸς ἑκάτερον τῶν ΑΒ ΒΓ πρῶτός ἐστιν 

Εἰ γὰρ μή εἶσιν οἵ ΓάΑ͂ 448 πρᾶτοι πρὸς ἀλλή- 
λους" μετρήσει τις αὐτοὺς ἀριϑμός. ἸΜετρείτω, καὶ 


---.-.- 4. 
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ἔστω ἃ 4. ᾿Επεὶ οὖν ὁ 4 τοὺς ΓΑ͂ 4} μετρεῖ» καὶ 
λοιπὸν ἄρα τὰν ΒΓ μετρήσει. ετρεῖ δὲ καὶ τὸν 
Β4.- ὁ 4 ἄρα τοὺς 418 ΒΓ μετρεῖ; πρώταυς ὄντας 
πρὰς ἀλλήλαυς, ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον. οὐκ ἄρα τοὺς 
ΓΑ͂ 4,8 ἀριϑμοὺς ἀριϑμάς τις μετρήσει" οἱ ΓΑ 48 
ἄρα πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσίν. Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ 
καὶ οἱ ΑΙ ΓΒ πρῶτοι πρὰς ἀλλήλους εἰσίν. ὁ ΓΑ͂ 
ἄρα πρὸς ἑκάτεραν τῶν 418 ΒΡ πρῶτός ἐστιν. 

Ἔστωσαν δὴ πάλιν οἱ ΓΑ͂ 418 πρῶτοι πρὸς 
ἀλλήλους" λέγω ὅτε καὶ οἱ 4 Β΄ πρῶτος πρὸς ἀλ- 
λήλους εἰσίν. , 

Ἐὲ γὰρ μή εἶσιν οἱ 4 ΒΓ πρῶτος πρὸς ἀλλή- 
, λοῦυρ" μετρήσει τις αὐτοὺς ἀριῶμός. ἸΜετρεέτω, καὶ 
ἔστω ἁ 4. Καὶ ἐπεὶ ὁ 4 ἑκάτερον τῶν 4} ΒΓ με- 
τρεῖ. χαὶ ὅλον ἄρα τὸν ΓΑ͂ μετρήσει. Μετρεῖ δὲ 
καὶ τὸν 418. ὃ 4 ἄρα τοὺς ΓΑ͂ 4,8 μετρεῖ, πρώ- 
τοὺς ὄντας πρὸς ἀλλήλους, ὅπερ ἐατὶν ἀδύνατον. 
Οὐχ ἄρα τοὺς 48 ΒΙ᾽ ἀρειϑμοὺς ἀριϑμός τις με- 
τρήσει. Οἱ ΑΒ ΒΙ' ἄρα πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους 
εἰσίν: ὅπερ ἔδεε δεῖξαι. 


Πρότασις λά.. ι 
“ἅπας πρῶτος ἀριϑμὸς πρὸς ἅπαντα 31.. 
ἀριϑμὸν, ὃν μὴ μετρεῖ, πρῶτὰΑς ἐστεν. 
Ἔστω πρῶτος ἀριϑμὸς ἃ Α͂, καὶ τὸν Βὶ μὴ με- Εἰ. 81. 
τρείτω λέγω ὅτι οἱ Ἡ ΑἹ πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσίν. 
Εἰ γὰρ μή εἶσιν αἱ Βὶ Α͂ πρῶται πρὸς ἀλλήλους, 
μετρήσει τις αὐτοὺς ἀριϑμός. ἹΜετρείτω, καὶ ἔστω 
ὁ 1... Καὶ ἐπεὶ ὃ Γ' τὸν Βὶ μετρεῖ, ὁ δὲ Αἱ τὸν Β 
οὐ μετρεῖ. ὁ Γ' ἄρα τῷ ΑἹ οὔκ ἔστιν ὁ αὐτός. Καὶ 
ἐπεὶ ὦ Γ᾽ τοὺς αὶ Α͂ μετρεῖ" καὶ τὸν ΑἹ ἄρα μετρεῖ 
πρῶτον ὄντα, μὴ ὧν αὐτῷ ὁ αὐτὸς, ὅπερ ἐστὲν ἀδύ- 
νατον. Οὐκ ἄρα τοὺς Β 4 μετρήσει τις ἀρυϑμόρ. 


᾿ 


ροῦ. ΕΥ̓ΚΑΕΙΔΘΥ 


Θὲ Α καὶ ἄρα πρῶτο, πρὰς ἀλλήλονς εἰαῤν». ὅπερ ἴδει 
δεῖξαι, 


Πρότασις λβι 


Ἐὰν δύο ἀριϑμοὶ πολλαπλασιώσαντες 32, 


ἀλλήλους ποιῶσί τινα, τὰν δὲ γενόμενον ἐξ 
αἰτῶν μετρῇ, τις πρῶτος ἀρεϑιμός" καὶ ἕνῳ 
τῶν ἐξ ἀρχῆς μετρήσει. 


4ύο γὰρ ἀῤιϑιμοὶ οἱ 44 Β' πολλαπλασιάσαντες Σίᾳ. 39. 


ὠλλήλονς τὸν 1' ποιείτωσαν, τὸν δὲ Ζ' μετρείτω τις 
πρῶτος ἀριϑμὸς ὃ 4: λέγω ὅτι ὃ 4 ἕνα τῶν. 4 Β 
μετρεῖ. 

, Τὸν γὰρ 4 μὴ μετρείτω- καὶ ἔστι πρῶτος ὃ Δ' 
οὗ Α' 4 ἄρα πρῶτοι. πρὸς ἀλλήλους εἰσί" καὶ ὁσάκις 
ὃ 4 τὸν 1) μετρεῖ, τοσαῦται μονάδες ἔστωσαν ἐν τῷ 
Ἐ. Ἐπεὶ οὖν ὃ 4 τὸν Γ' μετρεῖ κατὰ τὰς ἐν τῷ Ε 
μονάδας, ὃ 4 ἄρα τὸν. Ε πολλαπλασιάσας τὸν Γ 
πεποίηκεν. "Δλλὰ μὴν καὶ ὁ Α͂ τὸν Β πολλαπλασιά- 
φας τὸν 1“ πεποίηκεν» ἴσος. ἄρα ἐστὶν ὃ ἐχ τῶν 4 Εὶ 
τῷ ἐκ τῶν 4 ΒΒ. ἔστιν ἄρα ὡς ὃ 4 πρὸς τὸν Α, οὕ- 
τὼς ὃ Β πρὸς τὸν ΕΒ. Οἱ δὲ 4 ΑΔ πρώτοι, οἱ δὲ 

πρῶτοι καὶ ἐλάχιστοι, οὗ δὲ ἐλάχιστορ μετροῦσι 
τοὺς τὸν αὐτὸν λόγον ἔχοντας. ἐσάχκιο,, ἅ τε μείζων. 
τὸν. μείζονα χαὶ ὃ ἐλάσσων τὸν. ἐλάσσονα, τοῦτ᾽ 
ἔφεσιν, ὅ: τε ἡγούμενος τὸν ἡγούμενοῃ χαὶὺ ὁ ἕπό- 
μένος τὸν ἑπόμενον" ὃ 4 ἄρα τὸν, Β. μετρεῖ, Ὁμοίως 
δὴ δείξομεν ὅτε χαὶ ἐὰν ὁ 4 τὸν Βὶ μὴ μετρῇ, τὸν, 
«Α μετρήσει. ὋὉ. 4 ἄρα ἕνα τῶν ΑΙ Β μετρεῖ: ὅπεῦ, 
ἔδει δεῖξαι, 

Π φότασιᾳς, λ.γ. 


ᾶΪ Υ͂ 


“Ἅπας. σύνϑετος ἀριϑμὸς ὑπὸ πρῴτηυ τ τις 33. 


"ὸρ' ἀρεϑμοῦ μετρεῖται. 


4 ἂ 
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᾿Βὐτὼ σύνθετος ἀῤιϑμὸς ὁ Α: λέγω: ὅτε ὃ Α Ῥΐ;. 83. 
ὑπὸ πρώτου τινὸς ἀριϑμοῦ μετρεῖται. 

Ἐπεὶ γὰρ σύνϑετός ἔστιν ὃ 4,, μετρήδεν τιὰ αὖὰ 
τὸν ἀριϑμός. Μετρείτω, καὶ ἔστω ὁ Β, Καὶ εἶν 
μὲν πρῶτός ἐστιὺ ὁ Β, δῆλον ἂν εἴη τὸ ξήτούμενον. 
εἰ δὲ σύνϑετος, μετρήσει τις αὐτὸν ἀριϑρμόφς. Με- 
τρείτω, καὶ ἔστω ὁ 1. Καὶ ἐπεὶ ὁ Γ' τὸν Βὶ μετρεῖ, 
ὁ δὲ Β τὸν ἃ μέτρετ' χαὶ ὃ Τ ἄρα τὸν «Αἱ μετρεῖ, 
Καὶ εἰ μὲν πρῶτός ἐστιν ὁ Γ', δῆλον ἂν εἴη τὸ ζη-. 
τούμενον: εἰ δὲ σύνϑετος, μετρήσει. τιὰ αὐτὸν ἄριϑα 
μὸςφ. Τοιαύτης δὴ γενομένης ἐπισχέψεως ληφϑήσε:. 
ταί τιὶᾷ πρῶτος ἀρυϑμὸς, ὃς ἑετρήσει τὸν πρὸ ἑαὺ- 
τοῦ, ὃς καὶ τὸν 41 μετρήσει. Εἰ γὰρ μὴ ληφϑήσεταν: 
᾿μετρήσοὐύοε τὸν Α ἀριϑμὸδ ἄπειροι ἀῤιϑμοὶ, ὧν ὃ 
ἕτερος τοῦ ἑτέρου ἐλάσσων ἐστὶν, ὅπεῤ ἐστὶν ἀδύνα.. 
τον ἐν ἀριϑιμοῖς. “ηφϑηήσεταΐ τις ἄρα πρῶτος ἀρ». 
᾿ς μὸς, δὲ μετρήσει τὸν πρὸ ἑαυτοῦ, ὃς καὶ τὸν «Αἱ μεν 
τρήσει" ὅπερ ἔδει δεῖξαϊ. 

Ἰρόταδι λδ. 

Ἅπας ἀῤιθδμὸς ἤτον πρῶτος ἐστιν, ἢ 834, 
ὕπὸ πρώτοὺ τιγὸξ ἀριϑμοῦ ἐετρεῖταυν. 

᾿Ἑστὼ ἀριϑμὸς ὁ 41. λέγω ὅτυ ὃ .44 ἤτοι πρῶν Ἑὶρ. 84. 
. χόὰ ἔστιν, ἢ ὑπὸ πρώτοὺῦ “τινὸς ἀριϑμοῦ μετρεῖτον, 

Εἰ μὲν οὖν πρῶτός ἐστὶν ὁ Α, δῆλον ἂν εἴη τὸ 
ξητούμενον. εἰ δὲ σύνϑετοςν μετρήσεν, τις Χυτὸν 
πρῶτος ἀριϑμός, 

“ἅπας ἄρα ἀριϑμὸς ἢ τὸν πριῶτός ἐστὶν ἢ ὑπὸ 
πρώτοὺὐ τινὸς ἀρυιϑμοῦ μετρεῖται. ὅπερ ἔδει δέξξαν, 


ΠπΠρότα δεὲ λέ, 
"Δριϑιμῶν δοϑέντων ὁποδωγοῦν εὐρεῖν. 38. 


τοὺς ἐλαχίστους. ἐῶν τὸν κὐτὸν λόγον ἐγχόνν 
τὼν αὐτοῖς. 
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Ἔστωσαν οἱ δαϑέντες ὁποσοιοῦν ἀριϑμοὶ, οἱ «4 Σ:ξ. 55. 


-Β 1" δεῖ δὴ. εὑρεῖν τοῦς ἐλαχίστους τῶν τὸν αὐεὸν 
λόγον ἐχόντων τοῖς ΑΓ. Β 1. 

Οἱ 4 8 ᾿ ἤτον πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσὶν, ἢ 
οὔ. Εἰ μὲν οὖν οἱ ΑἹ Βὶ Γ᾽᾿ πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους 
εἰσὶν, ἐλάχιστοί εἰσε τῶν τὸν αὐτὸν λόγον ἐχόντων 
αὐτοῖς. 

Εἰ δὲ οὔ. εἰλήφϑω τῶν ΑἹ ΙΒ Γ' τὸ μέγιστον 


κοιρὸν μέτρον ὃ 4, χαὶ ὁδάκις ὁ 4 ἕχαστον τῶν Α - 


Β Γ' μετρεῖ, τοσαῦταε μονάδες ἔστωσαν ἐν ἑχάστῳ 
τῶν Ε 2 Π' καὶ ἕκαστος ἄρα τῶν Ε' Ζ Η ἕκαστον 
τῶν «4 Β 1 μετρεῖ κατὰ τὰς ἐν τῷ 4 μονάδας" οἱ 
Ἐ ΖΗ ἄρα τοῦς ΑἹ 8 Γ' ἰσάκις μετροῦσιν. οἱ Κὶ 
Ζ Ἡ ἄρα «οῖς 44 ΒΒ Τ' ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ εἰσί, 
“Ἰέγω δὴ ὅτε καὶ ἐλάχεστοι. Εἰ γὰρ μή εἰσιν οἱ" Καὶ 
Ζ2 Ἡ ἐλάχιστοι τῶν τὸν αὐτὸν λόγον ἐχόντων τοῖς Α 
Β 17, ἔσονταί τινες τῶν Ὁ Ζ2 Ἡ ἐλάσδονες ἀριϑμοὶ 
ἐλάχιστοι ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ ὄντες τοῖς 4 ΜΒ 1" 
᾿Βύτωσαν οἱ Θ Χὶ .4. ἰσάκις: ἄρα ὃ Θ τὸν Αἱ μετρεῖ 
καὶ ἑκάτερος τῶν Καὶ .4 ἑκάτερον τῶν Β 1. ὍὉσάκις 
δὲ ὁ Θ τὸν .4 μετρεῖ, τοσαῦται μονάδες ἔστωσαν ἐν 
τῷ Μ' καὶ ἑκάτερος ἄρα τῶν ΚἈὶ .1 ἑχάτερον τῶν ΚΒ 


' με ττρεῖ κωτὰ τὰς ἐν τῷ Μ μονάδας. Καὶ ἐπεὶ ὁ Ν 


Ὁ τὸν ΑΙ μετρεῖ κατὰ τὰρ ἐν τῷ ΜΊ μονάδας" χαὶ ὃ 
Μ ἄρα τὸν «4 μετρεῖ κατὰ τὰς ἐν τῷ Θ᾽ μονάδαρ. 
Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ὃ Ὼ ἕχάτερον τῶν Β Ζ᾽ μετρεῖ 
κατὼ τὰς ἐν ἑκατέρῳ τῶν Καὶ .1 μονάδας» ὃ Μ ἄρα 
τοὺς «(,4 Βὶ Τ' μετρεῖ, Καὶ ἐπεὶ ὃ Θ τὸν Αἱ μετρεῖ 
κατὰ τὰς ἐν τῷ Μ μονάδας" ὃ Θ ἄρα τὸν Μ' πολ- 
λαπλασιάσας τὸν 4 πεποίηχεν. Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὺ 
ὃ Ε τὸν 4 πολλαπλασιάσας τὸν «41 πεποίῃχεν" ἴσος 
ἄρα ἐστὶν ὃ ἐκ τῶν Ἐ 4.τῷ ἐκ τῶν Θ Μ' ἔστιν ἄρα 
ὡς ὁ Ε' πρὸς τὸν 9, οὕτως ὃ Μ' πρὸς τὸν 4. ἹΜεέ- 
ξζων δὲ ὃ Εὶ τοῦ Θ- μείζων ἄρα καὶ ὅ Μ εοῦ 4, καὶ 
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μετρεῖ τοὺς “4 Β Γ᾽, ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον, ὑπόκειταν 
γὰρ ὃ Δ τῶν Α Καὶ Γ᾿ τὰ μέγιστον χοινὸν μέτρον" 
οὐκ ἄρα ἔσονταί τινες τῶν Εὶ Ζ Η ἐλάσσονες ἀριϑ- 
μοὶ ἰλάχιστοε ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ ὄντες τοῖς Α Ὦ 1. 
Οἱ ΕΖῊἨῊ ἄρα ἐλάχιστοί εἶσι τῶν τὸν αὐτὸν λό- 
γον ἐχόντων τοῖς «1 Β 1" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


Προότασις λς. 

4ὕο ἀριϑμῶν δοϑέντων, εὑρεῖν ὃν ἐλά. 36. 
χιστον μετροῦσιν ἀρυϑμόν. 

"Ἔστωσαν οἱ δοϑέντες δύο ἀριϑμιοὶ οἱ 4 ΒΒ. δεῖ Τί. 36. 
δὴ εὑρεῖν ὃν ἐλάχιστον μετροῦσιν ἀριϑμόν, 

Οἱ 4 Β ἤτοι πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσὶν, ἢ 
οὔ. "Ἔστωσαν πρότερον οἱ ΑἹ ῬΒ πρῶτοι πρὸς ἀλ-. 
λήλους, καὶ ὃ “4 τὸν Βὶ πολλαπλασιάσας τὸν Γ 
ποιείτω. χαὶ ὁ Β ἄρα. τὸν «Δ πολλαπλασιάδας τὸν 
7 πεποίηχεν- οἱ «Α΄ Βὶ ἄρα τὸν Γ' μετροῦσι. »έγῳ; 
δὴ ὅτι καὶ ἐλάχιστον. Εὶ γὰρ μή" μετρήσουσί τινα. 
ἀριϑμὸν οἱ 4Ἅ Βὶ ἐλάσδονα ὄντα «τοῦ 1. Μετρείτω. 
, σὰν τὸν 4. Καὶ ὁδάχις ὁ Α͂ τὸν 4 μετρεῖ, τοσαῦ- 
ταῦ μονάδες ἔόοτωδαν ἐν τῷ Ε- ὁσάχις δὲ ὁ Β τὸν 
4 μετρεῖ, τοσαῦται μονάδες ἔστωσαν ἐν τῷ Ζ" ὃ μὲν 
4 ἄρα τὸν Ε πολλαπλασιάσας τὸν 4 πεποίηκεν, ὃ 
δὲ Β τὸν Ζ πολλαπλασιάσας τὸν Δ πεποίηχεν" ἴσορ 
ἄρα ἐστὶν ὁ ἐκ τῶν Α Ε τῷ ἐκ τῶν Βὶ Ζ: ἔστιν ἄρα 
ὡς ὁ «4 πρὸς τὸν Β, οὕτως ὃ Ζ πρὸς τὸν Ε. Οἱ δὲ 
“44 Β πρῶτου, “οἱ δὲ πρῶτον καὶ ἐλάχιστοι, οἱ δὲ ἐλι- 
χιστοι μετροῦσι τοὺς τὸν αὐτὸν λόγον ἔχοντας ἰσάχιρ, 
ὅ. τε μείζων τὸν μείζονα καὶ ὃ ἐλάδσων τὸν ἐλάσσονα». 

ὁ Β ἄρα τὸν Ε' ἀεέρεῖ, ὡς ἑπόμενος ἑπόμενον, Καὶ 
ἐπεὶ ὁ Α' τοὺς ΒΕ πολλαπλαδιάσας τοὺς 1' 4 πε- 
ποίηκεν.- ἔστιν ἄρα ὡς ὁ Β πρὸς τὸν ΒΕ, οὕτως ὁ Ζ" 
“πρὸς τὸν 4. μετρεῖ δὲ ὁ Β τὸν Ε΄ μετρεῖ ἄρα καὶ 
ὁ Γ τὸν 4, ὁ μείζων τὸν ἐλάσσονα, ὅπερ ἐστὲν ἀδύ- 
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γατον. Οὐλ ἄρά ὀϊ Α΄ Β ἀετρήσοὐσί τινά -ἀριϑμὸν 
ἐλάσσονα ὄντα τοῦ 1’ (ὅταν οἱ .(1..Β πρῶτοι πρδὲ 
ἀλλήλους ὦσιν)" ὁ 1΄ ἄρα ἐλάχιστος ὧν ὑπὸ τῶν Α΄ 
ΙΒ “μετρεῖται. 
"Μὴ ἔστωσαν δὴ οἱ «4 Βὶ πρῶτοι πρὸς ἀλλήλοῦξ, 
καὶ εἰλήφϑωσαν ἐλάχεστοι ιἀδιϑριοὺ τῶν τὸν αὐτὸν 
λόγον ἐχόντων τοῖς ΑἹ Β, οἱ Ζ Ε. ἴσος ἄρα ἐστὶν ὃ 
ἔχ τῶν Α Ἐ τῷ ἐκ τῶν Β Ζ. Καὶ ὁ 4 τὸν Ε πολ.- 
λολλασιάσας τὸν Ζ' ποτείξω. χαὶ ὁ Β ἄρα τὸν Ζ 
πολλαπλασιᾶσας τὸν {᾽ πεποίηκεν" οἱ ΑἹ Βὶ ἄρα τὸν 
1 μεύροῦσι. “έγω δὴ ὅτε καὶ ἐλάχιστον ΕἾ γὰρ 
μή- μετρήσουδέ τινὰ ἄἀριϑμὸν οἱ .Δ4 Βὶ ἐλάσσονὰ 
ὄντα τοῦ ΓΤ. ἹΜετρείτωσαν τὸν Δ. “Καὶ ὅσάώκχις μὲν 
ὁ ΑἹ τὸν 4 μετρεῖ, τοσαῦτα. μονάδες ἔστωσαν ἐν τῷ 
ἯΙ, ὁσάκις δὲ ὁ Β' τὸν 4 μετρεῖ, τοσαῦταν μονάδεὰ 
ὅστωσαν ἔν τῷ Θ.' ὁ μὲν ΑΙ ἄρα τὸν Ἢ πολλαπλασιά- 
σας τὸν Δ Ἰτεποίηκεν, ὁ δὲ αὶ τὸν Θ “πολλαπλασιά- 
δὰὲ τὸν 4 πεποίηκεν. ἴσος ἄρὰ ἐστὶν ὁ ἐκ τῶν 4 
᾿Ἢ τῷ ἐκ τῶν ΒΘ. ἔδτιν ἄρὰ ὡς ὁ «4 πρὸς τὸν Β, 
οὔγωῤ ὁ 9 σιρὸῤ τὸν Ἡ. «δὸς δὲ ὁ Ἡ πρὸς τὸν ΒΒ, 
δὕτως ὁ Ζ πρὸς τὸν ΚΕ. ,αὶ ὡς ἄρὰ ὁ 2 πρὸρ τὸν 
Ἑ, οὕτως ὃ Θ πρὸς τὸν Η͵ Οἱ δὲ Ζ Ἐ ἐλάχιστον, 
οἱ δὲ ἐλάχεδτοι μετροῦσι τοὺς τὸν αὐτὸν λόγον ἔχογν- 
τὰδ ἰσάκιῤ, ὃ τε μεϊζῶν τὸν μείζονα χαὶ ὁ ἐλάσσω 
τὸν ἐλάσσονα. ὅ Ε ἄρὰ τὸν Ἡ μετρεῖ, Καὶ ἐπεὶ ὁ 
ἡ τοὺς ΕΗ πολλᾶπλασιάσα τοὺς Ζ' Ζ πεποίηκεν» 
ἔστιν ἄρα ὡς ὃ Ἐ πρὸ τὸν ἘΞ, οὕτως ὁ {' πρὸς τὸν 
43. Ὁ δὲ Ἐ τὸν Ἢ μετρεῖ. καὶ ὃ Ζ' ἄρα τὸν Δ με: 
φτρεῖ, ὅ μείζων τὸν ἐλάσσονα, ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον» 
ὀὺκ ἄρὰ οἱ Α͂ Β μετρήσουσί τινὰ ἀριϑμὸν ἐλάσσονα 
τοῦ Γ' ὋὉ 1' ἄρα ἐλάχιστος ὧν ὑπὸ τῶν Α' Β μες 
ἐρεῦταν. ὅπερ ἔδει δεῖξον, 
70 ὁς 
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Μρότασις λζ. 
Σὰν δύο ἀριϑμοὶ ἀριϑμὸν τινα μετρῶ. 87. 
δι" καὶ ὃ ἐλάχιστος ὑπ᾽ αὐτῶν μετρούμενος 
τὸν αὐτὸν μετρήσει. 
Δύο γὰρ ἀριϑμοὶ οἵ 4 Βὶ ἀρυϑμόν τινα τὸν Εἰ. 81. 
Τ4 μετρείτωσαν, ἐλάχιστον δὲ τὸν Ε΄ λέγω ὅτι καὶ 
ὁ Ε τὸν ΓΖ μετρεῖ. 
Εἰ γὰρ μὴ μετρεῖ ὃ Ε τὸν Γά4, ὃ Ε τὸν ΖΩ͂ 
᾿ἑετρῶν λειπέτω ἑαυτοῦ ἐλάσσονα τὸν ΓΖ: Καὶ ἐπεὶ 
ὁξ ΑΙ Β τὸν Ἐ' μετροῦσιν, ὁ δὲ Ε' τὸν 42 μετρεῖ- 
- Καὶ οἱ 41 Β' ἄρα τὸν 4Ζ βετρήσουσι. ὝΜετροῦσι δὲ 
χαὶ ὅλον τὸν ΓΔ", καὶ λοιπὸν ἄρα τὸν ΓΖ μετρή- 
σουσεν, ἐλάσσονα ὄντα τοῦ Ἐ, ὕπερ ἐστὶν ἀδύνατον-. 


Οὐχ ἄρα οὖ μετρεῖ ὁ Ε΄ τὸν 1.4" μετρεῖ ἄρα". ὅπερ 
ἔδει δεῖξαι. 


πρότασις λὴ. 
Τριῶν ἀρειϑμῶν δοϑέντων, εὑρεῖν ὃν 388. 
ἐλάχιστον μετροῦσυν ἀρυϑμόν. 
“Ἔστωσαν οἱ δοϑέντες ἀριϑμοὶ οἱ 4 Βὶ Γ΄ δεῖ μὰ 38, 
δὴ εὑρεῖν ὃν ἐλάχιστον μετροῦσιν ἀριϑμὸν. 


Εἰλήφϑω γὰρ ὃ ὑπὸ δύο τῶν ΑΔΓ Βὶ ἐλάχιστος με-. 
τρούμενος ὃ 4. Ο' δὴ Γ' τὸν 4 ἤτοι μετρεῖ, ἢ οὐ με- 
τρεῖ. Μεερείτω πρότερον. Μετροῦσι δὲ καὶ οἱ Αἱ 
8 τὸν» 4. οἱ Α. Β ΓΓ ἄρα τὸν 4 μετρήσουσι. ““έγω 
ὅτε χαὶ ἐλάχιστον. Βὲὶ γὰρ μή" μετρήσουσί τινα 
ἀριϑμὸν οὗ 418 1' ἐλάσσονα ὄντα τοῦ 4. Μετρεί.- 
τωσαν τὸν Ε. ᾿Επεὶ οὖν οἱ ΑΙ Βὶ Γ τὸν Ε μετροῦ.. 
σι, καὶ οἱ 4 Β ἄρα τὸν Ε' μετροῦσι" καὶ ὁ ἐλάχι- 
στος ἄρα ὑπὸ τῶν Α΄ Β μετρούμενος τὸν Κ μετρήσει. 
᾿Ελάχιστος δὲ ὑπὸ τῶν Α Βὶ μετρούμενός ἐστιν ὃ 4» 
ὃ 4 ἄρα τὸν Ε μετρεῖ, ὁ μείζων τὸν ἐλάσσονα, ὅπερ 
ἐστὲν ἀδύνατον. Θῦχ᾽ ἄρα οἱ Α Βὶ Γ' μετρήσουσί. τινα. 
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ἀριϑμὸν ἐλάσσονα ὄντα τοῦ 4. οἱ 4 Β Σ' ἄρα ἐλά- 
χιστον τὸν 4 μετροῦσι. 
Μὴ μετρείτω δὴ πάλεν ὁ Γ΄ τὸν 4, καὶ εἰλήφϑω 
ὁ ὑπὸ τῶν Γ 4 ἐλάχιστος μετρούμενος ἀριϑμὸς, ὁ Ε. 
Ἐπεὶ οὖν οἱ 4 Β τὸν 4 μετροῦσιν, ὁ δὲ 4 τὸν Εὶ 
μετρεῖ. καὶ οἱ ΑΙ Β ἄρα τὸν Ε μετροῦσι. Μετρεῖ 
δὲ χαὶ ὁ Γ' τὸν Ε΄ καὶ οἱ Α͂ Β ]΄ ἄρα τὸν Ε με- 
τροῦσι. έγω δὴ ὅτι καὶ ἐλάχιστον. Εἰ γὰρ μὴ, 
μετρήσουσί τινα οἱ ΑἹ Β ἢ, ἐλάσσονα ὄντα τοῦ ΚΕ. 
Μετρείτωσαν τὸν Ζ. Καὶ ἐπεὶ οἱ Α Β Γ τὸν Ζ 
μετροῦσι" καὶ οἱ Α ΒΒ ἄρα τὸν Ζ μετροῦσι" καὶ ὁ 
ἐλάχιστος ἄρα ὑπὸ τῶν Αἴ αὶ μετρούμενος- τὸν Ζ 
μετρήσει. ᾿Βλάχιστος δὲ ὑπὸ τῶν Α΄ Βὶ μετρούμενός 
ἐστιν ὁ 4" ὁ 4 ἄρα τὸν Ζ μεξρεῖ. Μεερεῖ δὲ χαὶ 
ὁ Γ τὸν Ζ' οἱ 4 Γ ἄρα τὸν Ζ μεϊροῦσιν. ὥςτε καὶ 
ὁ ἐλάχιστος ὑπὸ τῶν 4 Γ΄ μετρούμενος τὸν Ζ μετρή- 
σε. Ὧὧ᾽ δὲ ἐλάχιστος ὑπὸ τῶν 4 Γ΄ μετρούμενός, 
ἐστιν ὁ ’ ὁ Εἰ ἄρα τὸν Ζ μετρεῖ, ὁ μείζων τὸν 
ἐλάσσονα, ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον. Οὐχ ἄρα οἱ 4: Β Γ' 
μετρήσουσί τινὰ ἀριϑμὸν ἐλασόονα ὄντα τοῦ ΚΕ. 
ὍΕἙΕ “ἄρα ἐλάχιστος ὧν ὑπὸ τῶν 4 Β Γ΄ μετρεῖς- 


ται" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. ΄ 


Πρότασις 9’. 
᾿δὰν ἀριϑμὸς ὑπό τινὸς ἀριϑμοῦ με- 39. 
τρῆται ὁ μετρούμενος ὁμώνυμον μέρος ἕξει 
σῷ μετροῦντι, 
"Δριϑμὸς γὰρ ὁ ΑἹ ὑπό τινος ἀριϑμοῦ τοῦ Β Εἰφ. 89. 
μετρείσϑω. λέγω ὅτε ὃ 44 ὁμώνυμον μέρος ἔχεε τῷ Β. 
Ὁσάχις γὰρ ὁ Β τὸν Α, μετρεῖ, τοσαῦται μονά- 
δὲς ἔστωσαν ἐν τῷ 1᾽- καὶ ἐπεὲ ὁ Β τὸν 44 μετρεῖ 
κατὰ τὰς ἐν τῷ Γ μονάδας, μετρεῖ δὲ χαὶ ἡ Δ μο- 
'ψὰς τὸν ΓΤ ἀριϑμὸν κατὰ τὰς ἐν αὐτῷ μονάδας" ἐσά- 
'κες ἄρα ἡ 4 μονὰς τὸν Γ' ἀριϑμὸν μετρεῖ, καὶ ὁ Β 


ΣΤΟΙΧΕΙΩΝ-. ΕΒΙΟΜΟΝ. ἘΖΠ 227. 


τὸν “«ἴ- ἐναλλὰξ ἄρα ἰσάκις ἡ. 4 μονὰς τὸν Β΄ ἀριϑε 
, μὸν μετρεῖ καὶ ὁ Γ' τὸν «4. ὃ ἄρα μέρος ἐστὶν ἡ 4 
μονὰς τοῦ Β ἀριϑμοῦ, τὸ αὐτὸ μέρος ἐστὶ χαὶ ὁ Γ' 

τοῦ Α΄. Ἢ δὲ 4 μονὰς τοῦ Β ἀριϑμοῦ μέρος ἐστὶν “, 
ὁμώνυμον αὐτῷ" καὶ ὃ Γ' ἄρα τοῦ .4Ἅ μέρος ἐσεὶν 
ὁμώνυμον τῷ Β' 'Ὥρτε ὃ Αἴ μέρος ἔγει τὸν 1 ὁμώς 
γυμὸ» ὄντα τῷ ΜΒ’ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


Πόρτασις μ'. 


᾿ΕἘὰν ἀριϑμὸς μέρος ἔχῃ ὁτιοῦν. ὑπὸ 40. 
ὁμωνύμου ἀριεϑμοῦ μετρηϑήσεται τῷ μέρει. 


᾿Δριϑμὸς γὰρ ὃ (ἡ μέρος ἐχέτω ὁτιοῦν τὸν Β, 
καὶ τῷ Β μέρει ὁμώνυμος ἔστω ἀριϑμὸς ὁ Γ. λέγω 
ὅτε ὁ Γ΄ τὸν Α͂ μετρεῖ. 
᾿Επεὶ γὰρ ὃ Β τοῦ 44 μέρος ἐστὶ χαὶ ὁμώνυμον σις 40, 
τῷ Γ᾽, ἔστι δὲ χαὶ ἡ 4 μονὰς τοῦ Γ᾽ μέρος ὁμώνυ- 
μὸν αὐτῷ" ὃ μέρος ἄρα ἐστὲν ἡ 4 μονὰς τοῦ Γ' 
ἀριϑμοῦ, τὸ αὐτὸ Ἱμέρος ἐστὶ καὶ ὁ Βὶ τοῦ 4“ ἰσά- 
χις ἄρα ἡ 4 μονὰς τὸν Τ' ὡριϑμὸν μετρεῖ, καὶ ὃ Β 
τὸν 44" ἐναλλὰξ ἄρα ἰσάκις ἡ Δ μονὰς τὸν Β' ἀριϑ. 
μὸν μετρεῖ, καὶ ὃ Γ᾽ τὸν 4. Ὁ 1᾽΄ ἄρα τὸν « μετρεῖ» 
ὅπερ ἔδει δεῖξαιν 


Πρότασις μά. 

Δριϑμὸν εὑρεῖν, ὃς ἐλάχιστος ὧν ἕξει 41. 
τὼ δοϑέντα μέρη. 

Ἔστω τὰ δοθέντα μέρη τὰ 4. Βὶ 7. δεῖ δὴ Σίρ. 41. 
ἀριϑμὸν εὑρεῖν, ὃς ἐλάχιστος ὧν ἔξει τὰ ΑΙ Β Γ 
μέρη. 

Ἔστωσαν τοῖς Α4[' Β Γ μέρεσιν ὁμώνυμοι ἀριϑ- 
. μοὶ, οὐ 4 ἢ Ζ, καὶ εἰλήφϑω ὁ ὑπὸ τῶν 4 ΚΕ Ζ ἐλά- 
χιστος μετρούμενος ἀριϑμὸς, ὁ Ἡ. 

Ἐπεὶ οὖν ὁ ἢ ὑπὸ τῶν 4 Ε Ζ μετρεῖται' ὁ Ἡ ἄρα 

ὁμώνυμα μέρη ἔγει τοῖς 4 Ε Ζ. Τοῖς δὲ 4 Ε Ζ ὁμώνυμα 


228 . ΕΥ̓ΚΑΈΪΑ Ὁ 


μέρη ἐστὶ τὰ 4 Β Γ΄ δ Η ἄρα ἔχει τὲ 4Β Τ' 
᾿ μέρη. “ἔγω δὴ ὅτι ἐλάχιστος ἂν. Εἰ γὰρ μὴ ὃ Η 
ἐλάχιστος ὧν ἔχει τὰ Α͂ Βὶ Τ' μέρη": ἔσται τις τοῦ 


Ἡ ἐλάσσων ἀριϑμὸς, ὃς ἕξει τὰ ΑΙ Β Γ' μέρη. Ἔστω 
ὅ Θ- καὶ ἐπεὶ ὁ Θ ἔχεε τὰ 4 Β Γ' μέρη" ὃ Θ ἄρα 
ὑπὸ ὁμωνύμων ἀριϑμῶν᾽" μετρηϑήσεται τοῖς 418 Γ' 
μέρεσι. Τοῖς δὲ 4 Β' Τ΄' μέρεσιν ὁμώνυμον ἀριϑ- 
μοί εἶσιν οἱ 4 Ε' Ζ' ὃ Θ ἄρα ὑπὸ τῶν 4 Ε Ζ με- 
τρεῖταν, καὶ ἔστιν ἐλάσσων τοῦ Ἡ. ὅπερ ἐστὶν ἀδύ- 
γατον. Οὐχ ἄρα ἔσται τις τοῦ Ἦ ἐλάσσων ἀρυϑμὸς, 
ὃς ἕξει τὰ 4 ΒΓ μέρτ' ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


.8. 


Τέλος «οὔ ἑβδόμου βιβλίου. 


τ ἣν 


ΕΥ̓ΚΛΕΙΔΟῪ ΣΤΟΙΧΕΙΩΝ 
ΒΙΒΑΙΟΝ ΟΙ20Ὸ0Ν. 


Ἡρότασις κα΄ ΕΞ 


᾿ὰν ὦσιν ὁσοιδηποτοῦν ἀριϑμοὶ ἑξῆς 


ἀνώλογον, οἱ δὲ ἄκροι αὐτῶν πρῶτον πρὸς 
ἀλλήλους ὦσιν". ἐλάχιστοΐ εἶσε τῶν τὸν αὖ- 
τὸν λόγον ἐχόντων αὐτοῖς. ΕΝ 

Ἔστωσαν ὁποσοιοῦν ἀριϑμοὶ ἑξῆς ἀνάλογον, οἱ 
«ΑΒ Γ᾽ 4, οἱ δὲ ἄκροι αὐτῶν, οἱ ΑἹ 4, πρῶται πρὸς 


Τίρ. 1, 


ἀλλήλους ἐστωααν» λέγῳ ὅτε οἱ Αἱ Β Γ 4 ἐλάχιατοί 


εἰσι τῶν τὸν αὐτὸν λόγον ἐχόντων αὐτοῖ. ὁ. 
Εἰ γὰρ μή- ἔατωσαν ἐλάττονες τῶν Α ἢ ΙΓ 4 
οἱ ΖΗ ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ ἄντες αὐταῖς, Καὶ 


. ἐπεὶ οἱ 4.Β [᾿ 4 ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ εἰσὶ ταῖς Εὶ 25 


Η Θ, καί ἐστιν ἔσοκ τὰ πλῆϑος τῶν Αἰ ΒΓ 4 τῷ 
πλήϑει τῶν Ε 2 Ἡ Θ. διίΐσου ἄρᾳ ἐστὶν ὡς ὁ Α 
πρὸς τὸν 4, οὕτως ἁ Ε πρὸς τὸν. Θ, Οἱ δὲ 4 4 
πρῶτοι, οἱ δὲ πρῶτον καὶ ἐλάχιστοι. ,» οἱ δὲ ἐλάχεσταν 
ἀρειϑμοὶ μετροῦσι τοὺς τὸν αὐτὸμ λόγον ἔγοντας ἰσά- 
κις, ὃ τε μείζων τὸν. μείζονα, καὶ ὁ 


Ε, ὃ μείξων τὸν ἐλάσσονα, ὅπερ. ἐαστὴμ ἀδύνατον" 
οὐκ ἄρᾳ οἱ Ε Φ Ἡ Θ ἐλάσσονες ὄντες τῶν Α! Β Τ' 
4 ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ εἰσὶν αὐτοῖς: οἱ «ΑΙ ΒΓ 4 ἄρα 


ὁ ἐλάσσων τὸν. 
ἐλάσσονα, τοῦτ᾽ ἔστιν ὃ τε͵ ἡγούμενος τὸν ἡγούμενον, 
καὶ ὁ ἑπόμενος τὸν ἑπόμενομ' μετρεῖ ἄρα ὁ 4 τὸν. 


ἐλάχιστοί εἷσε τῶν τὸν αὐτὸν λόγον ἐχόντων αὐτοῖς. 


ὅπερ ἔδει δεῖξαι 


- 


»"Ὁ 
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Πρότασιες ρ. 
ριϑμοὺς εὑρεῖν ἑξῆς ἀνάλογον ἐλα- 
χίστους, ὅσους ἂν τις ἐπιτάξῃ, ἐν τῷ δο- 
ϑέντε λόγῳ. 


2. 


Ἔστω ἃ δοϑεὶς λόγος ἐν ἐλαχίαταις ἀριϑμοῖς πὶς. 2. 


ὁ τοῦ ΑΙ πρὸς τὰν Β. δεῖ δὴ ἀριϑμοὺς εὑρεῖν ἑξῆς 
ἀνάλογον ἐλαχίστους, ὅσους ἄν τις ἐπιτάξῃ, ἐν τῷ 
τοῦ ΑΙ πρὸς τὸν Β λόγῳ. 


᾿Ἐπιτεετόχϑωσαν δὴ τέσσαρες, καὶ ἁ «(1 ἑαυτὸν 
πολλαπλασιάσας τὸν Γ ποιδίτω: τὸν δὲ Β πολλαπλα- 
σιάσας τὰν 4 ποιείτω, καὶ ἕτε ὁ Β' ἑαυτὰν παλλα- 
πλασιάσας τὸν Ε ποιείτω, καὶ ὅτε ἁ Αἱ τοὺς Γ 4 Ε 


πολλαπλασιάσας τοὺς. Ζ Ἡ Θ ποιείτω, ὁ δὲ Β τὸν 
.Ε πολλαπλασιάσας τὰν Καὶ ποιείτω. 


Καὶ ἐπεὶ ὁ 4 ἑαυτὸν μὲν παλλαπλασιάσας τὸν 
Γ᾽ πεπαίηχκε, τὸν δὲ Ἡ πολλαπλασιάσας τὸν 2 πε- 
ποίηχεν, ἀριϑμὸς δὴ ὁ ΑἹ δύο τοὺς ΑΙ Ηὶ πολλαπλα- 


ὀιάσας ταὺς Γ' 4 πεποίηκεν. ἔστιν ἄρα ὡς ὃ Α͂ πρὸς 


τὸν Η, οὕτως ὁ Γ᾽ πρὸς τὸν 4.. ΠῚ͵άλεν, ἐπεὶ ὁ Α 
τὸν βὶ πολλαπλασιάσας τὸν 4 πεποίηκεν, ὁ δὲ Β 
ἑαυτὸν πολλαπλασιάσας τὸν Εἰ πεποίηκεν: ἑχάτερος 
ἄρα τῶν ΑΙ Βὶ τὰν Ἡ πολλαπλασιάσας ἑκάτερον τῶν 
4 Ἐ πεποίηκεν. ἔατιν ἄρα ὡς ὁ ΑΙ πρὸς τὸν Β, ο- 
τως ὁ 4 πρὸς τὰν Ε. ᾿Αλλ ὡς ὁ Α' πρὰς τὸν Β, 
οὕτως ὁ Γ' πρὸς τὸν 4. καὶ ὡς ἄρα ἁ Τ' πρὸς τὰν 
4, οὕτως ὃ 4 πρὸς τὸν ΚΕ. Καὶ ἐπεὶ ὅ Αἱ τοὺς Γ' 
4 πολλαπλασιάσας τοὺς Ζ Ἧ πεποίηκεν" ἔστι ἄρα 
ὡς ὁ Γ' πρὸς τὸν 4, οὕτως ὦ Ζ πρὸς τὸν Η. Ὡς 
δὲ ὁ Γ' πρὸς τὸν 4, οὕτως ἤν ὁ Α͂ πρὸς τὰν Β᾿ καὶ 
ὡς ἄρα ὁ ΗΑ πρὸς τὸν Β, οὕτως ὁ Ζ πρὸς τὸν Ἡ. 
Πάλιν, ἐπεὶ ὁ Α τοὺς 4 ΚΕ πολλαπλασιάσας τοὺς 
Ἡ Θ πεποίηχεν. ἔστιν ἄρα ὡς ὁ 4 πρὸς τὸν ΚΕ, οὕ- 
τῶς ὁ Ἡ πρὸς τὸν Θ. 'Ὡς δὲ ὁ 4 πρὸς τὸν Ἐ, οὕ. 


ΣΤΟΙΧΕΙΩΝ ΟΓΔΦΟΟΝ ΡΙ1. 4210 


φως ὁ 44 πρὸς τὰν Β. καὶ ὡς ἄρα ὅ Α' πρὸς τὸν Β, 
οὕτως ὁ Ἡ πρὸς τὸν Θ. Καὶ ἐπεὶ οἱ Α΄ Β τὸν Ε 
πολλαπλασιάσαντες τοὺς Θ' Κὰ πεποιήχασιν. ἔστιν 
ἄρα ὡς ὁ Α πρὸς τὸν ΚΒ, οὕτως ὁ Θ πρὸς τὸν Κ΄. 
᾿Αλλ ὡς ὁ ΑΙ πρὸς τὸν Β, οὕτως ὅ τὸ Ζ πρός τὸν 
Ἡ, καὶ ὁ Ἡ πρὸς τὸν. Θ- καὶ ὡς ἄρα ὁ Ζ πρὸς τὸν 
Ἡ, οὕτως ὅ τε Ἡ πρὸς τὸν Θ, καὶ ὁ Θ πρὸς τὸν 
Κ΄’ οἱ Γ 4 ΕΕ ἄρα καὶ οἱ Ζ Ἡ Θ Καὶ ἀνάλογόν εἰσιν 
ἐν τῷ τοῦ ΑἹ πρὸς τὸν Β λόγῳ. «Αέγω δὴ ὅτι καὶ 
ἐλάχιστοι. ᾿Επεὶ γὰρ οἱ Αἱ Β ἐλάχιστοί εἰσε τῶν 
τὸν αὐτὸν λόγον ἐχόντων αὑτοῖς, οὗ δὲ ἐλάχεστοι 
τῶν τὸν αὐτὸν λόγον ἐχόντων αὐτοῖς πρῶτοι: πρὸς 
ἀλλήλους εἰσίν. οἱ 4 Βὶ ἄρα πρῶτοι. πρὸς ἀλλήλους 
εἰσίν. Καὶ ἑκάτερος μὲν τῶν Αἱ Βὶ ἑαυτὸν πρλλαπλα- 
'διάσας ἑχάξερόν τῶν Σ' Ε πεποίηχεν, ἑκάτερον δὲ 
τῶν Γ᾿ Ε πολλαπλασιάσας ἑκάτερον τῶν Ζ Κὶ πε- 
αοίηχεν" οἱ 1'΄ Ε ἄρα χαὶ οἱ Ζ Χὶ πρῶτοι πρὸς ἀλ- 
λήλους εἰσέν. ᾽Εὰν δὲ ὦσιν ὁποσοιοῦν ἀριϑμοὶ ἑξῆς 
ἀνάλογον, οἱ δὲ ἄχροι αὐτῶν πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους 
ὦσιν. ἐλάχιστοί εἰσι τῶν πὸν αὐτὰν λόγον ἐχόντων 
αὐτοῖς" οἱ Τὶ 4 Ε ἄρα χαὶ οἱ Ζ Ἡ Θ Καὶ ἐλάχιστοί 
εἰσε τῶν τὸν αὐτὸν λόγον ἀχύντων τοῖς Α Β. ὕπερ 
ἔδει δεῖξαι. 
᾿Πόρι σμα, 

ἘΣ δὴ τούτου φανερὸν, ὅτε ἐὰν τρεῖς ἀρυιϑμοὶ 
ἑξῆς ἀνάλογον ἐλώχιστοε ὦσε τῶν τὸν αὐτὸν λόγον 
ἐχόντων αὐτοῖς, οἱ ἄχροε αὐτῶν τετράγωνοί, εἰσυν" 
ἐὰν δὲ τέσσαρες, κύβοι. 

Πρότασις γ. 

᾿Ἐὰὼν ὦσεν ὁποσοιοῦν ἀρεϑμοὶ ἑξῆς ἀνά- 
λογον, ἐλάχεστοε τῶν τὸν αὐτὸν λόγον 
ἐχόνεων αὐτοῖς' οἱ ἄκροι αὐτῶν πρῶτοι 
πρὸς ἀλλήλους εἰσίν͵ 


43.ϑν ..  ΕΥ̓ΚΑΕΙΣΟΥ 


: Ἔστωσαν ὁποσοιοῦν ἀριϑμοὶ ἑξῆς ἀνάλογον; Εὲφ. 8. 
.δλαχιστοι. τῶν τὸν αὐτὸν λόγον ἐχόντων αὐτοῖς, οἱ “4 


Β Γ 4" λέγω ὕτε οἱ. ἄχρον αὐτῶν οἱ Α 4 πρῶτοι 
πρὸς ἀλλήλους εἰσίν. 
ες Βέλήφϑωσαν γὼρ' δύο. μὲν ἀριϑιμὸϊ ἐλάχιστος ἐν 
τῷ τῶν 41..Β 1 4 λόγῳ, οἱ Ε 2, τρεῖς δὲ οἱ Η 6 
Κ,, καὶ ἀεὺ ἑξῆς ἕνὰ πλείους, ἕως ἂν τὸ λαμβανόμε.. 
γον» πλῆϑοςρ ἔδσον γένηται τῷ πλήϑει τῶν Α΄ Βὶ Τ' 4. 
Εὐλήρϑωσαν, καὶ ἔστωσαν οἱ 4 ΜΝΞ. ΚΝ 

. Καὶ ἐπεὶ οἱ Ε. Ζ ἐλάχιστοί εἰσε τῶν τὸν αὐτὸν 
λόγον ἐχόντων. αὐτοῖς, πρῶτοι “πρὸς. ἀλλήλους εἐσί. 
Καὶ ἐπεὶ ἑκάτερος τῶν Β' ΖΦ ἑαυτὸν μὲν πολλαπλε:- 


σιόσας ἑκάτερον τῶν 11 Καὶ πεποίηχεν, ἑκάτερον δὲ . 


τῶν Η Καὶ πολλαπλασιάσας ἑκάτερον τῶν ΑἹ , πε- 
ποίησεν. οἱ. 15.Καὶ ἄρα καὶ οἱ 4,4 α' πρῶτον πρὸς ἀλ- 
λήλους εἰσίν. Καὶ ἐπεὶ. οἱ 4 Β 1' 4 ἐλάχιστοί ξἐσε 
τῶ» τὸν αὐτὸν λόγον ἐχόντων. αὐτοῖς, εἰσὶ δὲ χαὶ. οἱ 
( Ἡ Ν (καὶ ἐλάχιστοι ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ ὄντες τοῖς ΑἹ 
Β Γ4, καί ἐστεν ἔσον τὸ πλῆϑος τῶν Α ΒΤ 4 
τῷ πλήϑει τῶν 4 ΜΝ 33. ἕχαστος ἄρα τῶν Αἱ Β 
Ε' 4 ἑχάστῳ τῶν Αἴ ΜῇἪ ΕΝ Ἵπ' ἔσος ἐατίν- ἴσος ἄρα 


ἐστὴν ὁ μὲν. ΑΙ τῷ .4, ὁ δὲ 4 τῷ “3... Καὶ ἐπεδὶ οἱ «1. 


Ξ πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους" εἰσὶν, ἴσος δὲ ὃ. μὲν «1. τῷ 
.««(, ὁ δὲ Ζ τῷ 4’ καὶ οἱ. 4 4 ἄρα πρῶται πρὸς ἀλ- 
λήλους᾽ εἰσίν» ὅπερ ἔδεν δεῖξαι. 


Πρότασις δ΄. 

“ὀόγων δοϑέντων ὁποσωνοῦν ὃν ἐλαχίσ- 
τοὺς ἀρεϑμοῖς, ἀριϑμοὺς εὑρεῖν ἑξῆς ἐλα- 
χίστους ἐν τοῖς δοϑεῖσι.λόγοις. 

: δ ατωσαν οἱ δοϑέντες λόγου ἐν. ἐλαχίσταις ἄριϑ- 
κοῖς; ὁ τε τοῦ Α πρὸς τὸν Β, καὶ ὁ “τοῦ 1" πρὸς 
τὸν 4,, καὶ ἔτε ὁ τοῦ. ξ΄. πρὸς τὸν Ζ" δεῖ δὴ ἀριϑ.- 
μοὺς εὑρεῖν ἑξῆς ἐλαχίστους,, ἔν. τε τῷ τοῦ 4. πρὸς 


Εΐφ. 4, 


ΣΤΟΙΧΕΊΩΝ ΟΓΖΟΌΝ. ἘΠ. 5033 


τὸν Βὶ λόγῳ, καὶ ἐν τῷ. τόῦ Τ' πρὸς τὸν 4, καὶ ἔτε 
ὃν τῷ τοῦ. Ε πρὸς τὸν Ζ. 

᾿Εἰλήφϑω γὰρ ὃ ὑπὸ τῶν Η 1 ἐλάχεστος μά: 
τρούμενος ἀριϑμὸς, ὃ Η, Καὶ ὁσάχες μὲν ὁ Β τὸν 


Ἡ μετρεῖ, τοσαυτάκιρ καὶ ὁ “4 τὸν Θ᾽ μετρεότω, ἁσά, 
κις δὲ ὃ. Γ' τὸν. Η μετρεῖ, οσαυτώκις καὶ ὁ 4 τὸν 


Κ μετρείτω», ὃ «δὲ 1, τὸν Καὶ ἤτοι. μετρεῖ, ἢ) οὐ μετρεῖ, 
ἹΜετρείτω πρότερον. Καὶ ὅὁσάχις ὁ Ε' τὰν Καὶ μετρεῖ, 
τοσαυτάχις καὶ ὁ Ζ τὸν «( μετρείτω. Καὶ ἐπεὶ ἐσά- 
ψις ὃ. ΑΙ τὸν Θ᾽ μετρεῖ, καὶ ὁ αὶ τὰν 1. ἔστιν ἄρᾳι 
ὡς ὃ ΑΙ πρὸς τὸν ΒΒ, οὕτως ὁ Θ πρὸς τὰν Η. Διά 
τὰ αὐτὰ δὴ χκαὺ ὡς ὃ Γ' πρὸς τὸν 4, οὕτως ἃ Η 
πρὸς τὸν, Καὶ, χαὶ ἔτε ὡς ὃ Ε πρὸς τὰν Ζ, οὕτως ἧ 
Κὶ πρὸς τὰν 4. οἱ ΘΗ Καὶ 4 ἄρα ἑξῆς εἰσὴὶν ἔν τς 
τῷ τοῦ 44 πρὸς τὸν Β, χαὶ ἐν τῷ τοῦ 1' πρὸς τὸν 4, 
χαὺ ἔτι ἐν τῷ τοῦ Πὸὶἡ πρὸς τὸν Ζ λόγῳ «“έγω δὴ 
ὅτι χαὶ ἐλάχιατοι. Εὶ γὰρ μή εἶσιν οἱ ΘῈ Κ Α͂ 
ἑξῆς ἐλάχιατοι, ἔμ τε τοῖς τοῦ Α πρὸς τὸν Β, καὺ 
τοῦ ' πρὸς τὸν Δ, χαὺ ἔτι τοῦ Ε' πρὸς τὸν Ζ λός 
χοιρ. ὅσονταί τινες τῶν ΘΗ Καὶ Α' ἐλάσσονες ἀριϑ» 
μοὶ ἕν τε τοῖς τοῦ 4 πρὸς τὰν ΒΚ, καὶ τοῦ Γ' πρὰς 
τὸν 2, χαὶ ἔτι τοῦ Εἰ πρὸς τὰν Ζ λόγαις, Ἔστῳς 
σαν οἱ Ν α,(, Μ Ο. Καὶ ἐπεί ἐστιν. ὡς ὃ. ΑἹ πρὸς 
τὸμ Β, οὕτως ὁ Ν πρὸς τὸν᾽ ,,, οἱ δὲ 4, 8 ἐλώ- 
χίστοι, οὗ δὲ ἐλάχιστον μετροῦσι τοὺς τὸμ αὐτὸν λά, 
γον ἔχοντας ἑαάχις, ὃ τὸ. μείζων τὰν μείζονα, καὶ ᾧ 
ἐλάττων τὸν ἐλάττονα, ταῦτ᾽ ἔστιμ ὁ ἡγούμενος τὸν 
ἡγούμενον, καὶ ὁ ἑπόμενορ τὸν . ἑπόμενον. ὁἁ Β ᾿ ἄρῳ 
τὸν (5 μετρεῖ. Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ χαὶ ὃ Γ' τὸν ΚΞ μὲν 
πρεῖ" οὗ Β΄ 1' ἄρα τὸν (5 Ξ μετροῦσι, καὶ ὁ ἐλάχιστος 
ἄρα ὃ ὑπὸ τῶν Β Π' μετρούμενος τὰν. "5 μετρήσει; 
᾿Βλάχιστορ δὲ ὑπὸ τῶν Α ΓΤ μετρούμενός ἐστιν ἁ "Ψ 
ὃ Ἡ ἄρα τὸν (' μετρεῖ, ὁ μείζων τὸμ ἐλάττονα, ὕ ὁπερ 
ἐσεὶν ἀδύνατον." οὐχ ἄρᾳ ἔσονταί τινες τῶν ΘῊ Καὶ 4 


3. ὃΟΘὃοϑθἅ͵ ΕΥ̓ΚΑΕΙΔΟΥ͂ 


ἐλάσσονες ἀριϑμοὶ ἑξῆς ἕν τὸ τῷ τοῦ Α πρὸς τὸν 
Β, καὶ ἔν τῷ τοῦ 1' πρὸς τὸν 4, καὶ ἔτι ἐν τῷ τοῦ 
Ἕ πρὸς τὸν Ζ λόγῳ. 

ἹΜὴ μετρείτω δὴ ὁ Εὶ τὸν Κ. Καὶ εἰλήφϑω ὄ 
ὑπὸ τῶν Ἐ Καὶ ξλάχιστος μετρούμενος ἀριϑμὸς, ὃ Μ. 
“Καὶ ὁσάκις μὲν ὁ Καὶ τὸν μετρεῖ, τοσαυτάκις καὶ 
ἑχάτερος τῷν ΘΗ ἑχάτερον τῶν Ν᾽ (5' μετρείτω, ὅσά- 
κις δὲ ὁ Ε τὸν Μ μετρεῖ, τοσαυτάκις καὶ ὁ Ζ2 τὸν 
0 μετρείτω, Καὶ ἐπεὶ ἰσάκις ὁ Θ τὸν Ν μετρεῖ καὶ 
ὃ Ἡ τὸν (3. ἔστιν ἄρα ὡς ὁ Θ πρὸς τὸν ΗΠ, οὕτως 
ὁ Ν πρὸς τὸν . Ὡς δὲ ὁ Θ πρὸς τὸν Ἡ, οὕτως 
ὁ Α πρὸς τὸν Β' καὶ ὡς ἄρα ὁ Α πρὸς τὸν Β, οὕ- 
τως ὁ Ν πρὸς τὸν ΞΞ., Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ὡς ὁ Γ 
πρὸς τὸν 4, οὕτως ὃ Ε΄, πρὸς τὸν Μ. Πάλιν, ἐπεὶ 
ἰσάκις ὁ Εὶ τὸν Μ μετρεῖ, φαὲ ὁ Ζ τὸγ. Ο, ἔἕατιν ἄρα 
ὡς ὁ Ε πρὸς. τὸν Ζ, οὕτως ὁ Μ πρὸς τὸν Ο" οἱ Ν 


Ξ Μ Ο ἄρα ἑξῆς εἶσιν ἐν τοῖς τοῦ τὸ Α πρὸς τὸν 


Ἐ, καὶ τοῦ Γ' πρὸς τὸν 4, καὶ ἔτε τοῦ Εὶ πρὸς τὸν 
Ζ. λόγοις. ““ἔγω δὴ ὅτε καὶ ἐλάζιστοι.. Εὲ γὰρ μή 
εἶσιν οἱ Ν ὶ ΜΟ ἑξῆς ἐλάχιστος ἐν ξοῖς 48 
4 Ε Ζ2 λύγοις- ἔσονται τινες τῶν Ν (αὶ Μ Ο ἐλάτ- 
τονὲες ἀριϑμοὶ ἑξῆς ἐν τοῖς ΑΓ, Β Γ' 4 Ε Ζ λόγοις. 
,έστωσαν οὗ ΠΡῪῸΣ ΤΊ Καὶ ἐπεί ἐστιν ὡς ὁ Π 
πρὸς τὸν Ῥ, οὕτως ὃ 4 πρὸς τὸν Β, οἱ δὲ 4 Β 
ἡ ἐλάχιστοι, οἱ δὲ ἐλάχιστοι μετροῦσε τοὺς τὸν αὐτὸν 
λόγον ἔχοντας αὐτοῖς ἰσάχες, ὃ τὲ ἡγούμενος τὸν 
ἡγούριενον. καὶ ὁ ἑπόμενος τὸν ἑπόμενον. ὁ ὁ Β ἄρα 
τὸν Ῥ μετρεῖ, Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ὁ Γ τὸν Ῥ με- 
τρεῖ. οἱ Βὶ Γ' ἄρα τὸν Ῥ μετροῦσι καὶ ὁ ἐλάχιστος 
ἄρα ὑπὸ τῶν Βὶ Τ' μετρούμενος τὸν Ῥ μετρήσει, 
᾿Ἐλάχεστος δὲ ὑπὸ τῶν Β Γ μεερούμενός ἐστιν ὁ 15 
ὁ Η ἄρα τὸν ἢ μετρεῖ. αὶ ξατιν ὡς ὁ Ἡ πρὸς 
τὸν Ῥ, οὕτως ὁ Καὶ πρὸς τὸν Σ' κἀὶ ὁ Καὶ ἄρα τὸν 
Σ μετρεῖ, ἹΜετρεῖ δὲ καὶ ὁ Ε τὸν Σ᾿ οἱ Ε Κὶ ἄρα 
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ἐὸν -Σ μετροῦσι» καὶ ὁ ἐλάχιστος ἄρα ὑπὸ τῶν. Ε Καὶ 
μετρούμενος τὸν Σ᾽ μετρήσει. ᾿Ελάχιστος 'δὲ ὑπὸ τῶν 
Ἔ Καὶ μετρουμενός ἐστιν ὁ Με ὃ ἄρα τὸν Σ᾽ με- 
- τρεῖ, ὃ μείζων τὸν ἐλάττονα, ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον» 
οὐκ ἄρα ἔσονταί τινὲς τῶν Ν᾽ 'ὶ Μ Ο ἐλάσσονες 
ἀριϑμοὶ ἑξῆς ἔν τε τοῖς τοῦ ΑἹ πρὸς τὸν Βὶ καὶ τοῦ 
Γ' πρὸς τὸν 4 καὶ ἕτε τοῦ Εἰ πρὸς τὸν Ζ λόγοις" 
οἷ ΝΞ ΜῸΟ ἄρα ἑξῆς ἐλάχιστοί εἶσιν ἐν τοῖς Αἴ 
Ἕ Γ4 Ε 2 λόγοις" ὅπερ ἔδει δεῖξαι, 


πρότασις «ἐ. . 
οἱ ἐπίπεδοι ἀριεϑιμοὶ πρὸς ἀλλήλους λό- 
γον ἔχουσε τὸν συγκείμενον ἐκτῶν πλευρῶν. 
Ἔστωσαν ἐπίπεδοι ἀριϑμοὶ οἱ Α!(! Β καὶ τοῦ 
μὲν 44 πλευραὶ ἔστωσαν οἱ Γ 4 ἀριϑμοὶ, τοῦ δὲ Β 
οἱ Ἑ Ζ'. λέγω ὅτε ὁ 44 πρὸς τὸν Β λόγον ἔγει τὸν 
συγκείμενον ἐκ τῶν πλευρῶν. 
“όγων γὰρ δοϑέντων, τοῦ τε ὃν ἔχει ὁ Τ' πρὸς 


τὸν Ε' καὶ ὁ 4 πρὸς τὸν Ζ, εἰλήφϑωσαν ἀριϑμοὶ- 


ἑξῆς ἐλάχιστοι ἐν τοῖς Γ᾿ Ε 4 2 λόγοις, δὲ Ἡ Θ ΚΑ, 
ὥςτε εἶναι ὡς μὲν τὸν Γ' πρὸς τὸν ἢ, οὕτως τὸν Η πρὸς 
τὸν Θ, ὡς δὲ τὸν 4 πρὸς τὸν Ζ, οὕτως τὸν Θ᾽ πρὸς 
τὸν Κ. Καὶ ὁ 4 τὸν Εὶ πολλαπλασιάσας τὸν 4 
ποιείτῳ." 

Οἱ ἄρα Ἡ Θ ἡ πρὸς ἀλλήλους ἔγουσι τοῦς τῶν 
πλευρῶν λάγους. ᾿Αλλ ὁ τοῦ Ἢ πρὸς τὸν Καὶ λόγος 
σύγχειται ἐχ τοῦ. τοῦ Η πρὸς τὸν Θ᾽ χαὶ τοῦ τοῦ Θ 
: πρὸς τὸν τ᾿ ὁ Η ἄρα πρὸς τὸν ΚΨὶ λόγαν ἔχει τὸν 
᾿ συγχείμενον ἐχ τῶν πλευρῶν. Καὶ ἐπεὶ ὁ 4 τὸν μὲν 
Τ'΄ πολλαπλασιάσας τὸν «44 πεπαίηχε, τὸν δὲ Ἐ πολ- 
λαπλασιάσας τὸν «4 πέποέηχκευνε ὅστεν ἄρα ὡς ὁ Γ' 
πρὸς τὸν ΒΕ, οὕτως ὅ 44 πρὸς. τὸν (. Ὡς δὲ ὁ Γ 
πρὸς τὸν ΚΕ, οὕτως ἃ Ἡ πρὸς τὸν Θ. καὶ ὡς ἄρα ὁ 
Ἡ πρὸς τὸν Θ, οὕτως ὃ .4 πρὸς τὸν (. Πάλιν, 


Ζιφ. 5. 


4320 ᾿΄. Ὁ ΕΥ̓ΚΑΕΟΥ ον ἃ 


ἐπεὶ ὁ Βα τὸν. 44 πολλαπλασιάσας τὸν 4 πεποίηχον, 
ἀλλὰ μὴν καὶ τὸν Ζ πολλάπλααιάσας τὸν ΗΒ πεποίη- 
χεν- ἔστεν ἄρα ὡς ὁ ἅ πρὰς τὸν Ζ, οὕτως ὁ (1 πρὸς 
τὸν ΗΠ. ᾿Αλλ ὡς ὁ 4 πρὸς τὸν Ζ, οὕτως ὁ Θ πρὸς 
τὸν Κ΄ χαὶ ὡς ἄρα ὁ Θ πρὸς τὸκ Αὶ, οὕτως ὁ Α 


πρὸς τὸν Β, ᾿Εδείχϑη δὲ καὶ ὡς ὁ ἢ] πρὸς τὸν Θ, 


αὕτως ὁ Α' πρός τὸν «4: διΐσου ἄρα ἐστὶν ὡς ὃ Η 
πρὸς τὸν Καὶ, οὕτως ὃ «4 πρὸς τὸν ΗΒ. ὋὉ δὲ Η πρὸς 
τὸν Καὶ λόγον͵ ἔχει τὰν συγκείμενον ἐκ τῶψ πλευρῶιν 
καὶ ὃ 44 ἄρα πρὸς τὸν Βὶ λόγον ἔχει τὸν συγχείμε-- 
γον ἐκ τῶν πλευρῶν». ὕπερ «ἔδερ δεῖξαι. 
᾿ πρότασις ς. 

Ἐὰν ὦσιν ἁποσόιοῦν ἀρεϑμοὶ ἑξῆς ἀνά- 
λογον, ὁ δὲ πρῶτος τὸν δεύτερον μὴ μετρῆν 
αὐδὲ ἄλλος οὐδεὺὶς οὐδένα μετρήσει, 

Ἴξστωσαν ὁποσοιοῦν ἀριϑμοὶ ἑξῇς ἀνάλογον, οἱ 
ΑΒ Γ4 Ε, ὁ δὲ Α4 τὸν Βὶ μὴ μετρείτωε λέγῳ ὅτι 
οὐδὲ ἄλλος οὐδεὶς οὐδένα μετρήειν 

“Ὅτι μὲν αὖν οἱ ΑΙ ΒΓ 4 Καὶ ἑξῆς ἀλλήλους οὐ 
μετροῦσι, φανερόν’ οὐδὲ γὰρ ἁ «Α τὸν Β μετρεῖ, 
«έγω δὴ ἅτε αὐδὲ ἄλλος οὐδεὶς οὐδένᾳ μετρήσει. ΚΕ 
γὰρ ἃννατόν: μετρείτω ὃ Α( τὰν 17. Καὶ ὅσοι εἰσὶν 
οἱ 4 Β Γ' τοσοῦτοι εἰλήφϑωσαν ἐλάχιστοι ἀρυϑμοὶ 
τῶν τὸν αὐτὸν λάγον ἐχάντων τοῖς Α(, Β Γ οἱ ΖΗ 
Θ. Καὶ ἐπεὶ οἱ Ζ Ἡ Θ ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ εἰσὶ τοῖς 
4. Β΄, καί ἐστιν ἴσον τὰ πλῆϑος τῶν «(4 Βὶ Γ' τῷ 
πλήϑει τῶν 2 Η Θ. διΐσον ἄρα ἐστὶν ὡς ὁ Α΄ πρὸς 
τὸν Γ, οὕτως ἃ Ζ πρὸς τὸν Θ. [Καὶ ἐπεί ἐστιν ὡς ἃ 
“Α' πρὰς τὰν Β, οὕτως ἃ 2 -πρὸς τὸν Ἡ, οὐ μετρεῖ δὲ 
ὃ Α͂ τὰν Β, οὐ, μετρεῖ ἄρα οὐδὲ ὁ Ζ τὰν Ἠ: οὐκ 
ἄρα μονάς ἔστιν ὃ Ζ, ἢ γὼρ μονὰρ πάντα ἀριϑμὸν 


μετρεῖ, καί εἶσιν οἱ Ζ Θ᾽ πρῶτοι. πρὸς ἀλλήλους» οὐδὲ᾽ 
ὁ Ζ ἄρα τὸν. Θ μετρεῖ. Καὶ ἔστιν ὡρ.  Ζ πρὸς. 


Ῥίρ. 6. 


ὅπερ ἔδεν δεῖξαι. 
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τὸν Ὁ. οὕτως ὃ .4Ἅ πρὸς τὸν Κ᾽. οὐδὲ “δ 4΄ ἄρα. τὸν' 
Γ' μετρεῖ, Ὁμοίως δὴ δείξομεν ὅτε οὐδὲ ἄλλος᾽ οὐ." 
δεὶς οὐδένα μετρεῖ. ὅπερ ἔδεν δεῖξαι. 
᾿ ᾿ Π ρότασις ξ΄, 

αν ὦσιν ὁποσοιοῦν ἀριϑμοὶ ἑξῆς ἀνά- 
λογον, ὁ δὲ πρῶτος τὸν ἔσχατον μετρῇ" καὺ 
τὸν δεύτερον μετρήσει. 

Ἔστωσαν ὁποσοιοῦν ἀριϑμοὶ ἑξῆς ἀνάλογον, οἱ 
Α ΒΤ' 4, ὁ δὲ « τὸν 4 μετρείτω: λέγω ὅτι καὶ ὃ 
«Α΄ τὸν Β μερρεῖ, . 
τς Εἰ γὰρ μὴ μετρεῖ ὃ 4 τὸν Β, οὐδὲ ἄλλος. οὐ- 
δεὶς οὐδένα μετρήσει" ὅπερ ἄτοπον" ὑπόκειγαυ γὰρ 


« 


ὁ Α͂ τὸν 4 μετρῶν" μετρεῖ ἄρα καὶ ὁ .“4 τὸν Β' 


Σρότασις ἡ 
Ἐπν δύο ἀριϑμῶν μεταξὺ κατὰ τὸ δυν» 


ἐχὲς ἀνάλογον ἐμπίπτωσιν ἄριϑμοὶ" ὅσον. 


εἷς αὐτοὺς μεταξὺ κατὰ τὸ συνεχὲς ἀν ἀλοι- 


ψὸον ἐμπίπτουσιν ἀρεϑμοὶ, τοσοῦτοι καὶ εἷς 
χοὺς τὸν αὐτὸν λόγον ἔγοντας αὐτοῖς με. 
ταξὺ κατὰ τὸ “συνεχὲς ἀνάλογον ἐμπε- 
σοῦνταν. 

Δύο γὰρ ἀριϑμῶν τῶν 4 Β μεταξὺ κατὼ τὰ 
συνεχὲς ἀνάλογον ἐμπιπτέτωσαν ἀριϑμοὶ, οἱ Τ' 4, 
χαὶ πεποιήσθω ὡς ὁ 4 πρὸς τὸν Β, οὕτως ὁ Εὶ 
πρὸς τὸν Ζ- λέγω ὅτι ὕσοι εἰς τοὺς 4 Β μεταξὺ κα- 
τὰ τὸ ᾿σὸνεχὲς ἀνάλογον ἐμπεπτώχασιν᾽ ἀρυϑμοὶ, το- 
σοῦτοι καὶ εἷς τοὺς Ε Ζ μεταξὸ χατὰ τὸ συνεχὲς 
“ἀνάλογον ἐμπεσοῦνται. 

Ὅσοι γάρ εἶσι τῷ πλήϑει οἵ. ΑΙ 1' 4 Β, τοσοῦ.. 
τοι εἰλήρϑωσαν οἱ ἐλάχίστορ' ἀριϑμοὶ τῶν τὸν αὖ- 
τὸν' λόγον. ἐχόντων τοῖς Αἱ Γ' 4 Ἐ, οἵ. Η ΘΙΚ “4 

ἱ ἄρα ἄχροι αὕτῶν οὗ Η .1 πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους 


Ἑὶφ. 8. 


238 ςς ΤΕ ἸΥΚΑΣΙΔΟΥ͂ 
εἰσί, Χαὶ ἐπεὶ οἱ Α΄ Γ' 4 Β τοῖς ἩΙΘ Χ Α ἐν τῷ 


᾿ ᾳὐτῷ λόγῳ εἰσὶ, καὶ ἐστὴν ἴσον τὸ πλῆϑος τῶν 4 χ' 


4 Β τῷ πλήϑει τῶν Η Θ Κὶ 4- διΐσου ἄρα ἐστὶν 
ὡς ὁ ΑΙ πρὸς τὸν Β, οὕτως ὁ Ἡ πρὸς τὸν 4. Ὥς 
δὲ ὁ Α πρὸς τὸν Β, οὕτως ὁ Ε' πρὸς τὸν Ζ-. χαὶ ὡς 
ἄρα ὁ Ἡ πρὸς τὸν «(, οὕτως ὁ Ε' πρὸς τὸν ΖΥυ Οἱ 
δὲ Ἡ .4 πρῶτοι, οἱ «δὲ πρῶτοι καὶ ἐλάχιστοι, οἱ δὲ 
ἐλάχιστοι ἀριϑμοὶ μετροῦσε τοὺς τὸν αὐτὸν λόγον 
ἕγοντας ἰσάκις, ὅ τὸ μείζων τὸν μείζονα καὶ ὃ ἐλάσ- 
ὅὼν τὸν ἐλάσσονα. τοῦτ᾽ ἔστιν ὃ ἡγούμενος τὸν 
ἡγούμενον, καὶ ὃ ἑπόμενος τὸν ἑπόμενον, ᾿ἸἸσάκις 
ἄρα ὁ Ἡ τὸν Ε μετρεῖ, χαὶ ὁ΄ «( τὸν Ζ-΄ ὅσάχις δὴ 
ὁ Ἡ τὸν Ε μετρεῖ, τοσαυτάχις καὶ ἑκάτερος τῶν Θ 
Χὶ ἑχάτερον τῶν Μ' ΝΥ μετρείφω" οἱ Ἡ Θ Καὶ Α΄ ἄρα 
τοὺς Ε Μ Ν 2 ἰσάχις μετροῦσιν." οἱ ἢ Θ Καὶ 41 ἄρα 
τοῖς ἘΜΝ Ζ ἐν τῷ αὐεῷ λόγῳ εἰσίν, ᾿4λλὰ οἱ 
ἩΘΦΚΧΚ τοῖς 4 Γ 48 ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ εἰσίν» 
καὶ οἱ 4 Τ' 4 Β ἄρα τοῖς Ε ΜΝ Ζ ἐν τῷ αὐτῷ 
λόγῳ. εἰσίν. Οἱ δὲ 4 Γ' 4 Β ἑξῆς ἀνάλογόν εἶσιν 
καὶ οἱ Ε Μ Ν Ζ ἄρα ἑξῆς ἀνάλογόν εἶσιν. ὅσοι 
ἄρα εἰς τοὺς Αἱ Β μεταξὺ χωτὰ τὸ συνεχὲς ἀνάλογον 
ἐμπεπεώχαφιν ἀριϑμοὶ, τοσοῦτοι χαὶ εἰς τοὺς Ε Ζ 
μεταξὺ χατὰ τὸ συνεχὲς ἀνάλογον ἐμπεσοῦνεαε ἀριϑ- 
μοὲ. ὅπερ ἔδει δεῖξαι, 


πρότασις 8. 
᾿Βὰν δύο ἀριϑωμοὶ πρῶτοι πρὸς ἀλλή- 
λους ὦσι, καὶ εἐς αὐτοὺς μεταξὺ κατὰ τὰ 
συνεχὲς ἀνάλογον ἐμπίπτωσιν ἀρεϑμοίς 
ὅσος εἰς αὐτοὺς μεταξὺ κατὰ τὸ συνεχὲς 
ἀνάλυγον ἐμπιπτουσεν ἀριϑμοὶ, τοσοῦτοι 
ιαὶ ἑκατέρου αὐτῶν χαὶ μονάδος μεταξὺ 
κατὼ τὸ συνεχὲς ἀνάλογον ἐμπεσοῦνται. 


-.--ὄ.«-.-- -..-------ὄὄ.ο.-  . .- -- 
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Ἔστωσαν δὺο ἀρεϑμοὶ πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους, Εἰξ. 9. 


οὗ Α͂ Β, καὶ εἰς αὐτοὺς μεταξὺ κατὰ τὸ συνεχὲξ 


ἀνάλογον ἐμπιπεέτωσαν οἱ Γ΄ Δ καὶ ἐκκείδϑϑω ἡ Ε΄ 


μονάς. λέγω ὅτι ὅσοι εἰς τοὺς 4 Βὶ μεταξὺ κατὰ τὸ 
ἀυνεχὲς ἀνάλογον ἐμπεπεώχασδιν ἀριϑμοὶ, τοσοῦτοι 
καὶ ἑκατέρου τῶν “1 Β καὶ τῆς μονάδος μεταξὺ κατὼ 
τὸ συνεχὲς ἀνάλογον ἐμπεθοῦΡτξαϊι, 

Εἰλήφϑωσαν γὰρ δύο μὲν ἀῤιϑμοὶ ἐλάχιστοι ἐν 


τῷ τῶν ΑΙ Γ 4 ἢ λόγῳ ὄντες, οἱ Ζ Ἦ,, τρεῖς δὲ οὗ 


Θ Κα .7, καὶ «ἀεὶ ἑξῆς ἑνὶ πλείουςν ἕως ἂν ἴοον γένη- 


ταιὶ τὸ πλῆϑος αὐτῶν τῷ πλήϑει τῶν 4 Γ' 4 Β. Ε΄ 
λήφϑωσαν, καὶ ἔστωσαν οἱ ΜΝ 5 ὃ. Φαγερὸν δὴ 


ὅτε ὁ μὲν Ζ ἑαυτὸν πολλαπλαδιάσας τὸν Θ πεποίηκεν 
τὸν δὲ Θ πολλὰδιλὰδιάδας τὸν Μ᾿ πεποΐηχε, χαὶ ὁ Η 
ἑαυτὸν μὲν πολλαπλασιάσας τὸν «Αἱ πεποΐηχε, τὸν 
δὲ Αἴ'ὶ πολλαπλασιάσας τὸν Ο πεποίηχε. ᾿ Καὶ ἐπεὶ 


. οἱ ΜΝ ξ' Ὁ ἐλάχιστοί εἰδν τῶν τὸν αὐτὸν λόγὸν 


ἐχόντων τοῖς Ζ Ἡ, εἰσὶ δὲ καὶ οἱ 4 Γ' 4 Β ἐλά- 
χειστον τῶν τὸν αὐτὸν λόγον ἐχόντων τοῖς Ζ Ἡ, καί 
ἐστιν ἴσον τὸ πλῆϑος τῶ ΜΝΞΟ τῷ πλήϑεν 
τῶν ΑΙ Γ' 4 Β' ἕχαστος ἄρα τῶν ΜΝ ' Ο ἑχάστῳ 
τῶν ΑἹ Γ 4 Β ἔσος ἐστίν. ἴσος ἄρα ἐστὶν ὁ μὲν Μ 
τῷ 4, ὃ δὲ Ο τῷ Β, Καὶ ἐπεὶ ὁ Ζ ἑαυτὸν πολλα- 
πλασιάσαρ τὸν Θ᾽ πεποίηχεν" ὁ Ζ ἄρα τὸν ᾽Θ μετρεῖ 
κατὰ τὰς ἐν τῷ Ζ μονάδας. Μετρεῖ δὲ καὶ ἡ Ε μονὰς 
τὸν Ζ χατὰ τὰς ἐν αὐτῷ μονάδας: ἰσάχις ἄρα ἡ Ε 
μονὰς τὸν Ζ ἀριϑμὸν μετρεῖ καὶ ὁ Ζ τὸν Θ' ἔστιν 
ἄρα ὡς ἡ Ε' μονὰς πρὸς τὸν Ζ ἀριϑμὸν, οὕτως ὁ Ζ 
πρὸς τὸν Θ. Πάλιν, ἐπεὶ ὁ Ζ τὸν Θ πολλαπλασιά- 
σας τὸν Μῖ πεποίηκεν. ὁ Θ᾽ ἄρα τὸν Μ᾿ μετρεῖ κατὰ 
τὰς ἐν τῷ Ζ μονάδας. Μετρεῖ δὲ καὶ ἡ Εἰ μονὰς 
τὸν Ζ ἀριϑμὸν κατὰ τὰς ἔν αὐτῷ μονάδας" ἰσάκις 
ἄρα ἡ Εἰ μονὰς τὸν Ζ ἀριϑμὸν μετρεῖ, καὶ ὃ Θ τὸν 
1. ἔστιν ἄρα ὡς ἡ Ε΄. μονὰς πρὸς τὸν Ζ ἀριϑμὸν, 


4 


᾿ 


4140. ον ἘΥΚΑΞΕΙΙΟΥ “πε 


:οὕτως ὃ Ὁ ἡρὸς τὸν Μ- ᾿Ἐδείχϑη δὲ καὶ ὡς ἡ Ε 
μονὰς πρὸς τὸν Ζ ἀρεϑμὸν, ϑὕτως ὃ Ζ πρὸς τὸν Θ»" 
παὶ ὡς ἄρα ἡ Ε' μονὰς πρὸς τὸν Ζ ἀριϑμὸν,᾿ οὕτως: 
ὃ Ζ πρὸς τὸν Θ, καὶ ὁ Θ πρὸς τὸν . Ἴσος ᾿δὲ ὅ' 
ΜΙ τῷ Α΄. ἔστιν ἄρα ὡς ἡ Εὶ μονὰς πρὸς τὸν Ζ. 
ἀριϑμὸν, οὕτως ὁ: Ζ πρὸς τὸν Θ, καὶ ὁ Θ πρὸς: τὸν’ 
«4. Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ὡς ἡ Ε μονὰς πρὸς τὸν᾿ 
Ἡ ἀρυϑιμὸν, οὕτως ὃ: Η πρὸς τὸν .,, καὶ ὃ ., πρὸς 
ἐὸν Β΄ ὅσοι ἄρα εἰς τοὺς ΑΙ Βὶ μετεξὺ κατὰ τὸ συν- 
εχὲς ἀνάλογον ἐμπεπτώχασιν ἀριϑμοὶ, τοσοῦτοι καὺ 
ἑκατέρου τῶν Α' Βὶ χαὶ μονάδος τῆς Εὶ μεταξὺ κατὰ 
ἐὸ᾽ συνεχὲς" ἀνάλογον ἐμπεσοῦνται ἀρϑμοίο ὦ ὅπερ ἔδει. 
δεῖξαι, 


Πρότασις κα 

Ἐὰν δύο ἀριϑμῶν καὶ μονάδος μεταξὺ 10. 
Λατὰ τὸ συνεγὲς ἀνάλογον ἐμπίπτωσιν ἄρι ὃ. 
μοί. ὅσον ὁκατέρου. αὐτῶν χαὶ μονάδος με- 
ταξὺ κατὰ τὸ συνεγὲς ἀνάλθγον ἐμπίπτου“ 
σιν ἀριϑμοὶ, τοσθῦτοι καὶ εἰς αὐτοὺς" με- 
ταξὺ κατὰ τὸ συνεχὲς ἀνάλογον ἐβμπεσϑῦνταις- 

Δύο γὰρ ἀριϑμῶν τῶν .4 Βὶ καὶ μονάδος τῆς; 1΄' Ἑἰρ. 10 
μεταξὺ κατὰ τὸ συνεχὲς. ἀνάλογον ἐμπιπεέτωσαν ᾿ 
ἀριϑμοὶ οἵ τε 4 Ἃ χαὶ οἱ Ζ Η- λέγω ὅτι ὅσοι ἕκα- 
τέρου τῶν ΑΙ Βὶ καὶ μονάδος τῆς {᾽ μεταξὺ κατὰ τὸ 
ὀυνεχὲς ἀνάλογον ἐμπεπεώκασιν ἀριϑμοὲ, τοσοῦτον 
καὶ εἰς τοὺς ΑΔ Β᾽ μεταξὺ. κατὰ τὸ συνεχὲς ἀνάλογον 
ἐμπεσοῦνται. 

ὋὉ ἃ γὰρ τὸν Ζ πολλαπλασιάσας τὸν Θ ποιείτω, 
ἑκάτερος δὲ τῶν ΑΙ Ζ τὸν Θ πολλαπλασίάδας. ἑχάτε- 
ρον τῶν Καὶ Α' ποιείτω. 

Καὶ ἐπεί ἐστιν ὡς. ἡ Τ' μονὰρ πρὸς᾿ τὸν Δ ἄριϑ- 
μὸν, οὕτως ὃ 4 πρὸς τὸν ἢ" ἰσάκις. ἄρα ᾧ Γ' μανὰς 
τὸν 4. ἀριϑμὸν μετρεῖ καὶ ὁ 4 τὸν Ε. Ἢ δὲ. Γ' μο- 

νᾶς 
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γὰς τὸν 4 ἀριϑμὸν μετρεῖ κατὰ τὰς ἐν τῷ 4 μο- 


γάδας" καὶ ὁ 4 ἄρα ἀριϑμὸς τὸν Ε' μετρεῖ κατὰ τὰς 
ἐν τῷ 4 μονάδας" ὃ 4 ἄρα ἑαυτὸν πολλαπλασιάσας 


τὸν Ε πεποίηχλεν. Πάλιν, ἐπεί ἐστιν ὡς ἢ Γ᾽ μονὰς 
σρὸς τὸν 4 ἀριϑμὸν, οὕτως ὃ ΕΕ πρὸς τὸν 44- ἰσάκις 


ἄρα ἡ 1 μονὰς τὸν 4 ἀριϑμὸν μετρεῖ καὶ ὁ ΚΕ τὸν 


“Α΄. Ἢ δὲ Γ' μονὰς τὸν 4 ἀριϑμὸν μετρεῖ κατὰ τὰς 
ἐν τῷ 4 μονάδας" καὶ ὃ Ε' ἄρα τὸν «ΑΓ μετρεῖ χατᾶῶ 
τὰς ἐν τῷ 4 μονάδας" ὃ 4 ἄρα τὸν Ἐ πολλαπλασιά- 
σας τὸν Α΄ πεποίηκεν. Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ὁ μὲν 
Ζ ἑαυτὸν πολλαπλασιάσας τὸν Ἡ πεποίηχε, τὸν δὰ 
ΗἩ πολλαπλασιάσας τὸν Βὶ πεποίηκεν, Καὶ ἐπεὶ ὃ 
24 ἑαυτὸν μὲν πολλαπλασιάσας τὸν Εἰ πεποίηχε, τὸν 
δὲ Ζ πολλαπλασιάσας τὸν Θ᾽ πεποίηξεν.: ἔστιν ἄρα 
ὡς ὃ 2 πρὸς τὸν Ζ, οὕτως ὁ Ε' πρὸς τὸν Θ. Διὰ 
τὰ αὐτὰ δὴ καὺ ὡς ὃ 4 πρὸς τὸν Ζ, οὕτως ὃ 9 
πρὸς τὸν Η, Καὶ ὡς ἄρα ὃ Ἐ πρὸς τὸν Θ, οὕ. 
τῶς ὃ Θ πρὸς τὸν Ἡ,. Πάλιν, ἐπεὲὺ ὃ 4 ἑχάτερον 
τῶν Ε Θ᾽ πολλαπλασιάσας ἕχάτερον τῶν ΑΓ! Καὶ πε- 


ποίηχεν. ἔστιν ἄρα ὡς ὃ Ἐ πρὸς τὸν Θ, οὕτως ὁ Α 


πρὸς τὸν Κ΄ ᾿4λλ: ὡς ὃ Ε πρὸς τὸν Θ, οὕτως ὃ ἃ 
πρὸς τὸν Ζ- χαὺ ὡς ἄρα ὃ 4 πρὸς τὸν Ζ, οὕτως ὅ 
ΑΔ πρὸς τὸν ΚἪ' Πάλιν, ἐπεὶ ἑκάτερος τῶν 4 Ζ τὸν 
Θ πολλαπλασιάσας ἑχάτερον τῶν ἈΚ 24 πεποίηκεν» 


ἔστιν ἄρα ὡς ὁ Δ ἀρὸς τὸν Ζ, οὕτως ὃ Καὶ πρὸς τὸν 


«1. ᾿4λλ: ὡς ὃ 4 πρὸς τὸν Ζ, οὕτως ὁ ΑΙ πρὸς τὸν 
Κ΄’ καὶ ὡς ἄρα ὃ «4 πρὸς τὸν Καὶ, οὕτως ὃ Καὶ πρὸς 

τὸν Α. Ἔτι ἐπεὶ ὃ Ζ ἔκάτερον τῶν Θ Ἡ πολλαπλα- 
σιάσας ἑχάτξερον τῶν ΑἹ Β πεποίηχεν. ἔστιν ἄρα ὡς 
ὁ Θ πρὸς τὸν Ἡ, οὕτως ὃ «4 πρὸὰ τὸν Β, Ὡς δὲ ὃ 
Θ πρὸς τὸν Ἦ, οὕτως ὃ 4 πρὸς τὸν Ζ' καὶ ὡς ἄρα 
ὦ 4 πρὸς τὸν Ζ, οὕτως ὃ Χ1 πρὸς τὸν Β, ᾿Ἐδείχϑη δὲ 
χαὶ ὡς ὁ Δ πρὸς τὸν Ζ, οὕτως ὅ τὲ 41] πρὸς τὸν Κὶ, 


[16] 


" 
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καὶ ὃ Κ πρὸς τὸν “4, καὶ ὡς ἄρα ὁ 4 πρὸς τὸν Κα, 


οὕτως ὃ Καὶ πρὸς τὸν “4, καὶ ὃ ἡ ,1 πρὸς τὸν Β' οἱ Α, 


ΚΒ ἄρα κατὰ τὸ συνεχὲς ἑξῆς εἰσιν ἀνάλογὸν» 
ὅσοι ἄρα ἑχατέρου τῶν “ Β καὶ τῆς Γ΄ μονάδος με- 


ταξὺ χατὰ τὸ συνεχὲς ἀνάλογον ἐμπίπτουσιν ἀριϑμοὶ, 
τοσοῦτοι χαὶ εἶς τοὺς Α͂ Β μεταξὺ κατὰ τὸ συνεχὲς 
ἀνάλογον ἐμπεσοῦνται" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


ἸΤρότασις (ἁ. 


Δύο τετραγώνων ἀριϑμῶν εἷς μέσος ἂν ά- 


λογόν ἐστιν ἀριϑμὸς, καὶ ὃ τετράγωνος 


πρὸς τὸν τετράγωνον διπλασίονα λόγον 


ἔχει, ἤπερ ἣ πλευρὰ πρὸς τὴν πλευράν. 


11. 


"Ἑστωσαν τετράγωνοι ἀριϑμοὶ οἱ Α Β, καὶ τοῦ Σὶρ. 11. 


μὲν 4 πλευρὰ ἔστω ὃ 7, τοῦ δὲ Β ὃ 4- λέγω ὅτε 
τῶν ΑΙ Β εἷς μέσος ᾿ἄνάλογόν στιν ἀριϑμὸς, χαὺ ὃ 
ΑΙ πρὸς τὸν Β διπλασίονα λόγον ἔχει, ἤπερ ὃ Γ' πρὸς 
τὸν 4. 
Ὁ Γ᾿ γὰρ τὸν 4 πολλαπλασιάσας τὸν Ε ποιείτω. 
«Καὶ ἐπεὶ τετράγωνός ἐστιν ἀριϑμὸς ὁ 4, “πλευρὰ δὲ 
αὐτοῦ ἔστιν ὁ 1΄. ὁ Γ' ἄρα ἑαυτὸν πολλαπλασιάσας 


τὸν Α͂ πεποίηκε. Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ὃ 4 ἑαυτὸν 


πολλαπλασιάσας τὸν Β πεποίηκεν. Ἐπεὶ οὖν ὃ 1' 
ἑκάτερον τῶν Γ Δ πολλαπλασιάσας ἑκάτερον τῶν 4 
Ε πεποίηκεν" ἔστιν ἄρα ὡς ὁ [Ὁ πρὸς τὸν 4, οὕτως 
ὁ “4 πρὸς τὸν Ε, Πάλιν, ἐπεὶ ὃ Γ᾽ τὸν 4 πολλαπῖα- 
σιάσας τὸν Ε' πεποίηχεν, ὃ δὲ Δ ἑαυτὸν πολλαπλα- 
σιάσας τὸν Β πεποίηκεν: δύο δὴ ἀριϑμοὶ οἱ Γ΄ 4 ἕνα 
ἀριϑμὸν καὶ τὸν αὐτὸν πολλαπλασιάσαντες τοὺς Ε 
Β πεποίηκχασιν ἔστιν ἄρα ὡς ὁ Γ' πρὸς τὸν 4, οὕ- 
τως ὁ Εὶ πρὸς τὸν Β. ᾿4λλ: ὡς ὃ Γ πρὸς τὸν 4,, οὕ- 
τως ὁ 4 “πρὸς τὸν Ἐς καὶ ὡς ἄρα ὃ 4 πρὸς τὸν ἢ, 
οὕτως ὁ Ε πρὸς τὸν ΒΚ. Τῶν ΑΙ Β' ἄρα εἷς μέσος 
ἀγάλογόν ἔστιν ἀριϑμὸς ὁ Ε΄. 
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᾿ς μεγω δὴ ὅτι καὶ ὃ ΑΙ πρὸς τὰν Βὶ διπλασίονα. 


λόγόν ἔχει, ἤπερ ὃ Γ' πρὸς τὸν 4. "Ἐπεὶ γὰρ τρεῖς 
δριϑμοὶ ἀνάλογόν εἰσιν, οἱ ΑἹ Ε Β- ὁ. Α ἄρα πρὸς 


ἘΞ Ὡς δὲ ὃ 41 πρὸς: τὸν Ε΄, οὕτως ὁ Γ' πρὸς τὸν 
4. ὃ 4 ἄρα πρὸς τὸν Β διπλασίονα λόγον ἔγει, ἤπερ 
ἥ Γ᾿ πλευρὰ πρὸς τὴν 4 πλευράν. ὅπερ ἔδει δεῖξαι.. 


Πρότασες «'. 

Δύο κύβων ἀριϑμῶν δύο μέσοι ἀνάλο- 
γόν εἶσιν ἀριϑμοὶ, καὶ ὃ κύβος πρὸς τὸν 
κύβον τριπλασίονα λόγον ἔχει, ἥπερ ἡ πλεύυ-. 
ρὰ πρὸς τὴν πλευράν, 


τὸν Β διπλασίονα λόγον ἔχει, ἤπερ ὃ Α πρὸς τὸν 


12. 


,. Ἔστωσαν κύβον ἀριϑμοὶ οἱ 4 Βὶ καὶ τοῦ μὲν 44 Εἰρ. 12. 


πλευρὰ ἔστω ὅ. Γ,, τοῦ δὲ Β ὃ Δ: λέγω ὅτι τῶν Α͂ Β 
δύο μέσος ἀνάλογόν εἶσιν ἀριϑμὸὶ, καὶ ὁ .4. πρὸς 
τὸν Βὶ τριπλασίονα λόγον ἔγει, ἤπερ ὃ Γ' πρὸς τὸν 4. 

Ὃ γὰρ Τ' ἑαυτὸν μὲν πολλαπλασιάσας τὸν Εὶ 
ποιείτω, τὸν δὲ 4 πολλωπλασιάσας τὸν Ζ ποιείτω, 
ὃ δὲ 4 ἑαυτὸν πολλαπλασιάσας τὸν Η ποιείτω, ἔχά- 
ξερος δὲ τῶν 1' 4 τὸν Ζ πολλαπλασιάσας ἑκάτερον 
τῶν Θ Καὶ ποιείτω. 

Καὶ ἐπεὶ κύβος. ἐστὶν ὁ Α, πλευρὰ δὲ αὐτοῦ ὃ 
7, καὶ ὃ Γ' ἑαυτὸν πολλαπλασιάσας τὸν Ε πεποίη- 


δεν. ὁ Π' ἄρα ἑαυτὸν μὲν πολλαπλασιάσας τὸν Εὶ 


πεποίηχε, τὸν δὲ Ε πολλαπλασιάσας τὸν ΑἹ πεκποίη- 
χεν, Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὺ ὃ 4 ἑαυτὸν. μὲν πολλα- 


πλασιάσας τὸν Ἡ πεποίηκε, τὸν δὲ Ἡ πολλαπλασιά«- 


σὰς τὸν Β πεποίηχεν. Καὶ ἐπεὶ ὁ Γ ἑκάτερον τῶν 
Γ΄ 4 πολλαπλασιάσας ἑκάτερον τῶν Ε Ζ πεποίηκεν» 
ἔστιν ἄρα ὡς ὃ Γ' πρὸς τὸν Δ, οὕτως ὃ Ε πρὸς τὸν 
Ζ. . Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ὡς ὃ Γ' πρὸς τὸν 2, οὕτως 
ὃ Ζ πρὸς τὸν Η. Πάλιν, ἐπεὺ ὁ 7΄ ἑχάτέῤον τῶν Ε 
Ζ πολλαπλασιάσας ἑχάτερον τῶν ΑἹ Θ᾽ πεποίηκε» 


.- 
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ἔστιν ἄρα ὡς ὃ Ἐ πρὸς τὸν Ζ, οὕτως ὃ 4 πρὸς τὸν 
Θ. Ὡς δὲ ὁ Ἐ πρὸς τὸν Ζ, οὕτως ὃ 1΄ πρὸς τὸν ἅ-“ 
χοαὺ ὡς ἄρα ὃ Γ πρὸς τὸν 4, οὕτως ὃ .4 πρὸς «τὸν 
Θ. Πάλιν, ἐπεὶ ἑχάτερος τῶν {᾽ 4 τὸν 2 πολλαπλα- 
σιάσας ἑχάτερον τῶν Θ Τὶ πεποίΐηχεν» ἔστόν ἄρα ὡς 
ὃ Γ πρὸς τὸν 4, οὕτως ὁ Θ πρὸς τὸν Κ. Πλεν, ἐπεὶ 
ὦ. 4 ἑκάτερον τῶν Ζ Η πολλαπλασιάσας ἑκάτερον 
τῶν Καὶ Β πεποίηκεν. ἔστιν ἄρα ὡς ὁ Ζ πρὸς τὸν Ἡ, 
οὕτως ὁ Καὶ πρὸς τὸν 8, . Ὡς δὲ ὁ Ζ πρὸς τὸν ἮΙ, 
οὕτως ὃ Ρ πρὸς τὸν 4' καὶ ὡς ἄρα ὃ Γ᾿ πρὸς τὸν 
4, οὕτως ὃ Καὶ πρὸς τὸν Β. ᾿Εδείχϑηῃ δὲ καὶ ὡς ὁ Γ' 
πρὸς τὸν 4, οὕτως ὅ, τὲ ΑΔ πρὸς τὸν Θ, καὶ ὃ Θ πρὸς 
τὸν Κ΄ ὡς ἄρα ὃ ΑΙ πρὸς τὸν Θ, οὕτως ὅ τε 4 πρὸς 
τὸν Κὶ, καὶ ὃ Καὶ πρὸς τὸν Β- τῶν Α' ΙΒ ἄρα δύο μέ- 
σοι ἀνάλογόν εἰσιν ἀρυϑμοὶ, οἱ Θ Καὶ. 

““έγω δὴ ὅτι καὶ ὁ 44 πρὸς τὸν τριπλασίονα 
λόγον ἔγχει, ἤπερ ὃ 1" πρὸς τὸν 4. Ἐπεὶ. γὰρ τέσσα- 
θὲς ἀριϑιμοὶ ἀνάλαγόν εἰσιν, οἱ 4 ΘΚ Π᾿ ὁ «( ἄρα 
πρὸς τὸν Β τριπλασίονα λόγον ἔχει, ἤπερ ὁ 4 πρὸς 
τὸν Θ., “ς δὲ ὃ 4' πρὸς τὸν Θ, οὕτως ὃ 1' πρὸς 
τὸν 4: καὶ ὁ Δ΄ ἄρα πρὰς τὸν Β τριπλασίονα λόγον 
ἔχει, ἤπερ ὃ Ζ' πρὸς τὸν 4. ὕπερ ἔδεε δεῖξαι. 


Προτὰσες ψ. 

Ἐὰν ὥσιν ὁσοιδηποτοῦν ἀριϑμοὶ͵ ἑξῆς 
ἀνάλογον, καὺ πολλαπλασιάσας ἕκαστος 
ἑαυτὸν ποιῇ τενὰ, οἱ γενόμεψοι ἐξ αὐτῶν 
ἀνάλογον ἔσονται καὺ ἐὰν οἱ ἐξ ἀρχῆς τοὺς 
γενομέψους πολλαπλασιάσανέεερ ποιῶσι τι- 
ψασ, καὺ αὐτοὶ ἀνάλογον ἔθονται, χαὶ ἀεὶ 
περὶ τοὺς ἄκρϑυς τοῦτο συμβαΐν εν. 


13. 


"Ἔστωσαν ὁποσοιοῦν. ἀριϑμοὶ ἑξῆς ἀνάλογον, αἱ Σίρ. 13. 


“4 Β 1, ὡς ὃ Α πρὸς τὸν Β, οὕτως ὁ 8 πρὸς τὸν 
Γ' καὶ οἱ 4. Β Τ' ἑαυτοὺς μὲν πολλαπλασιάσαντες 


) 
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᾿ 


τοὺς 4 Κ᾽ Ζ ποιεέτωσαν, τοὺς δὲ 4 Ε Ζ πολλαπλα- 
σιάσαντες τοὺς Ἡ Θ Καὶ ποιείτωσαν. λέγω ὅτε οἵ τε 
4 Ε Ζ καὶ οἱ Η Θ Καὶ ἑξῆς ἀνάλογόν εἰσὶν. 

Ὃ μὲν γὰρ 4 τὸν Β -πολλᾳαπλασιάσας τὸν Α. 
σἐοιείτω ἑχάτερος δὲ τῶν 4' Β' τὸν ,, πολλαπλασιά- 
σας ἑκάτερον τῶν. Μ Ν ποιείτω. Καὶ πάλιν, ὁ μὲν 
Β τὸν Γ' πολλαπλασιάσας τὸν ,ΦΞ ποιείτω, ἑκάτερος 
δὲ τῶν Β' 1' τὸν .5 Ξ' πολλαπλασιάσας ἑκάτεραν, τῶν 
ὃ. ΤΠ ποιείτω. 

᾿Ὁμσίως δὴ τοῖρ ἐπάνω δείξομεν ὅτι οἱ 48 
καὶ οἱ Η ΜΙ Ν᾽ Θ ἑξῆς εἰσιν ἀνάλογόν ἐν τῷ τοῦ Α 
πρὸ νὸν δ ἐζγῳ, καὶ ἔτε οἱ Εὶ Ξ Ζ καὶ οἱ ΘῸ Π 

Κ ἑξῆς εἶσιν ἀνάλογον ἐν τῷ τοῦ Β' πρὸς τὸν 7᾽ 
λόγῳ. Καὶ ἔστιν ὡς ὃ ΑἹ πρὸς τὸν Β, οὕτως ὁ Β 
πρὸς τὸν Γ΄. καὶ οἱ Δ 44 Β ἄρα τοῖρ Εὶ Ξ Ζ ἂν τῷ 
αὐτῷ λόγῳ εἰαὶ, καὶ ἔτι οὗ ΗΒ ΜΝ Θ τοῖς Θ θ᾽ Ὶ 
Κ. "Καὶ ξστον ἴσον τὸ μὲν τῶν Δ “' Ἐ πλῆϑος' τῷ 
τῷν Ε' ὶ Ζ πλήϑει, τὸ δὲ τῶν. ΕἸ ΔΈ Ν. Ὁ. τῷ τῶν 
Θ᾽ ΘῊ Κ' διώσου ὥρα ἐστὶν ὡς μὲν ὁ 4' πρὸς τὸν. 
Ἐ,, οὕτως ὃ Ε ποὺς τὸν Ζ, ὡς δὲ ὁ Ἡ πρὸς. τὸν Θ, 
οὕτως ὁ Θ πρὸς τὸν Κ΄ ὅντερ ἔδεν δεῖξαι. 

ΠΗ θότασες εδ'ς 

Ἐὰν. τετράγωνος ἀρυϑμὸς τέτράγωνον. 
ἀριϑμὸν μετρῇ, καὶῚὴ ἡ πλευρὰ. τὴν πλευρὰν 
μετρήσει, φαὺ δὰν. ἣ πλευρὰ τὴν πλευρὰν 
μετρῇ; καὶ ὃ τετράγωνος τὸν. τετράγωνον 


μετρήσει. 


"Ἔστωσαν τετράγωνοι ἀριϑιμοὶ οἱ 4 8, πλευῤαὶ κίρ, 14... 


δὲ αὐτῶν οἱ Γ' 4, ὁ δὲ 44 τὸν. Β μετρείτω. λέγω ὅτι 
καὶ ὁ Γ τὸν 4 μετρεῖ; 

Ὃ Τ᾽ γὰρ τὸν. Δ πολλαπλασιάσας τὸν. Ε᾽' ποιείτω» 
οὗ 4. Ε Β ἄρα ἑξῆς ἀνάλογόν εἰσιν ἔν τῷ τοῦ [Γ΄ 
πρὸς. τὸν 4 λόγῳ. Καὶ ἐπεὶ αἱ “4'΄ Ε Β ἑξῆς ἀνάλο- 
γόν εἶσι, καὶ μετρεῖ ὃ 44 τὸν. Β’ μετρεῖ ἄρα καὶ ὁ 


14, 
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Α' τὸν Ε. αὶ ἔστιν ὡς ὁ ΑΙ πρὸς τὸν ΚΕ, οὕτως ὃ 
Γ πρὸς τὸν 4. μετρεῖ ἄρα καὶ ὃ Γ' τὸν 4. 

᾿ Πάλιν δὴ ὃ Γ' τὸν 4 μετρείτω. λέγω ὅτε χαὶ ὃ 
Α' τὸν Β μετρεῖ. . 

Τῶν γὰρ αὐτῶν χατασκευααϑέντων, ὁμοίως δείξο-: 
μὲν ὅτι οἱ 4 Ε Β ἑξῆς ἀνάλογόν εἶσιν ἔν τῷ τοῦ 
Γ' πρὸς τὸν 4 λόγῳ. Καὶ ἐπεί ἐστιν ὡς ὁ Γ' πρὸς 
τὸν 4, οὕτως ὁ 44 πρὸς τὸν 1, μετρεῖ δὲ ὁ Γ' τὸν 
4. μετρεῖ ἄρα καὶ ὃ ΑΙ τὸν Ε. Καί εἰσιν οἱ Α͂ 
Ε Β ἑξῆς ἀνάλογον. μετρεῖ ἄρα καὶ ὃ Α τὸν Β.' 
ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 
Πρότασις «. 

᾿Εὰν κύβος ἀριϑμὸς κύβον ἀρυϑμὸν με- 
τρῇ, καὶ ἡ πλευρὰ τὴν πλευρὰν μετρήσει 
καὶ ἐὰν ἢ πλευρὰ τὴν πλευρὼν μετρῇ, καὶ ὃ 
κύβος τὸν κύβον μετρήσει. 


Κύβος γὰρ ἀριϑμὸς ὃ Α κύβον ἀριϑμὸν τὸν Β ΕἸρ. 15. 


μετρείτω, καὺ τοῦ μὲν «ΑΑ πλευρὰ ἔστω ὁ δ, τοῦ δὲ 
Β ὁ 4" λέγω ὅτε ὁ 1΄' τὸν 4 μετρεῖ. 
Ὃ Γ᾿ γὰρ ἑαυτὸν πολλαπλασιάσας τὸν Ε ποιείτω, 


ὁ δὲ 4 ἑαυτὸν πολλαπλασιάσας τὸν ἢ ποιείτω, καὶ 


ἔτι ὁ Γ' τὸν Δ πολλαπλασιάσας τὸν Ζ ποιείτω, ἔχά- 
τερος δὲ τῶν ἔ᾽᾿ 4 τὸν Ζ πολλαπλασιάσας ἑκάτερον 
τῶν Θ Καὶ ποιείτω. Φανερὸν δὴ ὅτε οἱ αὶ Ζ Ἡ καὶ 
οἱ ΑΙ Θ᾽ Καὶ Β ἑξῆς ἀνάλογόν εἰσιν ἐν τῷ τοῦ Γ' πρὸς 
τὸν 4 λόγῳ. καὶ ἐπεὶ οἱ 4 ΘΑ Β ἑξῆς ἀνάλογόν 
εἶσι, καὶ μὲ τρεῖ ὁ “4 τὸν Β' μετρεῖ ἄρα καὶ τὸν Θ. 


Καὶ ἔστιν ὡς ὁ «4 πρὸς τὸν Θ, οὕτως ὃ 1 πρὸς τὸν 


Δ. μετρεῖ ἄρα καὶ ὁ Τ᾽ τὸν 4. 


᾿4λλὰ δὴ μετρείτω ὁ Τ' τὸν 4' λέγω ὅτε καὶ ὃ 


Α τὸν Β μετρήσει. 

Τῶν γὰρ αὐτῶν χατἀσχευασϑέντων, ὁμοίως δὴ 
δείξομεν ὅτυ οἱ 4 Θ Καὶ Β ἑξῆς ἀνάλογόν εἶσιν ἐν 
τῷ τοῦ Γ' πρὸς τὸν 4 λόγῳ. Καὶ ἐπεὶ ὁ Τ' τὸν Δ 


Ὶ 


15. 
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μετρεῖ , χαὶ ἔστιν ὡς ὃ Γ΄ πρὸς τὸν 4, οὕτως ὃ Α͂ 
πρὸς τὸν Θ-: καὶ ὁ Α͂ ἄρα τὸν Θ᾽ μετρεῖ. ὥρτε καὶ. 
τὸν Βὶ μετρεῖ ὃ «4: ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


“Πρότασις ἐς. 

᾿Εὰν τετράγωνος ἀριϑμὸς τετράγωνον 416. 
ἀριϑμὸν μὴ μετρῇ, οὐδὲ ἡ πλευρὰ τὴν πλευ- 
θὰν μετρήσει" χαὶ ἐὰν ἡ πλευρὰ τὴν πλευ- 
ρὰν μὴ μετρῇ, οὐδὲ ὁ τετράγωνος τὸν τε- 
τράγωνον μετρήσει- 

Ἔστωσαν τετράγωνον ἄριϑμοὶ οὗ 41 Β, πλευραὶ Εἰφ. 16. 
δὲ αὐτῶν ἔστωσαν οἱ 1" 4, καὶ μὴ μετρείτω ὃ Α τὸν 
1. λέγω ὅτε οὐδ᾽ ὁ Γ' τὸν 4 μετρήσει. 

Ἐ γὰρ μετρεῖ ὃ Γ' τὸν 4, μετρήσει καὶ ὃ Α͂ 
τὸν Β. Οὐ μετρεῖ δὲ ὃ Α τὸν Β- οὐδ᾽ ἄρα ὃ Γ 
τὸν Δ μετρήσει, 

Μὴ μετρείτω δὴ πάλιν ὃ Τ' τὰν 4. λέγω. ὅτι οὐδ᾽ 
ὁ Α τὸν Β μεερήσει. 

Ἐπ γὰρ μετρεῖ ὃ ΑΙ τὸν 8, μετρήσει καὶ ὁ Γ 
τὸν 4- Οὐ μετρεῖ δὲ ὁ 1' τὸν 4. οὐδ᾽ ἄρα ὃ 4 τὸν 
Β μετρήσει" ὕπερ ἔδες “δεῖξαι- 

Προότασις ιτζ. 

Ἐὰν κύβος ἀριϑμὸς κύβον ἀἁριϑμὸν μὴ 47. 
μετρῇ, οὐδὲ “ πλευρὰ τὴν πλευρὰν μετρή- 
σεις καὶ ἐὰν ἡ πλευρὰ τὴν πλευρὰν μὴ μ᾿ - 
τρῇ, οὐδὲ ὃ κύβος τὸν κύβον μετρήσει. 

Κύβος γὰρ ἀριϑμὸς͵ ὃ Α χύβον ἀριϑμὸν τὸν Είρ, 17. 
Β μὴ μετρείτω, καὶ τοῦ μὲν Α͂ πλευρὰ ἔστω ὁ 71), 
τοῦ δὲ Βὶ ὃ 4’ λέγω ὅτε ὁ Γ' τὸν Δ οὐ μετρήσει. 

Εἰ γὰρ μετρεῖ ὃ Γ τὸν 4, καὶ ὃ ΑΔ τὸν Β με- 
τρήσει, Οὐ μετρεῖ δὲ ὁ Α' τὸν Β. οὐδ᾽ ἄρ αὃὁ 
τὸν 4 μεξρήθει. 
᾿ς ᾿Δλλὰ δὴ μὴ μετρείτω ὅ Γ' τὸν 4. λέγω ὅτι οὐδ᾽ 
ἁ «4 τὸν Β μετρήσει,͵ 


45. ΕΥ̓ΚΑΕΙΔΩΥ 


Εἰ γὰρ ὃ 46. τὸν Η μετρεῖ, χαὶ ὃ Γ' τὸν 4 με- 
τρήσει. Θὺ μετρεῖ δὲ ὁ {᾿ τὸν 4" αὐδ' ἄρα ὁ 4 τὸν 
Β μετρήσει. ὅπερ ἔδεε δεῖξαι, 

Ἡρότασις ιής 

Δύο ὁμοίων ἐπιπέδων ἀριϑμῶν εἷς μὲς 
σος ἀνάλογόν ἔστον ἀριϑδιμὸς" καὶ ὃ ἐπίέπε- 
δος πρὸς τὸν ἑπίπεδον διπλωσίανα᾽ λόγον 
ἔχει, ἤπερ ἡ ὁμόλογος πλευρὰ πρὸφ᾽ τὴν ὁμό- 
λογον πλευρᾶν. 

Ἔστωσαν δύο ἀριϑμοὶ ὅμοιοι ἐπίπεδοι οἱ 41 Β, 
καὶ τοῦ μὲν ΑἹ πλευραὶ ἔστωσαν οὗ 4 ὠριϑμοὶ, 
τοῦ δὲ Β οἱ ΒΕ Ζ. Καὶ ἐπεὶ ὅμοιον ἐπέπεδοϊξ εἰσιν 
οὲ ἀνάλογον ἔγοντες τὼς πλευρὰς. ἔστιν ἄρα ὡς ὁ 
Γ' πρὸς τὸν 4, οὕτως ὁ πρὸς τὸν Ζ. ,“Ἰέγω οὖν 
ὅτι τῶν ΑἹ Β εἷς μέσος ἀνάλογόν ἐστιν ἀρεϑμὸς, καὶ 
ὃ 41 πρὸς τὸν Β διπλασίονα λόγον ἔγει, ἥπερ ἡ ὁμέ- 
λογος πλευρὰ » ὃ 1Γ, πρὸς τὴν ὁμόλογον πλευρὰν, τὸν 
Ε,ἢ ὃ 4 πρὸς τὸν Ζ.΄. 

“Ἐπεὺ γάρ ἔστιν ὡς ὃ Τ' πρὸς τὸν 4, οὕτως ὁ Ἑ 
πρὸς τὸν Ζ΄ε ἐναλλὰξ ἄρα ἐστὶν ὡς ὃ Γ' πρὸς τὸν 
Ε,, οὕτως ὁ 4 πρὸς τὰν Ζ. Καὶ ἐπεὶ ἐπίπεδός ἐστιν 
ὃ «Αἴ, πλευροὺ δὲ αὐτοῦ αἱ Γ' 4. ὃ 4 ἄρα τὸν Γ 
πολλαπλααιάαας τὸν 4 πεποίηχεν, Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ 
καὶ ὁ ΕΕ τὸν Ζ. πολλαπλασιάσας τὸν Β πεποίηκεν. 
Ὃ 4 δὴ τὰν Ε παλλαπλασιάσας τὴν ΗΙ ποιείτω. 
Καὶ ἐπεὶ 4 τὸν μὲν Γ πολλαπλασιάσας τὸν (( πε- 
ποίηχε, τὸν δὲ Ὲ πολλαπλασιάσας τὸν Ὴ πεπαίηκεν: 
ἔστιν ἄρα ὡς ὁ 0}7Ὸ πρὸς τὸν Ε, οὕτως ὃ Α πρὰς 'τὰν 

. ᾿Αλλ ὡς ὁ. Τ᾿ πρὸς τὸν Ε, οὕτως ὃ 4 πρὸς τὸν 


Ζ χαὶ ὡς ἄρα ὦ 4 πρὸς τὸμ Ζ, οὕτως ὁ Α1' πρὸς 


τὸν Ἡ, Πάλιν, ἐπεὶ ὃ Ε τὸν μὲν 4 πολλαπλασιά- 


'σας τὸν Ἡ πεποίηκε, τὰν δὲ Ζ πολλαπλασιάσας τὸν 


Β πεποίηκεν. ἔστιν ἄρα ὡς ὃ Δ πρὸς τὸν Ζ, οὕτως 
ὁ Ἡ πρὸς τὸν Β, ᾿Εδείχϑη δὲ καὶ ᾧς ὁ 4 πρὸς τὸν 


18. 


Ἑΐρ. 18. 


-- 


ΣΤΟΙΧΕΙΩΝ ΟΓΔ4ΟΟΝ. ΓΜ. 449 


Ζ, οὕτως ὃ Α͂ πρὸς τὸν ΗἩ' καὶ ὡς ἄρα ὁ ΑΙ πρὸς 

τὸν Η, οὕτως ὁ Ἡ πρὸς τὸν Β-. οἱ 4 Ἡ Β ἄρα 
ἑξῆς ἀγάλογόν εἶσι" τῶν Αἱ Β ἄρα εἷς μέσος ἀνᾷλο- 
χόν ἐστιν ἀρυϑμάς. 

έγω. δὴ ὃ ὅτν χαὶ ὃ 4 πρὸς τὸν Β' διπλασίονα 
λόγον ἔχει, ἤπερ ἣ ὁμόλογος. - πλευρὰ πρὸς τὴν ὁμό- 
λογον πλευρὸν, τοῦτ᾽ - ἔστιν, ἥπερ ὁ Γ πρὸς τὸν ΚΕ, ἢ 

ἃ 4 πρὸς τὸν Ζ, Ἕπεὶ γὰρ οἱ 4 Ἡ Β ἑξῆς ἀνά- 
λογόν εἶσιν, ὃ ΑΙ πρὸς τὸν Β' διπλασίονα λόγον ἔχεν 
ἥπερ. πρὸς τὸν ΠΗ. αὶ ἔατιν ὡς ὃ “4 πρὸς τὸν ΖΕ, 
αὕτως ὅ, τε Γ' πρὸς. τὸν Ε' καὶ ὃ 4 πρὸς τὸν Ζ- καὶ 
ὃ 4 ἄρα πρὸς τὸν Β δίπλασίανα λόγον. ἔχει, ἤπερ ὃ 
Τ' πρὸς τὸν Ε, ἢ ὃ 4 πρὸς τὸν Ζ' ὅπερ: ὅδεε, “δεῖξαι, 
᾿ Πρότασις. ιϑ'. 

4ΦΔύο ὁμοίων στερεῶν ἀριϑμῶν δύο μιέ- 10. 
ᾳοι ἀνάλογαν ἐμπέπτουσιν ἀρεϑ'μοί" καὶ ὅ 
«τερεὸς πρὸς τὸν ὅμονον στερεὸν τριπλα- 
φίομα λόγον ἔχει, ἤπερ ἡ ὁμόλογος. πλευρὰ 
πρὸς τὴν ὁμόλογον πλδεὺυρ νι 
᾿ς ΛΕστωσαν δύο ὕμοιοε στερεοὺ οὗ ΑΔ ΒΒ, καὶ τοῦ Ρίρ. 19. 
μὲν Αἱ πλευραὶ ἔστωσαν οὗ Τ᾽ 4 ΕἾ, τοῦ δὲ Β οἱ Ζ 
Ἢ Θ. Καὶ ἐπεὶ ὅμόιμοι στερεοί εἰσυν οὗ ἀνάλογον. 
ὄγοντες τὰς πλευράς» ἔστιν ἄρα ὡς μὲν ὃ Γ' πρὸς 
τὸν 4, οὕτως ὃ Ζ πρὸς τὸν. Η, ὡς δὲ ὃ 4 πρὸς͵ τὸν 
Ἑ, οὕτως ἃ Ἡ πρὸς τὸν Θ. “έγω ὅτι τῶν 4 Β 
δύο μέσον ὡνάλογον ἐμπέπτουσιν ἀριϑμοὶ, καὶ ὅ Α 
πρὸς τὸν Β' τρἐπλασίονα λόγον ἔχει, ἥπερ ὃ. Γ΄ πρὸς 
τὸν Ζ, καὶ ἃ 4 πρὸς τὸν Ἦ, καὶ ἔτι ὃ Ε πρὸς τὸν Θ, 

ὍὋὉ Γ᾽ γὰρ τὸν 4' πολλαπλασιάσας τὰν Καὶ ποιδίτω, 
ὃ δὲ Ζ τὰν Β πολλαπλασιάσας τὸν 24 ποιείτω. Καὶ 
ἐπεὶ οἱ Τ' 4 τοῖς Ζ Ἡ ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ. εἰσὶ, καὶ 
ἔχ μὲν τῶν Γ' 4. ἐστὶν ὁ Κι, ἐκ δὲ τῶν Ζ Η͂ ὅ 4: 
οὗ Καὶ “ ἄρᾳ ὅμοιοι ἐπίπεδοἑ εἶσιν ἀριϑμοί: τῶν Καὶ 
“Ἅ ἄρα εἷς μέσος. ἀνάλογάν ἐστιν ὡριϑβμόρ, "Ἔστω ὃ 


4250. ΕΥ̓ΚΑΕΙΔΟΥΧ 


ὁ Μ' ὁ Μ ἄρα ἐστὲν ὃ ἐχ τῶν 4 Ζ ὡς ἐν τῷ πρὸ 
τούτου ϑεωρήματε ἐδείχϑη. Καὶ ἐπεὶ ὁ 4 τὸν μὲν 
Γ πολλαπλασιώσας τὸν Κὶ πεποίηχε, τὸν δὲ Ζ πολ.- 
λαπλασιάσας τὸν. Μ πεποίηκεν. ἔστιν ἄρα ὡς ὁ Γ 
πρὸς τὸν Ζ, οὕτως ᾧ Καὶ πρὸς τὸν Μ. ᾿Αλλ ὡς ὁ Καὶ 
πρὸρ τὸν Μ, οὕτως ὁ Μ πρὸς τὸν ΛΜ. οἱ ΚΜ4ΜῸΑ 
ἄρα ἑξῆς εἰσιν ἀνάλογον ἐν τῷ τοῦ Τ' πρὸς τὸν Ζ 
λόγῳ. Καὶ ἐπεί ἐστιν ὡς ὃ Γ' πρὸς τὸν Δ ἢ οὕτως ὃ 
Ζ πρὸς τὸν Η.- ἐναλλὰξ ἄρα ἐστὶν ὡς ὁ 1΄ πρὸς 
τὸν Ζ, οὕτως ὃ 4 πρὸς τὸν Η. Πάλιν, ἐπεί ἐστιν 
ὡς ὃ 4 πρὸς τὸν Ε, οὕτως ὃ Η πρὸς τὸν Θ΄ ἐναλ- 
λὰξ ἄρα ἐστὶν ὡς ὁ 4 πρὸς τὸν Η͂, οὕτως ὃ Ε 
πρὸς 1 τὸν Θ-. οἱ Καὶ Μ Α' ἄρα ἑἕξῆς ἀνάλογόν εἰσιν 
ἕν τὲ τῷ τοῦ Π' πρὸς τὸν Ζ λόγῳ καὶ τῷ τοῦ 4 
πρὸς τὸν Η καὶ ἔτι τῷ τοῦ Εἰ πρὸς τὸν Θ. Ἕχα- 
τερος δὴ τῶν Ε' Θ τὸν Μ᾿ πολλαπλασιάσας ἑχάτερον 
τῶν Ν 9 ποιείτω: Καὶ ἐπεὶ στερεός ἐστὸν ὁ Α, 
πλευραὶ δὲ αὐτοῦ εἶσιν οἱ Τ' 4 Ε' ὃ Εὶ ἄρα τὸν ἐχ 
τῶν ΓΤ 4 πολλαπλασιάσας τὸν ΑἹ πεποίηκεν" ἃ δὲ 
ἐκ τῶν Γ 4 ἐστὶν ἡ Κ΄ ὁ ΚΕ ἄρα τὸν Καὶ πολλαπλα. 
σιάσας τὸν 4 πεποίηκε. 4ιὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὺ ὁ Θ 
τὸν Α( πολλαπλασιάσας τὸν ἐκ τῶν Ζ Ἡ, τὸν Β, 
πεποίηχε,. Καὶ ἐπεὲ ὃ Ε τὸν Καὶ πολλαπλασιάσας 
τὸν Α͂ πεποίηχεν,. ἀλλὰ μὴν. καὶ τὸν ΜΙ πολλαπλα- 
σιάσας τὸν Ν᾽ πεποίηκεν" ἔστιν. ἄρα ὡς ὁ Καὶ πρὸς 
τὸν 'Μ, οὕτως ὃ 4 πρὸς τὸν Ν. Ὡς δὲ ὁ Καὶ πρὸς 
. τὸν Μ, οὕτως ὅ τε Γ πρὸς, τὸν Ζ, καὶ ὁ 4 πρὸς 

τὸν Ἡ, καὶ ἔτι, δ᾽ Ε πρὸς τὸν Θ- καὶ ὡς ἄρα ὁ 1" 
πρὸς τὸν Ζ, καὶ ὁ 4 πρὸς τὸν Ἡ, καὶ ὁ Εὶ πρὸς. τὸν 
Θ, οὕτως ὁ Α πρὸς τὸν Ϊ. Πάλιν, ἔπες ἑκάτερος 
τῶν ΕΘ τὸν Μ' πολλαπλασιάσας ἑκάτερον τῶν Ν 
ΚΞ πεπρίηκεν" ξατιν ἄρα ὡς ὃ Εὶ πρὸς τὸν Θ, οὕτως 
ὁ Ν πρὸς τὸν ,3. ᾽4λλ ὡς ὁ Ε πρὸς τὸν Θ, οὕτως 
ὃ τὲ Γ' πρὸς τὸν Ζ, καὶ ὁ 4 πρὸς τὸν Η!' ἔστιν 


. 
“ 


ΣΤΟΙΧΕΙΩΝ ΟΥΙΔΟΟΝ. ἘΠῚ, “51 


ἄρα ὡς ὁ 1' πρὸς τὸν Ζ, καὶ ὃ 4 πρὸς τὸν Η,, καὶ 
ὁ Ε πρὸς. τὸν Θ, οὕτως ὅ τε Α΄ πρὸς τὸν Ν, καὶ ὃ 
Ν πρὸς τὸν κι Πάλιν, ἐπεὶ ὃ Θ᾽ τὸν  πολλαπλα- 
σιάσας τὸν (Ξ' πεποίηκεν, ἀλλὰ μὴν καὶ τὸν «1 πολ- 
λαπλασιάσας τὸν Β πεποέηκχκεν" ἔστι ὥρα ὡς ὃ Μ 
πρὸς τὸν «4, οὕτως ὃ. Ξ' πρὸς τὸν Β.. ᾿Αλλ' ὡς ὃ 
Μ πρὸς τὸν «Αἴ, οὕτως ὅ τε Γ' πρὸς τὸν Ζ, καὶ ὃ 
4 πρὸς τὸν Ἡ, καὶ ὁ ΕΗ πρὸς τὸν Θ' καὶ ὡς ἄρα 
ὁ Γ πρὸς τὸν Ζ, καὶ ὃ 4 πρὸς τὸν Ἡ, καὶ ὁ Ε πρὸς 
τὸν Θ, οὕτως οὐ μόνον ὃ .35' πρὸς τὰν Β, ἀλλὰ καὶ 
ὁ Α4 πρὸς τὸν Ν, καὶ ὃ Ν. πρὸς τὸν Ξ. οἱ 4.Ν ΚῚ 
Β ἄρα ἑξῆς εἰσιν ἀνάλογον ἐν τοῖς εἰρημένρις τῶν. 
πλευρῶν λάγοις. 

“ἀέγω ὅτε καὶ ἃ Α,' πρὸς τὸν Βὶ τριπλασίονα λό- 
γον ἔχει ἥπερ ἡ ὑμόλοχῃς πλευρὰ πρὸς τὴν ὁμόλα- 
γον πλευρὰν, τοῦτ᾽ ἔστιν ἤπερ ἃ Γ' ἀριϑμὸς πρὸς 
τὸν Ζ, ἤ ἁ 4 πρὸς τὸν Η, καὶ ἔτε ὃ Ε' πρὸς τὸν 
Θ. ᾿Επεὶ γὰρ τέσσαρες. ιἀρεϑμοὶ ἑξῆς ἀνάλογόν. εἰσιν 
οἱ 4Ν (αὶ Β' ὃ. ἄρα πρὸς τὸν Β τριπλασίονα, 
λόγον ἔχει, ἥπερ ὁ ΑΔ πρὸς τὸν Νι .4λλ᾽ ὡς ὁ Α 
πρὸς τὸν Ν, οὕτως ἐδείχϑη ὅ τε Γ' πρὸς τὸν. Ζ, καὶ 
ὁ 4 πρὸς τὸν Η, καὶ ἔτε ὁ Ε' πρὸς τὸν Θ. καὶ ἃ 
Α' ἄρα πρὰς τὸν Β τριπλασίηνα «λόγον. ἔγεε, ἥπερ ἢ 
ὁμόλογος πλευρὰ. πρὸς τὴν ὁμάλογην πλευρὰν, τοῦτ᾽ 
ἔστιν, ἥπερ ὁ {Γ΄ ἀριϑιμὸς πρὸς τὸν 2, χαὶ ὃ.4 πρὸς 
τὸν 5, καὶ ἔτι ὃ Ε πρὸς τὸν Θ. ὅπερ᾽ ἔδεε δεῖξαι. 


Πρότασις κ', 


᾿Εὰν δύο ἀρεϑμῶν εἷς μέσος ἀνάλογον 20. 
ἐμπίπτῃ ἀριϑμὸς: ὅμοιοι ἐπέπεδοε ἔσονται 
οἱ ἀρυϑιμαί. 
Δύο γὰρ ἀρυϑμῶν τῶν 4 8 εἷς μέσος ἀνάλογον επί. 420. 
 ἐμπιπτεέτω ἀριϑμὸς͵ ὃ 7. λέγω ὅτι οἱ ΑἹ Β ὅμοιοι 
ἐπίπεδοὶ εἰσυν ἀριϑμοί, 


« . ..- 


,2 Έ68ὃΝαΈΟ ΕΥ̓ΚΑΣΙΔΟῪ 


Εἰλήφϑωσωαν γὰρ ἐλάχιστοε ἀριϑμοὶ τῶν τὸν 


αὐτὸν λόγον ἐχόντων τοῖς Α Γ᾽, οἱ Δ Ε' ἔστιν ἄρα ΄ 


ὡς ὃ 4 πρὸς τὸν Ε, οὕτως ὃ 4 πρὸς τὸν 1. ἰσά- 
χις ἄρα ὃ Δ τὸν 4 μετρεῖ, καὶ ὃ Εὶ τὸν Γ, ὋὉσά- 
κες δὴ ὁ Δ τὸν ΑἹ μεερεῖ, τοσαῦται μονάδες ἔστω- 
αν ἐν τῷ Ζ: ὃ Ζ ἄρα. τὸν μὲν Δ πολλαπλασιάσας τὸν 
Ἡ πεποίηκε, τὸν. δὲ Ὲ “πολλαπλασιάσας τὸν. Γ' πε- 
ἡνοέηκεν. ὥςτε ὃ «Α' ἐπίπεδός ἐστι, πλευραὶ δὲ αὐτοθ 
οἱ ἃ Ζ. Πάλιν, ἐπεὺ οἱ 4 Εὶ ἐλάχιστοί εἶσι τῶν 
τὸν αὐτὸν λόγον ἐχόντων τοῖς 4 Γ[Γ, τοῦτ᾽ ἔστον τὸϊς 
ΕΒ. ὡς γὰρ᾽ ὃ “ πρὸς τὸν Τ', οὕτως ὁ Γ πρὸς 
τὸν Β' ἰσάκις ἄρα ὃ 4 τὸν Τ' μετρεῖ καὶ ὃ Ε' τὸν Β, 
Ὁσάκις δὴ ὁ 4 τὸν Γ μετρεῖ, τοσαῦται μονάδες ἔστω- 
σαν ὃν τῷ Ἡ χαὶ δ Ε' ἄρα τὸν Β' μετρεῖ; χατὰ τὰς ἐν 
τῷ. ΒΕ μονάδας: ὃ Ἡ ἄρα τὸλ' Επολλαλαπσιάσας τὸν. 
Β πεποίηχεν» ὁ Β ἄρα ἐπίπεδὸς ἐστι, πλευραὶ δὲ αὖ- 
τοῦ εἰσιν οὗ Ε' Η- οἱ :. 3.8 ἄρα. ἐπίπεδοί εἰσὶν ἐριϑιμοῖς 

᾿ “Μέγω δὴ ὅὲν καὶ ὅμοιοι. "Ἐπεὶ γὰρ. ἑκάτερος 
ἐῶν. Ζ. ΕΣ τὸν Εἰ πολλαπλασιάσας ἑχέεερον τῶν Γ΄ 
Ὲ πεποίηκενε ἔατιν ἄρα ὡς. ὃ Ζ᾿ πρὸς. τὸν Η͂, οὕτως. 
ὁ [ὄ πρὸς τὸν. Β. θὲς δὲ ὃ. Τ᾽ πρὸς τὸν Β., οὕτως. 
ό 2 πρὸς τὸν Ἐ'. καὶ ὡς ἄρα ὃ Δ πρὸς. εὸόν ΕΑ; 
οὕτως. ὃ ὃ Ζ' “γιρὸρ τὸν ΕΓ. Καὶ ἐναλλὼβδ ὡς ὃ Δ πρὸς. 
τὸν Ζ, οὕτως δ᾽ Ε' πρὸρ τὸν Ἧ: οἱ 4 Β ἄρα ὅμοιοῦ 
ἐπίσεδοι ἀριϑμοὶ δέσιμ, αἱ γὰρ πλευραὶ, αὐνῶν ἀνά: 
λογόν. εἶσιν ὅπερ ἔδει δεῖξαι. - 


Τερότασις. κα. 
ἹΕδὰν δύο ἀριϑμῶν δύο μέσοι ἀνάλογον 
ἐμπίπτωσιν ἀριϑμοὺὶ, ἅμοιοινι στερεοΐ εἷσεν 
οἱ ἀρεϑιμοί. 


21. 


Δύο γὰρ ἀριϑμῶν τῶν Α͂ Β δύο μέσου ἀνάλογον Σίρ. 21. 


ἐμπιπτέτωσαν ἀριϑμοὶ, οἵ Γ' Δ: λέγω ἅτε οὗ 4 Β 
ὅμοιοι στερεοῦ εἰσιν. β 


πσπππσσσΠΕυῆυ --- - τ τ᾿-τ-“.-...--- -----ο--,------ - 


᾿ΣΤΟΙΧΕΙΩ͂Ν ΘΓΔΟΟΝ, ΡΠ. μδ8 


Εἰλήφϑωσαν γὰρ ἐλάψιστοι ἀριϑμοὶ τῶν τὸν 
αὐτὸν λόγον ἐχόντων τοῖς ΑἹ 1' 4, οἱ Ἐ Ζ ἤ' οἱ 
ἄρα ἄχροι αὐτῶν οἱ Ε Ἡ πρῶτοι. πρὰς ἀλλήλους εἰσί, 
Καὶ ἐπεὶ τῶν Ε Ἡ. εἷς μέσος ἀνάλογον ἐμωνέπτωκχεν 
ἀριϑμὸς ὃ Ζ- οἱ Βὶ Ἡ ἄρα ἀριϑμοὶ ὅμοιοι ἐπιπεδοΐ 
εἰσιν. Ἔστωσαν οὖν τοῦ μὲν ὶ πλευραὰ οὗ Θ Καὶ, 
τοῦ δὲ Η οἱ Αἱ, Μ' φανερὸν ἄρα ἐστὲν ἐκ τοῦ πρὸ 
τούτου ὕτι οἱ Ε Ζ Η ἑξῆς εἶσιν ἀνάλογον ᾿ ἔν τε τᾷ 
τοῦ Θ πρὸς τὸν «(1 λόγῳ “καὶ τῷ τοῦ Χὶ πρὸς τὸν 
Μ. Καὶ ἐπεὶ οἱ Ε Ζ2 Ἡ ἐλάχιστοί εἰσι τῶν τὸν αὖν 
τὸν λάγον ἐχόντων τοῖς «(4 1' 4,, καί ἐστιν. ἔσον τὸ 
πλῆϑος τῶν ΕΖΗ τῷ πλήϑει τῶν Α͂ 7 44. διίσου 
ἄρα ἐστὴν ὡς ὁ Ε΄. πρὸς τὸν Ἡ, οὕτως ὃ ΑΙ πρὸς 


τὸν 4. . Οἱ δὲ Ε' Ἡ πρῶτοι, οἱ δὲ πρῶτοι καὶ ἐλά- 


χιστοι, οἱ δὲ ἐλάχιστοι μετροῦσι. τοὺβ, τὸν αὐτὸν λό» 
γον ἐχόντας αὐτοῖς ἰσάκις, ὅ᾽ τε μείζων τὸν μείζονα 


"καὺ ὃ ἐλάσσων τὸν ἐλάσσονα, τοῦτ᾽ ἔστιν ὃ τε ἡγού- 


μένος τὸν ὡγούμεψον οἰφὶ ὁ. ἑπόμεμος τὸν ἑπόμενον» 
ἐσώκις ἄρα ὃ Ἐ τὸν «4 μετρεῖ, καὶ ὁ Η τὸν 4. Ὅσαι 
κις δὴ ὁ Ε τὸν 4 “μετρεῖ, τοσαῦται μονάδες. Ἔστωσαν 
ἐν τῷ Ν' ὁ Ν ἄρα τὸν Ε πολλαπλασιάσας τὸν Α͂ 
πεποίηχεν., ὋὉ δὲ Ε ἐστὶν ὃ ἐκ τῶν Θ Κα. ὁ Ν ἃ ἄρα 
τὸν ἐκ τῶν Θ Καὶ πολλαπλασιάσας τὸν. «Α͂. πεποίηκε" 
στερεὸς ἄρα ἐστὶν ὃ Αἴ, πλευραὶ δὲ αὐτοῦ εἰσυν οξ 
ΘΚ,.Ν. Πάλιν, ἐπεὶ οἱ Εὶ Ζ Ἡ ἐλαχιστοί εἶσι τῶν 
τὸν αὐτὸν λόγον ἐχόντων φοῖς 1' 4 8. ἰσώχις ἄρα 
ὃ Ε τὸν Γ' μετρεῖ, χαὺ ὁ ΗΙ τὸν Β.ι ὋὉσάχις δὴ ὃ Ἔ 
τὸν 1" μετρεῖ, τοσαῦται μονάδες ἔστωσαν ἐν τῷ Η: 
καὶ ὁ Ἡ ἄρα τὸν Βὶ μετρεῖ χατὰ τὰς ἐν τῷ ἃ 
μονάδας» ὃ (ΖΦ, ἄρα τὸν ΤΙ πολλαπλασιάσας τὸν 
Β πεποίηχεν, Ὃ δὲ Ἡ ἐστὶν ὃ ἐχ τῷν ΑΛ Μί- 
ὁ (5, ἄρα τὸν μὲν ἐχ τῶν 4 Μ' πολλαπλασιά- 
σαᾳ τὸν μὲν Β πεποίηκε, τὸν δέ Εὶ πρλλαπλασιάσας 
τὸν Ζ1' πεποίηχε" στερεὸς ἄρα ἐστὶν ζ ΙΒ, πλευραὶ 
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δὲ αὐτοῦ εἶσιν οὐ 1 Μ ,Ι͂. οἵ 4 Β ὅρὰ σεερεοί 
εἰσι. : 

““έγω δὴ ὅτε καὶ ὅμοιοι, ᾿Επεὶ γὰρ οἱ Ν 5 τὸν Ε 
πολλαπλασιάσαντες τοὺς 414 Γ' πεποίηχασιον" ὅστιν ἄρα 
ὥς Ν πρὸς τὸν 5, οὕτως ὃ Α' πρὸς τὸν Τ', τοῦτ᾽ ἔστιν 
ὃ Ε πρὸς τὸν Ζ. .4λλ᾽ ὡς ὃ ΕΕ' πρὸς τὸν Ζ, οὕτως ὁ Θ 
πρὸς τὸν 1, καὶ ὁ Καὶ πρὸς τὸν Μ' καὶ ὡς ἄρα ὃ Θ πρὸς 
τὸν Α, οὕτως ὃ Καὶ πρὸς τὸν Μ, καὶ ὁ Ν᾽ πρὸς τὸν 
Ξ. Χαί εἰσιν οἱ μὲν Θ Καὶ Ν πλευραὶ τοῦ 4, οἱ δὲ 
Κ΄ 4. Μ πλευραὶ τοῦ Β- οἱ 44 Β ἄρα ὅμοιοι στερεοί 
εἶσιν" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 

Ἡδότανσες κρ. 

Ἐὰν τρεῖς ἀρεϑμοί ἑξῆς ἀνάλογον ὦσιν, 92, 
ὁ δὲ πρῶτος τετράγωνος ἦ, χαὶ ὃ τρέτος τε- 
᾿ τράγωνος ἔσται. 

. Ἔστωσαν τρεῖς ἀριϑμοὶ ἑξῆς ἀνάλογον οἱ 4 Β Εἰς. 22. 
Τ' ὁ δὲ πρῶτος, ὁ 4, τετράγωνος ἔστω" λέγω ὅτε "δὶ 
τρίτος, ὁ Γ, τετράγωνός. ἐστιν. 

ὙῬῬπεὶ γὰρ τῶν Α Γ΄ εἷς μέσος ἀνάλογόν “ἔστιν 
ἀριϑμὸς, ὁ Β- οἱ ΑΔ ΤΓ' ἄρα ὅμοιοι ἐπίπεδοί, εἶσι. 
“Τετράγωνος δὲ ὃ 44Ἢ- τετράγωνος ἄρα καὶ ὃ: Γ- ὅπερ 
ἔδεε δεῖξαε. 


Πρότασις χγ'. 

Ἐὰν τέσσαρες ἀρεϑιμοὺ ἑξῆς. ἀνάλογον 923. 
ὦσιν, ὃ δὲ πρῶτος κύβος ἢ" καὶ ὃ τέταρτος 
χύβος ἔσται.᾽ 

“ἔστωσαν τέσσαρες ἀριϑμοὶ ἑξῆς ἀνάλογον οἱ Εὲφ. 23. 
Μ“ Β Γ΄4, ὃ δὲ 44 κύβος ἔστω" λέγω ὅτι καὶ ὃ Δ 
χύβος ἐστίν. 

᾿Επεὶ γὰρ τῶν «ΑΔ 4 δύο μέσοι ἀνάλογόν ὁ εἶσιν ον ἀριϑ- 
μοὶ, οἱ Β Γ. οἵ 4.4 ἄρα ὕμοιοί εἰσι στερεοὶ ἀριϑμοί. 
Κύβος δὲ ὃ Α͂' χύβος ἄρα καὶ ὃ 4' ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


-.- -.ὄ-ὄ.Ὀ-.-. -οὐῷὁἜἅ...  ,, .. 
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Ἰρότασις. κ΄. 

᾽Εὰν δύο ἀρεϑμοὶ πρὸς ἀλλήλους λόγον 
ἔχωσιν ὃν τετράγωνος ἀρεϑμὸς πρὸς τετράς 
γζωνον ἀριϑμὸν, ὁ δὲ πρῶτος τετράγωνος ἦν 
καὶ ὃ δεύτερος τετράγωνος ἔσται. 
᾿ς Α{Ὁ0 γὰρ ἀριϑμοὶ οἱ 41 Β πρὸς ἀλλήλους λόγον 
ἐχέτωσαν ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς ὃ Γ' πρὸς τετράγω- 
γον ἀριϑμὸν τὸν 4, ὃ δὲ «Α τετράγωνος ἔστω- λέγω 
ὅτι χαὶ ὃ Β τετρόγωνός ἐστιν. 

᾿Επεὶ γὰρ οἵ Γ' 4 τετράγωνοί εἶσιν. οἱ Γ' Δ ἄρα 
ὅμόιον ἐπίπεδοἐ εἶσι’ τῶν Τ' 4 ἄρα εἷς μέσος ἀνάλο- 
γον ἐμπίπτει ἀριϑμός. Καὶ ἔστιν ὡς ὃ 1' πρὸς τὸν 2, 
οὕτως ὃ Α͂ πρὸς τὸν Β' χαὺ τῶν Α' Βὶ ἄρὰ εἷς μέ: 


σος ἀνάλογον ἐμπίπτει ἀριϑμὸς, Καὶ ἔστιν ὃ 4 τε-. 


τράγωνος.- καὺ ὃ Β ἄρα τετράγωνός ἐστὲν- ὅπερ ἔδει 

δεῖξαι. ᾿ 
Ποότασες κὲ, 

Ἐὰν δύο ἀριϑμοὶ πρὸς ἀλλήλους λόγον 


ἔχωσιν, ὃν κύβος ἀρεϑιμὸς πρὸς κύβον ἀριϑ- 


μὸν, ὃ δὲ πρῶτος χύβος ἢ" καὶ ὃ δεύτερος 


, κύβος. ἔσται, 


24. 


Ἑΐρ. 34. 


28. 


Δύο γὰρ ἀρεϑμοὶ οἱ (4 αὶ πρὸς ἀλλήλους λόγον Βὶφ. 25 


ἐχέτωσαν, ὃν κύβος ἀριϑμὸς ὃ Γ' πρὸς κύβον ἀριϑ- 
μὸν τὸν 4, χύβος δὲ ἔστω ὁ 44. λέγω ὅτι καὶ ὁ Β 
κύβος ἐστέν. 

᾿ἽἘπεὶ γὰρ οἱ 1' 4 χύβοι εἰσὶν » οἱ ᾿' 4 ὅμοιοι 
στερεοί εἶσι. τῶν Γ' 4 ἄρα δύο μέσοι ἀνάλοχον ἐμ- 
πίπτουσιν ἀριϑμοί, Ὅσοι δὲ εἰς τοὺς Γ' 4 μεταξὺ 


. κατὰ τὸ συνεχὲς ἀνάλογον. ἐμπίπτουσιν ἀριϑμοὶ, τος 


σοῦτοι. καὶ εἰς τοὺρ τὸν αὐτὸν λόγον ἐχοντὰς αὐτοῖς» 
ὥςτε καὶ τῶν ΑἹ Β δύο μέσον ἀνάλογον ἐμπίπεουσιν 
ἀριϑμοί. ᾿Ἐμπιπτέτωσαν οἱ Ε' Ζ, ᾿Επεὶ οὖν τέσσαρες 
ἀριϑμοὶ οἱ 4.Ε Ζ8 ἑξῆς ἀνάλογόν εἶσι, χαὶ ἔστι 
χύβος ὃ Α" κύβος ὦ ἄρα καὶ ὃ Β' ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 
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π ρὗτ α΄σις κεὶ 

.ι Οἱ ὅμοιοι ἐπέπεδοι ἀριθμοὶ πρὸς ἀλλη- 926. 
λοὺς λόγον ἔχουσιν, ὃν τετρέγωνος ἀριϑ'- 
μὸς πρὸς τετράγωνον ἀρεϑμόν. 

Ἔστωσαν ὅμοιοι ἐπίπεδοι ἀριϑμοὶ οἱ «Δ ΒΒ. λέγω Τέρι 26. | 

τι ὃ ΑἹ πρὸς τὸν Β λάγον ἔχει, ὃν τετράγωνος ἀριϑι 

μὸς πρὸς Ῥετράγωνον ἀριϑμόν, 

Ἐπεὶ γὰρ οἱ 44 Β ἐπίπεδοί εἰσι. τῶν Αἱ Β ἔρα 
εἷς μέσος ἀνάλογον ἐρυσοίπετ ει ἀριϑμός. ᾿Εμπιπτέτω, 
καὶ ἔστω ὁ 1᾿, “καὶ εἰλήφϑωσαν ἐλάχιστον ἀρυϑμοὶ 
τῶν τὸν αὐτὸν λόγον ἐχόντων τοῖς Α(( Τ' Β, οἱ 4 
Ζ: οἱ ἄρα ὄχροι αὐτῶν οἱ 4 2 τετράγωνοί εἰσι, Καὶ 
ἤδη ἐστιν ὡς ὁ 4 πρὸς τὸν Ζ, οὕτως ὁ Αἴ πρὸς τὸν 
Β, καί εἶσιν οἱ 4 Ζ τετράγωνοι" ὃ 4 ἄρα πρὸς τὸν 
Β λόγον ἔχει, ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς τεράγως- 
γον ἀριϑμόν. ὅπερ ἔδει δεῖξαν. ' 


᾿ ΨΜ ρότασες κξι 
Οἱ ὅμοιοι στερεοὶ ἀρεϑμοὶ “ρῥὸς ἀλλή- 97 
λοὺυὶς λὖγον ἔχουσιν, ὃὺ κύβος ἀριθμὸς πρὸς 

κύβθον ἀρυϑ μόν. ! 

Ἔστωσαν ὅμοιοὶ δὀτερεοὶ ἀριϑμοὶ, οἱ 4 Β. λέγω σὶρ. 27. 
ὅτι ὃ Α' πρὸς τὸν Β λόγον ἔχει, ὃν κύβος ἐριϑμὸς 
πρὸς κύβον ᾿ἀρυϑμόν. 

Ἐπεὶ. γὰρ οἱ. 44 Β ὅμοιον σεερεοΐ εἶσ» τῶν Α' Β 
ἄρα δύο μέσοι ἀνάλογον ἐμπίπτουσιν ἀρεϑμοί, ᾿Ἐμ» 
πιπτέτωσαν οἱ Γ΄ 4, καὶ εἰλήφϑωσαν ἐλάχιστοι ὠριϑ- 
μοὺ τῶν τὸν αὐτὸν λόγον ἐχόντων τοῖς «4 1) 4 ΚΒ 
᾿ ἔσον αὐτοῖς τὸ πλῆϑος, οἵ Βὶ ζ Η Θ᾽ οἱ ἄρα ἄκρον 
αὐτῶν οἱ ΕΘ κύβοι εἰσί, Καὶ ἔστων ὡς ὃ ΒΕ πρὸς 
τὸν Θ, οὕτως ὃ «Μ πρὸς ἐὸν Β' καὶ ὃ «( ἄρα πρὸς 
τὸν Β λύγον ἔγει, ὃν κύβος ἀρεϑμὸς πρὸς κύβον ἀριϑ. 
μόν" ὅπερ ἔδευ δεῖξαν. 


τέλος τοῦ ὀγδόου βιβλίου, 


.αΦ -- 


ΕΥ̓ΚΑΕΙΔΟΥ ΣΤΟΙΧΕΡΕΙΩΝ 
ΒΙΒΑΙΟΝ ἘΝΝΑ͂ΤΟΝ. 


Πρότασις ἀ 
Ἐὰν δύο ὅμοιοι ἐπίπεδοι ἀριϑμοὶ πολ’ 
λαπλασιάσαντες ἀλλήλους ποιῶσί τινα, ὃ 
γενόμενος τετράγωνος ἔσται. 


"Ἔστωσαν δύο ὅμοιοι ἐπίπεδοι ἀριϑμοὶ οἵ 4 Β, Βὶφ. 1. 


χαὶ ὃ 44 τὸν Β πολλαπλασιάσας τὸν Γ΄ ποιείτω. λέγω 
ὅτι ὃ Γ τετράγωνός ἐστιν. 
Ὁ γὰρ «4 ἑαυτὸν πολλαπλασιάσας τὸν 4 ποιείτω 
ὃ 4 ἄρα τετράγωνός ἐστιν, Καὶ ἐπεὶ ὁ «Α΄ ἑαυτὸν 
μὲν πολλαπλασιάσας τὸν Δ πεποίηχε, τὸν δὲ Β πολ- 
λαπλασιάσας τὸν 1΄ πεποίηχεν.- ἔστιν ἄρα ὡς ὁ Α͂ 
πρὸς τὸν Β, οὕτως ὁ 4 πρὸς τὸν 1΄, Καὶ ἐπεὶ οἱ Α͂ 
Β ὅμοιοι ἐπίπεδοί εἶσιν ἀριϑμοί. τῶν «ΑΛὶ( Β ἄρα εἷς 
μέσος ἀνάλογον ἐμπίπτεε ἀριϑμόρ. ᾿Εὰν δὲ δύο 
ἀριϑμῶν μεταξὺ κατὰ τὸ συνεχὲς ἀνάλογον ἐμπίπ- 
τωσιν ἀριϑμοὶ, ὅσον εἰς αὐτοὺς ἐμπίπτουσι, τοσοῦ- 
τοι καὺ εἰς τοὺς τὸν αὐτὸν λόγον ἔχοντας" ὥςτε καὶ 
τῶν 4 Γ' εἷς μέσος ἀνάλογον ἐμπίπτει ἀριϑμός. Καὶ 
ἔστε τετράγωνος ὃ 4. τετράγωνος ἄρα καὶ ὃ 1΄- 
ὕπερ ἔδεν δεῖξαι, 
Πρότασις ρῥ. 
Ἐὰν δύο ἀριϑμοὶ πολλαπλασιάσαντες 
ἀλλήλους ποιῶσι τετράγωνον ὕμοιοι ἐπέπε- 
δοί εἶσεν οὗ ἀριϑμοί. 


[17] 


1. 


4 
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Ἔστωσαν δύο ἀριϑμοὶ οἱ ΑΙ Β, καὶ ὃ Α͂ τὸν 
'Β πολλαπλασιάσας τετράγωνον τὸν Γ΄ ποιείτω" λέγω 
ὅτε οἱ 4 Β ὅμοιοι ἐπίπεδοί εἰσιν ἀριϑμοί, 

Ὃ γὰρ «4 ἑαυτὸν πολλαπλασιάσας τὸν Δ ποιείτω- 
ὁ 4 ἄρα τετράγῳνός ἐστι. Καὶ ἐπεὶ ὃ «4 ἑαυτὸν 
μὲν πολλαπλασιάσας τὸν Δ πεποίηκε, τὸν δὲ Βὶ πολ- 
λαπλασιάσας τὸν Γ' πεποίηκεν. ἔστιν ἄρα ὡς ὃ Α͂ 
πρὸς τὸν Β, ὁ 4 πρὸς τὸν 1. Καὶ ἐπεὶ ὁ 4 
τετράγωνός ἐστιν, ἀλλὰ καὶ ὁ Γ- οἱ 4 Γ' ἄρα ὅμοιοι 
ἐπίπεδοί εἰσι. Τῶν 4 Γ' ἄρα εἷς μέσος ἀνάλογον 
ἐμπίπτει ἀριϑμός, καὶ ἔστιν ὡς ὃ 4 πρὸς τὸν 1, 
οὕτως ὁ Α' πρὸς τὸν Β' καὶ τῶν Α Β ἄρα εἷς μέ- 
σος ἀνάλογον ἐμπίπτει. ᾿Εὰν δὲ δύο ἀριϑμῶν εἷς 


μέσος ἀνάλογον ἐμπίπτῃ, ὅμοιοι ἐπίπεδοί εἶσιν οἱ ἀριϑ- 


μοί. οἱ ἄρα .4 Β δωοιοί εἰσιν ἐπίπεδοι. ὅπερ ἔδει 
δεῖξαι» 
Πρότασις ν. 

Ἐὰν κύβος ἀριϑμὸς ἑαυτὸν πολλαπλα- 
σιάσας ποιῇ τινα. ὃ γενόμενος κύβος ἔσται.- 

Κύβος γὰρ ἀριϑμὸς ὃ ΑἹ ἑαυτὸν πολλαπλασια-- 
σας τὸν Β ποιείτω. λέγω ὅτι ὃ Βὶ κύβος ἐστίν. 

Εἰλήφϑω γὰρ τοῦ 44 πλευρὼ, ὃ Γ, καὶ ὃ Γ' 
ἑαυτὸν πολλαπλασιάσας τὸν Δ. ποιείτω" φανερὸν δή 
ἐστιν ὅτι ὁ Γ' τὸν 4 πολλαπλωσιάσας τὸν 4. πε- 
ποίηχε. Καὶ ἐπεὶ ὃ Γ' ἑαυτὸν πολλαπλασιάσας τὸν 
4 πεποίηκεν. ὃ Γ' ἄρα τὸν. 4 μετρεῖ κατὰ τὰς ἔπ 
αὐτῷ μονάδας. ᾿Αλλὰ μὴν καὶ ἢ μονὰς τὸν 7' με- 
τρεῖ χατὰ τὰς ἐν αὐτῷ μονάδας" ἔστιν ἄρα ὡς ἡ 
μονὰς πρὸς τὸν 1, ὃ Τ' πρὸς τὸν 4. Πάλιν, ἐπεὶ 
ὁ Γ τὸν 4 πολλαπλασιάσας τὸν 4 πεποίηκεν. ὃ Δ 
ἄρα τὸν ΑἪ μετρεῖ χατὰ τὰς ἐν τὰ Γ᾽ μονάδας. 
Μετρεῖ δὲ χαὶ ἡ μονὰς τὸν Γ κατὰ τὰς ἕν αὐτῷ 
“μονάδας: ἔστιν ἄρα ὡς ἣ μονὰς πρὸς τὸν 11, 


Ἑΐρ. 3. 
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Δ πρὸς. τὸν «4. ᾿ .4.λλ᾽ ὡς ἡ μονὰς πρὸς τὸν 1, 
Τ' πρὸς τὸν 4" καὶ - ὡς ὥρα ἡ μονὰς πρὸς 
φὸν Γ΄, οὕτως ὁ Τ' πρὸς τὸν 4, καὶ ὃ 4 πρὸς τὸν 4: 
τῆς ἄρα μονάδος καὶ τοῦ Αἴ ἀριϑμοῦ δύο μέσοι ἀγνά.- 
λογον χατὰ τὸ συνεχὲς ἐμπεπτώκασιν ἀριϑμοὶ, οἱ Γ 
Δ. 11άλιν, ἐπεὶ ὃ 44 ἑαυτὸν πολλαπλασιάσας τὸν Β 
πεποίηκεν" ὁ ΑἹ ἄρα τὸν Βὶ μετρεῖ κατὰ τὰς ἐν αὖ- 
τῷ μονάδας. ΜΜετρεῖ δὲ καὶ ἡ μονὰς τὸν ΑΔ κατὰ 
τὰς ἐν αὐτῷ μονάδας" ἔστιν ἄρα ὡς ἢ μονὰς πρὸς 
τὸν 4, ὃ Α πρὸς τὸν ΒΚ. Τῆς δὲ μονάδος καὶ 
τοῦ 44 δύο μέσοι ἀνάλογον ἐμπεπτώκασιν ἀριϑμοὶ- 
καὶ τῶν ΑΙ Β ἄρω δύο μέσοι ἀνάλογον ἐμπεσοῦνται 
ἀριϑιμοί, Καὶ ἔστυν ὁ 44 χύβορ. καὶ ὃ Β ἄρα χκύ- 
βος ἐστίν" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


ὦ. ὧς 


πρότασις ὅ. 

᾿δὰν κύβος ἀριϑμὸς χύβον ἀριϑμὸν 
πολλαπλασιάσας ποιῇ τινα, ὃ γενόμενος 
κύβος ἔσται. 

Κύβος γὰρ ἀριϑμὸς ὃ ὃ 4“ κύβον ἀριϑμὸν τὸν Β 
πολλαπλασιάσας τὸν 71' ποιείτω. λέγω' ὅτι ὃ ' χκύ- 
βοὸς ἐστίν. ὌΝ ΝΣ 

ὋὉ γὰρ ΑΔ ἑαυτὸν πολλαπλασιάσας τὸν Δ ποιεί- 
τω. ὁ 4 ἄρα κύβος ἐστί, Καὶ ἐπεὶ ὃ Α΄ ἑαυτὸν μὲν 
«΄ολλαπλασιάσας τὸν 4 πεποίηχε, τὸν δὲ Βὶ πολλα- 
πλασιάσας τὸν Γ΄ πεποίηκεν. ἔστιν ἄρα ὡς ὃ Α πρὸς 
τὸν Β, οὕτως δ᾽ 4 πρὸς τὸν 7, ΚΚαὶ ἐπεὶ οἱ Α͂ Β 
κύβοι εἰσὶν, ὅμοιοι σεερεοί εἶσιν οἱ Α͂ Β' τῶν Α Β 
ἄρα δύο μέσοι ἀνάλογον ἐμπίπτουσιν ἀριϑμοῖί. ὥςτε 
καὶ τῶν Δ Γ΄ δύο μέσοι ἀνάλογον ἐμπεσοῦνται ἄριϑ- 


μοί. ᾿ Καὶ ἔστε κύβος ὃ 4" κύβος ἄρα καὶ ὃ Γ- ὅπερ 


ἔδει δεῖξαι. 


Εΐρ. 4͵ 
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Π ρόετασις έ. 

Ἐὰν κύβος ἀριϑμὸς ἀρεϑμόν τινα πολ- 
λαπλασιάσας κύβον ποιῇ, καὶ ὃ πολλαπλα-: 
σιασϑεὶς κύβος ἔσται, 

Κύβος γὰρ ἀριϑμὸς ὁ ΑἹ ἀριϑμόν τινα τὸν ὶ 
πολλαπλασιώσας κύβον τὸν Γ' ποιδίτω" λέγω ὅτι 
Β κύβος ἐστίν, 

ὋὉ γὰρ «4 ἑαυτὸν πολλαπλασιάσας. τὸν 4 σποιεί.. 
τω" χύβος ἄρα ἐστίν ὃ 4. Καὶ ἐπεὶ ὃ ΑΙ ἑαυτὸν 
μὲν πολλαπλασιάσας τὸν 4 πεποίῃχε, τὸν δὲ Β πολ-- 
λαπλασιάσας τὸν 1' πεποίηκεν. ἔστιν ἄρα ὡς ὃ Α͂ 
πρὸς τὸν Β, ὃ 4 πρὸς τὸν 1. Καὶ ἐπεὶ οὗ 
4 Γ' κύβοι εἰσὶν, ὅμσιοι στερεοί εἰσι" τῶν 4. 1΄ ἄρα 
δύο μέσον ἀνάλογον ἐμπίπτουσιν ἀριϑμοί, Καὶ ἔστιν 
ὡς ὃ 4 πρὸς τὸν Γ,, οὕτως ὁ «4 πρὸς τὸν Β. καὶ τῶν 
ΑΔ! Β ἄρα δύο μέσοι ἀνάλογον ἐμπίπτουσιν ἀριϑμοί. 
Καὶ ἔστι κύβος ὁ 44. κύβος ἄρα ἐστὲ καὶ ὃ Β' ὅπερ 
ἔδει δεῖξαι. 

Πρότασις ς. 


᾿Εὰν ἀριϑμὸς ἑαυτὸν πολλαπλασιάσας 


κύβον ποιῇ, καὶ αὐτὸς κύβος ὅσται.- 
"Δριϑμὸς γὰρ ὅὃ͵ 44 ἑαυτὸν πολλαπλασιάσαφ χύ- 
βον τὸν Β ποιείτω: λέγω ὅτε καὶ ὃ .Α κύβος ἐστίν. 
Ὃ γὰρ «4 τὸν Βὶ πολλαπλασιάσας τὸν Γ' ποιείτω. 
᾿Επεὶ οὖν ὃ Α' ἑαυτὸν μὲν πολλαπλασιάσας τὸν Β 
πεποίηκε, τὸν δὲ Βὶ πολλαπλασιάσας τὸν 1' πεποίη- 
κεν. ὁ Γ' ἄρα κύβος ἐστί, Καὶ ἐπεὶ ὃ ΑἹ ἑαυτὸν 
μὲν πολλαπλασιάσας τὸν Β᾽ πεποίηκε, τὸν δὲ ΚΒ πολ- 
λαπλασιάσας τὸν Γ᾽ πεποίηχεν. ἔστιν ἄρα ὡς ὃ 4 
πρὸς τὸν Β, ὃ Β πρὸς τὸν 7΄, Καὶ ἐπεὶ οἱ Β Γ' κύ- 
βοι - εἰσὲν, ὅμοιον στερεοί εἰσι" τῶν Βὶ Τ' ἄρα δύο μέ- 


σου ἀνάλογον ἐμπίπτουσιν ἀριϑμοί, Καὺ ἔστιν ὡς ὅ. 


Β πρὸς τὸν 1, οὕτως ὁ Α' πρὸς τὸν Β' καὶ τῶν Α 
Β ἄρα δύο μέσον ἀνάλογον ἐμπίπτουσιν ἀριϑιμοί." 


Ἐξ. 5. 


Σίρ. 6. 


τ ταψο τ - τττ----- ----- - 
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Καὶ ὅστε κύβος ὁ Β' χύβος ἔρα ἐστὺ χαὶ ὅ 1. ὅπερ 
δεν δεῖξαι, 
Ἧ ρόσασις ζ. 

Ἐὰν σύνϑετος ἀριϑμὸς ρυϑμόν τινὰ 
πολλαπλασιάσως ποεῇ τινα, ὃ γενόμενος 
στερεὸς ἔσται. 

Σύνϑετος:. γὰρ' ἀρυϑμὸς ὃ 4 ἀριϑμόν τινὰ τὸν 
ΕΒ. πολλαπλασιάσας τὸν Κ΄ ποιείτω. λέγω ὅτι ὁ 
στερεός. ἔστιν. 

Ἐπεὶ γὰρ ὃ 4' συνϑετός ἐστιν, ὑπὸ. ἀριϑμοαῦ τι- 
μος μετρηϑήσεται. Μετρείσϑω ὑπὸ τοῦ 4, καὶ ὅσά.-- 
κις ὃ. Δ τὸν Α,Ἱ μετρεῖ, τοσαῦται μονάδες ἔστωσαν ἐν 
τῷ. Ε. Ἐπεὶ οὖν: ὃ. Δ τὸν ΑΙ μετρεῖ κατὰ τὰς. ἐν τῷ 
Ἐ μονάδας" ὃ Εἰ ἄρα τὸν 4 πολλαπλασιάσας τὸν ΑΑ͂ 
πεποίχκδ. Καὶ ἐπεὸ ὃ ΑἹ τὸν Βὶ πολλαπλασιάσας 
τὸν Γ᾿ πεποίηχεν, ὁ δὲ Α4' ἐστὶν ὃ ἐν τῶν 4 Ε- ὃ 
ἄρα ἐχ τῶν 4 Ε τὸν Β πολλαπλασιάσας τὸν Ε' πε- 
ποέηκεμ" καὶ ὃ, ὶ ἄρα τὸν ἐχ κῶν Δ. Ε' πολλαπλασιά- 
σας τὸν 1' ποποίηχεν.ς ὃ. 1' ὥρα στερεός ἐστι, πλεὺυ- 
ραὲ δὲ αὐτοῦ εἰσιν οἱ 4 Εὶ Β' ὅπερ ἔδεε δεῖξωι. 

ΜΜρόταωσις ἡ, 

Ἐὰν ἀπὸ μονάδος. ὁποσοιοῦν ἀριϑμοὶ 
ἑξῆς ἀνάλογον ὦσιν, ὃ μὲν τρίτος ἀπὸ τῆς 
μονάδος. τετράγωνος ἔσται καὶ οἱ ἕνα δια- 
λείποντες πάντες, ὃ δὲ τέταρτος κύβος καὶ 
οἱ δύο διαλείποντες πάντες, ὁ δὲ ἕβδομος 
κύβος ἅμα καὶ τετράγωνος καὶ οἷ πέντε δια- 
λείποντες πάντες. 

Ἔστωσαν ἀπὸ μονάδος ὁποσοιοῦν ἀριϑμοὶ ἑξῆς 
ἀνάλογον, οὗ ΑΓ. Β Γ4 ΕΚ Ζ’ λέγω ὅτι ὃ μὲν τρίτος 

ἀπὸ τῆς μονάδος ὁ Β τετράγωνός ἐστε καὶ οἱ ἕνα δια- 
λείποντες πάντες, ὃ δὲ τέταρτος ὁ Γ' χκύϑος χαὶ οἵ 
δύο διαλείποντες πάντες, ὃ δὲ ἔβδομος ὁ Ζ κύβος 
ἅμα καὶ τετράγωνος καὶ οἱ πέντε διαλείποντες πάντες. 


Εἰ. 1. 


Εἰς. 8. 


2. .. ᾿ΕΥ̓ΚΑΕΙΔΟΥ͂ . 


ἣ 

ἘἘπεὶ γάρ ἔστιν ὡς ἡ μονὰς πρὸς τὸν .4, οὕτως 
ὅ 44 πρὸς τὸν Β- ἰσάχις ἄρα ἡ μονὰς τὸν «Αὶ ἀριὅ- 
μὸν μετρεῖ καὶ ὁ Α' τὸν Β, ΑΗ δὲ μονὰς τὸν Α,' 
ἀριϑμὸν μετρεῖ κατὰ τὰς ἐν αὐτῷ μονάδας" καὶ ὃ 
4 ἄρα τὸν Βὶ μετρεῖ κατὰ τὰς ἐν τῷ ΑΑ͂ μονάδας" 
᾿ὃ Α΄ ἄρα ἑαυτὰν πολλαπλασιάσας τὸν ΒΒ πεποίηχε" 
τετράγωνος ἄρα ἐστὶν ὁ Β. ΜΚαὶ- ἐπεὶ οἱ  Γ 4 
ἑξῆς ἀνάλογόν εἶσιν, ὁ δὲ Β τετραγωνός ἐστι. χαὶ ὃ 
4 ἄρα τετράγωνός ἐστι. Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ὁ Ζ. 
τετράγωνός ἔστιν. Ὁμοίως δὴ δείξομεν ὅτι καὶ οἱ 
ἕνα διαλείποντες πώντες τετράγωνοί εἰσι. «ἐγὼ δὴ 
ὅτε χαὶ ὃ τέταρτος ἀπὸ τῆς μονάδος. ἃ {Π κύβος. 
ἐστὶ, χαὶ οἱ δύο δεχλείποντες πάντες. Ἐπεὶ γάρ ἐσ- 
. τιν ὡς ἡ μανὰς πρὸς τὸν «4, οὕτως ὁ Β πρὸς τὸν 7. 
ἰσάκις ἄρα ἡ μονὰς τὸν 44 ἀριϑμὰν μετρεῖ, καὶ ὁ Β 
τὸν 1, Ἢ δὲ μονὰς τὸν Α΄ ἀριϑμὸν μετρεῖ κατὰ 
τὰς ἐν αὐτῷ μονάδας" καὶ ὁ Β' ἄρα τὸν 4' μετρεῖ. 
κατὰ τὰς ἐν τῷ 4 μονάδας" ὁ «(4 ἄρα τὸν Καὶ παλ.- 
λαπλασιάσας τὸν Γ΄ πεποίηκεν. ᾿Επεὶ οὖν ὃ ΑΑ ἕἑαυ.. 
τὸν μὲν πολλαπλασιάσας τὸν Βὶ πεποίηκε, τὸν δὲ. ΒΕ 
πολλαπλασιάσας τὸν 1΄ πεποίηχε" χύβος ἄρα ἐστὶν 
ὁ 1. Καὶ ἐπεὶ οἱ Γ 4 Ε Ζ ἑξῆς ἀνάλογάν εἶσιν, ὃ 
δὲ Γ' κύβος ἐστέ» χαὶ ὁ Ζ ἄρα κύβος ἐστίν. Ὁμοίως 
δὴ δείξομεν ὅτι καὶ οἱ δύο διαλείποντες πάντες κύβοι εἰσί. «Δέγω δὴ 
πάλιν ὅτε καὶ ὧ ἕβδομος ἀπὸ τῆς μονάδος δ᾽ Ζ κύβος. ἅμα 
καὶ τετράγωνὸς ἔστι καὶ οἱ πέντε διαλείποντες πάντες. ᾿Επεὶ γὰρ ὃ Ζ 
ἀύβος ἐστὶν, ἐδείχϑη δὲ χαὶ τετράγωνος" ὁ Ζ ἃ ἄρα χύβος 
τέ ἐστι καὶ τετράγωνος. Ὁμοίως δὴ δείξομεν ἱ ὅτι καὶ 
οἱ πέντε διαλείποντες πάντες κύβοι τέ εἶσιν κχἀὶ τε- 
τράγωνοι" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


᾿ Πρότασις ϑ'. 


Ἐὰν ἀπὸ μονάδος ὁποσοιοῦν ἀριϑμοὶ 


“ 


δ 


ἑξῆς ἀνάλογον ὦσιν, ὁ δὲ μετὰ τὴν μονάδα 
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᾿ γ ς ἊΝ 
τετράγωνος ἢ" καὶ οἱ λοεποὶ πάντες τετρά- 
ζωνοιν ἔσονται. Καὶ ἐὰν ὁ μετὰ τὴν μονάδα 
ΙΑ ΕΣ . ΄ 4 ς ’ 2} 
κύβος ἢ" καὶ οἱ λοιποὶ πάντες κύβοι ἔσονταε. 


Ἔστωσαν ἀπὸ μονάδος ἑξῆς ἀνάλογον ὁποσοιοῦν. 


ἀριϑμοὶ, οἱ 4 Βὶ 1' 4 Ε Ζ, ὁ δὲ μετὰ τὴν μονάδα, 
ὁ 4, τετράγωνος ἔσσω. λέγω ὅτε καὶ .οὗ λοιποὶ πάν- 
τες τετράγωνοι. ἔσονται. 

Ὅτι μὲν οὖν ὁ τρίτος ἀπὸ τῆς μονάδος ὁ Β τες 
τραγωνός ἐστε, χαὶ ὁὲ ἕνα διαλείποντες πᾶντες, δέ- 


δεικται" λέγω ὅτι καὶ οἱ λοιποὶ πάντες τετράγωνοί. 


εἰσιν. ᾿Επεὶ γὰρ οἱ 44 Β Γ' ἑξῆς ἀνάλογόν εἰσι, καὶ 
ἐστιν ὁ ΑἹ. τετράγωνος: χαὶ ὁ 1 ἄρα τεεραγωνός 
ἔστι. Πάλιν, ἐπεὶ οἱ Βὶ Γ' 4 ἑξῆς ἀνάλογόν εἶσι, 
καὶ ἔστιν ὁ Βὶ τετράγωνος" καὶ ὁ 4 ἄρα τετραγωνός 
ἐστιν. Ὁμοίως δὴ δείξομεν ὅτι καὶ οἱ λοιποὶ πάν- 
τὲς τετράγωνοί εἰσιν. 

᾿Αλλὰ δὴ ἔστω, ὃ Α' κύβος. λέγω ὅτε καὶ οἵ λου- 
ποὶ πάντες κύβοι εἰαίν. 

Ὅτι μὲν οὖν ἃ τέταρτος ἀπὸ τῆς μονάδος ὁ Γ 
κύβος ἐστὶ χαὶ οἱ δύο διαλείποντες πάντες, δέδεικται 
λέγω ὅτε καὶ οἱ λοιποὶ πάντες κύβου εἰσίν. -᾿Ἐπεὶ γάρ 


ἐστιν ὡς ἡ μονὰς πρὸς τὸν 44, οὕτως ὃ «Α΄ πρὸς. τὸν᾽ 


ΒΒ. ἰσάκις ἄρα ἡ μονὰς τὸν “44 μετρεῖ καὶ ὁ 4 τὸν 
Β. Ἡ δὲ μονὰς τὸν 4 μετρεῖ κατὰ τὰς ἐν αὐτῷ μο- 


γάδας" καὶ ὃ Α͂ ἄρα τὸν Βὶ μετρεῖ χατὰ τὰἀὰ ἐν τῷ 
«4 μονάδας" ὁ 4 ἄρα. ἑαυτὸν πολλαπλασιάσας τὸν 


Β πεποίηκε, χαὶὺ ἔστιν ὃ 4 χύβοςς ᾿Εὰν δὲ χύβος 
ἀριϑμὸς ἑαυτὸν πολλαπλασιάσας. ποιῇ τινά, ὃ γενό- 
μέμος κύβος ἐσεί- καὶ ὃ Βὶ ἄρα κύβος' ἐότί.. Καὶ 
ἐπεὶ τέσσαρες ἀριϑμοὶ οἱ 4 Β Εν 4 ἑξῆς ἀνάλογόν 
εἶσι, καὶ ἔστιν ὃ Α͂ κύβος. καὶ ὁ 4 ἄρα κυβὸς ἐστ 
Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ὁ ' κύβος ἐστὶ, καὶ ὁμοίως σὲ 
λοιποὶ πώντες κύβοι εἰαίν. ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


264 ο ΕΥΚΑΕΙΔΜΟΥ 


Ἡρότασις ἃ 
ὰν ἀπὸ μονάδος ὁποσοιοῦν ἀρεϑμοὶ 10. 

ἀνάλογον ὦσιν, ὃ δὲ μετὼ τὴν μονάδα μὴ 
ἢ τετρώγωνος" οὐδ ἄλλας οὐδεὶς τετράγω- 
γος ἔστοι, χωρὶς τοῦ τρίτου ἀπὰ τῆς μονά- 
δος χαὶ τῶν ὅνμα διαλειπόντων πάντων, Καὶ 
δὰν ὃ μετὰ τὴν μονάδα χύβος μὴ ἢ, οὐδ 
ἄλλος οὐδεὶς χύβος ἔσται, χωρὶς τοῦ τετάρ- 
του ἀπὸ τῆς μονάδος καὶ τῶν δύο διεαλει- 
πόντων πώντων, 

Ἔστωσαν ἀπὸ μονάδος ἑξῆς ἀνάλογον ὅπο- Εὶρ. 10. 
σοιοῦν ἀρεϑμοὺὸ οὐ Α͂ ΒΓ 4 ΕΖ, ὃ δὲ μετὰ τὴν. 
μονάδα ὃ Α' μὴ ἔστω τετράγωνος" λέγω ὅτι οὐδὺ 
ἄλλος οὐδεὶς τετράγωνος ἔσταε, χωρὶς τοῦ τρίτου 
ἀπὸ τὴς μονώδος καὺ τῶν ἕνα διαλειπόντων. 

Ἐὶ γὰρ δυνατόν, ἔστω ὃ Γ' τετράγωνος. Ἔστε 
δὲ καὶ ὁ Βὶ τετράγωνος" οἱ Β Γ΄ ἄρα πρὸς ἀλλήλους 
λόγον ἔχουσιν ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς τετράγω- 
γον ὠριϑμόν. Καὶ ἔστιν ὡς ὃ ΚΒ πρὸς τὸν Γ΄, 
ὃ ΑἹ πρὸς τὸν Β- οἱ 4. Β ἄρα πρὸς ἀλλήλους 
λόγον ἔχουσιν, ὃν τετράγωνος ἀρειϑμὸς πρὸς τετρά- 
γῶωνον ἀριϑμόν-.- ὥςτε οἱ ΑΙ Β ὅμοιοι ἐπίπεδοί εἴαι. 
Καὶ ἔσει τετράγωνος ὃ Β΄. τετράγωνος ἄρα. ἐατὺὴ καὺ. 
ὁ 44, ὅπερ οὖν ὑπόκειται. οὐκ ἄρα ὃ Γ' τετράγωνός 
ἐστιν. Ὁμοίως δὴ δείξομεν ὅτε οὐδ' ἄλλος αὐδεὶς 
τετράγωνός ἔστι, γωρὶς τοῦ τρίτου ἀπὸ τῆς μονάδος 
χαὺ τῶν ἕνα δισλειπόντων, 

᾿Δλλὰ δὴ μὴ ἔατω ὃ ΑἹ χύβος.ς «““έγω ὅτε αὐδ᾽ 
ἄλλος οὐδεὶς χύβος ὅσται, χωρὶς τοῦ τετάρτου ἀπὸ 
τῆς μονάδος καὶ τῶν δύο διαλειπόντων. 

Ἐὲ γὼρ δυνατόν, ἔστω ὃ Δ κύβος. Ἔστι δὲ καὶ 
ὁ Γ' κύβος, τέταρτος γάρ ἐστεν ἀπὸ τῆς μονάδος, καὶ 
ἔστιν ὡς ὁ Γ' πρὸς τὸν 4. ὁ Βὶ πρὸς τὸν Γ΄" καὶ ὃ 
Β ἄρα πρὸς τὸν Γ' λόγον ἔγει, ὃν κύβος πρὸς κύβον. 


-.-----...Θ..-. ς---.. 
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Καὶ ἔστων ὃ Τ' κύβος. καὶ ὃ Β ἄρω κύβος ἐστί. 


Καὶ ἐπεί ἔστιν ὡς ἦ μονὰς πρὸς τὸν Α, ὃ ΑΙ πρὸς 
τὸν Β, ἢ δὲ μονὰς τὸν ΑΙ μετρεῖ κατὰ τὰς ἐν αὐτῷ 
μονάδας. καὶ ὃ 4' ἄρα τὸν Β μετρεῖ κατὰ τὰς ἐν 
αὐτῷ μονάδας" ὃ Αἱ ἄρα ἑαυτὸν πολλαπλασιάσας κύ- 


βον τὸν Β πεποίηκεν. ᾿Εὰν δὲ ἀριϑμὸς ἑαυτὸν. 


πολλωπλασιάσας κύβον ποιῇ, καὰ αὐτὸς κύβος ἔσται" 
κύβος. ἄρα καὶ ὃ «4, ὅπερ οὐχ ὑπόχειται" οὔκ ἄρα ὅ 
Ἵ χύβος ἐστίν. “Ὁμοίως δὴ δείξομεν ὅτε οὐδ᾽ ἄλλος 
οὐδεὶς κύβος ἐστὶ χωρὺς τοῦ. τετάρτου ἀπὸ τῆς μονά.- 
δος καὺ τῶν δύο διαλειπόντων. ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


Πρότασες "ἄν 


Ἐὰν ἀπὸ μονάδος ὁποσοιοῦν ἀρυϑιμοὶ {1 


ἑξῆς ἀνάλογον ὦσιν, ὃ ἐλάττων τὸν μείζονα 
μετρεῖ χατώ τινὰ τῶν ὑπαρχόντων ἐν τοῖς 
ἀνάλογον ἀριϑμοῖς. 


Ἔστωσαν ἀπὸ μονάδος τῆς 4 ὅδποσοιοῦν ἀριϑ- Ἐφ. ". 


μοὶ ἑξῆς ἀνάλογον, οὗ Β Τ' 4 Ε- λέγω ὅτυ τῶν Εὶ 
Γ' 4 Ε ὁ ἐλάσσων ὃ Βὶ τὸν μείζονα τὸν Εἰ μετρεῖ 
κατά τινα τῶν Γ 4. 

Ἔπεν γάρ ἔστιν ὡς ἢ «4 μονὰς πρὸς τὸν Β, οὔ.- 
τως ὃ 4 πρὸς τὸν Ἐ" ἰσάκις. ἄρῃ ἡ ΑΙ μονὰς τὸν Β 
ἀρυϑμὸν. μετρεῖ καὶ ὃ 4 τὸν Ε- ἐναλλὰξ ἄρα ἰσάχες 


ἢ Α4 μονὰς τὸν 4 μετρεῖ καὶ ὃ Βὶ τὰν Ε. Ἣ δὲ 4 
μονὰς τὸν 4 μετρεῖ χατὰ τὰς ἐν αὐτῷ μονώδας. καὶ 


ὃ Β ἄρα τὸν Ε μετρεῖ κατὰ τὰς ἐν τῷ 4 μονάδας" 


ὥςτε ὃ ἐλάσσων ὃ αὶ τὸν μείζονα τὸν Ε μετρεῖ κατά. 


τινα τῶν ὑπαρχόντων ἐν τοῖς ἀνάλογον ἀριϑιμοὶς" 
ὕπερ ὄδει δεῖξαι. 
Ἰρότασες (ρ. 
᾿Εὼν ἀπὸ μανάδος ὁποσονοῦν ἄρεϑμοὶ 
ἑξῆς ἀνάλογον ὦσιν" ὑφ᾽ ὅσων ἂν ὁ ἔσχατος 


12. 


Ὧ266΄:. . . ἘΥΚΑΆΕΙΔΟΥ 


πρώτων ἀρεϑμῶν μετρῆται, ὑπὸ τῶν αὐτῶν 
καὶ ἁ παρὰ τὴν μονάδα μετρηϑήσετοι. 

᾿Ἑατωσαν ἀπὸ. μονάδος ὁποσοιοῦν ἀρυϑμοὶ ἑξῆς. 
ἀνάλογον, οὗ 4 ΒΒ 1'΄ 4- λέγω. ἕτε ὑφ ὅσων ἂν ὁ 4 
πρώτων. ἀρεϑμῶν, μετρῆται, ὑπὸ τῶν αὐτῶν καὶ ὁ Α 
μετρηϑήσετα., 

Μετρείσϑω, γὰρ. ἃ 4 ὑπό, τενος, πρώτου. ἀριϑμοῦ 
τοῦ Ε' λέγω ὅτε ἃ Εὶ χαὶ τὸν 4 μετρεῖ, Μή γὰρ 


Ἐφ. 19. 


μετρείτω ὁ Εὶ τὸν 44’ καὶ ἔστιν ὁ Ε' πρῶτος, ἅπας 


δὲ πρῶτος ἀριϑμὸς πρὸς. ἅπαντα ἀριϑμὸν, ὃν μὴ 
μετρεῖ, πρῶτος ἐστίν" οἱ Ε' Αἴ ἄρα πρῶτον πρὸς ἀλ- 
λήλους, εἰσί, Καὶ ἐπεὶ ὁ Ε τὸν 4 μετρεῖ, μετρείτω 
αὐτὰν, χατὰ τὸν Ζ: ὃ, Εὶ ἄρα τὸν Ζ πολλαπλασιάσας 
τὸν Δ πεποίηχε. Πάλιν, ἐπεὶ ὁ 44 τὸν.Δ μετρεῖ κα- 
τὰ τὰς ἐν τῷ Γ' μρνάδας: ὁ 4 ἄρα τὸν Γ' 'πολλα- 
πλασιάσας τὸν 4 πεποίηκεν. ᾿Αλλὰ μὴν χαὶ ὁ Εὶ 
τὸν Ζ πολλαπλασιάσας τὸν 4 πεποίηκεν: ὁ ἄρα ἐκχ 
τῶν Αἵ 1 ἴσος ἐστὶ τῷ ἐκ τῶν ΚΕ Ζ' ἔστεν ἄρα ὡς ὃ Α 
πρὸς τὸν ΒΕ, οὕτως ὁ Ζ πρὸς τὸν Γ, Οἱδὲ 4 Ε πρῶτοι, 
οἱ δὲ πρῶτοι καὶ ἐλάχιστοι, οἱ δὲ ἐλάχιστοι μετροῦσι τοῦς 
τὸν αὐτὸν λόγον ἔχοντας ἰσάκις, ὃ τὸ ἡγούμενος τὸν 
ἡγούμενον καὶ ὁ ἑπόμενας τὸν ἑπόμεμον. μετρεῖ ἄρα 
ὁ ΚΕ τὸν 1Γ. ἹΜετρείτω αὐτὸν κατὰ τὸν ΗΠ. ὁ Ε' ἄρα 
τὸν ᾿Ἡ πολλαπλασιάσας τὸν 1΄ πεποίηχεν. ᾿Δλλὰ 
μὴν διὰ τὸ πρὰ τούτου καὶ ὁ «4 τὸν Β πολλαπλα- 
σιάσας τὸν Γ' πεποίηκεν. ὃ ἄρα ἐκ τῶν ΑΙ Β ἔσος 
ἐστὶ τῷ ἐκ τῶν Ε' Η- ἔστιν ἄρα ὡς ὁ Α πρὸς τὸν 
Ε, οὕτως ὃ Ἡ πρὸς τὸν Β. Οἱ δὲ Α Εἰ πρῶτοι, οἱ 
δὲ πρῶτοι καὶ ἐλάχιστος, οἱ δὲ ἐλάχιστοι ἀριϑμοὶ 
β μετροῦσι τοὺς τὸν αὐτὸν λόγον ἔχοντας αὐτοῖς ἰσά- 
κις, ὃ τὲ ἡγούμενος τὸν ἡγούμενον καὶ ὁ ἑπόμενος 
τὸν ἑπόμενον: μετρεῖ ἄρα ὃ Ε΄ τὸν ΒΒ. ΜΜετρείτω 
αὐτὸν κατὰ τὸν Θ' ὁ Ε ἄρα τὸν Θ πολλαπλάσιάσας 
τὸν αὶ πελοέηχεν, ᾿Αλλὰ μὴν καὶ ὁ ΑΔ ἑχυτὸν καολ- 
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λαπλασιάσας τὰν Β πεποίηχεν" ὁ ἄρα ἐχ τῶν ΘΕ 


ἴσος ἐστὲ τῷ ἀπὰ τοῦ Α' ἔστιν ἄρα ὡς ὃ Ε πρὸς 
τὸν Α[(, ὁ 4 πρὸς τὸν Θ, Θὲ δὲ ΑἹ Ε πρῶ- 
τὸν, οἱ δὲ πρῶτοι καὶ ἐλάχίστοι, οἱ δὲ ἐλάχιστοι με. 
τροῦσε τοὺς τὰμ αὐτὸν λόγον ἔχοντας ἰσάχις, ὅ τε 


μείζων τὸν μείζονα, καὶ ὁ ἐλάττων, τὸν ἐλάττονα, ἡ 


τοῦτ᾽ ξατιν ὁ ἡγούμενος τὸν ἡγούμενον χαὶ ὃ ἑπόμε- 
νὸς τὸν ἑπόμενον" μετρεῖ ἄρα καὶ ὁ Ε τὸν ΑἹ ᾿Δλλὰ 
μὴν καὶ οὔ μετρεῖ, ὅπερ ἀδύνατον. οὔκ ἄρα οἱ Α΄' 


Ε πρῶτος πρὸς ἀλλήλους εἰσί. αύνϑετοι ἄρα. Οἱ᾽ 


δὲ σύνϑετοι ὑπά τινος ἀρεϑμοῦ μετροῖνται" οὗ 
Αἴ Ε ἄοα ὑπά τινος ἀριϑμοῦ μετροῦνται. Καὶ 
ἐπε ὃ Ε πρῶτος ὑπόχειται, ὁ δὲ πρῶτος ὑφὶ 
ἑτέρου ἀριϑμοῦ οὐ μετρεῖται ἢ ὶ ὑφ΄ ἑαυτοῦ: ὁ δ' ἄρα 
τοὺς ΑΔ Ε μετρεῖ: ὥςτε καὶ ὁ Εὶ τὰν Α' μετρεῖ. ἹΜε- 
τρεῖ δὲ καὶ τὸν Δ' ὁ Ε ἄρα τοὺς Α 4 μετρεῖ. 
Ὁμοίως δὴ δείξομεν ὅτε ὑφ ὅσων ἄν ὁ 4 πρώτων 
ἀριϑμῶν μετρῆται, ὑπὰ τῶν αὐτῶν χαὶ ἃ 4 (μετρήν 
ϑήσεται“ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


Πρότασις 4. 


᾿Εὰν ἀπὸ μονάδος ὁποσοιοῦν ἀριϑμαὶ, 


ἑξῆς ἀνάλογον ὦσεν, ἡ δὲ μετὰ τὴν μονάδα 
πρῶτος ἧ' ὃ μέγιστος ὑπὲὶ οὐδενὸς ἄλε 
λου μετρηϑήσεταν, παρὲκ τῶν ὑπαρχόντων 
ἐν τοῖς ἀνάλογον ἀρυϑμοῖς. 


Ἔστωσαν ἀπὸ μονάδος ὁποσοιοῦν ἀρεϑμοὶ ἑξῆς Εὶφ. 13. 


ἀνάλογον οἱ Α Βὶ Τ' 4, ὁ δὲ μετὰ τὴν μονάδα ὃ Α΄ 
πρῶτος ἔστω- λέγω. ὕτε ἃ μέγιστος αὐτῶν ἁ 4 ὑπὲ 
οὐδενὸς ἄλλου μετρηϑήσεται, παρὲκ τῶν 4 Β 1, 
Εἰ γὰρ δυνατόν, μετρείαϑω ὑπὸ τοῦ ΕΕ, καὶ ὃ Ε 
μηδενὶ τῶν ΑΓ! Βὶ Γ' ἔστω ὃ αὐτός. Φανερὸν δὴ ὅτε 
ὁ Ε πρῶτος οὔχ ἐστιν. Εἰ γὰρ ὁ πρῶτός ἐστι καὶ 
μετρεῖ τὸν 4, καὶ τὸν 4 μετρήσει πρῶτον. ὄντα, μὴ 


13. 


Φ 


908 ΚΥΚΑΕΙΔΟῪ 


ὧν αὐτῷ ἃ αὐτός, ὅπερ ἐστὴὲν ἀδύνατον" οὔκ ἄρα ὁ 
Ἐ πρῶτός ἐστι- σύνϑενος ἄρα. “Ἅπας δὲ σύνθετος 
ἀριϑμὸς ὑπὸ πρώξου τιμὸς ἀρεϑμοῦ. μετρεῖται. ὃ Ε 
ἄρα ὑπὸ. πρώτου τινὸς ἀριϑμοῦ: μετρεῖται. «4έγω 
δὴ ὅτε ὑπὶ οὐδενὸς ὥλλου μεερηϑήσεταν πρῶτου, 
πλὴν τοῦ Α. Εἰ γὰρ ὕφ᾽ ἑτέρου μετρεῖταε ὃ: ΚΕ, 8. 
δὲ Ε τὸν 4 μευρεῖ" χἀκχεῖνος. ὥρα: τὸν 4΄ μετρήσει" 
ὥςτε καὶ τὸν ΑἹ μεερήσον πρῶτον ὄντα, μὴ. ὦν. αὖ-. 
τῷ ὁ αὐτός, ὅπερ ἐστὶν ἀδύκατον- ὃ 4 ἄρα τὸν Ε 
“ μετρεῖ. Καὶ ἐπεὺ ὁ Ε τὸν Δ μετρεῖ, μετρείτω αὖ» 
τὸν κατὰ τὸν.Ζ. “έγω ὅτι ὃ. Ζ οὐδονὶ τῶν 4 ΒΓ 
ἐστὶν ὁ᾽ αὖτός. Εἰ χὰρ ὁ Ζ ἕνὶ τῶν 4 Β Γ΄ ἐστὶν 
ὁ αὐτὸς, καὶ μετρεῖ τὸν Δ χατὰ τὸν Ε΄, καὶ εἷς ἄρα 
τῶν Αἴ Β 1' τὸν 4 μετρεῖ κατὰ τὸν Ε. ᾿4λλὰ εἷς. 
, τῶν 4. Γ᾽ τὸν 4 μετρεῖ κατά τινὰ τῶν 4 Β Γ- 

αὶ ἃ Εἰ ἄρα ἕν τῶν 4 Β Γ' ἐστὶν ὃ αὐτὸς, ὅπερ 
οὐχ ὑπόκειται" οὔκ ἄρα ὃ: Ζ ἕν τῶν 4 Β' 1' ἐστὴν 
ὁ αὐτὸς. “Ὁμοίως δὴ. δείξομεν ὅτι μετρεῖταε ὃ Ζ 
ὑπὸ τοῦ 44, δεικνύντες πάλωι ὅτε ὃ. Ζ οὔχ ἔστι πρῶ- 
τος. (Εἰ γὰρ πρῶτος, καὶ μετρεῖ τὸν 4- καὶ τὸν Α 
μετρήσει. πρῶτον ὄντα, μὴ ὧν αὐτῷ ὃ αὐτὸς, ὅπερ. 
ὄστιν ἀδύνατον. οὔκ ἄρα πρῶτός: ἐστὺν ὃ "Ζ- σύν- 
ϑετος- ἄρα. “ἅπας. δὲ σύνθετος ἀριϑμὸς ὑπὸ πρώτου 
τινὸς ἀριϑμοῦ': μετρεῖται. ὃ Ζ ἄρα ὑπὸ πρώτον; τι- 
νὸς ἀρεϑμοῦ μετρεῖτο. «έγω δὴ ὅτου ὑφ᾽ ἑτέρου 
πρώτου οὐ μετρηϑήσεται, πλὴν τοῦ Α͂. Εὐ χὰρ ἕτε- 
οὖς τις πρῶτος. τὸν Ζ μετρεῖ, ὃ δὲ Ζ τὸν 4 μετρεῖ" 
κἀκεῖνος ἄρα τὸν 4 μευρήσδε. ὥςτε καὶ τὸν Α͂ με- 
τρῆσει πρῶτον ὄντω, μὴ ὧν αὐτῷ ὃ αὐτὸς, ὅπερ 
ἐστὶν ἀδύνατον. ὁ 4' ἄρα τὰν Ζ μετρεῖ.) Καὶ ἐπεὶ 
ὃ Ε τὸμ 4 μετρεῖ κατὰ τὸν Ζ- ὁ Ε ἄρα τὸν Ζ 
πολλαπλασιάσας τὰν Δ πεποίηχεν. ᾿Αλλὰ μὴν καὶ ὃ 
4! τὸν Γ' πολλαπλασιάσας τὸν 4 πεποίηκεν. ὁ ἄρα 
ἐχ τῶν 4 1’ ἴσος ἐστὶ τῷ ἐκ τῶν  Ζ- ἀνάλογον 
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ἄρα ᾿ἐστὰὲν ὡς ὃ 4 πρὸς τὸν ΒΕ, οὕνως ὃ Ζ πρὸς τὸν 
Ι΄. Ὃ δὲ 4 τὸν Κα μετρεῖ" καὶ ὃ Ζ ἄρα τὸν 1' με- 
τροῖ. ἹΜετρείτω αὐτὸν κατὰ τὸν ἩΙ, “Ὁμοίως δὴ 
δείξομεν ὅτι ὁ Ἡ οὐδενὶ τῶν «ΑΒ ἐστὶν ὁ αὐτὸς 


καὶ ὅτι μετρεῖται ὑπὸ τοῦ Α΄. Καὶ ἐπεὶ ὁ Ζ τὸν 1 


μετρεῖ κατὰ τὸν ἢ ὃ Ζ ἄρα τὸν ΤἘ πολλαπλασιάα 
σας τὸν Ὃ’πεποίηχον. Δλλὰ μὴν χαὶ ὃ 4 τὸν Βὶ 
“«.ολλαπλωσιάσας τὸν {{᾿ πεποίηχεν. ὁ ἄρα ἐκ τῶν 
“ἡ Β ἴσος ἐστὶ τῷ ἐκ τῶν 2 Η. ἀνάλογον ἄρα ὡς ὃ 
Αἱ πρὸς τὸν Ζ, οὕτως ὁ 2] πρὸς τὸν Β. ἍΠετρεῖ δὲ 
ὁ “«( τὸν Ζ' μετρεῖ ἄρα καὶ ὁ Τ᾿ τὸν Β, ΙΪΜετρείτω 
εὐὐτὸν χατὰ τὸν Θ, ὋὉμοίως δὴ δείξομεν ὅτι ὁ Θ 
᾿τῷ ΑἹ οὔκχ ἐστιν ὃ αὐτὸς, Καὶ ἐπεὶ ὁ Ἡ τὸν Β με: 
τρεῖ χατὰ τὸν Θ. ὁ Ἡ ἄρα τὸν Θ᾽ πολλαπλασιάσας 
τὸν Β πεποίηκεν. ᾿Αλλὰ μὴν καὶ ὃ 44 ἑαυτὸν πολ- 
λαπλασιάσας τὸν Β πεποίηκεν: ὃ ἄρα ἐκ τῶν ΘΗ 
ὅσος ἐσεὶ τῷ ἀπὸ τοῦ ΑΗ τετραγώνῳ. ἔστιν ἄρα ὡς 
ὃ Θ πρὸς τὸν Αι, ὃ Α πρὸς. τὸν Ἦ. Μετρεῖ δὲ 
ὅ Α τὸν Η. μετρεῖ ἄρα χκὰὺ ὁ Θ τὸν Α͂, πρῶτον 
ὄντα, μὴ ὧν αὐτῷ ὁ αὐτὸς, ὅπερ ἄτοπον" οὔχ ἄρα 
ὅ μέγιστος, ὁ 4, ὑφ᾽ ἑτέρου ἀριϑιμοῦ μετρηϑήσεταν, 
πρὶν φῶν 4 Β ᾿: ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


πρότασις ιδ', 


Ἐὰν ἐλάχιστος ἀριϑμὸς ὑπὸ πρώτων 
ἀρεϑμῶν μετρῆται. ὑπ οὐδενὸς ἄλλου στρ ὦ- 
του ἀρεϑμοῦ μετρηϑήσεταε, παρὲκ τῶν ἐξ 
ἀρχῆς μετρούντων. 


114, 


᾿Ἐλάχιστος γὰρ ἀριϑμὸς ὃ 4 ὑπὸ πρώτων ἀριϑ.- Ῥὶφ. 14. 


μῶν τῶν Βὶ Γ' 4 μετρείσϑω:" λέγω ὅτι ὃ 4 ὑπ οὐ- 


δενὸς ἄλλου πρώτου ἀριϑμοῦ μετρηϑήσεται, παρὲχ 
τῶν Β Γ' Δ. 


Ἐξ γὰρ δυνατόν, μετρείσϑω ὑπὸ πρώτου τοῦ Ἐ, 
καὶ ὃ Εἰ μηδενὶ τῶν Β Τ' 4 ἔστω ὃ αὐτός. Καὶ 


, 


0. ΕΞΟΡῃ|εἂΥΚΜΑΕΙΔΟῪ 


ἐπεὶ ὁ Ε τὸν ΑἹ μετρεῖ, μέτρείτω ἀὐτὸν χατὰ τὸν Ζ- 
ὃ Ε ἄρα τὸν Ζ πολλαπλασιάσας τὸν «4 πεποίηχε. 
Καὶ μετρεῖταν ὃ «αἱ ὑπὸ τῶν πρώτων ἀριϑμῶν τῶν ἡ 
Β Γ 4. Ἐὰν δὲ δύο ἀρεϑμοὶ πολλαπλασιάσαντες 
ἀλλήλους ποιῶσί τινα, τὸν δὲ γενόμενον ἐξ αὐτῶν 
μετρῇ τις πρῶτος ἀριϑμὸς: καὶ ἕνα τῶν ἐξ ἀρχῆς 
μετρήσει" οἱ Β Γ' Δ ἄρα ἕνα τῶν Ε Ζ μετρήσουσι, 
Τὸν μὲν οὖν Ε οὐ μετρήσουσιν, ὃ γὰρ Ε πρῶτός 
ἔστι, καὶ οὐδενὲ τῶν αὶ Π' 4 ὁ αὐτός. τὸν Ζ ἄρα 
μετρήσουσιν ἐλάσσονα ὄντα τοῦ 44, ὅπερ ἀδύνατον, 
ὁ γὰρ «4 ὑπόχειταε ἐλάχιστος ὑπὸ τῶν Βὶ Γ' 4 με- 
τρούμενος- οὔχ ἄρα τὸν 4 μετρήσεε πρῶτος ἀριϑ- 
μὸς, παρὲκ τῶν Βὶ Τ' 4- ὕπερ ἔδει δεῖξαι. 


Πρότασις «ἐ, 

Ἐὰν τρεῖς ἀριϑμοαὶ ἑξῆς ἀνάλογον ὦσεν 415. 
ἐλάχιστοι τῶν τὸν αὐτὸν λόγον ἐχόντων αὖ- 
τοῖς. δύο ὁποιοῦν συντεθέντες πρὸς τὸν 
λοιπὸν πρῶτοί εἶσιν. 

Ἔστωσαν τρεῖς ἀριϑμοὶ ἑξῆς ἀνάλογον, ἐλάχιστοι Ἑΐφ. 15. 
τῶν τὸν αὐτὸν λόγον ἐχόντων αὐτοῖς, οἱ 4 Β [- 
λέγω ὅτι τῶν 4 Β Γ' δύο ὁποιοῦν συντεϑέντες. πρὸς 
τὸν λοιπὸν πρῶτοί εἰσιν, οἱ μὲν 4 Β' πρὸς τὸν Γ, 
οὗ δὲ Β Γ πρὸς τὸν «4, καὶ ἔτο οἱ Γ ΑΔ πρὸς τὸν Β. 

Εἰλήφϑωσαν γὰρ ἐλάχιστος ἀρεϑμοὶ τῶν τὸν 
αὐτὸν λύγον ἐχόντων τοῖς 4. Γ δύο οἱ 4Ε ΕΖ. 
Φανερὸν δὴ ὅτε ὁ μὲν 4Ε ἑαυτὸν πολλαπλασιάσας 
τὸν 4 πεποίηκε, τὸν δὲ ΕΖ πολλαπλασιάσας τὸν 
Β πεποίηχε, καὶ ἕτε ὁ ΕΖ ἑαυτὸν πολλαπλασιάσας 
τὸν Γ' πεποίηκε. Καὶ ἐπεὶ οἱ 4Ε ΕΖ ἐλάχιστοί εἰσι» 
πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσίν. ᾿Βὰν δὲ δύο ἀριϑμοὶὲ 
πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους ὦσι, καὶ συναμφότερος πρὸς 
ἑκάτερον πρῷτός ἐστι" καὶ ὁ 4Ζ ἄρα πρὸς ἑκάτερον 
τῶν 4Ε- ΕΖ πρῶτός ἐστιν. ᾿Αλλὰ μὴν καὶ ὁ 4Ε 
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πρὸς τὸν ἘΖ πρῶτὸς ἐστιν: οἱ ΖΖ 4Ε ἄρα πρὸς τὸν 
. ΕΖ πρῶτοΐ εἰσιν. ᾿Ἐὰν δὲ δύο ἀριϑροὶ πρόρ τινὰ 
ἀριϑμὸν πρῶτοι ὦσι, καὶ ὁ ἐξ αὐτῶν χενάμενος 
.- πρὸς τὸν λοιπὸν πρῶτός ἐστὶν. ὁ ἐκ τῶν Ζ4 4Ε 
ἄρα πρὸς τὸν ΕΖ πρῶτός ἐστον: ὥςτε καὶ ὁ ἐκ τῶν 
Ζ4 4ῈΕ πρὸς τὸν ἀπὸ τοῦ ΕΖ πρῶτός ἐστιν. ᾿Βὰν 
γὰρ δύο ἀριϑμοὶ πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους ὦσεν, ὁ ἀπὸ 
τοῦ ἑνὸς αὐτῶν γενόμενος πρὸς τὸν λοιπὸν πρῶτός 
ἐστιν. ᾿4λλ᾿ ὃ ἐκ τῶν Ζά4 4 ὃ ἀπὸ τοῦ 48 ἐστὶ 


μετὰ τοῦ ἐκ τῶν 4Ε ΕΖ: ὁ ἄρα ἀπὸ τοῦ 48 μετὰ ᾿ 


τοῦ ἐκ τῶν 4 ΕΖ πρὸς τὸν ἀπὸ τοῦ ΕΖ πρῶτός 
ἐστι. Καὶ ἔστιν ὁ μὲν ἀπὸ τοῦ 4Ε ὁ 4“, ὃ δὲ ἐκ 
τῶν 48 ΕΖ ὁ 8, ὃ δὲ ἀπὸ τοῦ ΕΖ ὁ 1: οἱ 48Β 
ἄρα συντεθέντες πρὸς τὸν 1᾽ πρῶτοί εἰσιν, Ὁμοίως 
δὴ δείξομεν ὅτε καὶ οἱ Βὶ Γ' πρὸς τὸν 44 πρῶτοί 
εἶσι. «ἀέγω δὴ ὅτι καὶ οἱ ΑΓ Γ πρὸς τὸν Βὶ 
πρῶτοί. εἰσιν. ᾿Ἐπεὶ γὰρ ὁ 4Ζ πρὸς ἑκάτερον τῶν 
4Ε ΕΖ. πρῶτός ἐστιν. χαὶ ὃ ἀπὸ τοῦ 42Ζ «πρὸς 
τὸν ἐχ τῶν 4Ε ΕΖ πρῶτός ἐστιν. ᾿“λλὰ τῷ ἀπὸ 
τοῦ 42 ἴσοι εἰσιν οἱ ἀπὸ τῶν 4 ΕΖ μετὰ τοῦ δὶς 
ἐκ τῶν 4Ε ΕΖ: καὶ οἱ ἀπὸ τῶν 4Ε ΕΖ ἄρα μετὰ 
τοῦ δὶς ἐκ τῶν ΔΕ ΕΖ πρὸς τὸν ἐχ τῶν 4 ΕΖ 
πρῶτοί εἶσι. διελόντι οἱ ἀπὸ τῶν ΔΕ ΕΖ μετὰ τοῦ 
ἅπαξ ἐκ τῶν ΔῈ ΕΖ πρὸς τὸν ἐκ τῶν 4Ε ΕΖ 
πρῶτοί εἶσιν" ἔτε διελόντι οἱ ἀπὸ τῶν ΔΕ ΕΖ ἄρα 
πρὸς τὸν ἐκ τῶν 4Ε ΕΖ πρῶτοί εἰσι. Καὶ ἔσειν 
ὁ μὲν ἀπὸ τοῦ 48 ὃ 4, ὁ δὲ ἐκ τῶν 48 ΕΖ ὁ 8, 
ὁ δὲ ἀπὸ τοῦ ΕΖ ὃ Γ- οἱ Α Γ' ἄρα συντεϑέντὲς 
πρὸς τὸν Βὶ πρῶτοί εἰσι" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 
Πρόταᾳσις ις. 

Ἐὰν δύο ἀρεϑμοὲ. πρῶτον πρὸς ἀλλή- 
λους ὦσεν: οὐ» ἔσται ὡς ὁ πρῶτος πρὸς τὸν 
δεύτερον, οὕτως ὁ δεύτερος πρὸς ἄλλον τινά. 


10. 


274 ΒΥΚΑΕΙΔΟΥ 


4ὐο γὰρ. ἀριϑμοὶ οἱ Α΄ Βὶ πρῶτοι πρὸς ἀλλή- »ρρ. 46 
λους ἔστωσαν" λέγω ὅτε οὔχ ἔστιν ὡς ὃ 4 πρὸς τὸν 
8, οὕτως ὃ Β πρὸς ἄλλον τινά. 

Εἰ γὰρ δυνατόν, ἔστω ὡς ὃ Α4 πρὸς τὸν 3, οἵὕ-- 
τως ὃ Β πρὸς τὸν 7. Οἱ δὲ «4 Βα πρῶτοι; οἱ δὲ 
πρῶτοι καὶ ἐλάχιστοι, οἱ δὲ ἐλάχιστον ἀριϑμοὶ με- 
τροῦσε τοὺς τὸν αὐτὸν λόγον ἔχοντας ἴσάχις, ὃ. τε 
ἡγούμενος τὸν ἡγούμενον, καὶ ὁ ἑπόμενος τὸν ἑπό- 
μενον- μετρεῖ ἄρα ὃ «4 τὸν Β' μετρεῖ δὲ καὶ ἑαυτόν“ 
ὁ 4 ἄρα τοὺς 4 8 μετρεῖ, πρώτους ὄντας πρὸς 
ἀλλήλους, ὕπερ ἄτοπον: οὔχ ἄρα ἔσται ὡς ὃ ΑΓ πρὸς 
τὸν Β, οὕτως ὃ Β πρὸς τὸν Ζ"" ὅπερ ἔδει δεῖξαι, 

ΤΠΙρότασις ιζ. ᾿ 

"Ἐὰν ὥσιν ὁσοιδηποτοῦν ἀριϑμεὶ ἑξῆς 17. 
ἀνάλογον, οὗ δὲ ἄχρουν αὐτῶν πρῶτοι πρὸς 
ἀλλήλους ὦσιν οὐχ ἔσται ὡς ὃ πρῶτος πρὸς 
τὸν δεύξερον, οὕεως ὁ ἔσχατος «πρὸς ἄλλον 
τυνά. 


Ἔστωσαν δδοιδηποτοῦν ἀριϑμοὶ ἑξῆς ἀνάλογον, Ἐΐρ. 17. 
οἱ Α,[Ι ΙΒ Γ 4, οἱ δὲ ἄκροι αὐτῶν οἱ «4 4 πρῶτον πρὸς 
ἀλλήλους ἔστωσαν. λέγω ὅτι οὔκ ἐστιν ὡς ὁ 4 πρὸς 
τὸν Β, οὕτως ὃ 4 πρὸς ἄλλον τινά. 


Εἰ γὰρ δυνατόν, ὄστω ὡς ὁ ΑΙ͂ πρὸς τὸν Δ, οὕ- 
τῶς ὃ 4 πρὸς τὸν Ἐ- ἐναλλὰξ ἄρα ὡς ὃ Α πρὸς 
τὸν 4, ὁ Β πρὸς τὸν Ε. Οἱ δὲ .4 4 πρῶτοι, οἷ᾽ 
δὲ πρῶτον καὶ ἐλάχιστον, οἱ δὲ ἐλάχιστοι ἀρυϑμοὶὲ 
μετροῦσι τοὺς τὸν αὐτὸν λόγον. ἔχοντας ἰσάκιρ, 
ὅ τὰ ἡγούμενος" τὸν ἡγούμενον. καὺ ὃ ἑπόμενος 
ὸν ἑπόμενον. μετρεῖ ἄρα ὃ Α͂ τὸν Β. Καὶ ἔστιν 
ὡς ὁ Α' πρὸς τὸν Βὶ ὁ Β πρὸς τὸν [᾿ς χαὺ ὃ Β 
ἄρα τὸν 1' μετρεῖ, ὥρτε καὶ ὃ ΑἹ τὸν 1' μετρεῖ, 
Καὶ ἐπεί ἐστιν ὡς ὃ Β πρὸς τὸν Γ, ὃ Γ' πρὸς. τὸν 

4, 


φφ 
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᾿Α, μετρεῖ δὲ ὁ Β τὸν Γ'' μετρεῖ ἄρα καὶ ὃ Γ' τὸν 


Δ. ᾿4λλ᾽ ὁ ΑΔ τὸν Γ᾽ μετρεῖ. ὥςτε χαὶ τὸν Δ΄. με- 

τρεῖ. Μετρεῖ δὲ χαὶ ἑαυτόν. ὁ ΑΓ ἄρα τοὺς 4 4 

μετρεῖ, πρώτους ὄντας πρὸρ ἀλλήλους, ὅπερ ἐστὶν 

ἀδύνατον" οὔχ ἄρα ἔσταν ὡς ὁ 4 πρὸς τὸν Β, οὕτως 
ὃ 4 πρὸς ἄλλον τινά: ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


Πρότασις ἦν 
᾿40ο ἀρεϑμῶν δοϑέντων ἐπισκέψασϑαϊ, 
εἰ δυνατόν ἔστεν αὐτοῖς τρίτον ἀνάλογον 
προςευρξῖν, 


18.. 


Ἔστωσαν οὗ δοϑέντες δύο ἀριϑμοὶ οἱ “4 Β. καὶ ξὴρ, 18, 


δέον ἔστω ἐπισχέψασθαι, εἰ δυνατόν ἐστιν αὐτοῖς 
τρίτον ἀνάλογον προςευρεῖν. 

Οἱ δὴ 44 Β ἤτοι πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσὶν, 
ἢ οὔ. Εἰ μὲν οὖν πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσὶ, δέ- 


δεικται ὅτε ἀδύνατόν ἐστιν αὐτοῖς τρίτον ἀνάλογον 


στροςευρεῖν. 

᾿Αλλὰ δὴ μὴ, ἔστωσαν οἱ Α Β πρῶτοι πρὸς ἀλ- 
λήλους, χαὺ ὃ Β' ἑαυτὸν πολλαπλασιάσας τὸν Γ' ποι- 
εἰτω. Ὃ 44 δὴ τὸν Γ ἤτοι μετρεῖ, ἢ οὐ μεερεῖ, 
ἹΜετρείτω πρότερον κατὰ τὸν 4" ὃ 4 ἄρα τὸν 4 
πολλαπλασιάσας τὸν Τ᾽ πεποίηχεν. ᾿4λλὰ μὴν καὶ 
ὅ ΙΒ ἑαυτὸν πολλαπλασιάσας τὸν [᾿ πεποίηκεν. ὅ ἄρα 
ἐκ τῶν 44 4 ἴσος ἐστὶ τῷ ἀπὸ τοῦ ΒΒ’ ἔστιν ἄρα ὡς 


ὃ 4 πρὸς τὸν Β, ὃ Β πρὸς τὸν 4" τοῖς 4 Β ἄρα. 


τρίτος ἀριϑμὸς ἀνάλογον προρεύρηται, ὃ 4. 

᾿Αλλὰ δὴ μὴ μετρείτω ὃ Α͂ τὸν Γ΄. λέγω ὅτι 
τοῖς Α Β ἀδύνατόν ἔστι τρίτον ἀνάλογον προς- 
εὑρεῖν ἀριϑμόν. Εἰ γὰρ δυνατόν. προρευρήσϑω ὃ 4. 
ὃ ἄρα ἐκ τῶν Α 4 ἴσος ἐστὶ τῷ ἀπὸ τοῦ Β, ὃ δὲ 
ἀπὸ τοῦ Β ἐσεὶν ὃ Γ-. ὃ ἄρα ἐκ τῶν Α' 4 ἴσος 
ἐστὶ τῷ Γ΄. ὧςτε ὃ Α͂ τὸν Δ πολλαπλασιάσας τὸν Τ' 
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πεποίηκεν. ὁ Αἴ ἄρα τὸν Γ΄ μετρεῖ κατὰ τὸν 4. 
᾿λλὰ μὴν ὑπόκειται καὶ μὴ μετρῶν, ὕπερ ἄτοπαν" 
οὐκ ἄρα δυνατόν ἐστι τοῖς Α΄ Βὶ τρίτον ἀνάλογον 
προρευρεῖν ἀριϑμὸν, ὅταν ὁ ΑἹ 'τὸν Γ' μὴ μετρῇ: 
ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


Πρότασις «ιθ'. 

Τριῶν ἀριϑμῶν δοθέντων ἐπισχέψα- 
σϑαι, εἰ δυνατόν ἐστιν αὐτοῖς τέταρτον ἀνά- 
λογον προςευρεῖν. 

"Ἔστωσαν οἱ δοϑέντες τρεῖς ἀριϑμοὶ οἱ Α͂ ΒΙ͂, 
καὶ δέον ἔστω ἐπισχέψασθαι, εἰ δυνατόν ἔστιν 
αὐτοῖς τέταρτον ἀνάλογον προρευρεῖν. 

Οἱ δὴ Α͂ Β Γ' ἤτοι ἑξῆς εἰσιν ἀνάλογον, χαὶ οἱ 
ἄχρου αὐτῶν οἱ 4 Γ' πρῶτοι πρὸς. ἀλλήλους εἰσιν. 


2» 


ἢ οὔ, 


19. 


Εΐρ. 19, 


Εἰ μὲν οὖν οἱ 4 Βὶ Γ' ἑξῆς εἰσιν ἀνάλογον, καὶ. 


οἱ ἄχροι αὐτῶν οἱ ΑἹ Γ᾿ πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσὶ, 
δέδεικται ὕτι ἀδύνατόν ἐστιν αὐτοῖς τέ ταρτον ἀνάλο- 
᾿ς γον. προςευρεῖν ἀριϑμόν. 

Εἰ δὲ οὔ, ὃ τὸν Γ' πολλαπλασιάσας τὸν 4 
ποιείτω. ὃ δὴ ΑΑΔ τὸν 4 ἤτοι μετρεῖ, ἢ οὐ μετρεῖ. 
ΜΜετρείτω πρότερον χατὰ τὸν Ἐν ὁ ΑἹ ἄρα τὸν 
Ε πολλαπλασιάσας τὸν 4 πεποίηκεν. ᾿4λλὰ μὴν 
καὶ ὁ Β τὸν: 1' πολλαπλασιάσας τὸν Δ πεποίηχεν- ὃ 
ἄρα ἐκ τῶν Α' Ε ἴσος ἐστὶ τῷ ἐκ τῶν Βὶ Γ΄. ἀνάλο.-.Ἅ 
γον ἄρα ἐστὴν ὡς ὁ Αἱ πρὸς τὸν ΒΚ, ὁ 7 πρὸς τὸν 
Ἐ: τοῖς Α,[Ι Βὶ Γ΄ ἄρα τέταρτος ἀνάλογον προρεύρηται 
ὁ Ε. 


’ 


“4λλὰ δὴ μὴ μετρείτω ὃ 41 τὸν 4. λέγω ὅξε 


ἀδύνατόν ἐστι τοῖς ΑΔ! Βὶ Γ' τέταρτον ἀνάλογον προς-. 


ευρεῖν ἀριϑμόν. Εἰ γὰρ δυνατόν" προρευρήσϑω ὃ 3. 
ὁ ὥρα ἐκ τῶν ΑἹ Ε ἴσος ἐστὶ τῷ ἐκ τῶν Β Γ, ᾿Αλλ 
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ὁ ἐκ τῶν Β Γ' ἐστὶν ὃ 4. καὶ ὁ ἐκ τῶν ΑἹ Ε ἄρα, 
ἔσος ἐστὶ τῷ 4. ὁ Α ἄρα τὸν Ε πολλαπλασιάσας 
τὸν 4 πεποίηχεν: ὃ Α ἄρα τὸν 4 μετρεῖ κατὰ τὸν 
Ε- ὥρτε μετρεῖ ὁ ΑἹ τὸν 4: ᾿4λλὰ καὶ οὗ μετρεῖ, 
ὅπερ ἄτοπον. οὐχ ἄρὰ δυνατόν ἐστι τοῖς ΑΙ Β Γ τέ- 

ταρτον ἀνάλογον προρευρεῖν ἀριϑμὸν, ὅταν ὁ Α' τὸν 
4 μὴ μετῦῇ. 

 Ἰρόξτασις κ' 

Οἱ πρῶτοι ἀρεϑμοὶ πλείους εἰσὶ παν- 90. 
τὸς τοῦ προτεθέντος πλήϑους πρώτων 
ἀριϑμῶν. ὔ 

"Ἔστωσαν οἱ προτεϑένεες πρῶτοι ἀρϑμμοὶ, οἱ Α͂ Σιίρ. 20. 
Β Γ΄. λέγω ὅτι τῶν 4 ΒΓΙ πλείους εἰσὶ πρῶτοι 
ἀρεϑμοί. 

Εἰλήφϑω γὰρ ὃ ὑπὸ τῶν Α 8 Τ' ἐλάχιστος 
μετρούμενος, καὺ ἔστω ὁ 4, χαὶ προρχείσϑω τῷ 48 
μονὰς ἡ 4Ζ. ὁ δὴ ΕΖ ἤτοι πρῶτόρ ἐστιν, ἢ οὔ, 
Ἔστω πρότερον πρῶτος" εὑρημένοε ἄρα εἰσὶ πρῶτοε 
ἀριϑμοὶ οἱ Α Βὶ Γ' ΕΖ πλείους τῶν 4 Β Γ΄. 

᾿Αλλὰ δὴ μὴ ὅστω ὃ ΕΖ πρῶτος" ὑπὸ πρώτου 
ἄρα τινὸς ἀριϑμοῦ μετρεῖται. Μετρείσϑω ὑπὸ πρώ- 
του τοῦ Η- λέγω ὅτι ὃ Η οὐδενὶ τῶν 4 Β Τ' ἐστὶν 
ὃ αὐτός. Εἰ γὰρ ὃ Ἡ ἕνὶ τῶν 4 ΒΤΓ' ἐστὶν ὁ αὐτός, 
οἵ δὲ Α. ΙΒ Γ' τὸν 4Ε μετροῦσι" καὶ ὁ Ἡ ἄρα τὸν 
4Ε μετρήσει. Ἱετρεῖ δὲ χαὶ τὸν ΕΖ: καὶ λοιπὴν 
ἄρα τὴν 4Ζ μονάδα μετρήσει ὁ ΗΠ, ἀριϑμὸς ὧν, ὅπερ 
ἄτοπον. οὔκ ἄρα ὃ Ἡ ἑνὶ τῶν Α͂ Β Γ' ἐστὶν ὃ αὖ- 
τός. Καὶ ὑπόχειται πρῶτος" εὑρημένοε ἄρα εἰσὶ 
πρῶτοι ἀριϑμοὶ πλείους τοῦ προτεθέντος πλήϑους 
τῶν 4. Β 77, οἱ Α: Β Γ Η- ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 
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Προότασις κά. 

ἘὲὴΈόἝν ἄρτιοι ἀριϑμοὶ ὁποσοιοῦν. συντες 21. 1 
ϑῶσιν, ὁ ὅλος ἀρτεός ἐστι. ᾿ 

Συγκείσϑωσαν γὰρ. ἄρτιοε ἀριϑμοὶ ὁποσοιοῦν, Ῥ’ρ. 21. 
οἵ ΑΒ ΒΓ Γ4 4Ε- λέγω ὅτι ὅλος ὃ 41 ἄρτιός 
ἐστιν. 

ἘΕΈπεὶ γὰρ ἕκαστος τῶν 48 ΒΓ 74 4Ε ἄρτιός 
ἔστιν, ἔχεε μέρος ἥμισυ» ὥςτε χαὶ ὅλος ὁ 4} ἔχει 
μέρος ἥμισυ. "ἄρτιος δὲ ἀριϑμὸς ἐστιν ὁ δίχα διαι- 
ρούμενος.ς ἄρτιος ἄρα ἐστὶν ὃ 41. ὅπερ ἔδεε δεῖξαι. 


'“Προτασις κβ' 

᾿Εὰν περισσοὶ ἀρειϑμοὶ ὁποσοιοῦν συντε- 99, 
ϑῶσι, τὸ δὲ πλῆϑος αὐτῶν ἄρτιον ἢ" ὃ ὅλος 
ἥρτιος ἔσται. 

Συγχείσϑωσαν γὰρ περισσοῦ ἀριϑμοὶ ὁσοιδηπο- Εὲρ 2. 
τοῦν ἄρτιοι τὸ πλῆϑος, οἱ ΑΒ ΒΓ 14 4" λέγω. 
ὅτε ὅλος ὁ 414 ἄρτιός ἔστιν, 

Ἐπεὶ γὰρ ἕκαστος τῶν ΑΒ ΒΓ [4 4 περιτ- 
τός ἔστιν, ἀφαιρεϑείσης μονάδος ἀφ ἑχάστου, ἕἔχασ--: 
᾿ τὸς τῶν λοιπῶν ἄρτιος ἔσται" ὥρτε καὶ ὃ συγκείμε- 
γος ἐξ αὐτῶν ἄρτιος ἔσται, Ἔστι δὲ χαὶ τὸ σλῆϑος 
τῶν μονάδων ἄρτιον. καὶ ὅλος ἄρα ὃ 48 ἄρτιός 
ἐστιν. ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


πρότασις κγ. ᾿ 

᾿ΕἘὰν περισσοὶ ἀριϑμοὶ ὁποσοιοῦν συντε- 93. 
ϑῶσι, τὸ δὲ πλῆϑος αὐτῶν περισσὸν ἥ- χαὶ 
ὁ ὅλος περισσὸς ἔσται. 
᾿ Συγκείσϑωσαν γὰρ ὁποσοιοῦν περισσοὶ ἀρεϑμοὶ, Ἐΐ6. 38. 
ὧν τὸ πλῆϑος περισσὸν ἔστω, οἱ Α48 ΒΓ Γ4- λέγω 
ὅτι καὶ ὅλος ὃ Α44 περισσός ἐστιν. 

᾿Αφῃρήσϑω ἀπὸ τοῦ 14 μονὼς ἡ 4" λοιπὸς 
ἄρα ὁ ΓΕ ἄρτιός ἔστεν. Ἔστι δὲ χαὶ ὁ ΓΑ͂ ἄρτιος» 
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καὶ ὅλος ἄρα ὃ ὁ 4Ε ἄρτιός ἐστι, Καὶ ἔστιν ἡ μο- 
γὰς ἡ 4: περισσὸς ἄρα ἐστὶν ὃ ,14- ὕπερ ὄδει δεῖξαι. 


Πρότασις κδ, 

᾿Εὰν ἀπὸ ἄρτίου ἀριϑμοῦ ἄρτιος ἀφαι- 9Ά. 
ρεϑῇ, καὶ ὁ λοιπὸς ἄρτιος ἔσται. 

ὐπὸ γὰρ ἀρτίου τοῦ ΑΒ ἀφῃρήσθω ἄρτιος ὃ Σὶφ. 524.. 
ΒΙΓ΄. λέγω ὅτε ὃ λοιπὸς ὁ ΓΑ ἄρτιός ἐστιν, 

᾿Επεὶ γὰῤ ὁ 18 ἄρτιός ἐστιν, ἔχεν μέρος ἥμισυ, 
Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ χκαὺ ὁ ΒΙ ἔχει μέρος ἥμεσν- ὥςτε 
χαὶ λοιπὸς ὁ ΓΑ͂ ἔχει μέρος ἥμισυ" ἄρτιος ἄρα ἐστὶν 
ὃ 41. ὅπερ ὄδει δεῖξαι, 


Προότασις κι. 

Ἐὰν ἀπὸ ἀρτίου ἀρεϑμοῦ περισσὸς ὄφαι: 95, 
ρεϑῇ, ὁ λοισὸς περισσὸς ἔσταιε. 

᾿4πὸ γὰρ ἀρτίου τοῦ 418 περισσὸς ἀφῃρήσθω Ρίρ. 25. 
ὃ ΒΓ". λέγω ὅτι ὃ λοιπὸς ὃ ΓΑ͂ περισσός ἔστιν. 

ἀφῃρήσθω γὰρ ἀπὸ τοῦ ΒΙ' μονὰς ἡ ΓΖ4" ὁ 
48Β ἄρα ἄρτιός ἐστιν. Ἔστι δὲ καὶ ὃ .4}8 ἄρτιος" 
καὶ λοιπὸς ἄρα ὃ 424 ἄρτιός ἔστι. Καὶ ἔστι μονὰς 
ἡ ΓΔ. ὁ ΓΔΑ ἄρα περισσός ἐστιν. ὅπερ ὅδεν δεῖξαι. 


Πρότασιες κς. 

᾿Εὰν ἀπὸ περισσοῦ ἀριϑμοῦ περισσὸς 56. 
ἀφαιρεθῇ, ὁ λοιπὸς ἄρτιος ἔσται, 

᾿“πὸ γὰρ περισσοῦ τοῦ 418 περισσὸς ἀφῃρήσθω Σὶρ. 26. 
ὁ ΒΓ. λέγω ὅτι ὃ λοιπὸς ὁ ΓΑ͂ ἄρτιός ἐστιν. 

Ἐπεὶ γὰρ ὃ .4Β περισσός ἔστιν, ἀφῃρήσθω μο- 
νὰς ἡ Β4- λοιπὸς ἄρα ὃ 44 ἄρτιός ἐστε. - Διὰ τὰ 
αὐτὰ δὴ καὶ ὁ ΓΖΔ ἄρτιός ἔστιν" ὥςτε καὶ λοιπὸς ὃ 
ΓΑ͂ ἄρτιός ἐστιν. ὅπερ ὅδει δεῖξαι. 
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Πρότασις κζ΄. 


Ἐὰν ἀπὸ περισσοῦ ἀριϑμοῦ ἄρτιος ἃ ἄφαι. 97. 
ρεϑῇ' ὁ λοιπὸς περισσὸς ἔσται. ἱ 

᾿4πὸ γὰρ περισσοῦ ἀριϑμοῦ τοῦ .4,.18 ἄρτιος Είρ. 2,1 
ἀφῃρήσθω ὁ ΒΓ. λέγω ὅτι ὁ λοιπὸς ὃ Τ΄ 41 περισσός 
ἐστιν. 

ἀφῃρήσθω γὰρ μονὰς ἢ 44" ὃ 48 ἄρα ἄρτιός β 
ἐστιν. Ἔστι δὲ καὶ ὁ ΒΓ ἄρτιος" χαὶ λουπὸς ἄρα ' 
ὁ Γ4 ἄρτιός ἐστιν. στε δὲ καὶ μονὰς ἡ 4.4. πε- ] 
ριασὸς ἄρα ἐστὶν ὁ Γ Α͂' ὅπερ ἔδεε δεῖξαι. 


πρότασις κή. 

Ἐὰν περισσὸς ἀριϑμὸς ἄρτιον πσολλα- 98, 
πλασιάσας πονῇ τινα" ὁ γενόμενος ἄρτιός 
ἔσται. 

Περισσὸς γὰρ- ἀριϑμὸς ὃ 41 ἄρτιον τὸν Β πολ- Εὴφ. 28. 
τς λαπλάσιάσας. τὸν Γ᾽ ποιξίτω- λέγω ὅτε ὁ Γ' ἄρτιός 
ἐστιν, τ 

᾿Επεὶ γὰρ ὁ Α τὸν Β πολλαπλασιάσας τὸν Γ᾽ β 
πεποίηκεν. ὁ 1᾽ ἄρα σύγκειται ἐκ τοσούτων ἴσων τῷ 
Β, ὕὅσαε εἰσὶν ἐν τῷ 44 μονάδες. Καὶ ἔστιν ὃ Β ἄρ- 
τίος" ὁ 1΄ ἄρα σύγχειται ἐξ ἀρτίων. ᾿Εὰν δὲ ἄρτιοι 
ἀρεϑμοὶ ὁποσοιοῦν συντεϑῶσιν, ὁ ὅλος ἄρτιός ἐστιν: 
ἄρτιος ἄρα ἐστὶν ὁ Γ΄: ὕπερ ἔδει δεῖξαι. 


Πρότασιες κϑ'. 
Ἐὰν περισσὸς ἀριϑμὸς περισσὸν ἀριϑ- 59. 
μὸν πολλαπλασιάσας ποιῇ τινα" ὁ γενόμε- 
γος περισσὰς ἔσται. 

Περισσὸς γὰρ ἀριϑμὸρ ὁ 4 περισσὸν τὸν ΒΕ πολ- Εὶφ. 9. Ὶ 
λαπλασιάσας τὸν Γ΄ ποιείτω. λέγω ὅτι ὁ Ἶ περιασός 
ἔστεν. 

Ἐπεὶ γὰρ΄ ὁ Α τὸν Β πολλαπλασιάσας τὸν 'ΓΓ 
πεποίηχεν. ὁ Γ΄ ἄρα σύγχειται ἐκ τοσούτων ἴσων τῷ 
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Δ, ὅσαι εἰσὶν ἐν τῷ Α͂ μανάδες.᾿ Καὶ ἔστεν ἑκάτερος 
τῶν 48 περισσός. ὁ Γ' ἄρα σύγχειται ἐκ περισσῶν 
᾿ ἀριϑμῶν, ὧν τὸ πλῆϑος περισσόν ἐστιν. ὥςτε ὁ Γ' 
σερισσός ἐστιν. ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 
Πρότασις γ. 

Ἐὰν περισσὸς ἀρεϑμὸς ἄρτιον ἀριϑμὸν 80, 
μετρῆ. καὶ τὸν ἥμισυν αὐτοῦ μετρήσει. 

Περισσὸς γὰρ ἀριϑμὸς ὁ ΑΔἹ ἄρτιον τὸν Β με- Ἐφ. 30. 
᾿τρείτω" λέγω ὅτι χαὶ τὸν ἥμισυν αὐτοῦ μετρήσει. 

Ἐπεὶ γὰρ ὁ ΑἹ τὰν Βὶ μετρεῖ, μετρείτω αὐτὸν . 
κατὰ τὸν 1΄- λέγω ὅτε ὁ Π΄' οὔκ ἐστε περισσός. Εἰ 
γὰρ δυνατάν: ἔστω. Καὶ ἐπεὶ ὃ 4 τὸν Β μετρεῖ 
κατὰ τὸν 7΄. ἃ 4 ἄρα τὸν 7᾽ πολλαπλασιάσας τὸν Β 
σεποίηχεν. ὃ Β ἄρα σύγχειταιν ἐκ περισσῶν ἀριϑμῶν, 
ὧν τὸ πλῆϑος περισσάν ἐστιν. ὁ Βὶ ἄρα περισσός 
ἐστιν, ὅπερ ἄτοπον, ὑπόκειται γὰρ ἄρτιος: οὐχ ἄρα “᾿ 
ὁ Γ' περισσός ἐστιν" ἄρτιος ἄρα ἐστὴν ὁ 1᾿. ὥςτε ὁ 
“4 τὸν Β μετρεῖ ἀρτιάκις, διὰ δὴ τοῦτο χαὶ τὸν 
ἥμι ἱὐσὺν αὐτοῦ μετρήσει. ὅπερ ἔδει δεῖξαι... 

Πρότασιες λό. 

᾿Εὰν περισσὸς ἀριϑμὸς πρός τινὰ ἀρι-. 54. 
μὸν πρῶτος ἤ: καὶ πρὸς τὸν διπλασίονα αὖ- 
τοῦ πρῶτος ἔσται. 

Περισσὸς γὰρ ἀριϑμὸς ὁ 44 πρός τινὰ ἀριϑμὸν Ρίφ. 81. 
τὸν Βὶ πρῶτος ἔστω, τοῦ δὲ Β διπλασίων. ἔστω ὁ Ϊ- 
λέγω ὅτι ὁ Α' καὶ πρὸς τὸν Γ' πρῶτός ἐστιν. 

δὶ γὰρ μή εἶσον οἱ ΑΙ Γ' πρῶτοι, μετρήσει τις 
αὐτοὺς ἀριϑμός. ΜὨΜεερείτω, χαὶ ἔστω ὁ 4. Καὶ 
ἔστιν ὃ Α͂ περισσός . περισσὸς ἄρα καὶ ὁ 4. Καὶ 
ἐπεὶ ὁ 4 περισσὸς ὧν τὸν 1' μετρεῖ, καὶ ἔστιν ἁ 1' 
ἄρτιος. καὶ τὸν ἥμισυν ἄρα τοῦ [ μετρήσει ὁ 4. 
Τοῦ δὲ Γ᾽ ἡμισύς ἐστιν ὁ Β' ὁ 4 ἄρα τὸν Βὶ μετρεῖ. 
Μετρεῖ δὲ καὶ τὸν Α͂: ὁ 4 ἄρα τοὺς Α Β με- 
τρεῖ πρώτους ὄντας πρὸς ἀλλήλους" ὅπερ ἐστὶν 


Ὡ8ῦ ΕὙΚΑΒΕΊΔΟΥ 


ἀδύνατον. οὔχ ἄρα ὃ Α' πρὸς τὸν Γ πρῶτος οὔχ ἐστιν» 
οἱ 4 Φ' ἄρα πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσίν. ὕπερ ὅδεε 
δεῖξαι. 

Πρότασες λρ. 

Τὼ» ἀπὸ δύαδος διπλασεοζομένων ἄρ. 32, 
ϑμῶν ἕχαστος ἀρτιάκες ἄρτιός ἐστε μόνον, ι 
᾿Απὸ γὰρ δύαδος τῆς «4 δεδιπλασιάσϑωσαν ὅσοι- Εἰ. 3. 
δηποτοῦν ἀριϑμοὶ , οὗ Β Γ' Δ" λέγω ὅτι οἱ ΒΓ 4 
ἀρτιάκις ἄρτιοί,. εἷσε μόνον. 

“Ὅτι μὲν οὖν ἕκαστος τῶν Β Γ' 4 ἀρτιάκις ἄρ- 
τιός ἐστι, φανερόν: ἀπὸ γὰρ δυάδος ἐστὶ διπλασια- 
σϑείς. «“1έγω δὴ ὅτε καὶ μόνον. ᾿Εχκείσϑω γὰρ μο- 
γὰς ἡ Ε΄ Ἐπεὶ οὖν ἀπὸ μονάδος ὁποσοιοῦν ἀρι- 
᾿ ϑμοὶ ἑξῆς ἀνάλογόν εἰσιν, ὃ δὲ μετὰ τὴν μονάδα ὁ Α͂ 
πρῶτός ἐστιν, ὁ μέγιστος τῶν Α͂ Βὶ Γ 4, ὃ 4, ὑπ 
οὐδενὸς ἄλλου μετρηϑήσεται, πάρεξ τῶν 4 Β Γ΄. Καὶ 
ἔστιν ἕχαστος τῶν ΛΑ Βὶ Γ' ἄρτιος" ὁ 4 ἄρα ἀρτιάχις 
ἄρτιός ἐστι μόνον. Ὁμοίως δὴ δείξομεν ὅτι ἑκάτερος 
τῶν Βὶ Γ' ἀρτιάκις ἄρτιός ἐστι μόνον ὦ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


Π ρότασις λγ. 

᾿Εὰν ἀρεϑμὸς τὸν ἥμισυν ὄχῃ περισσόν. 32, 
ἀρτιάκις περισσός ἔστε μόνον. 

᾿Αριϑμὸς γὰρ ὃ Α͂ τὸν ἥμισυν ἐχέτω περισσόν" Σὲ. 33, 
λέγω ὅτι ὃ Α ἀρτιάκις περισσός ἐστι μόνον, 

“Ὅτι μὲν οὖν ἀρτιάχιρ περισσός ἐστι, φανερόν. 
ὃ γὼρ ἥμισυς αὐτοῦ περισσὸς ὧν μετρεῖ αὐτὸν ἀρ-. 
τιάκχιξ. «έγω δὴ ὅτι καὶ μόνον, Εἰ γὰρ ἔσται ὁ Α͂ 
καὶ ἀρτιάκις ἄρτιος, μετρηϑήσεταν ὑπὶ ἀρτίου χατὰ 
ἄρτιον ἀριϑμόν: ὥρτε καὶ ὁ ἥμισυς αὐτοῦ μετρηϑή- 
σεται ὑπὶ ἀρτίου ἀριϑμοῦ » περισσὸς ὦν, ὅπερ ἐστὶν 
ἄτοπον: ὁ 4Ἢ ἄρα ἀρτιάκις περισσός ἐστε μόνον: 
ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 
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ὉΠ ρότασις λδ΄. 

Ἐὰν ἄρτιος ἀρυϑμὸς μήτε τῶν ἀπὸ δυά- 
δος διπλασιαξομένων ἢ, μήτε τὸν ἥμισυν 
ἔχῃ περισσόν" ἀρτιάκις τε ἄρτιός ἐστρ, καὶ 
ἀρτιάκις περισσός. 

᾿Αριϑμὸς γὰρ ὃ 4 μήτε τῶν ἀπὸ δυάδος διπλα- 
σιαξομένων ἔστω, μήτε τὸν ἥμισυν ἐχέτω περισσόν: 
λέγω ὅτι ὃ Α4 ἀρτιάκις τὸ ἔστιν ἄρτιος, καὶ ἀρτιάκις 
περισσός. 

“Ὅτι μὲν οὖν ὃ Α“ ἀρτιάκις ἐστὶν ἄρτιος, φανε- 
ρόν: τὸν γὰρ ἥμισυν οὐκ ἔχει περισσόν, ““έγω δὴ 
ὅτι κχαὶ ἄρτιάκις περισσός ἔστιν. ᾿Εὰν γὰρ τὸν ΑΓ, 
τέμνωμεν. δίχα, καὶ τὸν ἥμισυν αὐτοῦ δίχα, καὶ τοῦ- 
τὸ ἀεὶ ποιῶμεν, χαταντήσομεν εἴς τινα ἀριϑμὸν πε- 
ρισσὸν, ὃς μετρήσει τὸν 4' κατὰ ἄρτιον ἀριϑμόν. 
Εἰ γὰρ οὔ- χαταντήσομεν εἰς δυάδα, χαὺ ἔσται ὃ “Α͂ 


᾿ τῶν ἀπὸ δυάδος. διπλασιαζομένων, ὅπερ οὖχ ὑπόκχει.-. 


ται" ὥςτε ὃ Α͂ ἀρτιάκις περισσός ἐστιν. Ἐδείχϑη δὲ 
καὶ ἀρτιάκις ἄρτιος" ὁ 4 ἄρα ἀρτιάκις τε ἄρτιός 
ἐστι, καὶ ἀρτιάκις περισσός» ὅπεὸ ἔδει δεῖξαι. 


- 


Πρότασις λέ 
Ἐὰν ὦσιν ὁσοιδηποτοῦν ἀριϑμοὶ ἑξῆς 
ἀνάλογον, ἀφαιρεϑῶσι δὲ ἀπὸ τε! τοῦ δευ- 
τέρου καὶ τοῦ ἐσχάτου ἔσον τῷ πρώτῳ' ἔσται 
ὡς ἡ τοῦ δευτέρου ὑπεροχὴ πρὸς τὸν πρῶ- 
τον, οὕτως ἡ τοῦ ἐσχάτου ὑπεροχὴ πρὸς τοὺς 
πρὸ ἑαυτοῦ πάντας. 

Ἔστωσαν ὁσοιδηποτοῦν ἀριϑμοὶ ἑξῆς ἀνάλογον 
οἱ Α ΒΓ 4 ΕΖ, ἀρχόμενοι ὑπὸ ἐλαχίστου τοῦ Α, 
καὶ ἀφῃρήσϑω ἀπὸ τοῦ ΒΙ' καὶ τοῦ ΕΖ τῷ 4 ἴσος, 


34, 


88. 


Ἑὲρ. 835. 


ἑκάτερος τῶν ΗΓ ΖΘ. λέγω ὅτε ἐστὴν ὡς ὁ ΒΗ. 


πρὸς τὸν 4, οὕτως ὁ ΕΘ πρὸς τοὺς 4 ΒΓ 2. 
Κείσϑω γὰρ τῷ μὲν ΒΙ' ἴσος ὃ ΖΑ, τῷ δὲ 4“ 
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ἴσος ὃ ΖΊ. Καὶ ἐπεὶ ὁ ΖΚ τῷ ΒΙΓ ἴσος ἔστιν, 
ὧν ὁ ΖΘ τῷ ΗΠ ἴσος" λοιπὸς ἄρα ὁ ΘΚ λοιπῷ 
τῷ ΗΒ ἐστὶν ἴσος. Καὶ ἐπεί ἐστιν ὡς ὁ ΕΖ πρὸς 
τὸν 4, οὕτως ὁ 4 πρὸς τὸν ΒΙΓ, καὶ ὃ ΒΙ πρὸς 
τὸν Α͂, ἴσος δὲ ὁ μὲν 4 τῷ ΖΑ͂, ὁ δὲ ΒΓ τῷ ΖΚ, 
ὁ δὲ ΑἹ τῷ ΖΘ. ὄστιν ἄρα ὡς ὃ ΕΖ πρὸς τὸν 
ΑΖ, οὕτως ὁ .,1Ζ2 πρὸς τὸν ΖΚ, καὶ ὁ ΚΖ πρὸς 
τὸν ΖΘ. διελόντι, ὡς ὃ ΕΖ“ πρὸς τὸν “42, οὕτως ὁ 
«Α,Κ' πρὸς τὸν ΖΚ, καὶ ὁ ΚΘ πρὸς τὸν ΖΘ' ἔστιν 
ἄρα καὶ. ὡς εἷς τῶν ἡγουμένων πρὸς ἕνα τῶν ἑπομέ- 
γων, οὕτως ἅπαντες οἱ ἡγούμενοι πρὸς ἅπαντας τοὺς 
ἑπομένους" ὅστεν ἄρα ὡς ὁ ΚΘ πρὸς τὸν ΖΘ, οὕτως 
οἱ ΕΑ ΑΚ ΚΘ πρὸς τοὺς ..2 ΚΖ-ΘΖ. Ἴσος δὲ ὁ 
μὲν ΚΘ τῷ. ΒΗ, ὃ δὲ ΖΘ τῷ 4, οἱ δὲ .3}22 ΚΖ ΖΘ 
τοῖς 4 ΒΓ 4: ἔστιν ἄρα ὡς ὁ ΒΗ πρὸς τὸν Α, 
αὕτως ὁ ΕΘ πρὸς τοὺς 4 ΒΙ᾽ 44- ἔστιν ἄρα ὡς ἡ 
τοῦ δευτέρου ὑπεροχὴ πρὸς τὸν πρῶτον, οὕτως ἡ τοῦ 
ἐσχάτου ὑπεροχὴ πρὸς τοὺς πρὸ ἑαυτοῦ πάντας! ὅπερ 
ἔδει δεῖξαι. 
Πρότασις. ς΄. 

Ἐὰν ἀπὸ μονάδος ὁποσοιοῦν ἀριϑμοὶ 
ἑξῆς ἐκετεθῶσεν ἐν τῇ διπλασίονι ἀναλογίᾳ, 
ἕως οὗ ὁ σύμπας συντεϑεὶς πρῶτος γένηται, 
καὶ ὁ σύμπας ἐπὶ τὸν ἔσχατον πολλαπλασι- 


ασϑεὶς ποιῇ τινα" ὁ γενόμενος τέλειος ἔσται, 


᾿4πὸ γὰρ μονάδος ἐκκείσϑωσαν ὁποσοιοῦν ἀριϑμοὶ 
ἐν τῇ διπτλασίονε ἀναλογίᾳ, ἕως οὗ ὁ σύμπας. συν- 
τεϑεὶο πρῶτος γένηται , οἱ 48 Γ 4, καὶ τῷ σύμ- 
παντι ἔσος ἔστω ὁ ΚΕ, καὶ ὁ Ε τὸν "4 πολλαπλασιάσας 
τὸν ΖΗ ποιείτω. λέγω ὅτι ὁ ΖΗ τέλειός ἐστιν... 

“Ὅσοι γάρ εἰσιν οἱ 44 Β΄.1' 4 τῷ πλήϑει, τοσοῦ- 
τοι ἀπὸ τοῦ Ε εἰλήφϑωσαν" ἐν τῇ διπλασίονε ἀναλο- 
γίᾳ, οἱ Ε ΘΚ .21 Μ' διίσου ἄρα ἐστὶν ὡς ὃ “4 πρὸς 
τὸν 4, οὕτως ὁ ΚΕ πρὸς τὸν Μῖ' ὁ ἄρα ἐκ τῶν 2» 4 
ἴσος ἐστὶ τῷ ἐκ τῶν 4 Μ. Καὶ ἔστιν ὁ ἐκ τῶν Κα 


-ς 


36. 


Ἑίρ. 860. 


4 
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4 ὃ ΖΗ. καὶ ὁ ἐκ τῶν Α Μ ἄρα ἐστὶν ὁ ΖΗ: ὃ Α 
ἄρα τὸν Μ᾿ πολλαπλασιάσας τὸν ΖΗ πεποίηχεν" ὃ 
Μ ἄρα τὸν ΖΗ μετρεῖ κατὰ τὰς ἐν τῷ 4 μονάδας. 
Καὶ ἔστι δνὰς ὁ 4. διπλάσιος ἄρα ἐστὶν ὃ ΖΗ τοῦ 
Μ. Εἰσὶ δὲ καὶ οἱ Μ.4 ΘΚ ἢ ἑξῆς διπλάσιον ἀλ- 
λήλων. οἱ ΕΘΚ 4 Μ ΖΗ ἄρα ἑξῆς ἀνάλογόν εἶσιν 
ἐν τῇ διπλασίονι ἀναλογίᾳ. ᾿Αφῃρήσϑω δὴ ἀπὸ τοῦ 
δευτέρου τοῦ ΘΚ καὶ τοῦ ἐσχάτου τοῦ ΖΗ τῷ πρώ- 
τῳ τῷ Ε ἴσος, ἑκάτερος τῶν ΘΝ Ζ,-. ἔστεν ἄρα ὡς 
ἡ τοῦ δευτέρου ἀριϑμοῦ ὑπεροχὴ πρὸς τὸν πρῶτον, 
οὕτως ἡ τοῦ ἐσχάτον ὑπεροχὴ πρὸς τοὺς πρὸ ἑαυτοῦ 
πάντας: ἔστιν ἄρα ὡς ὁ ΝΚ πρὸς τὸν Ε΄, οὕτως ὃ 
ΞῊ πρὸς τοὺς Μ 4 ΘΚ ΚΕ. Καὶ ἔστιν ὁ ΝΑ. ἔσος 
τῷ Ε΄ καὶ ὁ ΞῊ ἄρα ἴσος ἐστὲ τοῖς Μ 43 ΘΚ Ε. 
Ἔστι δὲ καὶ ὃ ΞΖ τῷ Ε ἴσος, ὁ δὲ Ε' τοῖς ΑΙ Β Γ 
4 καὶ τῇ μονάδι" ὅλος ἄρα ὁ ΖΗ͂ ἴσος ἐστὶ τοῖς τε 
Ε ΘΚ .1 ἢ καὶ τοῖς Α,Λ.Ι Β 1 4 καὶ τῇ μονάδι, καὶ 
μετρεῖται ὑπὶ αὐτῶν. “έγω ὅτε χαὶ ὃ ΖΗ ὑπὲ οὐδε- 
γὸς ἄλλου μετρηϑήσεταν, πάρεξ τῶν Α Β ΓΤ 4 Ε 
ΘΚ 4. Μ΄ καὶ τῆς μονάδος. Εἰ γὰρ δυνατόν, με- 
τρείτω τις τὸν ΖΗ ὁ Ὁ, καὶ ὁ Ο μηδενὶ τῶν 4 Β 
Ἱ 4 Ε ΘΚ. Ἡ ἔστω ὁ αὐτός. Καὶ ὁσάχις ὃ Ὁ 
τὸν ΖΗ μετρεῖ, τοσαῦται μονάδες ἔστωσαν ἐν τῷ Π- 
ὁ Π ἄρα τὸν Ὁ πολλαπλασιάσας τὸν ΖΗ πεποίηκεν. 
᾿Αλλὰ μὴν χαὶ ὁ Ε τὸν 4 πολλαπλασιάσας τὸν ΖΗ 
πεποίηκεν" ἔστιν ἄρα ὡς ὁ Ε πρὸς τὸν Π, ὃ Ο πρὸς 
τὸν 4. Καὶ ἐπεὶ ἀπὸ μονάδος ἑξῆς ἀνάλογόν εἰσιν οἵ 
4 Β Γ.4, ὁ δὲ μετὰ τὴν μονάδα ὁ Α΄ πρῶτός ἐστιν. 
ὁ 4 ἄρα ὑπὶ οὐδενὸς ἄλλου ἀριϑμοῦ μετρηϑήσεται," 
παρεξ τῶν 4| Βὶ Γ΄- καὶ ὑπόκειται ὁ Ο οὐδενὶ τῶν 
.Α| Β Γ ὃ αὐτός: οὐκ ἄρα μετρήσει ὁ Ὁ τὸν 4. ᾿4λλ᾽ 
ὡς ὁ 0 πρὸς τὸν 4, ὁ Εἰ πρὸς τὸν Π' οὐδὲ ὃ Ε ἄρα 
«τὸν ΠῚ μετρεῖ, Καὶ ἔστιν ὁ Ε' πρῶτος: πᾶς δὲ πρῶ- 
τος ἀριϑμὸς πρὸς ἅπαντα ἀριϑμὸν, ὃν μὴ μετρεῖ, 
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πρῶτός ἐστιν. οἱ Ε ΠῚ ἄρα πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους 
εἰσίν. Οἱ δὲ πρῶτοι καὶ ἐλάχιστοι, οἱ δὲ ἐλάχιστοι 
μετροῦσι τοὺς τὸν αὐτὸν λόγον ἔγοντας αὐτοῖς ἐσάχις, 
ὅ τὲ ἡγούμενος τὸν ἡγούμενον, καὶ ὃ ἑπόμενος τὸν 
ἑπόμενον, καὶ ἔστεν ὡς ὁ Ε' πρὸς τὸν Π, ὃ Ὁ πρὸς 
τὸν 4: ἰσάχις ἄρα ὁ Ε τὸν Ο μετρεῖ καὶ ὃ Π᾿ τὸν 4, 
Ὃ δὲ 4 ὑπὶ οὐδενὸς ἄλλου μετρεῖται, πάρεξ τῶν Α͂ 
ΒΤ. ὁ ΠῚ ἄρα ἑνὶ τῶν 4, Β Γ' ἐστὶν ὃ αὐτός. Ἔστω 
τῷ Β ὁ αὐτός. Καὶ ὅσοι εἰσὶν οἱ Β' Γ' 4 τῷ πλήϑει 
τοσοῦτοι εἰλήφϑωσαν ἀπὸ τοῦ ΚΕ, οἱ Ε ΘΚ «1. Καί 
εἶσιν οἱ Ε ΘΚ .4 τοῖς Β Τ' 4 ἔν τῷ αὐτῷ λόγω" 
«δείσου ἄρα ἐστὶν ὡς ὃ Β' πρὸς τὸν 4, ὁ Ε πρὸς τὸν 
“-. ὁ ἄρα ἐκ τῶν Β ΑΑὶ ἴσος ἐστὶ τῷ ἐκ τῶν 4 Ἐ" 
᾽4λλ᾽ ὃ ἐκ τῶν 4 Ε ἴσος ἐστὶ τῷ ἐκ τῶν ΠῚ Ο. χαὶ 
ὃ ἐχκ τῶν ΠῚ Ο ἄρα ἴσος ἐστὶ τῷ ἐχ τῶν Β 1. ἔστιν 
ἄρα ὡς ὃ Π' πρὸς τὸν Β, ὃ .4( πρὸς τὸν Ο. Καὶ ἔστιν 
ὁ Π τῷ Β ὃ αὐτός: καὶ ὁ «( ἄρα τῷ Ο ἐστὶν ὃ αὖ- 
τὸς, ὕπερ ἀδύνατον, ὁ γὰρ Ο ὑπόκειταν μηδενὲ τῶν 
ἐχχειμένων ὃ αὐτός. οὔκ ἄρα τὸν ΖΗ μετρεῖ τις ἀριϑ-:" 
μὸς, πάρεξ τῶν ΑΓ. ΒΓ 4 Ε ΘΚ. Μ, καὶ τῆς μονά- 
δος. ἸΚαὺ ἐδείχϑη ὃ ΖΗ τοῖς 4 ΒΙ' 4 Ε ΘΚ 4 
Μ, καὶ τῇ μονάδι ἔσος- τέλειος δὲ ἀριϑμός ἔστιν ὃ 
τοῖς ἑαυτοῦ μέρεσιν ἴσος ὦν" τέλειος ἄρα ἐστὲν ὁ ΖΗ͂. 
ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


| Τέλος τοῦ ἐννάτου βιβλέον. 


Αρρϑμπάαιῖχ 1. 


Βοιλοπδιγδιΐοηοϑ ΔΙῖογδθ ἰὼ Θαἀϊτ ΣΟΙ 8 ᾽ 
Ε]Ἰοαοιογαπι Επο]14185 ϊο 1111ς 
δΔαϑβοτγιρῖδθο. 


1. 
Δὰ Ὁ. Π. ργορ. 4. 
Καὶ ἄλλως. (Ἑτέρα δεῖξις.) 

“Δέγω ὅτε τὸ ἀπὸ τῆς .48 "τετράγωνον ἴσον ἐστὲ τοῖς τὲ ἀπὸ τῶν 
«4.1 ΤΒ τετραγώνοις καὶ τῷ δὶς ὑπὸ τῶν ΑΓ ΤῈ περιεχομένῳ 
ὀρθογωνίῳ. ΕΣ 

᾿Επὸ γὰρ τῆς αὐτῆς καταγραφῆς, ἐπεὸ ἴση ἐσεὶν ἢ ΒΑ τῇ 44, 
ἤση ἐστὶ καὶ γωνία ἣ ὑπὸ 484 τῇ ὑπὸ 4448. καὶ ἐπεὶ παντὸς τρι- 
γώνου αἕ τρεῖς γωνίαι δυσὺν ὄρϑαϊς ἴσας εἰσὲδ' τοῦ 4184 ἄρα τριγώ-- 
ψου αἑ τρεῖς γωνίαι, αἱ ὑπὸ 484 448 8444 δυσὶν ὀρθϑαὶς ἴσαι 
εἰσίν. "Ορϑὴ δὲ ἣ ὑπὸ ΒΑΔ, λοιπαὶ ἄρα αἢ ὑπὸ 484 448 μιᾷ 
ὀρθῇ ἴσαι εἰσί" καὶ εἰσὶν ἴσαι" ἑκατέρα ἄρα τῶν ὑπὸ 484 448 
ἡμίσειά ἔστιν ὀρθῆς. ᾿Ορϑὴ δὲ ἢ ὑπὸ ΒΓΗ͂, Ἰσὴ γάρ ἔστε τῇ ἐντὸς 
καὶ ἀπεναντίον τῇ πρὸς τῷ 44 λοιπὴ ἄρα ἢ ὑπὸ ΓῊΒ ἡμίσειά ἔστῃν 
ὀρθῆς ἴση ἄρα ἣ ὑπὸ ΓΗΒ γωνία τῇ ὑπὸ ΓΒΗ͂: ὥςτε καὶ πλευρὰ. 
ἢ ΒΓ τῇ ΓΗ ἐστὶν Ἰση. ᾿ΔΔῈ ἢ μὲν ΓΒ τῇ ἩΚ ἐστὶν ἴση, ἣ δὲ 
ΤῊ τῇ Β.Κ' ἰσόπλευρον ἄρα ἐστὶ τὸ ΓΚ. "Ἔχει δὲ καὶ ὀρθὴν τὴν 
ὑπὸ ΓΒΚ γωνίαν" τετράγωνον ἄρα ἐστὶ τὸ ΓΚ, καὶ ἔστιν ἀπὸ τῆς 
ΓΒ. Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ τὸ ΘΖ τετράγωνόν ἔστι, καὶ ἐστὶν ἴσον 
τῷ ἀπὸ τῆς 41' τὰ ἄρα ΓᾺ ΘΖ τετράγωνά ἔστι, καὶ ἔστιν ἴσα τοῖς 
ἀπὸ τῶν 4 ΓΒ. Καὶ ἐπεὶ ἔσον ἐστὲ τὸ 4 τῷ ΗΣ, καὶ ἔστι τὸ 
ἍΗ τὸ ὑπὸ τῶν ΑΓ' ΤῈ" ἴση γὰρ ἢ ΓΗ τῇ ΓΒ’ καὶ τὸ ΣΗ 
ἄρα ἴσον ἐστὲ τῷ ὑπὸ τῶν ΑΓ ΓΒ" τὰ ἄρα ΑΗ ἨῈ ἴσα ἐστὶ τῷ 
δὸς ὑπὸ τῶν ΑΓ ΓΒ. "Ἔστι δὲ καὶ τὰ ΓΚ ΘΖ ἴσα τοῖς ἀπὸ 
«τῶν ΑΓ ΓΒ" τὸ “ὥρα ΓΚ ΘΖ 48 ΗΕ ἴσα ἐστὶ τοῖς τε ἀπὸ τῶν 
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ΑΓ ΓΒ καὶ τῷ δὶς ὑπὸ τῶν 4Γ' ΓΒ. ᾿4λλὸ τὰ ΓΙΚΚ ΘΖ καὶ τὰ 
ΑΗ ΜῈ ὅλον ἐοιὶ τὸ 4, ὃ ἐστιν ἀπὸ τῆς 41 τεεράγωνον" τὸ ἄρα 
ἀπὸ τὴς 41 τετράγωνον ἴσον ἐστὶ τοῖς τε ἀπὸ τῶν ΑΓ ΓΒ τετρα- 
γώνοις καὶ τῷ δὶς ὑπὸ τῶν ΑΓ' ΓΒ περιεχομένῳ ὀρθογωνίῳ" ὅπερ 
ἔδει δεῖξαι. 


2. 
Αἀ [45. 1Π. ρτορ. 7. 


Ἢ καὶ οὕτως. ᾿ἸἘπεζεύχϑω ἣ ἘΚ, Καὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἡ ΠῈ 


φῇ ΕΚ, κοινὴ δὲ ἣ ΕΖ, καὶ βάσις ἣ ΖΗ βάσεε τῇ ΖΑ ἴση" γωνία 
ἄρα ἡ ὑπὸ ΗΕΖ γωνίᾳ τῇ ὑπὸ ΚΕΖ ἴση ἐστίν. ᾿4λλ: ἡ ὑπὸ ΗΕΖ 
τῇ ὑπὸ ΖΕΘ ἐστὶν ἴση" καὶ ἡ ὑπὸ ΖΕΘ ἄρα τῇ ὑπὸ ΚΕΖ ἐστὶν 
ἴση, ἡ ἐλάττων τῇ μείζονι, ὅπερ ἐστὸν ἀδύνατον. Οὐκ ἄρα ἀπὸ τοῦ 
Ζ σημείου ἑτέρα τις προσπεσεῦται πρὸς τὸν κύκλον ἴση τῇ ΗΖ’ μίέα 
ἄρα μόνη. Ἐὰν ἄρα κύκλου, καὶ τὰ ἑξῆς. 


3. 
Αἀ [ν. ΠΙ. ῥσγορ. 8. 

Ἢ καὶ ἄλλως. Καὶ ἐπεζεύχθω ἡ ΜΙ͂Ν. Ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἣ ΚΙ τῇ 
ἝΝ, κοινὴ δὲ ἡ Η͂Δ, καὶ βάσις ἡ ΔΚ βάσει τῇ ΖΝ ἴση: γωνέα 
ἄρα ἡ ὑπὸ -ΚἈΜ4 γωνίᾳ τῇ ὑπὸ ΝΜ ἴση ἐστίν. ᾿Αλλ ἡ ὑπὸ 
ΚΙἈΖ τῇ ὑπὸ Β1ΜΖ ἐσεὶν ἴση" καὶ ἡ ὑπὸ ΒΜ ἄρα τῇ ὑπὸ ΝΜ 
ἐστὶν ἴση, ἡ ἐλάττων τῇ μείζονι, ὅπερ ἔστιν ἀδύνατον. Οὐκ ἄρα 
πλείους ἢ δύο ἴσαι πρὸς τὸν ΑΒΓ κύκλον ἀπὸ τοῦ 4) σημείου ἐφ᾽ 
ἑκάτερᾳ τῆς 4 ἐλαχέστης προςπεσοῦνται. ᾿ΕἘὰν ἄρα κύχλου, καὶ 
«ὰ ἑξῆς. 


᾿Α, ᾿ 
Αἀ 1.18. ΠΙ. φγορ. 9. 
Ἄλλως. 


Κύκλου γὰρ τοῦ 418.) εἰλήφϑω τε σημεῖον ἐντὸς τὸ 2, ἀπὸ δὲ 
τοῦ 4 πρὸς τὸν Α48}γὺΎ κύκλον προςπιπτέετωσαν πλείους ἢ δύο ἴσωε 
εὐθεῖαι, αἱ 44 48 2γ" λέγω ὅτι τὸ ληφϑὲν σημεῖον τὸ 4] κέντρον 
ἐστὶ τοῦ 418γ κύκλου. 

ἹΜὴ γὰρ, ἀλλ εἰ δυνατὸν, ἔστω τὸ ε, καὶ ἐπιζευχϑεῖσα ἦ 4ε 
διήχθω ἐπὶ τὰ ζ' ἡ σημεῖα, ἣ ζη ἄρα διάμεερός ἔστι τοῦ 4 
κύκλου. Ἐπεὶ οὖν κύκλου τοῦ 418} ἐπὶ νῆς ζη διαμέερου εἴλημεταί 
« σημεῖον τὸ 4, ὃ μή ἐστι κέντρον τοῦ κύχλου, μεγίστη μὲν ἔσται ἦ 
Ζη, μείζων δὲ ἡ μὲν Ζ΄γ τῆς 48Β, ἣ δὲ 48 τῆς 444. ᾿Αλλὰ καὶ 
ἔση, ὅπθρ ἐστὶν ἀδύνατον" οὖκ ἄρα τὸ ε κέντρον ἐσεὶ τοῦ ΑΒ. 


εαβεμ 
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κύκλου. ὋὉ μοίως δὴ δείξομεν, ὅτε οὐδὲ ἄλλο τι πλὴν τοῦ 4" τὸ 2 
ἄρα σημεῖον κέγερον ἐστὶ τοῦ 418γ κύκλου, 


ἤ. 
Δὰά 1,1. ΠΠ. ῥτορ. 10. 
Ἄλλως. 

Κύκλος γὰρ πάλιν ὃ ΑΒΓ κόκλον τὸν ΔΕΖ τεμνέτω κατὰ 
πλείονα σημεῖα ἤ δύο, τὰ Β Η Ζ, καὶ εἰλήφϑω τὸ κέντρον τοῦ 
487 κύκλου, τὸ κ, καὶ ἐπεζεύχϑωσαν αἱ ΚΒ ΧΗ κΖ. 
᾿ς Ἐπεὶ οὖν κύκλου τοῦ 42 εἴληπταί τι σημεῖον ἐντὸς, τὸ κ, καὶ 
ἀπὸ τοῦ κ πρὸς τὸν 242 κύκλον προςπεπτώκασι πλείους ἢ δύα 
εὐθεῖαι ἴσαι, αἱ ΚΒ κΖ ΧΗ" τὸ κ ἄρα. σημεῖον κέντρον ἐστὲ τοῦ 
4ΕΖ κύκλου. Ἔστιὶ δὲ καὶ τοῦ ΑΒΙ' κύκλου κέντρον τὸ κ' δύο 
ἄρα κύκλων τεμνόντων ἀλλήλους τὸ αὐτὸ κένγερον ἐστὲ τὸ κ, ὅπερ. 
ἀδύνατον. Οὐκ ἄρα κύκλος, καὶ τὼ ἑξῆς. 


οθ΄. 
Αἀ [2}. Π]. ργορ. 11. 
"λλως. 

λλὰ δὴ πιπτέτω ὡς ἡ ΗΖΓ, καὶ ἐκβεβλήσθω ἐπὶ εὐθείας ἢ 
ἩΖΙ1' ἐπὶ τὸ Θ᾽ σημεῖον, καὶ ἐπεζεύχϑωσαν α Α4ΠΠ 4Ζ. 

Ἐπεὶ οὖν αὖ 4Η) ΗΖ μείζους εἰσὶ τῆς 42, ἀλλὰ ἡ ΖΑ ἴσὴ 
ἐστὶ τῇ ΖΙ, τοῦτ᾽ ἔστε τῇ ΖΘ, κοινὴ ἀφηρήσθω ἥ ΖΗ: λοιπὴ ἄρα 
ἡ ΑΗ λοιπῆς τῆς ΠΘ μείζων ἐστὶν, τοῦτ᾽ ἔστιν ἢ ἨΖ τῆς ΗΘ, ἣ 
ἐλάττων τῆς μείζονος, ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον. “Ὁμοίως, κἂν ἐκτὸς ἢ 
τοῦ μικροῦ τὸ κέντρον τοῦ μείζονος κύκλου, δείξομεν τὸ αὐτὸ ἄτοπον. 


7. 
Δά ΤΩΡ. ΠΗ. γγορ. 31. 


Ἄλλως. 
(Ἧ ἀπόδειξις τοῦ ὀρθὴν εἶναι τὴν ὑπὸ Β41..) ᾿Επεὶ διπλῆ ἔστιν 
ἡ ὑπὸ 4ΕΓ τῆς ὑπὸ Β4Ε, ἴση γὰρ δυσὶ ταῖς ἐντὸς καὶ ἀπῳαντίον» 
ἐστὶ δὲ καὶ ἡ ὑπὸ 416} διπλὴ τῆς ὑπὸ ἘΑΓΤ΄ αἱ ἄρα ὑπὸ 4ΕΒ 
ΑῈΕΓ' διπλασίονές εἰσι τῆς ὑπὸ ΒΑ͂Γ. ᾿Αλλὰ αἱ ὑπὸ 488 487’ 
δυσὶν ὀρϑαῖς ἴσαν εἰσίν" ἣ ἄρα ὑπὸ ΒΑΓ δρϑή ἔστιν, ὅπερ 
ἔδεε δεῖξαι. , 


-ὦ 
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ϑ. 
Αἀ [Δ5. 1]. Ῥγορ. 290. 
Ἅλλως. 

“είξομεν δὴ καὶ ἕἑξέρως προχειρότερον δμόλογα τὰ τρίγωνα. 

᾿Εχκείσθωσαν γὰρ πάλιν τὰ ΑΒΓΔΕ ΖΗΘΚΑ πολύγωνα, καὶ 
ἐπεζεύχϑωσαν αἱ ΒῈ ἘΓ Η4 410’ λέγω ὅτι ἐστὶν ὡς τὸ 488 
τρίγωνον πρὸς τὸ ΖΗ, οὕτως τὸ ἘΒῚ' πρὸς τὸ “ΗΘ καὶ τὸ 
ΤΓ2ΖΣΕ πρὸς τὸ ΘΚΔ. 


Ἐπεὶ γὰρ ὅμοιόν ἐστε τὸ ΑΒῈ τρίγωνον τῷ ΖΗΑ τριγώνῳ, τὸ 


448Ὲ ἄρα τρίγωνον πρὸς τὸ ΖΗΑ͂ διπλασίονα λόγον ἔχει, ἤπερ ἢ ΒΕ 
πρὸς τὴν ἨΖ4. «Μιὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ τὸ ΒΕΙ͂' τρίγωνον πρὸς τὸ 
Ἠ.4Θ τρίγωνον διπλασίονα λόγον ἔχει, ἥπερ ἡ ΒΕ πρὸς τὴν ΗΔ: 
ἔστιν ἄρα ὡς τὸ 488 τρίγωνον πρὸς τὸ ΖΗΑ τρίγωνον, οὕτως τὸ 
ἘΒΙ πρὸς τὸ 4Η͵Θ. Πάλιν, ἐπεὶ ὅμοιόν ἔστε τὸ ἘΒΤ' τρίγωγον 
τῷ ΛΗΘ τριγώνῳ" τὸ ἘΒΙΓ ἄρα πρὸς τὸ “126 διπλασίονα λόγον 
ἔχει, ἥπερ ἢ ΓΕ εὐθεία πρὸς τὴν ΘΑ͂. Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ τὸ ἘΓΖΩ͂ 
τρίγωνον πρὸς τὸ ΑΘΧΚ τρέγωνον διπλασίονα λόγον ἔχει, ἤπερ ἣ ΓῈ 
πρὸς τὴν ΘΑ͂ ἔστιν ἄρα ὡς τὸ ἘΒΓ' τρίγωνον πρὸς τὸ ἼΗΘ, οὕτως 
τὸ ΕΖ πρὸς τὸ 4ΘΚ. ᾿ἘἘδείχϑη δὲ καὶ ὡς τὸ ΕΒΓ πρὸς τὸ 
4259, οὕτως τὸ ΑΒΕ πρὸς τὸ ΖΗΖ- καὶ ὡς ἄρα τὸ 488 πρὸς 
τὸ ΖΗΑ͂, οὕτως τὸ ΒΕΙ͂ πρὸς τὸ Ἐ.Ζ6 καὶ τὸ ΕΓΖ πρὸς τὸ ΑΘΧΚ' 
ὅπερ ἔδει δεῖξαι, 


9... 
Δὰ ΓΔ». ΥἹ. ργορ. 80. 
Ἄλλως. 
“Ἔστω ἢ δοθεῖσα εὐθεῖα ἣ 418: δεῖ δὴ τὴν 48 εὐθεῖων ἄκρον 
καὶ μέσον λόγον τεμεῖν. 
Τευμήσϑω γὰρ ἢ 48 κατὰ τὸ γ, ὥςτε « τὸ ὁπὸ τῶν 48 Βγ 


ἴσον εἶναι τῷ ἀπὸ τῆς 447 τετραγώνῳ. 
Ἐπεὶ οὖν τὸ ὑπὸ τῶν 41 1Βγ ἴσον ἐστὲ τῷ ἀπὸ τῆς γ44" ἔστιν 


ἄρα ὡς ἡ 448 πρὸς τὴν Αγ, οὕτως ἢ .4γ πρὸς τὴν γΒἘ. Ἢ ἄρα 48Β 


ἄκρον κδὲ μέσον λόγον τέεμητὰν κατὰ τὸ γ" ὅπερ ἔδει ποιῆσαι. 


: 10. 
Αἀ ΓΔ". Ψ]. ργορ. 84. 
Ἄλλος. ᾿ 


᾿Επεὶ τὰ ὅμοια σχήματα ἕν διπλασίονι: λόγῷ ἐστὶ τῶν ὃμολόγων 
πλευρῶν, τὸ ἀπὸ τῆς ΒΙ' ἄρα εἶδος πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ΒΑ͂ εἶδος δι-- 
πλασίονα 


νι" ὖῦν ὡἰἶἼσθδδιπιααδαπ ν - 
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πλασίονα λόγον ἔχει, ἥπερ. ἡ ΓᾺῈ πρὸς τὴν ΒΑ, "Ἔχει δὲ καὶ τὸ 
ἀπὸ τῆς ΒΓ τετράγωνον πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς Β4' τετράγωνον διπλα- 
σίονα λόγον, ἤπερ ἡ ΓΒ πρὸς τὴν ΒΑ͂" καὶ ὡς ἄρα τὸ ἀπὸ τῆς ΓΒ 
εἶδος πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ΒΑ͂ εἶδος, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς ΓΒ τετράγωνον 
πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς 4 τεράγωνον. Διὰ τὰ αὐτὼ καὶ ὡς τὸ ἀπὸ 
τῆς ΒΓ εἶδος πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ΓΑ͂ εἶδος, ο οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς ΒΓ τετράς: 


γωνον πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ΓΑἅ τετράγωνον" ὥςτε καὶ ὡς τὸ ἀπὸ τῆς “ 


ΒΓ εἶδος χρὸς τὰ ἀπὲ τῶν Β4,. ΑΙ εἴδη, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς ΒΙ᾽ 
τεερώγωνον πρὸ ς τὰ ἀπὸ τῶν ΒΑ 441 τετράγωνα. Ἴσον δὲ τὸ ἀπὰ 


᾿ φῆς ΒΓ τετράγωνον τοῖς ἀπὸ τῶν ΒΑ͂ 4Γ τετραγώνοις" ἴσον ἄρα 


καὶ τὸ ἀπὸ τῆς ΒΓ εἶδος τοῖς ἀπὸ τῶν ΒΑ 4ΓΓ εἴδεσι, τοῖς ὁμοίοις 
τὲ καὶ ὁμοίως ἀναγραφομένοις' ὅπερ ἔδει δεῖξαν, 


11. 
Αἁ. Τρ. 1. ὑγορ. 83. 
“ἄλλως. ' 


Ἔστω σύνθετος ἀριθμὸς ὃ 4, λέγω ὅτι ὑπὸ πρώτου τινὸς ἀρι- 


ἔπος ϑμοῦ μετρεῦται. 


᾿Επεὶ γὰρ σύνθετός ἔστιν ὁ 4, μετρηθήσεται ὑπὸ ἀριϑμοῦ, καὶ 
ἔστω ἐλάχιστος τῶν μετρούνεων αὐτὸν ὃ Β' λέγω ὅτι ὃ Β πρῶτός 
ἔστιν. Ἐὶ γὰρ μή" σύνθετός ἔστιν, μετρηθήσεται ἄρα ὑπὸ ἀφιϑμοῦ 
τινος. ἩἩϊετρείσϑω" καὶ ἔστω ὁ Γ' ὁ μετρῶν αὐτὸν" ὃ Τ' ἄρα τοῦ 
ΔΒ ἐλάσσων ἐστί. Καὴὺ ἐπεὶ ὃ Γ' τὸν Β μενρεῖ, ἀλλὰ καὶ ὃ Β τὸν 
Α΄ μέερει" καὶ ὁ 1' ἄρα τὸν 44 μεερεῖ, ἐλάσσων ὧν τοῦ ΒΒ, ἐλαχίέατονυ. 
ὄντος τῶν μετρούντων" ὅπερ ἄτοπον. Οὐκ ἄρα ὃ Β σύνθετος ἀρι- 
ϑμός ἐστι" πρῶτος ἄρα" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


Αρρομάιχ ἹΠ. 
θη οΤατιβ τραϊμοιμδι 0185 ΟΥΔΘΟΟΓΠι δὴ 16 
Ἐπο]ιάφτα οἱ ἀς νυἱῖδ οἱ βογ:ριϊδ Βα} 8. 
Βθοϊηοῖτας. (εΣ Ρτιοοϊοι) 
κλλλαλδληλλλλλλλλλλλλλῆνωνο . 

. Οὐκ δβδθρίυ9 ἀἰδοογαίαν ἀ6 ΟΥαΘΟΟΥΌΠΙ ἐπ τηαίθ 6: 
γλοῖϊοῖθ αἰ80 1} 8 τ αἀ ογ16, ΤΠ ΔαῸΘ ποτα οἷαγο- 
τασα, ΥἹΤΟΓΌΤῚ ΟΧΗΪ ΘΔ 2 οΥσταΙΠΙ τη6 [ἀοϊυστπι 
Ρυϊανὶ ἀἰβοση 8, δ ἰοσὰπι ΝΓΟΟΙΪῈ σχβου θογοα ΕΧ' 
Ὸ. ᾿Ξ δὰ Ἐμεα, μὰρ. 10, αυὶ ὕσόσοαι απαπάδηι σοοπθ- 
ἰεῖαθ διίθ Εποδάσαι οομίποι δἰδιο Δ, 


[19] 


200 Ἢ, Ρτεοοας 


Παρ ᾿Αἰὐἰγυπτίοις μὲν εὑρῆσϑαι πρῶτον ἡ. γεὼώ- 
μετρία παρὰ πολλῶν ἱστορεῖται ἐκ τῆς τῶν χωρίων 
ἀναμετρήσεως λαβοῦσα τὴν γένεσιν.1) ᾿ΑἸναγκαῖα γὰρ 
ἣν ἐκείνοις αὐτὴ διὰ τὴν ἄνοδον τοῦ Νείλου τοῦς 
προσήχοντας ἑκάστοις ᾿ἀφανγίζοντος ὅρους καὶ ϑαυ- 


, μαστὸν. οὐδὲν, ἀπὸ τῆς χρείας ἄρξασϑαν τὴν εὕρεσιν 


΄ 


καὶ ταύτης καὶ τῶν ἄλλων ἐπιστημῶν. Ἐπειδὴ πῶν 
τὸ ἐν γενέσεν φερόμενον ἀπὸ τοῦ ἀτελοῦς πρὸς τὸ 
τέλειον πρόεισιν .... ἭὭςπερ οὖν παρὰ τοῖς Φοίνιξι 
διὰ τὰς ἐμπορίας καὶ τὰ συναλλάγματα τὴν ἀρχὴν 
ἔλαβεν ἡ τῶν ἀριϑμῶν ἀκριβὴς γνῶσις, οὕτω δὴ καὶ 
περὶ «ΑἸ γυπτίοις ἡ γεωμετρία διὰ τὴν εἰρημένην αἰτίαν 
ἐὕρηται. Θαλῆς δὲ" πρῶτον εἰς Αἴγυπτον ἐλϑὼν 
μετήγαγεν εἰς τὴν “Ελλάδα τὴν ϑεωρίαν ταύτην" καὶ 
πολλὰ μὲν αὐτὸς εὗρε, πολλῶν δὲ τὰς ἀρχὰς τοῖς 
μετ᾽ αὐτὸν ὑφηγήσατο, τοῖς μὲν καϑολιχώτερον ἐδε- 
βαλλων τοῖς δὲ αἰσϑητικώτερον. Μετὰ δὲ τοῦτον 
μέρεστος ὁ Στησιχόρου τοῦ ποιητοῦ ἀδελφὸς, ὡς 
ἐφαψάμενος τῆς περὶ γεωμετρίας σπουδῆς μνημονεύε-: 
ται, καὶ Ἱππίας ὃ Ἤλεϊος ἱστόρησεν ὡς ἐπὶ γεωμε- 
τρίας δόξαν αὐτοῦ λαβόντος. ᾿Επὶ δὲ τούτοις Πυ- 
ϑαγόρας τὴν περὶ αὐτὴν φιλοσοφίαν εἰς σχῆμα 
παιδείας ἐλευϑέρου μετέστησεν ἄνωθεν τὼς ἀρχὰς 
αὐτῆς ἐπισκοπούμενος χαὶ ἀὔλως καὶ: νοερῶς τὰ ϑεω- 
ρήματα. διερευνώμενος, ὃς δὴ καὶ τὴν τῶν ἀλόγων 
(41 ἀναλόγων) πραγματείαν καὶ τὴν τῶν κοσμι- 
κῶν σχημάτων σύστασιν ἀνεῦρε. Μετὰ δὲ τοῦτον 


,͵; Αναξαγόρας ὁ Κλαξζομενίος πολλῶν ἐφήψατο 


κατὰ γεωμετῥίαν, καὺὰ Θἐνοπέδης ὁ Χῖος,") 
ὀλίγῳ νεώτερος ὧν τοῦ ᾿Αναξαγόρου, ὧν καὶ «ὃ 
Πλάτων ἐν τοῖς ἀντερασταῖς ἐμνημόνευσεν ὡς ἐπὶ 
τοῖς μαϑήμασι δόξαν λαβόντων. ἐφ οἷς Ἱππο- 
χράτης ὃ' Χῖος ὁ τὸν τοῦ μηνίσχου τετραγωνισ- 


λ 


2 


ὶς 
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μον εὑρὼν 5) καὶ Θεώδωρος 4) ὃ Κυρηναῖος ἐγένοντο 


περὲ γεωμετρίαν ἐπιφανεῖς" πρῶτος γὰρ ὃ Ἵπποχρά- 


τῆς τῶν μνημονευομένων καὶ στοιχεῖα συνέγρωψε"» 
Πλάτων δὲ ἐπὶ τούτου γενόμενος μεγίστην ἐποίησεν 
ἐπίδοσιν τά τε. ἄλλα μαϑήματα καὶ τὴν γεωμετρίαν 
“λαβεῖν, διὰ τὴν πεῤὲ αὐτὴν σπουδὴν, ὅρπερ δῆλός 


ἐστι καὶ τὰ συγγράμματα τοῖς μαϑηματικοῖς λόγοις. 


᾿χκαταπυχνώσας καὶ πανταχοῦ τὸ περὶ αὐτὰ ϑαυμα- 
στὸν φιλοσοφίας ἀντεχόμενον ἐπεγείρων. ᾿Ἔν δὲ τούτῳ 
τῷ χρόνῳ καὶ ἀεωδάμας ὃ Θάσιος ἦν καὶ ᾿Αρχύ- 
τας") ὃ Ταραντῖνος καὶ Θεαίτητος ὁ ᾿43ϑηναῖος 
παρ ὧν ἐπηυξήϑη τὰ ϑεωρήματα καὶ προήλϑεν εἰς 
ἐπιστημονιχωτέραν σύστασιν. “εωδάμαντος δὲ νεώ- 
τερος ὃ Νεοκλείδης καὶ ὃ τούτου μαϑητὴς “ων, 
οἵ πολλὰ προρεπόρισαν τοῖς πρὸ αὐτῶν, ὥςτε τὸν 
- “έοντα καὶ τὰ στοιχεῖα συνθεῖναι τῷ τὲ πλήϑει καὶ 
τῇ χρείᾳ τῶν δεικνυμένων ἐπιμελέστερον, καὶ διορι- 
σμὸν εὑρεῖν, πότε δυνατόν ἐστι τὸ ξητούμενον πρό- 
βλημα καὶ πότε ἀδύνατον. Εὔδοξος δὲ ὁ Κνίδιος 
“Δέοντος μὲν ὀλίγῳ νεώτερος, ἑταῖρος δὲ τῶν περὶ Πλά- 


τωνα 5) γενόμενος, πρῶτος τῶν καϑόλου ϑεωρημάτων ' 


τὸ πλῆϑος ηὔξησε καὶ ταῖς τρισὶν ἀναλογέαις ἄλλας “᾿ 


τρεῖς προρέϑηκε καὶ τὰ περὶ τὴν τομὴν, ἀρχὴν λα- 


βόντα παρὰ Τλάτωνος, εἰς πλῆϑος προήγαγεν καὶ 


ταῖς ἀναλύσεσιν ἐπὶ αὐτῶν χρησάμενος. Δἀμύκλας 
δὲ ὁ Ἡρακλεώτης εἷς τῶν Πλάτωνος ἑταίρων καὶ 
ἹΜέναιχμος ἀχροατὴς ὧν Ευδόξου καὶ Πλάτωνε 
δὲ συγγεγονὼς καὶ ὁ ἀδελφὸς αὐτοῦ Δεινόστερατος ) 
ἔτι τελεώτεραν ἐποίησαν τὴν ὅλην γεωμετρίαν. Θεύ- 
δεος δὲ ὃ Μαγνης ἔν τε τοῖς μαϑήμασιεν ὅδοξεν εἶναι 
διαφέρων καὶ κατὰ τὴν ὅλλην φιλοσοφίαν- καὶ γὰρ 
τὰ στοιχεῖα καλῶς συνέταξε χαὶ πολλὰ τῶν ὁδριχῶν 
καϑολικώτερα ἐποίησεν. . Καὶ μέντοι χαὶ ὁ Κυζξι- 
κῖνος ᾿4ϑηναῖος κατὰ τοὺς αὐτοὺς γεγονὼς χρόνους 


10 


11 


12 
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καὶ ἐν τοῖς ἄλλοις μὲν μαϑήμασι, μάλιστα δὲ κατὰ 
γεωμετρίαν καταφανὴς ἐγένετο. Διῆγον οὖν οὗτοι 
μεῖ. ἀλλήλων ἐν ἀκαδημείᾳ Χοινὰς ποιούμενοι τὰς 


ζητήσεις. ἙἝἭμότεμος δὲ ὃ Κολοφώνιος τὰ ὑπ Εὐὖ- 13 


δόξου προηυπορημένα καὶ Θεαντήτου προήγαγεν ἐπὶ 


πλέον χαὶ τῶν στοιχείων πολλὰ ἀνεῦρε καὶ τῶν τό-͵ 


πων τινὰ συνέγραψεν. Φίλιππος δὲ ὃ Μεταῖος 14 


(Μεδμαῖος) Πλάτωνος ὧν μαϑητὴς καὶ ὑπ ἐκείνου 
προτραπεὶς εἷς τὰ μαϑήματα χαὶ τὰς ζητήσεις ἐποιεῖτο 
κατὰ τὰς Πλάτωνος ὑφηγήσεις καὶ ταῦτα προὔβαλλεν 
ξαυτῷ ὅσα “ᾧετο τὴ Πλάτωνος φιλοσοφίᾳ συντελεῖν. 
. Οἱ μὲν οὖν τὰς ἱστορίας ἀναγράψαντες (ἰπῖδτ 408 68ὲ 
Εὔδημος ὃ Περίπατητιχοοὴ μέχρυ τούτου προάγουσι 
τὴν τῆς ἐπὶστήμης ταύτης τελείωσιν. οὐ πολὺ δὲ τού- 
τῶν νεώτερός ἐστιν Εὐχλείδης ὁ τὰ στοιχεῖα συνα- 
γαγὼν καὶ πολλὰ μὲν τῶν Εὐδόξου συντάξας πολλὰ 
δὲ τῶν Θεαϊτήτου τελεωσάμενος, ἔτε δὲ τὰ μαλα- 
κώτερον δεικνύμενα τοῖς" ἔμπροσϑεν εἰς ἀνελέγκτους 
ἀποδείξεις ἀναγαγών. Γέγονε δὲ οὗτος ὁ ἀνὴρ ἐπὰ 
τοῦ πρώτου Πτολεμαίου. καὶ γὰρ ὁ ᾿Αρχιμήδης καὶ ἐν 
τῷ πρώτῳ μνημονεύει Εὐκχλείδους. Καὶ μέντοι καί 
φασιν ὅτι Πτολεμαῖος ἤρετό ποτε. αὐτόν. Ἐΐ τίς 
ἐστι περὶ γεωμετρίαν (προχειρότερα ϑεωρία, αὐτὸς δὲ 
ἀπεχρίνατο" μὴ εἶναι βασιλικὴν ἄτραπον πρὸς γεω-᾿ 


15 


μετρίαν). Νεώτερος μὲν οὖν ἐστι τῶν περὶ Πλάτωνα, 16 


πρεσβύτερος δὲ ᾿Ερατοσϑένους καὶ ᾿Δρχιμήδους. οὗτοι 
γὰρ σύγχρονοι ἀλλήλοις, ὥςπερ καί φησιν ᾿Ερατοσϑέ- 
γηρ" καὶ τῇ προαιρέσεε δὲ Πλατώνικός ἐστε καὶ τῇ 
φιλοσοφίᾳ ταύτῃ οἰκεῖος“ ὅϑεν δὴ καὶ τῆς συμπάσης 
στοιχειώσεως τέλος προεστήσατο. τὴν τῶν καλουμένων 


Πλατωνικῶν σχημάτων σύστασιν. Πολλὰ μὲν οὖν καὶ 17 


ἄλλα τοῦ ἀνδρὸς τούτου μαϑηματικὰ συγγράμματα 
ϑαυμαστῆς ἀκριβείας καὶ ἐπιστημονικῆς ϑεωρίας μέστω» 
τοιαῦτα γὰρ καὶ τὰ ὀπτικὰὼ καὶ τὰ κατοπτρικὰ, 


; 


Ὅς εΪανὶς τδιβοδιλαιίε 8ὲ 203 


τοιαῦται δὴ χαὺ αἱ κατὰ μονσεκὴν στοιχειώσεις ἔτι 
δὲ τὸ περὶ διαερέσεων βιβλίον. διαφερόντως δ᾽ ἄν 
τις αὐτὸν ἀγαϑείη χατὰ τὴν γεωμετριχὴν στοιχεί- 
ὡσον τῆς τάξεως ἕνεχα καὶ τῆς ἐχλογῆς τῶν πρὸς τὰ 
στοιχεῖα πεποιημένων ϑεωρημάτων τε καὶ προβλῃμώ- 
των. καὶ γὰρ οὐχ ὅσα ἐνεχώρει λέγειν, ἀλλ᾽ ὅαα ατοι- 
χειαῦν ἠδύνατο παρείληφεν... Μεϑόδους παραδέ- 
δωχε καὶ τῆς διορατικῆς φρονήσεως, ἃς ἔχοντες γυμ- 


νάξειν δυνησόμεϑα τοὺς ἀρχαμέναυς τῆς ϑεωρίας ταύ- 


τῆς πρὸς τὴν εὕρεσιν τῶν παραλογισμῶν, ἀνεξαπάτητου 
δὲ διωμένειν, καὸ τοῦτο δὴ τὸ σύγγραμμα, δὲ αὖ τὴν 
παρασχευὴν ἡμῖν ταυτὴν ἐντίϑησο Ψευδαρίων 5) 
ἐπέγραψε, τρόπους τε αὐτῶν πηικχίλους ἐν τάξει δια- 
ροιϑμησάμενος καὶ καϑ' ἕχαστον γυμνάσας ἡμῶν τὴν 
διάνοιαν παντοίοις ϑεωρήμασε" τῷ δὲ ψεύδεε τὸ 
ἀληϑὲς παραϑεὶς καὶ τῇ πείρᾳ τὰν ἔλεγχον τῆς ἀπά- 
της συναρμόσας (συναρμόσαντερ)" (ραρ. 80.) χαὶ .. 
πορισματα Εὐκλείδης γέγραφε, ιβλέα προβλημά- 
τῶν συντάξας. 

ον, Ἅ) ΟΚ Βετοῦοι, ἢ, 108. 4} εἴξαπι δἀάϊι, βοΐατα εἰ ἀϊεῖ ρμαχίςεδ 
ἀυοάεοῖπη ἃ ΒΑΡΎ ]οΣ 6 δὰ σδεοοβ ρεσυεβί886. "Ῥ]αϊοιῖϊς Ῥμδεάχιι, 
ϑενυϊῃδ δὰ Ψὶγρ!]. εοἶορ. ΠῚ. Ατίβιοι, χεῖαρβγδ. 1. - 

2) Ἠϊο Ἰοοῖβ ἴῃ 64. 2β. σοττιρεϊβείπλῃδ δϑὲ, οοῃξ, Μεπι. ἃ, 
1᾽ λολά. ἃ, Βονιϊ, Π. ἃ. 1740. ΓΝ. ἃ. 4748. 

8) οἵ, Ατίοε. ἀς ὅϑορβ. Π. υνἱ Βγγεοῦ ἰδαχιατι Ψψευδόγραφος 
ἴάοπι ἔετε τεπίδεθ υἱάεῖασ, (Ποχαϊαν Αἰϊδῖοί, ἀ6 οἰγοι}ῖ ατιαᾶγα-- 
ἴατα ῬΕΙ͂ ΣοὨΐδοο8.} 

4) Νίαριοἴεν Ῥίαϊοσιῖα, οἷ, Σδεγεῖ: ἴα Ῥ]αομο,. δὶς Μέγαρα πρὸς 
Ἑυκλείδην σὺν ἄλλοις τισὶ Σωκχρατιχοῖς ὑπεχώρησεν". ἔπειτα εἷς Κυ- 


ρήνην ἀπηλθὲ πρὸς Θεόδωρον τὸν μαθηματικὸν κἀκεῖθεν εἰς ᾿Ιταλίων ᾿ 


πρὸς τοὺς Πυϑαγορικοὺς Φιλόλαον καὶ Εὔρυτον. 

5) εἶ. Ὁῖορ. ΤΙμδεχι. ὙΠ]. Ατοδγεδα. 

θ) οἵ. Ὦϊος. Του, ἴα Ἐπά, καὶ Πλάτωνα αὐτὸν ἀκοῦσαι. ϑαὶ- 
ὧὯἀκλ5 Πλάτωνος ἡλυμώτης. Οἴοσοτζο. ῬΙαϊοιϊα δυάϊιοι, 

7) Ἰοιπορδίγαϊαδ, ἐμυδοῖον ᾳυδάκαιιϊοῖθ (τῆς τετραγονιζούσης) ς, 
Ῥάρρ. ἔν. 25. -- ΚΙύροΙ. Σεχ. τρδῖῃ. Τόμ. ΕΥ̓. ρὰρ. 49. 


8) ἰπ χὰο Ἰριο τῶν ψευδογράφων (χιοβ ρεχρίτϊηρὶς Ατίϑίοι,. 


ἂς 80}. 11.) ἶθτοιβ σεῖς}! θθα νυἱάοξωτ, 


18 


Ἁ 


204 ΝΣ 
Αρραϑπάιχ ΕΠ]. 


δε νἱϊὰ οἱ βοτῖρι!ϊ5 Ευο11415 σα δοποῖγδα. 


«᾿ππλλλδλλύννν, 


6 νἱΐα οἰαγβδιπιὶ ἢ υ)]8 ΟΥαθοοσιτα τηδι πουιδι οἱ, 
οὨ]υ8 58:0. 111αϊθτι ἦπ 6] πη θη 18 σϑοπιοι τ οἱβ δ Πα 15 
ὨΘΠῚΟ πο δάἀπιίγαϊαν, ρᾶγαπι ΠΟ ἷδ8 σΟὨβίΔΥ9 ἀο]ΘηΌ8. 

στδϑοῦπι Θὰπὶ ἔπ͵886, ΠΟΘ ᾿ρϑῖυ8 (Εὐκλείδης, 
Ἐπο Δ ε6, εἰ ἀραιὰ Αταβο5 ὍΚ|14 6) ΟΡΘΓΒ4.16 γϑηϊιϑία8 οβίθῃ- 
ἀϊξ, πιπογαπιχαθ βογὶρίογαπι ἰθϑεϊπηοηΐα ργορδηξ, ἱπ- 
ἰ6Γ σῃο8ϑ Ῥυγοοΐῃβ ((ὐομιδιδιιπορολέϊδηιιο δῆ, 412 --- 485 ροεξ. 
ΟΒ. 1.) οἱ Ῥδρρυϑ8 (Α]εχαηάνϊηυ 370 ροδὲ "Ο.) ΡΙ πιὰ πὶ 
ἰοοῦπι οδιϊησπί, φαΐθαβ εἰ πήγαπι Οὐπηΐ8. ἔδγθ. ποβίγᾶ, 
7.886 τηϊπίπιᾶ οβϑ, νἱΐαθ που 0 οοἰοθογγίὶ σθο- 
τηθίσδο᾽ ἀδροίυν ποίεε. 

6 ραγϑηῖθη8 ο)ι8 τ} δοοδρίπηθ, αἱ} 49 
ὌΓΌ 6. 4 Ὡδία8 811: τἷϑὶ Αναθ (Νεεεὶν - Εὐάϊηὶ 4}10-- 
τασαααε) ἔαρι 818 οὀγϑάθπα πὶ 6986 ρα ϊδ5. πᾶυγαοηξθαϑ, 
4 Ναυογαῖ 8 Βα, Ζοπαγοῆῖ ποροΐθπι θυπὶ ἔπ1886 
οοπἰοπάογαμπί, ροπογθ αυΐάθπη) στάθουμι, ἀοπιοῖῆο δὰ- 
ἰθ) Βαχμηδϑοθπῦμ, οὐἷαὰ Τυνίαχη. 1) 

Οὐ. ἢοτγιυαῦῖϊς ἐσθ ροτα 6Χχ Ῥγοοὶἑ σοιηχθηίαγίο 
ἀδ ῥγΐπιο ΒΕ] οσαθηίογαπι Πῦτο οοπβουρῖο δραῦθ ραϊοῖ,. 
ἴῃ 400 Ἰορίπηιθ, τϑοθμουθη ἔα 886 ΕΟ 46 Β]αϊοηΐβ 
ἀϊδοιρα!ε, Εγδιοϑίμθηθ σϑῖο οἱ Αὐοῃἐπιθάθ 3) (μεφίαῖ:-. 
δυο εἶτα. δα, 240. δες. ΟἈ. π.) δηϊ αυϊούθῃι, ΥἱΧῖ886 ΘΠ1Π| 
τοι ρου θυ8 Ῥιοϊοτμδοὶ 1 (1,αρ}). Ὗ᾽ οὐ β πΉ}6 οϑὲ ΕἸ ἄθι 
ΑἸ]οχαμάνγίαθ Ἴοἰθοχθμλ ἢ ἰαπὶ βομοΐδπν σαὶ ἢ Θπιαιἐσατη" 
δὶ ἱπβιθ86, 3) δαὶ οογίθ δ) αἰ 18 ᾿πϑςαϊδθ ᾿πῖ6»". ρεῖ- 
Π1Ο8 ΟΡΘΙΆ,Ω “δὲ δια) άναδ888, Ριοϊθιηδθβ δηΐτι 
ΘΧ 60 4υδθ8ῖ886 αἀἰοϊϊιν, δὴ ἔδο ογ χη δἰ δὲ ἰγδάθυα ρο8- 
8ϑὲ τι ποι ϊοδιατι γουμλ ἀἰθοθηάαγαμι πιϑί πού, 
ΚΘΘΡΟΏΒΙΠΊΖιΘ τοί} 886: ΝᾺ}] Δ οχϑιαὶ τρία δὰ 
τδὶῃ δπιαίι, οὶ γᾶ. Εἶαθο ἃ Ῥγοοῖο ἐγααίία πῃρὶδ 


ΠΙ Ὧς νῖια Ευο]1 1. 295 


φυϊθυδάδιη Δταρίοὶ ἐπίθσρυϑίίθ (Ναθαῖν,- ἘΦάϊαι) ΘΙΒΘῺ, 
Ρτδθριυι 889 νἱἀθηίυγ, [δὲ6 διηΐμηι ἐπ ορθιΐ8 ργδϑἔδ 0} : 
Άοροπι συσοπάδπι γδθοογυπι, παγταὶ, Εἰ δυασαχη γηδ- 
ἱμβοιδ οᾶγαΣ. οὐγίοϑαμη, ΕΟ 418. ΤΙ δἰ πὸ (ὙΒυδ ἐγαῖ 
ἙΔάϊηὶ ραϊα) ἔλα δμάϊία, ΔΓΟΘΒδ:886 ψἱρυμλ οἱ ΔὉ 60 
Ροἰἑϊ86, αἱ ΕἸοπιδηϊοσαχα Πἰρτοβ, φαμὶ πὶ οὀχϑίαγοηῖ, δοά 
τορὶ αἀἰδρΠοογθηὶ, ἴῃ ογάϊμθηι οογίασα γοάϊρογοί 1] δγα- 
τοίσῃθ. Πα ἰριίνῦ γτορὶ ορβθαυθηίθῖη, ἃ ὨΌΧΏΘΓΟ 
αυϊηάθοῖπι ἱΠοσιιπι νοΐθγαμπι Πἰργοσυσα ἀθοριβ ΓΘβϑοιΐϑ, 
Χο αοβ 810 ποχμΐη6 ὈγΟχυΪρ 886. 

Μονῖθδ8 ΕοἸ 68 888 οϑβὲ ἰθιπραγδιΐδ ϑυδν 89ὲ- 
τΤηΐθα}6, 8' Ῥάρρο 4) ἢάθβ μαροηῃάα οβὶ, αυΐ χποάαϑβιϊα 
6) 8 ργοραῖα ἴοο τηαχίμμθ εἷ ἰαπαϊ ἰγἱρθυΐς, αυοά ἐϊ9, 
4υἱ 5διυ 118 τιϑὶ ποπιδίἑοἶ8 ἱπρϑηΐθιτι δοσοχησηοθαδγεπῖ, 
δι οἰ δὶ πη] 86 ργαθριιοῦῖξ, ἢθὸ ἀ6 ἰδιάϊρυ8 8] ΟΥπὶ 
ΡΟΣ πογὰ ἱπγοιΐα μδγδὲϊβ ἀσίγαμοσο δἰμάιοει, Τὶ 
οι ἑηνί ἴα Α Ρ 9 ἢ] οπέαμι ΡΘΡΡ ΘΌ τ, 4π6πὶ πη - 
παπὶ σ ΘΟ θ᾽ ἃ πὶ γοοδθδηΐ, ἰρογυτι Π0Ὲ [υΐ686, ἑάατι 
ῬάρΡραβ τιϑιλουΐαθ ἰγδα! αι. 


Οπιηΐθπι, 4086 Ππυουβααθ αἰδρυϊαία βυπὶ, τδιϊσπο . 


ΠΑΡ α: σαδπὶ ἔαϊϑα 51:11 ϑογτπὶ οβίηϊο, αιῇὶ Εο  άθυα 
Μαεραγθυμι, οαἰθρτθμι ἢ] τ ϑοογαιΐθ αἰθεῖριί), 06 }- 
ἔππὶ ἔογα δῆηοβ δηῖθ Ριοϊϑιηιδοῦσῃ Αἰ θη19 Πονδμ θ., 


οἰ ουεθηϊογαπι ἤπΐ886 δαοίογθμι σοί πάθρυηϊ, Δ 0}}6 ἃΡ-᾿ 


Ῥαγοῖ, Οιιδπὶ ἰπ ΘΥΤΟΥΘΙ ΟἿ χη} 108 8|108 ἴηι 86- 
μαϑιϊδινιπι Μαῖϊεὶ ἀρὰ Ν ϊαίθαι Οἱογάδδπαπι,"5) Πα] δτα 
ἘποΙ ἀ15 ἑπἰογρυθίθη, πο 1899 γἱἀθηνηδ: ομ)05 ἐπ} 6- 
οἶα ἀγρυπηθπίαϊϊο 8 60 τοῖο} ροἰοδὶ, αιοά, 4αδη- 
αυδην Ἀϑγιι ἱ Ογαθοονγαπι ΕΟΙΠΔΠΟΓΏΣΩΘΏΘ βΟ! ρίον μι 
ἄδ 110 ἀϊδβοσιπὶ Μοραγίοαθ᾽ βοβοῖδθ διοίογθ, Υἱὴὸ γ8- 


᾿μβοιιθηΐα οἱ πρίοδο, αὐ ρονμίροι Γιδογίϊαϑ; 8) ταδίμο- 


τδίϊοδβ αἰ8ο 0} π88 ἂν 80 θργδρίθ διοίδϑ γοὶ ργουθοίας 
6836, ΟΧ ἰδῃΐϊο ΠΙΟΤῸ ΠΘΙΟ οΟΙ δι ονὶ; πἰδὶ Κ ἃ» 
ἰοσίυπι Μαχίπνυπι (6186 αι ϑθηδβὶθδθ ριυίαβ, “χαὶΐ ΟΌΜλ 


“- 


200 ΖΠ. ει νἱῖᾶ 


Ῥιαϊοποιι δὰ Ἐπ ἀθγι Οδοτεθίγαπι οοπάμοίοτοθ 4805-- 
ἄκλμι ἠιδί8δθ παυτοὶ, δαϊ ἰθιρογὰ δὰξ πουλΐμα οοπα- 
(1289 δὺυῖ Ποία πᾶγα886 υἱάσι. 7) 


Αἱ Ἐυοϊίδοια φσοοπιοίγαπι Ῥ]αἴο 8 ἀοοίγὶ πᾶ 
ἔτ υΐμπ μι ζι 1586 ἃ Ργοοΐο 5) ἀοσθιηυν, 4υἱ βυχαμηθχη 
ἘΠομΙοπίοσαμι ἤποπι ἴπ οοπϑιχπιοιίοπα χαυΐπαχθ ἤρτγα- 
ΤΌΣ τη] ἀαπαρατη, 488 Οἴἦδη) Βαϊομίςα8 ἃρρο]] δι, 
Ῥοδίϊῃπι 6886 οχίβιπιδὶ; ααθηι δὰ ποι χηοπϑηΐθ Κ- 
Οἶθγο 5) οὔβπδβ οχιηΐπο τοΐθστὶ ροβϑαμὶ ῬΥΟΡΟΒΙ 1168 
οἰπηΐισ ΠΟγογάτα, αχοθρίΐϑ ἐΐ8, αὰδ 6 δὰ ΠΌΠΙΘΓΙ Ὀ6Γ-- 
ἔϑοίωσ. ἱμγθηΐθμάμπε οχοορίίιδία δυηῖ. δοά υἱυϊ 
᾿Θδβὶ3 ΠΘΙΙΟ ἱπῆι48 1011, οὐπῖα ΕλιΟΙ ἀΔ16 ορϑγὰ 1 11|88-- 
ἰπϊα 6880, υἱἱ δἱπριανῖθ ὈὨ οϑορἱ βομοΐα πΌ]} 8. τορθ- 
τἰδῖαν, απὰθ δ 860. οὐπηΐα ργοργία νἹπαΐοαγ ροβαὶξς 
δάθο 1119 δἰ παρ] οἰ βδέτὴδ ποιοπίθυ9, 486 ομμπἶραβ Πο- 
ταϊηῖθυθ ποάστι ΡΒΙ]ΟΒΟΡ 8 οοιαιημῖα δυηΐ, Ργδθιτῖϑ- 
“8.'89 ΠΌΠΟΌΒΙΣ Δ}: ΟΥ̓ΠΔΠΟΣ οαῦβα δὲ αἱ ῥ]δοίία αυδ6- 
ἄστη ΡἈΣοβορμβογιιαι οοπβγταδγοῦ, ἃ Ρεοροϑίϊο' ἀ6θθοιίξ, 
Ομοά εἰ ρμ]Ποβορβοσιπι πιόγϑιι ἐτάϊταγὶ γοϊαἰθϑοῖ, τηυϊ- 
(18 ]οοὖὐδ οοοβϑίομϑομι αἱ οὈ]αΐανη ἔιιῖ556, φαΐ ἤοὰ νἱ δ. 
Τίοραβ δά ρῥυΐσασσα ἘΠθπθηίογαμι ἰργατα ῬΓΟΟΪ ἰοοα- 
Ηἰ εἰ ὐδδέπιδ δου ρίοσί8 οοπῃμαθηίαγίαπα, αἱ ἰη 6] σ 88, 486 
ἀφ ρμυποιΐίθ, 11 π68, 46. πιπϊίαϊα τη] ὕδαῃθ 4118, ᾳαὰθ δά 
ταδὶ ϑυιδίοθη ρου θηΐ, ἱπορίαᾳ οἵ. ἃ πιαι μϑιγαϊϊοα τὰ- 
ἄομθ ὈΓΟΣδῸΒ αἰΐθσια οϑ θρθγγίπιὶ ΡΗ]οϑομηὶ ἀϊβραϊα- 
νϑεϊηῖ, ϑοππηϊα γοτληί. 190) Αἀηλίγδηάιπι ἰρίϊογ οδὲ 60- 
᾿ χῃθῖγδο {Πρ ἰτῖο ᾿ησθηΐαα, 401 ΟΧ τη 18 οἱ Ῥ6Γ 86 
ποίΐ8 δ( ΧΟΡ. ΘΡαἰ ἰδέ μϑγαῃ σαρηϊοηθπι θΘΓγα- 
πἰοπαϊ δογίδηχ ἈΡΘΡαἶ γΥἱατῇ, α 81 ᾿Ώ 57 6881 οχθῦ, Ταὶ 
Ῥαβῖ. θμπὶ ρ6 8 πΉ}}}8 ἀῃποὸβ δχβιϊθγμαὶ. οἱανίβρί την 
ταδὶ μοιηδίῖοῖ, βοϊθηδῃιμ δυδπὶ δὰ δϑῃλ Ῥειϑοϊ ομθῃι 
ῬΘΥάμχοσο, 8 αυᾷ οθίθγα8 ἀἰβορ π88 Ἰοηβο 8)}885660 Ο0Ὲ- 
Βιοπάσπι δῖ, 


΄αγα δυιρονθεὶ, αἱ ΕΘΝ ἀἸ8 ορθνα ἦρβὰ δυονίιον δηυπ)6- ἢ 


---ὦἴὦὦ .0 
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γϑπῖαϑ, 4.86, ΄υσπίοροτα δὰ οῖπθ8 Μαϊποπηδεοδβ “418: 


Οἰρ ῖπ88, ἴαχη (θη ροΥΪ8 Βοχαϊηΐρι8 σορηΐίαβ, τοῖο δηΐπιο᾽ 


οἱ βἰυδῖο ἱπουραθνῖ Υἱν ὀρτορίιδ, δου ϑϑὲγηδ ϑιπΐ ἀοοῦ» 
τηθηὶα. Ῥυιπαρογοῖ ἐπ ααδίαον ρᾶγίθθ ππέγογβϑινι, τηᾶ- 
ἐμοιιδιίίοαμα ἀϊνίάογα βοϊθρδηὶ, 4.86 βαπΐ ’ Αὐ τπθιῖ- 
οα, Μιυμδίοα, Οθοχιοίτία, ϑρμαθγίοα, ουὐὰδ αἰγ φίοιἕβ 
ταϊϊοηῃθαι ῬΥοοΐα8 ΘΧΡΟΒΌΪ, 

Αὐϊπιοδιίοδιη οἱ Οφοπιθίυΐαπθ Ει011468 ορτορὶθ 
Ππδἰγανς 14) Ῥγδθοϊανυίδδίτηο ΕἾ] τὰ ΘΟ. πὶ ΟΡΘΕΘ, 
(Στοιυχεῖα) χαρᾷ ἰϊὰ., αἰ δ 'ρ80 βοσίρίογα οοηξϑοϊαχα 


᾿68ῖ, 81 Ῥχοα ϑχοὶρίαϑ, αυ86 δι αϊία δὰϊΐ ἱπημυίαϊα 6886 


νἱἀθηίαγ, δὰ ποβίσχα ἰθιηροσγὰ ἱπίθρτιμι. ροστηδηϑὲξ, 


2) Ὠ αἰ18 (δεδομένα), φαογάχῃ Ῥγοοΐβ αὐἱάθηι τηθῃ- ᾿ 


ρθη ποι ἔθοϊ! 11) β6θἀ απ88 ἰοβριι Ῥάρρο οἱ Μα- 


τἶπο Βυΐο ρθοχηθίγαθ ἐπ δαθηάα βαπὶ, ΕΗΐδθο φυοηὰθ 
ὩΟὈἷ5 Ἰυΐορτα βαηὶ το] οῖα, 13) 8) [ἄρτο ἀθ ἀϊνγίδίοπὶ- 


5 (Περὶ διαιρέσεων), χφαὶ ἃ ῬέοοΙο Ἰαπιάαία8 ἃ ποδίγα 


ἰοιιρογὰ πολ ρϑυυθηϊ: {118 ϑηΐμπι δ᾽ αϑάθμλ δγρυπιθηῖ 


ἰγαοϊαϊαβ ἰαἰΐῆο βού 6 οομδβουρίαθ. οὐ]ὰ8 διιοίο- 
το Οτορουΐαβ ποχϊπαὶ Μαποπιθάσπι Βαρἀδαϊπιπι, 
πὰ 6Χχ ρύᾶθοο Εἰς} 1418 ἔργο ἰγραηβίαταβ 811) π60᾽ Π6, 
Υἱγτὶ ἀοοι ἀυδιϊδηὶ, 4) ΤΥ δγῖ8 ΒΟΥ ἐ8ηχᾶῖα πὶ 
(ὐΤορίσματο), φιογαπι ποιαθῃ ῬΊΟΟΪα 8, ΘΧΘΙΆρΪα δἰ χιιοῖ 
Ῥαρρυβ τῃθιηοσίαθ ἰγδαϊἀογαμπὶ, 5) το ΕΔ1} οἷν τὰ 
(Ῥευδάρια), χαθιι ποχαΐπθ ἰδίαι ὁχσ Ῥγοοΐο πουΐμηι8, 


θ) υἱδβ ἐδγὶ8 Οο πξ σοῦ ἃ πὶ, ααοταμι ῬΑΡΡαδ τηθϑηίϊο-- ἢ 


θαι [αοὶξ, 7) ἴδγο, χαὶ 1.0 οἱ ἰῃ ΡΊδπηο. (τοποὺ πρὸς 
ἐπιφάνειαν) ἱποτϊῃϊων, ἃ ῬΆΡΡο ἰδιάαϊο, 

Μιυι581668 οἰθπιθηία ἀοουΐέ ΕΟ] 465 ἀμοῦιβ ΠΡ τῖϑ, 
4υογαχ αἶτος 8) Γπἰγοάποιϊο Ηδνπιομΐοα (Είρα- 
γωγὴ ἁρμονικὴ), αἰΐον 9) δεοιΐο οδἀπομπὲβ (Κατα- 
τομὴ κάνονος) ᾿Ἰηϑογρίι8, πἰογααθ ΠΟ ἱ8 γι οῖιι8 Θϑῖ, 

ϑΡ᾿ δουὶ ἂμ 80 αὐΐάθῃι ἰαπέμπι δνο 10) Ρ ἃ 6- 
πο ΘΠ 0η ((Ῥαενόμενμαν ΜΠπϑίγαν , οὐ τάπιθη. ἀπσ' 88- 
Ἰαησοηάα 5υπὶ 11)0 χἱ οα(Οπτικὰὴ) οἱ 12) ὑαϊοριγίοδ 


208 71. δὲ νῖῖᾶ 


(Κατροπτρικὰ) ααοτιπι τθηϊοπθῃ Ῥνγοοΐα8 ἔθοϊι, 
ΒΟΗοΙ δυπὶ Ὡοδὲ8 ἰγο5 ΡΥ Πυ)058. δυρυχαθηϊ ργᾶθοθ 
Ομ δουριϊ ; 804 νϑγὰ δου ΠΣ ΟΥΡΟ διηδὶ ρ ἰυγ, 


4) Οοηῖ, ατῖζ ἄς ἱπιεγρυθεῖθυδ Ἐπ Ο] 1415 Ατὰρ. ρμδρ. 8. 

2) Ασοβιπιδάσμι ἰπ Αεργρῖο εἀοσίιχι 6866 δουῖδὶϊ Ὠιοάον, ϑίςα], 
Ρ νυ. 217. σοπῆ, Ῥγο οὶ Ἰοουπι δαρτὰ ἐσ ἰδίτιμ. 15. Αἃ ἐλ, φιδε 66- 
ᾳαυπῖος, ποϊδῃ ἀ.πλ εδὲ, ϑειδοδῖ Ερ. 91. δι πλ11}14 ἀς ΑἸεχδηάσο παρὸ 
ἘὨΔΥΓΆΓΟ. ,»,Α]οχδηάος Μαδοοάομομ τὰχ ἀΐβοοστε (σδοπιοίτϊδπκ ἰηΐο]ϊχ 606-- 
»Ροσαὶῖ ... Εταπι {Π|4, αἴιδε ἐγαἀεθαταν 80} 1}}1α οἱ αἰ ρα πα ἐπιοπέοηθ 
»»ἀϊδοονἄα : ποῖ 4186 ρεγοίροσε ροβϑεῖ γοδδῆι8 ἨΟΏ2Ο εἰ ἴσδῦβ Οσελπηπι 
»ΟοΟρίϊδοηοδ διι885 σΣαϊϊίοπδ: ,, 80} 112) ἰηφυῖ; ,ἴχε ἀοςς"»" Οἷι ργδε- 
»αρῖου ,,ἴδιΔ᾽ ἱπαιϊῖ, οπληΐθιιδ εαάεπι δαμὶ δες 181. 1114. ἢ 

3) Δροϊ]οιΐιπι Ῥεγξεῦσα, αὶ τεδῖς Ηδεγδο ἄς (ἀρια ἘΠιϊοοίτπι 
ἐα νἱῖδ Ασοβμηςαίβ) δὰ Ριοϊεπιδεο Ἐπενβεῖς (247 --- 221 ἃ. ΟΜ.) 
υἱχὶι, ΕἸ Ο]1 ἀϊε ἀϊδοῖρα] 6 Ἰου5ο ἰδπηροσθ ορεσάσα Α]εχαμάσιας ἀ6- 
αἶδ5ε δουῖθὶῖ Ῥαρρῃδ. (011, Μεαιβ. ὙΠ. ᾿ 

.4ὴ Ῥαρρυδ Οο]]εοῖ, πδι8, ΠΙ. Εὐκλεέδης ἀπαδεχόμενος τὸν 
“ριστέα ἄξιον ὄντα ἐφ᾽ οἷς ἤδη παρεδεδώχει κωνικοῖς καὶ μὴ φϑάσας 
ἢ μὴ ϑελήσας ἐπικαταβάλλεσθαι τούτων τὴν αὐτὴν πραγματείαν, ἐπι-- 
εικέστατος ὦν, καὶ πρὸς ἅπαντας εὐμενὴς τοὺς καὶ κατὰ πόσον συναύξειν 
δυναμένους τὰ μαϑήματω, ὡς δεῖ, καὶ μηδαμῶς προςκρουστικὸς ὑπάρχων 
καὶ ἀκριβὴς μὲν οὐκ ἀλαζονικὸς δὲ καθάπερ οὗτος. (Α ο]]οπῖι5 Ῥεοτ-- 
ΒδοιΒ φυὶὶ ρῥδυϊο ἰωῖα σχολάσας ἀϊοίς(ιν διϊδδα τοῖς ὑπὸ Αὐκλείδον 
μαϑηταῖς ἐν Αλεξανδρείᾳ πλεῖστον χρόνον.) ἐσ: Οοἄ. γιμᾶομ, Ῥαρρὶ. 

5) ὶ φιυεβῖο Αὐΐοτε ἀιιβίϊδῃο, εα ὅποοὸ πα ἔδμηο Ἰπηρ]ια ἀ!8- 
«αθεϊοηὶ ἱ Οοχαπηοηϊδιοτὶ, δε ἔμ ἢ] Ῥχγεποῖρθ ἄς} δεῖῖα Μερβάγεηβε. 
ο δἷισο ἀδοπιεῖσα οοΐβθσα περὴ δῃηηΐ βεριθηῖ, ροσοῖθ 46] Μεράτεπδε 
δὶ δὰ, ομὲ π6}}" ἰηΐδηια 4 ΑἸεδαμπᾶάγο οσουρὸ 16 οαἰοᾶτα αὐ Αγϊδίοῖο!α 
αυδηᾶο ρμάᾶβδᾶνα Ἰεραῖο ε6}1 Αἰδηΐδηϑὶ ἴῃ Ῥεγβῖα, 6 46] ΝΜίαϊεπιδιϊοο 8: 
Ιερ δε, ομε {ὰ Ἀπ] ατε ἃ Τ οοσηθο ρχῖπιο Βὲ ἀ ἘρΊιο, τη ἴῃ νεπιϊοίηαιια 


'ο “τεμῖὰ δῃηὶ 80}} αἱ αἰβεσθηζα ποῖ δὸ μὲν χυλὶ ταρίομθ ΠΟ ΡΟβΒα 


Ἔββεῖ8 ἢ] πλϑάσδίτηο ρίονδῃβ πὶ ἴερο αἰ Α]εβεδοᾶνγο, εὦ δηϊίδηο ἰπ 
48ε] ἀϊ Τοϊοπιεο. Βποὶϊάς τοϑιυϊτατο ρμαρίμα 9. (40 ἰπϊεο). 

6) Ὅορ. 1μδεσῖ, (Ἐπο}14.) ΤΊ πλομΐβ νϑυδαστα ὀχμίθειῖ ἄς Ἐποῖ!άο, 
Ἐὐκλείδου, ἸΠεγαρεῦσιν ὃς ἔμβαλε λύσσαν ἐρισμοῦ. 

7) ,» ῬῬ]δῖο δοπάιοίογεβ δδογαα διοΐβ (ασαθ Οοά.) ἀς τλοᾶο εἰ ἔουπιλ 
»Ἐ}18 δ6 οἴ) ΒΕ  ΠΟΏ 61} σΟὨΐδυσα σοῃδῖο5, ἔπ] 1 ἀεπὶ ἀτοπγείγδπι δήϊις 
»͵δοῖς δοϊθπεῖδε 65 σοἄδπ5, ἴπη πιο ργοίεβϑι οι. “( 4]. Μαχ. 1.1». ΨΗΙ. 
οἂΡ. 12. Οὐἦδ  οστιδ αἰδὶ σογειρῖαβ οδὲ βου ϊβασιπι ἰηδοϊτϊα, νεῦρα ἘΠι ἃ, 
Οπὶ ἁ. (ιιάοχυπι Οπἰάϊιπι, ἀυοπα ρεϊπιιπν Αερβγρίονιπι ἀε πποιὶ-- 
Βὺδ 510]]Ἰδτὰπὸ σορηποποαΣ ἴπ Οταθοΐδα ᾿ΓΔΙ δ .}1886 ϑεμθοῶ αν πιαῖ 
Ναῖ. αυαοοῖ, ΨΗ, 2. χυΐίᾳιο, αὐ ΕΟἴἰσογο δἷι, ()ς ἀἰϊνίηδιε. Ε!, 42) ἴπ 
δειγοϊορία, πλοῖο ἀοσιδεὶπιοτισλ Ποταίτιαπι ἔδοϊϊο ρτίμοέμρε ογαῖ,) 


᾿ᾷνάλογον λῆψιν" ἢ 


Ἐπ] 1418. 299. 


ἢ Ἐποῖϊ ἃ ἐσ σταυϊδηϊίι, ἐγτόσοπλ Ῥαϊοτὶ οδίοπάϊε ογξἀομιὶς Ἐπι- 
οἰἰάεπι ρεοπιείταπι Ρ]διοιδ᾽ Τεπιροτίθιιρ υἱχὶθδθ, Ῥμοδορίαπι ἃ 
εο Μεράζουπι ργὸ Θερχιεῖτα Βαβίμηπι ε8δὲ, Υἱσ ογεἀϊ οτἶπι. γέτραπι 
ἐπα Θεοπιεῖταπι ἀϊδοοτηοπαϊ! οδυθα ποχηϊτΐ δὐάιαπι εδβὲ υἱάθ- 


ἴα, θα4ιθ, 4π86 δεφυβηίαν ψΡ]αίομομλ Ρ τ οὔθδδίοαΪ οοδ5Ἶ88ε᾽ δαιιὰ 


Ρδσρίεχο ἱπάϊοδης, Ευοϊἄεπι ᾿ΠΌ τα, ἀς φαο δριίασ, ΤΑΔΕ Πα πλδιϊοὶδ δι" 
ἀϊϊα πιαϊογοῖν «πλπλ οοιοτῖδ Ορθγάσι ἀοάϊδεε; φυρὰ ἀ6 Νερατεο ἀϊεὶ 
ποῖ Ροϊεδῖ, χιθπὶ ἱρδε Ρ]αῖο σρδῖ πλλτίοο δοιιπλῖης ἔδοθ διηροσδδδεῖ} 
Ἦυης εαἰπι (ὡς γεωμετρικὸν) 1611 δ 1586 ἀϊοπηῖαχ, ἀγδῖλ δι θῖοδπὶ 
ἀπριίοασα 80 Αροϊ]ΐπς ἧπεει. Ἐχδίδαι δπΐπὶ δἰ πλ}]66 ἄθ Ῥ]δίουιις πατχὰ- 
ἄοποσ, φαδγισῃ ὁπ), 4146 δὰ Ὦεἰλι πὶ ποῖὶθ8᾽ πη τὰ ΡΤ ΟΡ Ι ἐπι 
αἰϊηεὶ, εχ ΡΙαϊαγοὶ Πρτὸ ἀθ Θεηῖο ϑοογαῖθ ὙΠ. ἰπ τλθάμιχα Ρτο-᾿ 
ἔοιτα Ἰιοοαι, Ἣν χρησμὸς, Ζ4ηλίοις καὶ τοῖς ἄλλοις “Ἕλλησι παῦλαν 
τῶν παρόντων καχῶν ἔσεσθαι διπλασιάσασι τὸν ἐν Ζήλῳ βωμόν" οὔτε 
δὲ τὴν διάνοιαν ἐκεῖνοι συμβάλλειν δυνάμενοι, καὶ περὶ τὴν τοῦ βω-- 
μοῦ κατασχευὴν γελοῖα πάσχοντες, (ἑκάστης γὰρ τῶν τεσσάρων πλευ-- 
ρῶν διπλασιαζομένης ἔλαθον τῇ αὐξήσει τόπον στερεὸν ὀκταπλάσιον 
ἀπεργασάμενου δὲ ἀπειρίαν ἀναλογίας, ἢ τῷ μήκεε διπλάσιον παρε- 
χέται) Πλάτωνα τῆς ἀπορίας ἐπεκαλοῦντο βοηϑόν" ὃ δὲ τοῦ «Αϊγυπτέον ; 
(Ομοπαρμῖδ δοῖ}.) μνησϑεὶς προςπαέζειν ἔφη τὸν θεὸν Ἕλλησιν ὁλιγοροῦσν 
παιδείας οἷον ἐφυβρίζοντα τὴν ἀμαθίαν ἡμῶν καὶ κελεύοντα γεωμετρίας 
ἅπτεσθαι μὴ παρέργως" οὐ γάρ τοι φαῦλον οὐδ᾽ ἀμβλὺ διανοίας δρώ-- 
σης, ἄκρως δὲ τὰς γραμμὰς ἠσκημένης ἔργον ἐἶναες, καὶ δυοῖν μέσων 
ἧ μόνῃ διπλασιάζεται σχῆμα κυβικοῦ σώμαϊος ἔπ 
πάσης ὁμοίως αὐξόμενον διαστάσεως" τοῦτο μὲν οὖν Εὔδοξον αὐτοῖς ᾿ 
τὸν Κνίδιον, ἢ τὸν Κυζικηνὸν ᾿Ελικῶνα συντελέσειν. ᾿ 

Νοι σαυϊαπι Ὁ Ηἷβ δ βοιτεμῖ, χαδα ζοἢ. ΡΒ: ρόαι (640) ἴα 
Αππαϊ. Ῥοβίον 1, 7 ἷὶθ νουθῖδ παύγαῖ,  4΄ηλίδὶς λοιμώξασιν ἔχρησεν 
ὃ Ἀπόλλων ἀπαλλαγήσεσθαν τοῦ λοιμοῦ, εἰ τὸν βωμὸν διπλα-- 
σιάσουσιν, κυβικὸν ἔχοντα σχῆμα" οἱ δὲ ἐπῳκοδόμησαν προςϑέντες 
τῷ προτέρῳ βωμῷ ἕτερον κύβον ἴσον: ἀλλ' ἣ τῶν δύο κύβων 
συνθήκη τὸ “τοῦ κύβου σχῆμα ἡἠλλοίωσε' γέγονε γὰρ ἀντὶ κύβου 
δοκίς" τοῦ λοιμοῦ δὲ μὴ παυσαμένον,. ἔχρησεν ὃ Θέος, μὴ, πεποιηκέ- 
ναι αὐτοὺς τὸ προςταχϑέν: ὃ μὲν γὰρ προςέταξε διπλασιάσαι τόν 
κύβον τουτέστι βωμὸν κατασκευάσαι κυβικὸν τοῦ προτέρου διπλάσιον" 
οὗ δὲ κύβον ἐπὶ κύβῳ ἐπέθηκαν. Ἦλϑον οὖν πρὸς Πλάτωνα, ζητοῦνεες 
μέϑοδον, πῶς ἂν τὸν κύβον διπλασιάσαιεν. ὃ δὲ πρὸς αὔτους φήσειν. "Ἔοικεν 
ὑμῖν ὀνειδίζειν ὃ Θεὸς ὡς ἀμελοῦσι γεωμετρίας. ὃ δὲ τοῦ κύβου δι- 
πλασιασμὸς εδρεϑήσεταί, φησιν, εἰ δύο εὐθειῶν δύο μέσαι ἀνάλογον 
εὑρεϑεῖεν. καὶ τοῦτο τὸ πρόβλημα τοῖᾳ μαϑηταῖς (ἰηῖεν χθο5 (οἷς 
Επάοχιι Ομ ἀπ) προεβάλλετο, οἵτινες καὶ περὶ τούτου γεγράφασιν, 
ὡς δεδύνηται ἕκαστος, ὧν οὐδέν τι περεσώζετων μεχρὲ τοῦ νῦν, ἀλλ᾽ οὐδ᾽ 
ὃ 1 εωμέτρης (Εποϊἀοπὶ ποβέταπι ἐπε 86, 4αοπε, οἱ. νἱήθ6, ῬΒ]ο- 
Ροδιβ ἃ Ρίδιοηὶβ ἀϊδοιρα}18 δο)ιιηρῖι.) περὸ τοῦτό ἐπεσημήνατο. (ε- 


800 ΠῚ. 6 νἱϊὰ Επς]1ἀ 15. - 


τεγαπλ ΘΌΝΙ ἀπρ]οδεῖο ΑΡ Ατογια ἰανεβῖδ 6686 ἰγοδια;. οοπῖ, Ὠΐορ. 
1ιδοτι. 1.5. ΨΠΙῈ, ἰὼ Ατσοδγια, θὲ τὸ 'ρ8 νυἱὲς ΚΙάρεΙ 1ὸχ Μδι, 
Ι. ν. 721. 

8) οἵ,. Ῥγοοῖ! Ἰοσῦπλ δαρτα ὀχ ίδίειπι, 46. 

9) οὗ Ππυϑαγόρειοι τό σημεῖον ἀφορέζονταε μονόδα προςλαβοῦ- 
σαν ϑέσιν. (ραξ. 6. Ἰη, 7. ἃ ὅπ6.) . .« .. Τὴν τοῦ δωδεκαγώνου γω-- 
νίων Διὸς εἶναί φησιν ὃ Φιλόλαος ὡς κατὰ μίων ἕνωσιν τοῦ 4έος 
ὅλον συνέχοντος τὸν τῆς δϑυωδεκάδος ἀρεθμόν'" ἡγεῦται γὰρ καὶ παρὰ τῷ 
Πλάτωνι δυωδεκάδος ὃ Ζεὺς καὶ ἀπολύτως ἐπιξροπεύει τὸ πᾶν (ραρ. 
48. Ἰἰη. 45. ἃ» υἱπιδ)... Εἰ δὲ εἰς σῶμα καὶ ψυχὴν θέλεις διαιρεῖν, 
πᾶν μὲν τὸ σωματικὸν τῆς τοῦ εὐθέως μερέδος ϑήσεις, πᾶν δὲ τὸ 
ψυχικὸν «ἧς τοῦ κύχλου ταυτότητος καὶ ὁμοιότητος μετέχειν. (ρ88. 
41. Ἰἰη. 10.) 

Οοηΐ ΟἸσΟΤ ΟΠ 6, 88:1 ὕοτο δὰϊξ πυτλόγιδ αιξάδχηῃ οἷς διηΐτητιβ, 
χαοὰ δΌΒΕΝΟΣ τλαρὶς χαδπ ἀἰποϊᾷς ἀϊοίταιν, εἴς. 

11) Ἰλαϊονυτι σηοπεϊζοπετλ Ῥγοοῖιδ ποι ἔεεῖς. Εγτανῖς ἰρϊτασ ἰπ-- 
ἀϊοῖΘ ὦ Ῥτγοοϊθτα ἀρυὰ Ἑαρσίείυσα (Β10]. ὅταεο. εἀ. Ηδεῖ, ΙΥ͂, Ρδρ. 
83.) οοπέδοϊον, χα ποπιῖηὶ Ἐπο ἀϊ6 ἸΡτοσῦσα ποιαὶηα δᾶἀάϊι Ἰοοοῦ- 
ἀπε ἰπάϊοδι, πὶ Ργοοῖπ ἄς 116 ἀϊδδουῖς, ποσὰ δυΐε δὰ δεδομένα 
διῖγδθΐι Ἰοοιτα, πορ]! ρεπιδδίτη ἱπεροχίδβο υἱάειν, οὔπὶ δὶ ποὴ ἀδ 
δἰ βοϊασὶ αυοάδη ἔππιο]Σἀϊδ ΠἰΡτο ἀραῖαν, δβεὰ ἀε 116, φῃδε δὰ ἰοστίαπι 
ἀΒβεοσγοσταα ἘΡσὶ 1, ΕἸ πηθπιοσαπλ ὅ4'8 βυηῖ, δοτὶρδὶς δηΐπὶ Ῥεοοῖα: 
᾿Επειδὴ δὲ δυνατὸν ἦν, τὰς μὲν δύο πλευρὰς ἴσας ἔχειν ταῖς δύο 
πλευραῖς, οὗ μέντοι τὸ ϑεώρημα ἀληθεύειν, τῷ μὴ εἶναι ἑκατέραν 
ἑκατέρᾳ ἴσην, ἀλλ ἅμα ἀμφοτέρας, διὰ τοῦτο προςέθηκεν ἐν τοῖς 
δεδομένοις ἴσας εἶναι τὰς πλευρὰς οὐχ ἁπλῶς ἀλλ᾽ ἑκατέραν ἕκα-- 
᾿ πέρᾳ. 

12) Ματνίωυβ Ῥάρρο τεοδιῖοσ, ργδοίλδιίοῃεπι δοιιροὶς δὰ 11- 
δτυσα ἀδίοτιπι, 4π86 δηΐο ργαεῆχα δδὶ ἴῃ ρτϑςοὶβ τεχῖτδ εὐϊίοιξ- 
δ08 δ} τ]ὸ αρένον τοῦ φιλοσόφου ἢ εἰς τὰ δεδομένα ὐκλεί-- 
δον προϑεωρία. Τὰ Βοα ἐταοίδιι ἸορίαΣ (34. Οχοι, Ῥᾶξ. 458.) Τὸ 
τῶν δεδομένων βιβλίον ὃ Ἑυκλείδης ἐξεπόνησεν, ὃν καὶ στοιχειωτὴν 
κύριον ἐπονώμασαν'" πάσης γὰρ σχεδὸν μαθηματικῆς ἐπιστήμης 
στοιχεῖα καὶ οἷον εἰςαγωγὰς προέταξεν, ὡς γεωμετρίας μὲν ὅλης ἐν 
τοῖς εγ βιβλίοις καὶ τῆς ἀστρονομέας ἐν τοῖς φαινομένοις καὶ μουσε-- 
κῆς δὲ καὶ ὀπτικῆς ὁμοίως στοιχεῖα παραδέδωκεν καὶ τῆς περὶ δεδο-- 
μένον ταύτης πραγματείας ἐν τῷ προκειμένῳ βιβλέῳ στοιχείωσεν ἄνα-- 
λυτικὴν ἐπονήσατο. ᾿ 

Ἐπμογὸ 411 ἄεοεπι, φαλθι8 ποθι ἘΠ 1116 εχαῖ, αιιοθ ρεσχοθηδεῖ 
ἙΔυτιοὶιδ {Π|, 10, ἰη δάηοιδῖ, 
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ΜΔΛΑΛΑΛΛΛΛΑΛΝΜΜΜΜΜΜΜΜΜΜΝ 


ΕἸδμπιδηΐα ἶνθ ἰπϊεα οπηπΐσπι γογασι Οτδθοὶ στούσ 
χεῖα ποπυὐπαᾶραμϊ, 6 υΐθ8 οπιηΐα πδβοιπίαν Πδ5ΟΘ- 
ιὰ οἱ ἴπ αυαοὰ οπιηΐα υἱϊίμαυτ ἀἰ858ο] σαμίασ, δι" 
οὔγθιι Ἐπ οΙ 468 Πἰρτο5. πο8, χαΐθιβ οπιηΐα 68, 4086 δά 
ἀϊνγογθαβ τα! μοιηδἰοαγταπι (ἰ5Ο0] 0] πᾶττπι ραγίθ8 ΟΘΟΡ1108- 
οομἄα8 τηδχίπιθ πθορβϑασία βηὶ, οουΐο ογἴη96 ἀἶδρο- 
Βαϊ, πο ποιμΐπα ἀρρεϊ]ανῇϊ, Πόσαι ᾿πιϊ αῖα8 Ἔχ θα ρα, 
αυΐ δηΐθ ἴρβϑαμπι ἀοοίγίπαθ ἴη1}118 πη σοηϑρθοῖα Ῥοπθι- 
418 ορϑγᾶπα ἀβάετγαηϊ, ΗΙρροογαὶϊ8, Γ,ϑομῖ8, Τμουδ, 
4108 ΟΠΊΠ68 ΤΩᾺ]10 868 ἰμ θυ! 8 χοἰ χαΐὶ δουπαΐηθ, 80- 
{1πΠ||ῖθ, Ῥευθοομθ. 1) 

Ῥγοοΐα8, 4αΐ, αὐ βαργα τὩθΠΊ ΟΓΑΥΪ, ΤΠ 48} ΔΡΊΠΙΙ 
ἨρυιΓΑΥΌΤΩ (1. 6. φαΐϊπαπο σοτροστιτα τεβΌϊΑτῖισα) ΘΟ 8 ΓΠ10- 
ἄοποιι υἰϊπιαπι Εἰ 1418 βοοραπι ἴῃ ΟΟΠΒΟΥ 6 Π415 
δ᾽ οπιθη ΐἷθ ἢι18886 οοῃίθπαϊί, πο ἰάσθη ΟρΡΟΥ 5 Ὡηϊουχα 
Βποπι οομϑεϊαϊ θὰ ΡΟ886 οΘομβίοίον: δ]. δηΐτη ργῸ- 
Ροδίϊατπα οὰπὶ δὸ ἀγοῖο σομ)αποίμμα 6886, 50] σοὲ αἱ εἰ πο- 
ὩΪΡθῺ5 μαοὸ ἡΠ|αὐτπχλ βραγαναπι «68 ροπθ τοὶ ποάῃ8 
ἰγαάοχγθίαγ, σα ἔπ οπληΐρι8 τηδι πουμδῖοἷβ ἀθυμομβίγαι 0 - 
πΐρα8 υἱὶ ροϑ8θηὶ, ῃπἀαηηθπίασαα, αἱ [ἴα ἀἴσδχη, ΡΟ 6 Γ61- 
ἴων, συΐρυ8 ΘΟ σᾶγογθ Ῥοββοῖ, αἱ ἔπ ἴατα γϑοοη ἃ 
αὐὶθ 80 Π|Π4ὰ6 γογβαγὶ νϑ]]οὶ, 3) Εἰ τ σϑγα, 8 δὰ ἢιῖ9 
11 118 ργοΐϑοι ἡ πο δϑϑϑηὶ τιδι μϑιμαϊοὶ, ἀυδἰϊαπ μι 6ϑ, 
δ ΠῸ}]08 Ὡπαπδπι ἔστιοὶι8 τυ} 18861 Οδοχποιτ δα βιυιάίι τ. 

Οὐυοά δυΐθχῃ τη ἄδη88 11145 Πρύτᾳβ ἀἰεἰηϑῖ, ὩΠ ἢ πλὰπὶ 
αυϊάθηι ΕἸ πίονι ᾿ἰργώχη, ἀθοίπαση ἰογίϊατ ἀἶόο, ἐπ 
118 γουβασὶ, Ὡ60 ὈΪΓὰ ργονθοΐδιῃ γἱἀθπι5 σδοχηοίγϑηι 616- 
ταδηϊαυίδγα ἰῃ [εἷ8 1 γῖ8: δϑἀ πγυΐϊα ἱμπϑογθεαδία οἴοπαϊ- 
ΤαῸΒ, ΤυΔτπι ἀσῃπποπδίΓδἰϊο "6 δι ρεγβϑάογο ροϊυΐδϑοι Εὰ- 
ΟΠ 468, οἱ 111πὶ ἰαπΐαχ δοοραπι ἱπίιογὶ ουγβυσηαιι9 ϑΌΠΩ 
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τ ὧι θαχα ἀπυπὶ ἀἰγίρογο νο]υὐδβδαὶ, Αἱ ο]θπιθηΐα ἢριναγιι 


Π6Ο ΠΟ ὨΠΠΙΘΙΌΓΏΙΙ ἰγδα ἰἰασιϑ (ἃ ροιἐδδίπιασα ορίς, οἱ 
Ὠ181] οπἐἐογοῖ, 406 ΘΧ ΔἸέψπα ρμαγίθ δὰ Ῥοσγξεοίδγῃ ἤρσι:- 
ΓΑΥΌΠΙ ΟἸΠΏΪΏΠπΙ, φυΐδυι8 αἰτοῦ! οἱ πθαὰ σϑοϊϊο ποίϊο 
βυι δοδῖ, ΘΟΡΉ Ομ ΘΣ ΠΘΌΘββαΥ πὰ Θδβοῖ: Πὲ 1} ἰπϑογογοῖ, 
4π0ἀ εχ ἐΐδ, φιδε απ ἀομηομδίγαϊα δγδηΐ, ἕδο]θ ργοδασὶ 
Ῥοϑββϑί, απδπ πόσα αἰ αυἱά εἰ δἰτρ]οχ οἴξοστοὶ, ΝΟ οαν- 


πα ἰδίαν ἀοσυϊΐι, δὰ 486 δάἀΐΐατι ργαθρθογθαΐ δά οσ- 


πἷα. Ἐοοίο ἱρίϊν Ῥγοοΐα8. θὰ ἰδμίυπι δἰθσηθηΐα 6886 (ΟΊ, 
αυΐθβ ᾳιαδὶ 51 Π1ρ}1ς 188] πιὶ8 ἔα πἀδιηθη 8 ἔλα ἀοοί τί πᾶ 
8 δίογυσα ρογοθροηθιι δβοθηάαϊ, συδοαῦθ δά χπᾶ- 
τποπηδιΐοδιι οορηϊίοηθαι, ρογβοίθπάδιι οὐ δἰηρυϊδθ 


ν πόσα δα γόοσθηλ ἔογ δι δη) ΤΠ] χὶπ6 δ᾽πΐ 1160 6888- 


γα. Εἰ χβίδγθ ϑηΐμι Ῥϑυτηϊία, απ86 8|1ΠὩ}0|1οἷα αὐὐά οι 
δὲπὶ, 56 πὲ} ΄ δα χηδϊμοσαδίϊοαπι ἀοοιπδι Δ Ό 50] γ6}-- 
ἄδτι οοπίογδηϊ,. οἱ πούδδίτημσι 1104 ἰμθοόσγθπῖα, αυ0 
Ῥιοδαίατ, ᾿ἰπθαβ. ρϑυρϑῃισυ]αγθβ 6 ἰγίδηρο δηρυ 8 
δα Ιαἰογὰ ορροϑὶῖδ ἀμεοῖδβ πὸ δοάθια.8 ρυποῖο 6Θ0.- 
γεοηΐγθ. ὃ) Ηυϊυδηηοαὶ ἰρίαν ἀδπιοπδίγαι οπίθυ8, 4188 


᾿ ΕἸ Θμ Ἷ8 β'π1]68 ῬΓΟΟ 8. ἀρρ6 αἱ, Ομ 5818, ΘΑΓΌΠΊ4116, 


4.86 16 δέπιρίεσ αυϊάθπρ αἰΐαιϊα οχμίδϑηξ, ῥγουϑι8 
0116 μαρῖϊα γαϊΐομβ, ἀμλρᾶρθ8 Γ Πα, σον 188: Δ, 116 
Οϑοπιοίγα ἱπάαραν!ὶ νἱδηι, 446 δὰ οἰοπιθηίατίδθ ἀοο- 
{ἶπ86 ΠσοΟΠΒΏ ΤΠ τη ἴδηι ΟΟΡΉΣ ΟΠ ΘΙ ὈΘΓάΠΟΘΓῈ ροββοϊ. 
Ουοά αυδπι ἔθ ]οἶ 6 οἱ οοηιρογὶϊ, οἵ ορὰβ ἔρϑυτα οἱ 
ταῦ] ογιι Θγ  18ϑογμλ Ποιϊπ ἰδ! 468 ἰαϑίδηΣ, 


-Νοῦ οπιηΐδ, 4086 ἴῃ οἰθιμθηξ8 ἰγαδαίασ, Ὁ Βπ- 
ΟΠ 49 ἐρϑο ἱπνθμὶα 6886, 864 6Χ Δἤοσι βου ριΐ8 οΟἸ]θοία, 
αἱ ἴῃ δυπο οτάΐϊποιῃ γοάδοία, οἵ Ρὸσ 86 ραϊοὶ οἱ ὁΧ 
Ῥτοοῖ σοταπιοηίδεῖο ἀϊβοίίυν, αὶ Επάοχὶ οἱ Τθαϑιοὶϊ ἐη-- 
ομιοαῖ8 ορογίθυ ΕἸ οἰ θην ἔδδιϊρίατη ἱπιροβαΐδ86 ἀαπιοι- 
δἰγα Ζο ΘΒ 8 ΘΟ πιδρ᾽8 ροΥϑρίσυδδ οἱ δα Ὀγοροβὶ- 
ἴἴομθ8 ῥγορθδηδβ δρίξογθβ ἔϑοΐββθ τηϑιποσίδο ἰγδαϊαϊὶ, 4) 


ΝΑΙ 8ὲὶ οο  ορῖθ89 ἀϊείπιαβ ΕΠ άοπι ΔἸ οσαχα ἐπγθηΐδ, 


πσαοονν ιν «τὰ -ἀἰτππαπι απ. "ὦ “πὸ ὩὋὌἜἘὸ πᾳ 
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οαγθ μ 6 ]Πρα8,Θ απ ργ δ] ὁπιαῖα οἱ [πο ομηδίδ ἀββου  μβῖ886, 


᾿βίοιξ ἔῃ δογιη βου ρὶἷ8 ὀχϑίαγθηί: οὐἶπο θηΐπὶ πλὰ- 


ταῖο ἐπ ποδὶ μϑιηηαί οἦ8 Οὐ ηβ ἀΥρΡΌΤΘη Δὲ γαἰϊο ἐπγηι}- 
ἰθέως ἤθοθβθβα δὲ, Τμθογθιηδίδ. ἰρίϊωγ. οαπὶ ρου δ 
αἱ 800 Ιοςο ἐπάϊ!οαθήπημβ, δσπάθ ἂὉ Εποβ 46 ἐπ Πᾶθ0ὸ 
οἰϑηιθηία ἰγαμϑἰαία βἰηΐ: Π}}}ὰ ἰδηλθη σΟὨ ΤΟΥ δα θϑῖ, 
4υΐῃ 688, χιᾳαθ ἴῃ οἰθπ θη 18 Γορϑυϊ αἰ, ΡΥῸΡΟϑ  ομυμα 
ἀδιποπείαἰΐοθ8 δὲ ρ86 ἱπνθηθεῖϊ δὶ δὴ 4]118 ἰηνϑῃη- 


[68 116 πιυϊανοσὶϊ, αἱ δά ργοροϑίίαμι δ: ὲ ἤθη ρογνθηϊγοίο 


Οὐδιηαθαπ πυηθῦῖ8 ΒΟ] οπθπίοσαπι ΒΒ ΠΟ] 18 
ΡΥγδοῖοσ Μαγίπυμα χαὶΐ 1 γαυ β'ρτ8 θὰπι ὨοϊΔΥΪ, 
ἃ 80ΥΠΡ[ΟΓΏΤΩ τιϑηλπη6 ΓΘοθη οί: ἰϑγ πὶ ἀθοίτημι ἰᾶ- 
σαθη ρει αἰ πηυπα ἔπιῖ886. πιι 1118 ργΟθ ΙΓ ΔΥΡΌ ΤΙ ΘΙ 5. 
ΓΑΡΥὶ οηΐπι ἀπο, αυΐ 88} πο χααγ ἀθοϊπιὶ οἱ χφυϊηιὶ 
ἀθοϊπιὶ δαϊαποῖ βυπΐ, ρῥγδϑίαϊξξομθπι μαρϑηΐ, αμδπὶ ἴπ 
σοίουίθ ἀθβι ἀθγαμληβς δία πᾶθὸ 1μ88 Ῥγδοίαϊδο ἱπάᾶϊ- 
σαὶ, ροβὲ Αρο]οιπὶξ (Ρογραθὶ βῖπο Δ ἷ0) ἰθιρογα 608 
σοηδβογίρίοβ 6886, Ῥγδϑίογσα ρϑα ἀἰθῃποπβίγα πα τ16- 
1ποάυ8 ῥγοαϊῖ, ποὰ 6886 ΕΟ 18 08 ἄποβ Οἱ π|ο5 
ἩΡργοβ. Ηΐσθο ϑηΐτη γερὰ: τοῦτο δὲ γράφεται ὑπὸ 
μὲν ᾿Ζρισταίου 5) ἐν τῷ ἐπιγραφομένῳ ,,πέντε σχη- 
μάτων σύγχρισιςς ὑπὸ δὲ ᾿Απολλωνίου ἔν τῇ δευ- 
τέρᾳ ἐκδόσει τῆς συγχρίσεως τοῦ δωδεκαέδρου πρὸς 


τὸ εἰχοσάεδρον .. .. γραπτεὸν δὲ καὶ ἡμῖν αὐτοῖς 


ὅτε .... ατ86 Βαθ68 ἴῃ δἰίοσγα αυϑγὶὶ ἀϊοϊπιὶ Ετὶ 
ἀοηποπείγαϊίςοπθ, ΕΟ] άθν οογτίθ ποὸπμ δβαρίυπϊ, αυὲ 
ΠΏΪ ἰοοο ἴῃ οἰθιηθη 8 δὰ δ]198 ῦγοβ ἰθοίουθϑ 46- 
ἰοραγθ 8016εϊ.5) Αὐἀάθ, ᾳιυοά οἰδπιθπίογαμι στἱπὶ πῸῈ 
μα Ὀθηϊ 68, αἰιδ6 [18 Ηρ τ σοπἰπϑηΐαν, δϑομά χα 1Π|Δ1}, 
αυδτι ϑυργα ΘΧ ἰαΐτηι 8 ἀ 6 ΠηΣ ομθπι: ΘΟ πμδηΐϊ Θαΐπι 
Δι βοδίομθα δἰίαπατι οοροίομθ 804 δ αἰιίογα 
Ρτορυϑάϊθηα: νἱαηὶ ΠῸΗ δρογαπὶ, Οϑίθγμι ἰπ οοάΐοθ 
χυοάδιι δηϊϊαιϑδέτηο, ϑ γ!ο ἰθβίθ, ἰῃ ἤπια ἰογιϊ ἀθοϊχηΐ 
Εἰσὶ ϑομο αβίθα δἀὐδοτίρβοτδι, δὐχλείδης ὃ τὰ στοι- 
χεῖα συναϑροίσας ἦν. ἐπὶ χρόνοις ᾿Δ4λεξάνδρου τοῦ 
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“Ἤῃηακχέδονος. Θέων δὲ ὁ συντάξας αὐτὰ ἐπὶ Θεωδω- 
σίου τοῦ βασιλέως. 1) ΤἸαϊία δαίοπι ἰπ “ἢμε οραγίβ δά- 
βουδὲ 8οΙθηὶ. Ῥγαθίθσθα δἱσεϊδ Μανίηιδ ἰγοάθεΐπε ἰδη- 
ἴατι δρυοϑοὶς ᾿ἰργοβ δἰοτπθηϊοσασα, ἰΐὰ ἀταρίοα ΝΝαβίγ- 
Ἐπ άϊπὶ γογβὶο, τα] 6 οοάϊοθα ρταθεὶ πππο ἰδηίασν 
ΠΏΣ] ΘΣτΙ οοπ πη, 8) Ηδθο οὐμηΐδ 8818 ὈΤΌΡΆΓΟ 
ν᾽ θην, Επο ἄθτι Πὸ8 ἀπ08 ἢ ΐχηοδ ΕΓ ῸΒ ποτὶ δοῦῖρ. 
8ἷ8680;: αὐἱ Ηγροὶοὶδ ([εἰάοτὶ ἀϊεοῖραῖο) 9) ΑἸδχανάτὶ- 
τ0 59} ἰγἱδυὶ δοϊθηῖ, απθπὶ ΤᾺΘΟΡΥἸδοῖῃδ 11.) ἐπίοι' 
Ῥγδθορὸ8β τιδἰ οτηδίίοοβ ἔῃϊβδδο ἰγδάϊαϊξ, ουΐαθ οὰ 
4088 ἐπ ργδαοίδϊοηςβ 111 ἀϊοιηῖος ορίπιθ σοπγαπϊπηὶ, 


, ἙΌΘΓΘ πὶ ρα δπἰΐψαοβ, αυἱΐ ΕΟ] 418 ὁ] οπνϑηὶᾷ 
βου ρυβ 1ΠῸΒΙΓΑΓΘϊ (χαοι ἐξηγήτας Ῥτοοῖαδ ποπυῖπαι ἢ. 
535. Δοηθᾶβ ΕΗ! Θγορο 68 ἐπ οοϊρθηάϊαπι θὰ οοπέῃμ- 
.ι,12) ὙΠπάδοὰ ΔΙοχαπάσίπυθ τππίγοιδα σϑοθηβιιΐβθθ, 
Ῥϑιρδτοῦ, 4086 58'0ὶ ἀϊβρ!!]οϑγοηΐ, τ οθοΐδ86, ρϑββῖσα π0- 
γα 8 ἀθιμοηϑ γ 068 841 41686 νεῖν. ῬγοΟΪα8 ἰοΟσΏΡ]6- 
ἐἰβϑίπητι δὲ σΟρ οβέϑϑίμηασα δα ρυϊσηαμι ἔδγαπι ΕΟ] ἐπ 
οΟμ ΘΠ Υϊι απαίποῦ Ηρδυῖ σοπἔοοϊϊ, οὐὰ8 πὶ ὅπ 
86 τοχιοβ ΕΘ θηϊοτσα ᾿ρτοβ δοάσπι τηοᾶο 1] εῖτα- 
ἰυγμι 6886 ΡΟΪἸἸοοίαγ, αἰΐϊαγαπι σόσιτι ΟΌΣΆ Ἰδογαΐυμι. 

6 Τοομρϑπαϊατία 16 ΕἸΘΙιΘηϊοσυσι δ  ἶοπθ ἃΡ 
Ἄδμθα ἰηϑίϊκυϊα, αὐδ δὰ ποβίγα ἰθροσα 20] Ρ6Γ" 
γοηΐς, τὴ] ἔδγο ρὔδθιος δυοίοσίβ -ποθθη Ῥχοοΐαϑ 
τὑδαἱ το ΓΝ. δὰ 1, 18) Ιρ8ὺ Ῥγοοίαθ, ἱμίθγο 
ῬΙαϊοπίοοβ ῥ ΠἸοβορμοβ δοσίρίο μαθὰ ἱρποῦ δ, 
Οὐομπβίαπποροι!! παῖδ, Χαηΐμο, ατρα [ζγοῖαθ, δστ 
ἀϊϊα8 ΑἸοχαπάγίαθ ΟἸἰγιωρίοάογτχῃ δὐάϊγὶξ, Ῥοδίθα 
ΑἸἰμθηΐθ δυνίδηΐ οδι ϑάγαιει (450, ρ. 6», 5.) οσουρανὶξ 
εἰ Ὡδαπ86 δά γπόονίθηι (485. ρ». 05.) 14) ἰθπυΐ. Οοπι- 
τηθηἰαυ 8 6). ἴπ Ῥεγηητη ΕἸ] ηἰογπι ᾿ἰ ΡΥ ΌΠΙ, ΟΡῸΒ 
χηδρτδ6 858: Ὁ118115 οἱ ἀοοίσϊηδθ ΠΟΙ 50 πὲ τηδί Π6Ιπ8- 
τοῖς 804 ΡΒ ΠΟΒορ εἶδ οἰΐατῃ οὲ Ηΐογασττι ἰδίουϊδα δὶπ- 

οδἶβ ῬΘΡῸ 115 οϑί, Ῥμραϊαίας θηΐπι ἦπ ῥτίχπο ΕἰΌΓΟ, 
4061 


βοσηο τὶς 8, 805 


18 Ἰοσαπι ἐπὶδὺ αἰδοῖ η88 ταδὶ Πϑυιαϊίςα σοσαροῖ, 
{αδ84.86 ρᾶγίθ5 μαρθαὶ: ἴ ϑθσ 40 46 σοοπηρίεία, ἐἂθ 
Οἰαγὶβ πὶ μοπηαἰϊοῖβ, ἀθ πιοϊμβοάο τηδι ϑηηαιϊοο ῥγο- 
“Βοδι!οηιταχαο αἰνίϑίομα, ἀθ ἀδβιωμ!ομίδμβς πὰ ἰθνῖο.ς 
46. ρΡοδιίυ]αὶ 8 οἱ. ἀχϊουμαιβ ργοροβι Πομθυβα4ῃ6, απδ6 δά 
ὐϊδηρα]α ρεγεπϑηὶ (1 ---- 26) ἴῃ φαδνυίο 46 γι! αυίβ ῥρχίην 
Βθν1 ργοροβιιίοηῖθυθ. ΕἸ ΧΒΡθαίαν ἐπ 8. Πρτῖβ ἀοβηΐ- 
ἴθ η98, Ροβίαϊα!α,, ἀχἱ οιμαία, [πϑοϊϑεμδῖδ, ΡΓΟὈ] Θπγαία 60- 
ἄδι ογαΐμα οἷ, 5ῖ ραῦσοὰ δχοίρίαβ, βάθη γϑυ δ, ἃ 6 ἴπ 


σα] ρα 5 ΕΒ) πιθηίογτη ΒΟ" } 415 δα οπὲθα8 ρταθοῖβ ᾿δριπσ 


π᾿, ΠΌΔΕΘ ποῸη δδὶ ἀπδἰϊαπάμπι, αὐΐπ Πᾶ6 ἰοχίαπαι οομ - 
θεῖ ΠῸΠ χημξυσ ἃ 60 αἰΐθμιπι, 410 ἦρ89 Ρυορὶβ 
Ὠ8}8 δβϑῖ. [δ πο δἰ" δἰ] 0 68 ἰπθογ πηάίαι δὲ ργοὈ]6- 
πιδῖθη ΟΥ̓ ἰππί ἢν αυλάδηι πῃ ἢος ΘΟΙ ΘΠ ΓΟ: 86 
Οχ ἷ38, αυδ6 οχρ οδπαΐ οἱ 1ΠΠυδί δα σαβα ἀϊδραίδηϊαν, 
88.185 ἀρρατγοῖ, [88 συοαι6 σὰ 15. 4086 8δἀ ποδί 


, Το ροῦα γϑημθρηΐ, ΤΠ ΧΙ 18 ΘΟΠΡΤΘΙΗΐ68 ἔμ 1556, ΟἿ] 8 


Σοὶ οὕὐπὶ ἴῃ δΔαηοίαι ηΐρυ8. δὰ βδἰῃροϊαθ Ῥγοροδί 0168 
τ Ὁ] 6 ΘΧΘερὶα ΘΒ δ᾽ ἰυνῈ 8 δῖπι, ἢοο ἰοσο αἰ 8) ποιοηΐϑ 
ποίβϑέγηδθ ριῸ]θιμδίωμη δὲ ἱμϑογθειδίαμι τη θη 61 
ἔοοῖδβ86 βυ!δοοῖ, ἀυὰ ἴῃ ἤπο ἀδιποπδιγδί ματα ὨΌΡ Επ- 
εἰδάθε, πἰδ χυΐάδιν νευρὰ ὕστερ ἔδεε δεῖξαι, }}}18 ὅπερ ἔδεε 
πονῆσαν δα]οῖο 8. Ἦσοο ἱπ οὐϊποηϊυβ ποβὶτβ ἔδοΐαμα 
6886 ν᾽ ἀφηη8, οἱ Ῥγοοΐα8 Εἰ! ἄθι πος ἔδθοϊβδδθ δῆγ- 
τηδὶ, 15) Οἴει ρυδοίογθα Ῥγοοίυθ δογασα τηδίθιμδ-- 
Πσογαχη ἀμ οηϑι" Δ] 068 δδορί8 δυὸ 806ῖ, ποιιὶ- 
πδαὰθ ἱπυθηίουαπὶ ῬΥΟΐοσσθ, ἴθ σὰ εοαπὰ Ὠίορθηθ 
Τιαογῖὶο ῥα] 6 οομβϑηϊἶγθ δὰ 1π 6] χαῖται: πιΐ- 
Τὺ 6ϑ8ϊ, που ἰοὶ πομΐηδ ΤἬΘοΙ 5 ΑἸοχδα μάνἑηϊ τηϑηϊο-. 
Πθῖι ΠΏ} 81 ἕαςίϑπηι 6886, σοι Ῥαρρὶ,) ἃ Ῥγοοϊο ἰυἶδ8 
Ἰοοΐβ ἰαυάαι!,1.5) Δα υδ]6π), χυϊηχαδρίηϊα ἔβα Δ Π1}8 δηὶθ 
Ῥγοοϊαπι Υἱχὶθδ86 οοηδίαϊ, [ΠοΓ 6 1016 6Θβϑῖ, Ῥγοοίχ, 17) 
αὶ ΑἸδοχαπάγίδθ μογαῖ, ΓΤ μθοηΐβ ἀθ στρ ταδί 6 Π]ᾶ- 
οἷ8. του ϊία ἸφΠΟΧΆ886) δι, δὶ ΠΟῊ ἱριοσαγοί, ἰαςιι1886. 


[20] 
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Οὐδτοῦγοη, ηἷδὶ ἴογίθ 118 ἰοςῖβ, αυΐ 6 ποϑὶγ8 Νχοοῖι 
οὐ οπθα5. τοπιροστιπι ἱπ) σία ὀχοϊδογαηϊ, 11||ὰπὰ ΤΈΘ- 
οπἱβ ΕἸοπιθπίογαπι οὐ οποῦι ἰδ ἀαϊαγι ἔιι1588. ΟΘη86- 
τὴυ8: ἢοο ῬΓΟΟΙ͂Ι 516 ηἰΐατα ργόβαγα υἱάθίαν, βἀϊοπαπι. 
ἱΠὰπι ποῦ δἄθο ἃ οοἰοατίβ ἀἴβϑογοραββθ, υἱ 6᾽.8 781} 
δῦ ἰηϊο ταϊϊομποπι παῦογα ορρογίυϊββοῖ, 


Αἱ ροτιβογαϊαμίδιι8 πορΐβ, 486 οκχίδιδπὶ Τ ΘΟ ἶοΔΘ 
οὐϊοηΐΒ οαγία ἱπάϊοϊα, δὰ ᾿ρϑα8 Τ᾿ μδομΐβ ἰῃ ΑΑἸπ|8- 
βοϑίαχη οομητθηϊαυϊπι γϑἀθαπάθμ δῖ, ὉΝὶ ἐρ89 δϑῆν- 
πιαῖ, 86 δὲ ἤπθϑι δϑοχίϊ ᾿ργὶ ἀθιπομβίγα886., βοχίογοδ 
οἰγουοΥι ἀοαμ δ αι Ὀγορογιϊομα]θ8 6886 8ηρ1}}5 δὰ 
οΘὨϊΓ τα σοηϑδί 18. Ηοο δαἀαϊϊατηθπίασῃ πῃ Οσληθι8 
δχθιηρίασίθαβ ἰϑρίϊαν ροϑὶ νϑῦθα 116 ὕπερ ἔδει δεῖξαι, 
4086 ἤποιῃ ἱπηροπηηὶ ἀθιποῃϑίγαἰϊοηΐ ΕἸ ΟΠ ἀθ66, ((οπέ. 
Ρ58. 191.) Οτιακα δος οἱ ΗΪ8 5::}1}18, σφι θ ΘΓ 86 πηϑρτιὶ τη0- 
χαδηϊδ 0 δαπί, εἰ δἰΐθγαθ ἀθεηομδβίτ αἰΐοθ8, ἃ ΤΒΘοΩΘ 
οὐϊομὲ 5.86 ἃ ἀδοία 6880 Υἱἀϑαίαν. "8)1πη ῥυΐμο ΕΘ π16}- 
ἰογαπι ᾿ἰῦχο 0116 γδρϑυλιιπίογ δἰΐογαθ ἀδθπιοπβίγαϊδο-- 
τ68, ΠἰΒΠ]χα6, αυοά δα αΐταμπι 6686 οἱ δυ ρογσμπι νἱἀθαΐων, 
αυῦγ πὰς ἃ ἜΠΘΟμΘ ποῖ πιπίαίαμι, οἵ ῬΓΟΟΪο 1119 
ἰδιιάδηἀϊ οσσαϑίομπδια Ὡμ απ ργδϑο δια 6886 ΘΘΏΒΘΏ,Ε5. 


Ηδθο 8ῖ τγϑοῖθ ρεγρϑῃάίσηυβ, ἅΠ| τ ποπηυ]]οστιπι 
οοὐΐουμα ἱπβουροποαι: Εὐχλείδου στοιχείων ἐκ τῶν 
Θέωνος συνουσιῶν... ἐκ τῆς Θέωνος ἐχδόσεως οἱ 
811}}16819) ποῃ ᾿ΐα ἱπιουρυ οί θίσηαν, αἰ τοχίαμα Ἐπ] 468 
ἃ ΤΠΘΟΙΘ ΡΓΌΓϑι18 ἱπιπιαϊδΐατη οἱ {πδογοιηδία ἴῃ δ] 1 
ογάϊπθαι γϑάδοϊα ρυϊοηλῃ8, 39) ἢ60 ἐπ ΘοΥθμ δϑηΐθῃ- 
᾿ἰἴαχα ἀρ ίμι8, χαΐ ΕΠ ἀΣ χαϊάθηα ᾿μποούοημαῖα, ΤΘοαΐ 
ἀθπηιομβίτἰΐομθ5 ἰγἰδαθεαηῖ, 51) 56 ἃ ρογβυδϑασι πΟΡὶ8 
εσὶῖ, ἰοχίαμα τι08 μάθογο ΕΟ] 415, 81 σαθαι 8118 80 υ]ρ- 
ἴον ῖθ στϑθοΐ, ἱπίθρταμι, Ρϑιςοῖβ σχυϊάθηι ]οςΐθ βου βαγιιτι 
πορ] ροηιία σοχτυρίαπι, 884 π]]0 ἰοοο ἱΐα ἀδργαγαῖυπι, 


δοομοίν1ς 18. 807 ᾿ 


υὐ γΘΙΌΠΙ δὺϊ ὙΟΡῸ ῬΥΟΧίμγα [Δ0}}} ποροῖϊο τορονίμ 
ΠΟῺ Ροϑ811, 35) 


1) Αὗ Ργοσύϊδσιπι ρΡ. 20. (ΠἸπππὶ Ἰοοαπὶ 46 πὶ διρτα ρᾶρ. 299, ύ. 
{7.--18. ἐχβουΐρβίπιιι6,)}) Ῥιδδῖρουεδ, ἰά χιοά ΤΩΑΧΙΠ6. ΟΡΘΥῖΒ ΡΓδοβίδη-- 
ἰδ ρῥσοραῖ, Αγοβὶπιεᾶεβ, Αρο]οπίαϑ εἰ οεἰειΐ (δοπλεῖτας ρῥτομο- 


. διἀοπῖθη5 Το] 1418 τδη χάδια ῥτὶμοῖρὶ!8 εἴ ποι δ581Π}}5 ΘΓ 6 πλο τ ΐ8 υιιη-- 


ας. Καθάπερ δὴ καὶ ὃ ᾿Ἰρχιμήδης ἐν τοῖς περὶ σφαίρες καὶ κυλίνδρου 
κα οἱ ἄλλοι, πάντες τοῖς ἐν αὐτῇ τῇ πραγματείᾳ δεδειγμέγοις ἀρχαῖς 
δμολογουμέναις χρώμενοι. (Ῥτοῦ], ρ. 20.) 

2) ἀοπέ, Ἰοοσιπι εχ Ῥσγοοῖΐο ρδρ. 293, ᾧ, 18. 

8) «ΣΣτοιχεῖα μὲν οὖν ἐπονομάζεται, ὧν ἡ ϑεωρίᾳ διξκνείται πρὸς 
τὴν τῶν ἄλλων ἐπιστήμην καὶ ἀφ᾽ ὧν παραγέγνεται ἡμῖν τῶν ἐν 
αὐτοῖς ἀπόρων ἡ διάλυσις" ὡς γὰρ τῆς ἐγγραμμάτου φωνῆς εἰσὶν 
ἄρχαὶ πρῶται καὶ ἁπλούσταται καὶ ἀδιαίρεται, αἷς τὸ ὄνομα τῶν στοι-- 
χεέων ἐπιφημέζομεν καὶ πᾶσα λέξις ἐκ τόυτων ὑφέστηκεν καὶ πᾶς λόγος, 
οὕτω δὴ καὶ τῆς ὅλης γεωμετρίας ἐστί τινα ϑεωρήματα προηγούμενα 
καὶ ἀρχῆς λόγον ἔχοντα πρὸς τὰ ἐφεξὴς διήκοντα διὰ πάντων καὶ 
περιεχόμενα πολλῶν ἀποδείξεις συμπτωμάτων ἃ δὴ στοιχεῖα προς-- 
αγορεύουσε" στοιχειώδη δὲστὶν ὅσὰ διωτείνεν μὲν ἐπὲ πλείω καὸ τὸ 
εἱπλοῦν ἔχες καὶ τὸ χαρίεν, οὐκέτι μὴν καὶ τῶν στοιχείων, τῷ μὴ πρὸς 
πᾶσαν αὐτῶν τὴν ἐπιστήμην κοιγὴν εἶναι τὴν ϑεωρίαν, οἷον τοῖς τρι-- 
γώνοις τὸς ἀπὸ τῶν γωνιῶν καϑέτους ἐπὶ τὰς πλαγίας καϑ' ἕν ση- 
μεῖον συμπίπτειν" ὅσα τὲ μῆὴτε εἷς πλῆθος ἔχει διήκουσαν τὴν γνὼ- 
σιν μήτε αὖ γλαφυρὸν τι προφαίνεε καὶ χαρίεν, ταῦτα καὶ τῆς τῶν 
στοιχειωδῶν ἔξω πίπτειν δυνάμεως. (Ῥτοοϊ. Ρ. 21.) 

4) Οοπξ. Ἰοοῦσι ἐσ Ῥγοοῖο Ρ. 292. ᾧ. 18. 

5) Ἠυ)05 Αὐϊδιδεὶ φιυίΐμασα 8105 ᾿ἰρτοβ τόπων στερεῶν ἀεδοιὶροὶξ 
Ῥάρρ. ἴῃ ῥχδεῖ. δὰ "ἢ. Ψῇ. 

6) Νἧ εἰοπιεπίοστιπι φυϊδεπλ παπηετατα ἐχμίμοὶ ἔπ !ἀεθ, εἱ 
δῶ, 4086 Ἶαπὶ ἀεπιοηδίσαϊα διπῖ, ἴω τοσλοτίδσῃ σενοοδῖ, δ6α υευῆὰ 
ἐπεοχοπιδῖῖα ἦρδα δάμιθει, [ἡ Ηγρβὶοδς ΠΡ τῖδ γεγο δἰ θπλεπίογιπι ἠἰι- 
ΠλΟχΙ8 δϑαρὶιδ ᾿πιοδεῖιν ἂς ΧΙΥ͂, 1. φανερὸν δὴ ἐκ τῶν ἐν τῷ τρις- 
καιδεκάτῳ βιβλίῳ θεωρημάτων. ΧΥ͂. 5, ἴῃ ἤυο ὡς ἐν τοῖς στοι- 
χείοις συναποδέδεικταε τοῦτο" χιλα γε δοῖα ρσόβᾶγε Ῥαβδιηῖ, ἰιδεο 
ἐπεοοχοιχαῖδ δ Ευοϊϊὰς Ὡοπ 6886. 

7) Οοπέ, Ῥειδείαι. δὰ ΕυΟ] ἀϊ6 εὐπίοπεπι Οχοιίθαδοπι, 

8) [ἡ οοάϊος χιοάεπι Μεάϊοεα ΕἸοτεπίδο, δεοπάσπι Βαπά!εΐαμι 
εἰκαϊαδ 1ριῖ ΧΙΡ. εει: ᾿Τψικλέους τὸ εἰς τὸν Εὐκλείδην αἰνωφερόμε-- 
ψον. ϑι τ ]16μλ (τ]τππὰ Οοοχ Μομηδοειεὶβ ἐσ δδθοῦϊα ἀεδοΐπιο (Ν, 427 
ἰεδῖε Ἠδτάιϊ.) Βαρεὶ. δὶς δυκλεέδην εἐἰναφερόμενον ειὸ ὑψικλέα. 
(εἶπε ἀυδίο ρσο 7 ψικλέους.) 

9) [εἰἀοτὶ ἀϊδοῖρη!απι δε ᾿ρ86 ἰμέϊοαι ΧΥ͂, 7. ᾿Ισίδωρος ὃ ἡμέτε- 
ρὸς μέγας διδάακαλος. Ῥοβιὶ Ῥτοοϊππι ετρο υἱχῖϊ Ἡγρεδίοὶθβ; ἔμ οαἰπι 
Ἰριάονιδ, αυλ ιυϑιπΐδηο ἱπρόγαῃῖς δοχιίς, εἰ ΔΙεχδηἀκίδιι Αἰμοιία 
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δὲ σομπίι, Νατι οἱ, Ματίπιι. ῬχοοΙΣ ἀἰεείραϊαε, (Ρμοι. 15], σοᾶ, 245, 
Ρ. 338. εἀ. Βεςκ.) 

10) [π ΒΒ οιῆροα Βοαϊεοίαηα οχϑιᾷὶ ψειῖο Ἄταβῖοα ἐτεάθοῖπη 
Ἡδεοόσαπι ἔτιο 1186 μὲς Ιδάὰς [θη Ἠοπεῖμ ; ροδίεσγίοσεβ, χυὶ Ηγρδίοϊὶ 
Ἀδοδϊοιηϊζας εὐἰδυϊππῖον ἀνάῦιος γεγιῖς οβῖι δὴ {μπιρδα. 

11) 81. τοιιοσὶ (ρτίποερδ᾽ “ΡΗΙ]Οδορ μα υἱάθθιϊαν εἰ χηδι πε πλαῖὶπ 
οἷα ἀεϊεοιατὶ, ΟΠ δι ἀεθμας οβιίαπλ δυ]ὰς ρ]εμὶ Ῥ] δου μοπλΐηθβ εἴ πὲ 
͵7ρμιιονιδυια φυϊάετ, Ασομ πχεάε8, Ἐποϊϊάο», Ἠγρϑβὶο]ε5. ἰβηοιῖ [αοτις, 
ἸἘΒεορΉ. ἰηδι, γερ: 19. 

12) Ῥαρρυπὰλ εἰ Ηεγρηθμι σοταπιλεμϊδιίοβ δα εἴοπλθηϊδ σοι βου ρ-- 
εἶδδε, εχ Ῥτοοῖ, οοιμπλειΐασιο οομἤσετα σαὶ ρᾶρ. 111, δὶ πες 16- 
ξΕυπίον δα [. 47. τῆς δὲ τοῦ στοιχειώτου ἀποδείξεως οὔσης φανερᾶς 
οὐδὲν ἡγοῦμαι δεῖν προρϑεῖνωαι περιττὸν, ἀλλὰ ἀρκεῖσθαι τοῖς γεγραμ-- 
μέμοες, ἐπεὶ δὲ ὅσος προςέϑηχάν τι (προςέϑεσωντι Βδ4.} πλέον ὡς 
περὸ Ὅρωνα καὶ Πάπποι, (μ. ε. ἤδτου 6ς Ῥάρριι6)ὴ ἠναγκάσθησαν 
προςλαβεῖν τὸ τῶν ἐν τῷ ἕκτῳ δεδειγμένων. 

13) Ῥχοοὶ. ρ. 95. ὁ “Ἱεραπολέτης αΑϊνείας ὃ τὴν ἐπετομὴν γράψας 
τῶν στοιχείων. 

14) ΑἸΐτον δριιὰ Ηαγᾶε. ἴα Β18]. Μοπας. [Υ]. 248 δοτῖθας, Ῥσοοῖυς 
 ικὰ, ΡΒΙ105. Α, Ὁ. 518 νεῖ 19 ρ]υδῴιαπι δθρειϑβ ἐπαρῖτι οὈ τ.“ 

15) Ὅτι δὲ καὶ ἡ Εὐκλεόδου στοιχείωσες ἔχεν τὰ μὲν προβλήματα 
τιξ δὲ θεωρήματα φαγερὸν ἔσταν τοῦτο διὰ τῶν καϑ' ἕκαστον, καὸὶ 
αὐτοῦ προςτεϑέντος ἐπὶ τέλει τῶν δεικνυμένων ὅπου μὲν. τὸ ὅπερ 
ἔδει ποιῆσα:ε, ὅπου δὲ ὅπερ ἔδεε δεῖξαι. 

16) «α 11. 1, ἀχίοιι. υἷε, ρᾶρ. 55, αἱ 1. 5. ραξβ. 67. «ἃ 11}. 
1. 47. ραε. 111. 

.17). Οὕδεὰ τ]ὰ Ῥσοοῖιθ ρουϊοβενῖς χυδπιαι γαϊ ποτὶ πῃ Ὄρργα 
οαπῆρίεπάο ἰμϊοτῖς εχ ἴρδο ἄΐβοδβ, ᾿ἡναλαβόντες ἐπιβραχὺ (ἴπ Ἰαου- 
Ρἰεϊίδβμο οορἰοπἰδϑίπλοχας ορετε ') τὴν (ἐπιβολὴν) τῶν ϑέωρημάτων 
καὶ προβλημάφων λόγων" καὶ περὲ διαφορᾶς αὐτῶν καὶ τῶν ἑκατέρου 
μερῶν καὶ τῶν ἐν αὐτοῖς διᾳερέσεων ἐπὲ τὴν ἐξήγησιν τραπῴμεθα 
τῶν δεικνυμέμπων ὑπὸ τοῦ Στοιχειωτοῦ, τὰ μὲν γλαφυρώτερα τῶν 
εἰς ταῦτα γεγραμμένων τοῖς παλαιοῖς ἀναλεγόμεναε καὶ τὴν ἀπέ- 
θαντον αὐτῶν πολυλογίαν συντέμνοντες, τὰ δὲ τεχνικώτερα καὶ 
μεθόδων ἐπρατημονικῶν ἐχόμενα παραδίδοντεφ,. τῇ τῶν πραγμά-- 
τῶχκ ἐπεξεργασέᾳ πλέον ἀπονέμοντες ἢ τῇ ποικιλίᾳ τῶν πτώσεων 
καὶ λημμάτων, οἷς ὡς τὸ πολὺ, μεαροπρεπῶς ([[οτῖλ586 ἸΙεξεπάππ 
νεωροπρεπεῖς ) ἐπιτρεχόντας ὁρῶμεν, Οὐ μαθο Ἰερεμι πο Επιτοοίϊ 
ἴῃ πγεηΐοπ, Ὑϑηϊδ ΔΉΧΙΑ ΟἸΥΕ ΟἸΠ6Β ΟΑδΙΙ δΠαΠοΥ δητἧβ ἵπ σοχ- 
πιδῖατὶ!5 ποθ. ᾿ 

18) ΑΙοχαμάδν (Αρἱιτοάϊδϊεπεἰ8) φυὶ αἰίχιοι βδεοῦϊα αηἴο ΤΒεα- 
ΔΕΥΏ Υἶχίῖ, δῖ ἅμδε φυϊμία σας «ἰδοίπρ! ΠΡΟΤῚ οἰξαξ ργὸ αιδιῖα ρδρ. 
57. οοΙη γε ΠΆΓΟΥ πὰ ἴῃ ρυίοτα Δγιβιοῖο δ, τὸ πεοδδ86 δῖ, Δ] αι πὶ 
εχ ργδεςθάθμθιι5, υατίοπ) "ΠῚ τροσ, 4ιὰ 50 ΠΙΆΡΏΟ ἱποοῃπιράο 
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ΒΔΏ6 ΟΆΤΡΤΘ ῬοΟϊΒΒθ 118, 50 ἸρροΣε Ρ εἰδῃπιεηϊούπσα ᾿ἰδτο δ ἐεϊεβς 
γὙ6} δ] ὅπλ οὐχ τογιϊα οοαϊυΐδδ6. “- δ᾽6 ϑαγ δ ἴω Ρτδεϊεοῖ. ραβ. 7. 
ΘΕ; δ64ᾳ. 

19) 6οά. ΟΠ. ἴπ ΒῸῚ, Οαεεᾷν, γιαάον. ἤδλῆεὶ ἐκ τῆς Θ᾽ ἐκ- 
δόσεως. ΟΑοά. ἘΠοτοϊοϊ ἀσο ὠπὴ συνουσιῶν τοῦ Θ. Ἑάϊτ. Β6. 
ἐκ τῶν Θ' συνουσιῶν. οἴ. εἰἴατα χιιδε δι ρτα δηποιϊδυϊαιδ. 

2Πη) Θηῃοὰ Ρ. Βαγζμιπι ἱῃ ργδοίδῃουα Αὐιπμταριίΐοας (Ρατίς 1555.) 
διβὶϊταῖα πὶ 6666 υἱάδσπλυδ, αιὰλπιο ἀϊε τΠδοτοπλαία ἄἀδ πιζηδσῖδ ἃ 
Τηδοπο σῃη816 σοπῃηροδίϊα, πἰἴ ριδὲ, ῥτῸ διδιιτῖο δὺο ἱπνογίθηθ, υοσαπὶ 
Ἐποὰρ ἀΐρπαπὶ ΠΌΤΑΘτοστιηλ ἰΠπδονίδτῃ ἰαγεηΐδβα δἱδὶ υἱάδίαγ, 

21) Ἡοπιῖπαα δἰ} οἱ ρογεϊ οι, ἰαχιἕε ϑαυι πο, φαδεὶ υἱ- 
ἴπ6 ψηαιάπὶ δτὐιϊεχ διιὰβ εὐλ νοϊπενῖς σοποϊιδίομες, 2}]16 δἀ͵θοιὶο 
Ῥτοβδιοηίθιιβ. Ῥγδαρί. δὰ εαἀ. Οχ, 

22) ὕδνς οπλμΐα, 4ι86 ἔδϊδα εἰ ἔπος πῃΐπης ἀΐρηα νἱἀεαμίιν, 
ὙΠποοιὶ δἀρρυῖθαθ. Βθοῖε δπὶπε Οτερβοτῖτιδ ἴῃ Ρτδοίαιϊίομε: ο,ϑυὺϊ 
»,]Έ͵Ο εχ Ηἶβ απδεάλση, χιδς Τμδοηεπὶ πος βαριιπῖ; δε ἃ δρία]8 χιβ-- 
θυφάδλπλ Ομ δουρῖδε δῖ; δαπὶ οἱ Ἰοπιπλαῖδ οἱ σοχο ]δτῖα αυδοάδπ, 
οἷπ ΕἸεῖα, 10." χαδα δ δρεοχλείσϊβ δι δ)ποῖα δπηῖ. 
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ΒετοΙ πὶ, τγΥρὶδ Ηαγπΐδαΐ δ. 
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Τ1,.οεἱ οι θη ἀδηάι. 


Ῥαρ. 8. Ἰἰη. 13. ᾿πιτήσϑω 
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-. 422. - 29. συνέσεαται 
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- 180. - 1]. ..38 [4 ἘΠ 
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- 4198. - 2,..τὸν 24. 

- 204. -- 12. ὁ 48 

- 206. -- 4. τούς  Ζ 

- 207. - 18. εἰς τὰς , ΝΕ 
- 218, - θ. 1 Δ καὶ οἱ Ε Ζ ΝΥΝ ᾿ 
- 298. - 16. δοταπιηεδ. -- ηὅ, μ“ ΠΤ “ζχ 
- 800. - 38, ἐπωνόμασαν 

- 802. - ΟΑ4. χεοῖδα. 
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αποπίραιι Ζακίαι, ἐξῥιπι 


Ἔ 'ω95. ἤ)4. 
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